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DOMVI 

AVSTRIACAE 

SEMPER  AVGVSTiE 

Ate  veniam , Augufti  Principes,  fi  ad 
Voluminum  meorum  frontem  Veftras 
columnas  transferre  ,&  meis  lucubra- 
tionibus Veftrum P L V S VLTRA 
adfcribere  aufus  fum.  Non  tam  fum 
arrogans  vt  arbitrer  ad  Mathefcos  apicem  ita  me  pcr- 
uenifle , quemadmodum  Vos  ftatutas  Herculi  metas 
praetergrefsi,  extremos  gloriae  mundique  terminos  atti* 
giftis.  Verum  cuma  benignitate  Veftra  tutelam, a no- 
minis fplendore  lucem  peterem,  confilium  fuit  ijs  co- 
lumnis, quje  magnam  mundi  partem  fuftentant, operis 
mei  limen  fulcire , & fcriptoribus  ftimulo  efle,  vt  in  la- 
pienti* regno  nullas  fibi  metas  pofitas  rati,  fcientia- 
rum  quam  latifsime  fines  propagent;  quiqj  Mathema- 
ticas colunt  difciplinas,  vt  vitra  quam  meis  ego  vigilijs 
eniti  potui , fuis  ipfi  laboribus  contendant.  Quod  fi 
cui  aliquoufque  progreflus  videbor,&in  reperienda  cir- 
culi quadratura  ceteris  ante  me  felicior  fuifle  j non  tam 
mihi  gratulabqr  quia  repererim , quod  alius  nemo» 
quam  opto , vt,  dum  Vobis  offero,  quod  alius  nemini* 
fingularis  id  obferuantiae  argumentum  permittatis  ef- 
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fe.  Sunt  ea  Auftriacorum  Principum  in  familiam  no 
ftram  merita,  vtijs  agnofcendis  nulla  gratia  par,  te- 
fbanjdis  omnis  conatus  fuperuacaneus  fit  : Neque 
aliam  beneficentia  Veftra,  quam  fit  ipfarnet  fibi,  repo- 
fcit  mercedem. Quemadmodum  tamen  flumina  in  ma- 
re, vnde  ortum  habent,  redire  non  ideo  defmunt,quod 
illius  immenfitatem  fuo  non  augeant  affluxu , ita  ta- 
metfi  magnitudini  Veftrae  noftris  nihil  ftudijs  pofsit 
accedere , adeo  tamen  effufam  benignitatem  qua  pof- 
fumus  animi  teftificatione  non  profequi  nefas  fit.  Quo 
fi  faciant  tot  ingeniorum,  quae  per  Vos  Societas  alit, 
confecrata  nomini  V eftro  monumenta ; quod  eidem 
ego  L.  M.Q.  dedico,  vtinam  & inter  ea  locum, & apud 
Vos  fauoris  aliquid  atque  approbationis  reperiati  Re- 
gi quidem  Hieroni  fcio  nihil  dicaturum  fuifle  liben- 
tius Archimedem, quam  dirpetiendi  quadrandique  cir- 
culi rationem  , neque  impotentiore  vnquam  laetitia 
fuum  wfiKei.quam  hac  reperta  ingeminaturum  fuiftej 
verum  quod  tanto  auguftiore  nomine  infigniatur  j 
tanquam  vobis  non  indignum  , Auftriacum  vocetur, 
quanto  interuallo  illius  vota  vt  fuperet , necefle  eft? 
Nominis  V cftri  menfuram  nemo  expleat  praeter  V os. 
Sedftudij  &obferuantiae,  non  ambitionis  fuit,  dige- 
ftum  a me  problema  Auftriacum  vocare.  Et  domino- 
rum liberti,  & patronorum  clientes  fibi  induunt  no- 
mina. Nec  quidquam  tutius  quam  quod  Regio  nomi- 
ne figndue  munitur.  In  arduo  pofita  atque  inaccefl^ 
eft  V eftra  gloria.  Sed  facilis  ad  benignitatem  patet  adi- 
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tus*  Propterea  potentes  eftis,  vt  benefici  fitis.  Propterea 
latifsime  tegnatis , vt  comple&amini  quamplurimos. 
Non  ad  pauciores  patrocinium, quam  imperium  exten- 
ditis. Quid  quod  Catholicum  nomen  Veftris  quo- 
que columnis  impolitum  fit  , nec  nifi  his  deie&is 
illius  cafum , qui  Ecclefiam  in  vobis  oppugnant,  ha:- 
retici  fperent  ? At  fi  familiarum  firmamentum  religio 
eft  , mucuamque  fuis  defenforibus  praftat  tutelam; 
dum  prima  illius  cura  erit , quidni  fitis  aeternitatis  fe- 
curi  t Nihil  in  humanis  flabile  , nec  raro  Dominos 
mutauit  orbis.  V t traiedlos  per  quadrum  radios  in  or- 
bem deducens  Quadrata  rotundis  mutat  Sol , ita  profpera 
aduerfis,  ima fummis inuertere gaudet  interdum,  per 
quam  Reges  regnant,  prouidentia;  fed  & quomodo 
fi  vice  Versa  rotunda  quadratis  mutes  .globumque  in 
cubum  formes,  fuam  ci  mobilitatem  adimas;  ita  infla- 
bilem regnorum  potentiam  pietatis  ac  religionis  {lu- 
dium firmat.  Chriftiani  conditor  Imperij  Conflan- 
flinus  quadratae  arae  mundi  globum  impofuit , pro- 
feflus  orbis  Imperium  non  tam  viribus,  quam  facro- 
rum  cultu  niti;  neque  tam  ab  armis,  quam  ab  aris  re- 
gnorum petendam  tranquillitatem.  Redadtus  ad  qua- 
drum globus  operis  mei  argumentum  eft}  fit  &Vc- 
ftrae  felicitatis  omen  : qua  modo  caret  ac  termino 
Veftram  magnitudinem  exhibet  , qua  ftellis  inocci- 
duis eum  infigniui , gloriam  motus  inter  ac  turbas 
non  occubituram  repraefentet : vtque  rotunda  qua- 
drando fuam  illi  volubilitatem  ademi , ita  fortunae 


inconflantiam  Veftra  virtus  & religio  coerceat,  (a- 
lutemque  ac  pacem  populorum  in  laudem  fuam  ver- 
tat. Ita  vouet 
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VftriaCo  nomini  confecraturri  opus  ad 
Te,S  ereniss.Leopolde  defero, qui 
Augufbe  Domus  pars  magna  cum  fis, to- 
tam nobis reprxfentas.  Duabus  ea  ftirpi- 
bus  cado  fe  attollens, Ferdinandum  III. 
& Philippum  I V4  capita  habet.  Illo  Germania  poti- 
tur, hoc  Hifpania:  vtrumque  in  Te  agnofcit  Belgi- 
ca. Alterius  in  Fratre  genium,  alterius  in  Vicario  po- 
teftatem  veneratur  : dubium  vtri  plus  obftri&a  , il- 
line quod  carere  Te  fuflineat , an  huic  quod  habere 
contendat.  Erat  aliquot  abhinc  annis  quod  gaude- 
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ret  vnico  Regis  fui  Fratre  dignam  feaeftimari.  Quod 
nunc  Caefari  tam,  cara  fit  , vt  & vnicum  fuum  ipfe 
concedat , quomodo  vel  inter  miferias  fuas  non  bea- 
tam fie  putet  ? hoc  magis , quod  reparandis  Imperij 
rebus  admotus , & fraternis  exercitibus  prxfe&us  Bel- 
gis  dari  non  potueris,  quin  Germanis  eripereris.  At, 
fi  regionem  , non  virtutis  campum  mutafti.  In  Bel- 
gio Germaniam  reperturus  es,  hocefl , Prouinciam 
prudentiae  , magnanimitati , vigilantiae  Tuae  parem. 
Duris  exercitus  ad  nihilo  molliora  venifti.  Sed  ad  haed 
& natura  Te  aptauit,  & virtus  inftruxit.Suaefintalijs 
deliciae.  Tibi  pro  quiete  labor  eft  , pro  aulae  commo- 
dis puluis  & campus , pro  oble&amento  equus  & ar- 
ma. Quid  quod  , qtiantum  Tibi , quantum  iis , per 
quos  Te  habemus , debeamus  , miniis  conflaret  , fi 
ad  feliciores  veniffes  ? Non  peritiam  modo  medici, 
fed  & beneficium  morbi  commendant.  Tibi  quoque 
optabilius  Belgas  beatos  facere,  quam  reperire.  Vti 
fofpitatem  nobis  dulciorem  antecedens  calamitas , 
ita  illuftriores  triumphos  Tuos  praeteritae  clades  fa- 
cient. Quis  eum  cito  diem  det , quo,  quos  defide- 
rio  Tui  veniens  compleuifti , pleno  laetitiae  fru&uvi- 
dor  exfaties  / quo , conuerfis  alio  belli  calamitatibus, 
priftinus  Prouinciarum  decor  , vbi  pace  non  licet, 
ibi  vidorijs  reflorefeat coepit  a Serenitate  Tua  ea  Bel- 
gis lux  affulgere : neque  fuas  tantum  in  Te  collocant, 
fed&HifpaniaeGermaniaeqj  fpes  Tibi  credunt  com- 
miflas.  Experire  vicifsim  Tu  quales  gubernandos  fuf- 
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ceperis : Deoque , cuius  TIMORE  gloriaris , pro- 
pitio in  curanda  Belgij  falute  regionum  multarum  ra- 
gnorumque  rem  gere. 
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P R & F A T 

AD  BENEVOLVM 

LECTOREM 

Ogitanti  mihiperfepequid  cau/Ja  e fiet,  quod  retro  tot  ahiis  feculis , problematis  dc 
quadrando  circulo,  quam  nunc  tnueshgamiisfeiuno,  a tot  magnis  praclanfque  tu- 
ris nequidquxmtentata,  necdum  expedita  fit,  facem  que  ipfi  pr a ferent  e Archimede, 
nihilominus  fiuis  adhuctenehris  muoluta  permanfirit ; illud praapue  occurrit , lu- 
men quod  ab  antiquis  nobis  tradita  Geometria  exhibebat,  nimis  debile  cjfe , quam  e ut  tam  in- 
tricata reiperuelhgandafiifficcret.Idfene praterquam  quodaflrucrcnt  tantorum  'virorum, quot 
• haUenus  Geometria  eduxit , indefatigabiles  quidem,  fani  tamen  labores  , sslrcbimedxa  certi 
Spiralis, O1  Pappi  feuadratnx  idipfem  eumcere  mihi  fifa  funt.  Vt  quid  enim  defirta  Geome- 
tria trita  fimitd , aham  ipfi plane  tatam  ingrederentur  turi  iis  Geometricis  acutifjimi , fi  hac 
qua  omnibus  patet , quaque  omnium  uefiigiis  teritur , ad  optatum  finem  duci  fi  pojfi  exfiimafi 
fent?  Adde  quod  a praelatis  hocauo  turis  f ahium  njideo , nat , dum  ad  idem  problema  filuen- 
dum  fi  accingunt,  njctcri  rehcld,  nouam  (ibt  Geometria  formam  effinxerint , (sr  per  praruptos 
calles  quos  fuo  fibt  marte  aperuerunt,  eniti  eo  conati  fint,  quo  ahos  tendere  quidem firttper,  nt, us- 
quam tamen  perueuturos  fidebant.  Hac  mihi  feno  confiderxntefidem  profetlom  mentem  fe- 
tat aggredi,  quod  ab  abis fumma  cum  laude  fidebam  attentatum : lUudque  "Poeta  prafirtim 
animos  dabat: 

ElTc  aliquo  prodire  tenu.',  fi  non  datur  vitra. 

Adnouas  itaque  artes,  nouaqiie  muent a animos  fiudiaque  fonuati,  mhtlque  non  tentatum  re- 
hqut,  donec  non  prodi  iffe  tam  um  penetrafftque  hunc  montem  ahquoufque,  fid  metas  ipfits  (ab fit 
Verbo  wuidia)  attigiffe  nobis  Vtfit fumus. 

Atque  vt  aliquam  hic  itinerum  meorum  rationem,  ambagefque  quas,  dum  in  incertum  erro, 
percurri  aperiam,  primo  Archimedis  exemplo  inductus,  difficultatem  hanc  m altam  haud pauUo 
difficiliorem,  Spiralis  inquam  contingente,  conieci.  quod  dum  ago,  tmpenfiufque  diu  Spiralis  con- 
templationi mfifio, admiror  que  qua  contingentem  Spiralis  ut  ter  & Circuli  quadraturam  fit  con- 
nexio, ecce  tibt  aliud  plene  irf  mentem  incidit,  mtrafiibcet  fymbohstqttio  concordiaque  Spiralis 
cum  Parabola,  quam  dum  profiquor,  oliendo  Spiralem  muolutam  efjc  Parabolam, & ficiffim 
"Parabolam  non  nifiSptralemeffeeuolutam.  Romam  , vt  moxaperiam , pofimodu»,  euocatus, 
rem  hanc  cum  P.Chrifiophoro  Grienbergero,acutiffimo  fanem  i. Mathematicis  viro, totaque  tum 
Jt aha  celeberrimo  , alufque  contuh  : a quibus  cimi  forte  rogarem  , num  jymbohzatto  hac  Ar- 
chimedi farta  ffis  nota  occafionem  feggeffijfet  Spiralem  ad  Circuit  quadraturam  tam  admirabili 
artificio  applicandi,  noneiufmodi  ejfemucntum  affirmabant  tlh,quodab  Archimede,  fiennno- 
tmfiet,  filo  modo  celandum fiujfe  crederent.  sEquus  LcEior fiatuet  quid  fit  de  re,  cum  ea  qua  li- 
bro de  f/yperbola  fubtunxt,  peruoluerit.  Hac  tamen  cum  abfilui  Via  problema  pofie  diffiderem, 
a Sptrah  adfiuadratncem  animum  ffudwmque  conuerti : quam  dum  nouis  effiormo  producoque 
modis, plurimafque  cius  exhibeo  proprietates,  quxfita  tufium  librum  conftitucre  potmffent  (con- 
flitmfjentque,  mfi  is  qui  ceteros  fere  omnes  labores  meos,  etsam  hos  abhlulsffet  cafius)  ne  hic  qui- 
dem adiumenti fatis  reperto,  quotam  arduum  problema  pojfim  abfoluert.  Inde  igitur  rurfiu  ad. 
noua  confilia  conuerfus  , reperi  tandem  materiam  tam  qua  de  corporibus  'agit , ab  antiquis  in- 
choatam,plane  imperfeilam  in  ipfis  adhuc  harere  incunabilii.-nefiw  tamen  qua  mea  hac  tnpar- 
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te  lux  motu  obit  ceretur,  & ad  noua  rurfits (ludia  animos  daret.  Totum  igitur  me  in  corporum 
coiit  em  piationem , cjformationcm , comparationem , peruigih  multorum  annorum  cura  contuit , 
Vt  tandem  aliquam  mihi  viam  complanarem,  qua  ad  montem  bunc,tmperuium  baflcnus,poffem 
eniti.  Res  exfententia  tandem fuccejjie,  complanant  quoad  potui  omnia,  an  autem  apicem  ipfim 
■attigerim,. docebit  res.  . . 

'Pruna  igitur  cura  fuit  noua  omnis  generis  corpora,nouo  & Geometrico  more  ejformare,  que 
libro  huius  operis feptmo  continentur;  cr  quia  corporibus  tu  indigebam  qua  cum  iphartcu  com- 
parari poffent, librum  de  circulis, qui  tertium  hic  locum  obt met,  tres  prxtcred conicorum  prxmiji, 
qui  exinde  fu  > ordine  quartum,  quintum, fextumque  confctunt,  quartum  quidem  de  Elhpfi,quix 
maiorem  cum  circulo  cognationem  habet, illi  fubiunxr,  quintum  de  Parabola , fextum  denique  de 
Hypcrbola;  coptofi finit  fingul,  quippe  quibus  naturam  abflrufam  hactenus  (cilionum  iUarum, 
ab  AppoUomo  fortaffefiudio  inuo/ut  amita  euohto,  vt  ii  communis  Geometrix  perito , nullo  Ap- 
pollonij  adminiculo,  intelhgipofiit.  Horum  njero  demonfirattones , cum  a linearum  proprietati- 
bus dependerent,  alterum  de  Irneis  prxnnttcre  ncceffe  fuit , quo  earum  affelhoncs  qux  vfm  nobis 
juturx  erant,  lemmatum  mfiar  explanarem ; hicjue  totius  operis  primus  efi,eiufque  quafi  baps. 
lam  uero  cum  tam  m Comas  quam  in  corporum  comparatione  in/cnptiombus,  exhauthonibuf 
que  indigerem,  librum  de  Progrcjfiombus  Geometricis  placuit  confinbcre , tum  quod  non  parum 
Viderem  Jubleuandum  Lecloris  meumque  txdium  longis  tUis , Archimedi  tamen  hj fit  at  is,  ratio- 
cinationibus , quibus  -utitur , quoties  exhaufiiones  demonfirationibus  adhibet;  tum  quod  pluri- 
ma noua,  & non  imucunda  exhibeat,  qux  non  mediocrem  forta/Je  legenti  afferent , veladmtra- 
t tonem,  uel <■ -voluptatem , hicjue fecundus  liber  eli.  Turfm  quia  corpora  dtuerfarum  in  quan- 
titate Jjiccierum  comparare  inter  (e  non  poteram  ntfi  m cxbmfiiontbus  opio  plane  vterer  terrm- 
nis,  njque jxpe  di/simibum  rationum,  quarum  tamen  m Geometria  baflenus  non  fuit  rvfits,  li- 
brum de  Troporsionahtatibus , quas  otlauus  exhibet,  nouam  quafi  (feometriam  concinnare  me 
oportuit,  licquando  enim  halienus  Geometria  proportionibus  vfa  ntfi  quxm  fimilitudine  ratio- 
num cqn fi  fierent  l mihi  Tiero  etiam  difiimilbus  rationibus  utendum  fuit.  Htfic  itaque  nte  ex- 
pofitis,  tum  demum  ad  Quadraturas  vanas,  ac  demum  Circuit,  quas  reliquis  libris  abfiluo,hoc 
fere  tenore  me  accingo  In  libro  de  Parabola  confiriptofichones  produco  Par  aboleas, prtter  alas , 
tllas  quoque  quas  circulus  mihi  offerebat,  dem  ex  illis  duas  femiparabolas  aquales  infumo , alti- 
tudinem vero  habentes  eam  quam  latus  reSlum  ipfius  axis  exhibet-,  qux  in  jcinuicem fubalerna 
dutlx,  corpus  producunt  xqualefemicyhndro,  cuius  bafisfimicircutus  eft , ex  quo ' Parabola  illa 
oriuntur , (fi  altitudo  Paraboli  communii , vti  m Ibro  de  planorum  duShbus , fiptimo  nempe, 
demonpro.  T andem  partes  corporis  orti  ex  Paraboli  propofito  modo  duchs,  per  Proportionalta- 
tes  confero  cum  partibus  cylndn  cui  corpus  illud  aquate  eli.  nota  autem  ratione  parttum  corpo- 
ris Par  abolet,  trmottfat  ratio  partium  cylndri  qux  illis  aquales  funt.  Quare,  cum  partium  cy- 
lindricarum bafes,  qux funt  circul  fegmenta,  paralleli  Ineis  intercepta,  eandem  inter fi  propor- 
tionem habeant  quam  partes  tpfic  cylndricx,  nota  etiam  fit  proportio figmentorum  circularium, 
qux  mter  parallelas  Ineas  funt  pofita.  T um  denique  ex  figmentorum  illorum  ei  noti  proportio- 
ne,  nullo  negocio  circul  ad reChlneum  proportionem  exhibeo.  Eadem  pene  ratione  Hyperbole 
quadraturam  exhibeo,  per  Parabolas  parallelas  m fi  duci  as, que  cylndro  aquantur  hyperbolico. 

Atque  hac  eSl  operis  totius  adumbratio,  obfcura  adbuoJsr  tenuis,  fed  quam  operis  ipfius  de- 
ducito faciet  mamfefiam  ; prxfirtim  xquii  rerum  Geometricarum  , quibus  hoc  opus  confiribo, 
xflmatmbus,  quibus ffero  vel  ob  materiarum  nomtatem,  vel  ob  Problematis , quod fbluendum 
Juficpi,  rummfelcem,  vt  quidem  reor,  acceffum,  non  omnino  difplciturum. 

Verum  non  iniucundum  fortajfe  fuerit,  intelhgere  qui  cafus  quafi  concatenati  femper  {lu- 
diorum meorum  curfium  interruperint  partumque  hunc  meum , quem  i nsigintiqumque  annis 
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conceperam  tamdwrctardarint, -quo  miniis  lucet!)  hanctn  quam  modii  prodeunt,  citiia  affice- 
rent,iiiuat  cmm  preteritorum  memmiffe  nonnumquam  , neque  fine  prata  recordatione  eorum 
mentiofit , pra ferum  ficum  armcii,  beneuolts  inquam  Leclonim , defricato  nunc  demum  , ut 
cum  Comico  loquar,  animo  communicentur.  Anno  itaque  hume  jaculi  uigefimo  quinio  , cum 
omnia  qua  hoc  opere  continentur,  fi  librum  de  Proportionalitatibur  excipias , parata  haberem, 
licet  non  ita  concinnata,  ut  prelo fubttci  (lattm  poffent,fed  fiimma  tantum  capita , propofitio  - 
nes  inquam  cum  demonfiratiombus Jummatim  memoria  tantum  eauffd jcriptits  , Romam  ab 
cAdmodum  R.P Generali  Nofiro  euocetus abij , lucubrationes  rne.ts  foluuonemque  problema- 
tis de  quadrando  Circulo  cum  P.Gnenbergero  , eo  quem  dixi  fummo  Mathematico  collaturus: 
cumque  per  plures  mtnfis  longo  fiudto  mea  explicare  ejjem  aggrejfus,  & ille  ad  calculos  mdefejjo 
labore  fingula  reuoearet, dimidium  operis  abfoluere  numquam  potuimus , tum  quod  ea  qua  Pro- 
portiona/itates  concernunt , necdum plane perfecijjem  , quamquam  m ns  nulla  ejjet  difficultas-, 
tum  uel maxime  quod  ipfegram  <y  diuturno, fepiusque  interrupto  implicitus  morbo , maiorem 
moram  requireret,  quam  maximorum  Pnncipum,  quorum  nutui  imperia fisnt, preces  littereq  ue 
permittebant. 

In  ea  itaque  dum  1 fima  incumbimus,  ecce  tibi  binis  e locis  bttera  ad  Admod.  R,  P.  Cjenera- 
lem  perficiuntur,  quibus  R orni  ad  IMathefin  docendum  euocor;  Catholici  'Regis  "Philippi  una, 
quibus  TMadritum  mitti  postulat ab  Auguftijfimo  Imperatore  Ferdtuando  altera,  quibus  me 
Pragam  de  fi  mari  vult.  Vtrique  certe  Imperio  obfiqut  cum  non  po fiet  admodum  R.P.Cjcneralir, 
hutcmea/Jignat,  tlltcoque  cum  res  moram  non  ferret, eo  meprofictfa  mbet.  Pragam  vix  attige- 
ram, rurfium  ficundis  litteris  m Hijbaniam  cuocor,tamq ,•  aditer  accingebam  me,  cum  ecce  para- 
lyfi fiubitb  correptus  morem  gerermam  tuflo  Regis  met  defiderio  non  potui:  & quamquam  Uim 
fiubiti  mali  infregerim  altquoufque,  non  tam  feliciter  tamen  eluclari  potui,  quin  integrum  quin- 
quennium me  tflhtc  morbi  uis  ingens  detinuerit.  Vix  hoc  malum  tuaftratn  , non  ita  tamen 
quin  eum  morbi  reliquiis  toto  deinceps  'vita  tempore  mihi  fuerit  decertandum ; cuafiram  tamen 
aliquoufque, paulatimque  a morbo  refjnr are  iam  coeperam , cum  alius  haud  pautlb  trifitor  cafits 
firiptamea  laborefque  excepit.  Saxoma  enim  Duxpofi  funefiam  K/am  cladem  nofiris  ad  Ltpfia 
muros  iHatam,  deditione  Pragam  tum forte fit  per  at  : vilior  itaque  nnles  , &•  b aret  ictu  , quod 
Vnum fotis  erat  ne  nobis  parceretur,  m Collegium  nofirum  irrumpit , diripit  que  mferrimum  m 
modum  omnia  : quidquid  itaque  breuifiimo  ante  tempore  aliquorum  diligentia  militum  ma- 
nus noneuafit,  ccfitt  eorum  libidini,  aut  certe  flammis,  & quod  incommodo  mihi  tum  non  exi- 
guo, imo  commodo  fuit  maximo,  ei  hora  reliquia  incendio  finituro  (abducebantur , qui  ego  ad 
aram  purificaturus  flabam : incommodo,  quod  plero/que  ingenij  foetus  amiftrm,  commodo  cer- 
te quod  eum  [altem  premambus  haberem  tunc , quem  qui  habet,  habet  qmma  RefiimtidR.P. 
Rodemus  de  Arriaga  celeberrimus  hoc  tempore , multis  etiam  exinde  tomis  clarus  Theologus : 
feftmus  itaque  ad  cubiculum  meum  aduolat,firipta  que  m menfa  expofiseram  expolienda  ad- 
huc, vna  cum  fius  in  currum  comicit,  eaque  cumfilertiifumma  bofitum  manibus  fubduxiflet , 
Viennam  defert,  cetera  omnia  que  cifiam  integram  implebant , eaque  fere  erant , que,  cum  ite 
vltima  adhibita  iam  effit  manus , prelo  parabantur , prede  aut  flammis  relilla , cum  tempori 
fubduci  non  poffent.  Inter  plurima  que  iflhic  deperdita , liber  erat  quo  totam  St  at  icam  Geo- 
metrice ex  Archimedeu  deduclam  principiis  comprehenderam , tufle  ffnfiitudinit  tomo.  Inerant 
preterea  Cj eometrica  plurima  que  tomos  duos  hifie  non  abfimiles magnitudine  expleuijjent.  At- 
que \ta  labores  plurium  annorum,  Deo  itavolente,fuauitcrq-,  ad  maius  virtutis  exercitium  diri- 
gente omnia, vnico  hore  quadrante  deperdidi.  PerduU  ilia,  non  tamen  animos, quos  exinde  ma- 
iores mihi  fujfccit  Deus  .Spoliato  itaque  Collegio,  Viennam  cum  ceteris  remijfusfumtinde  ad  Bel- 
gas meos,  cum  It  alte  rurfits  dcflmarcr,rcdij,non  ei  tome  valetudine  qua  abiit  dsfieffera.  Scripta 
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mea  qua  cladi  fiuper fuerant,  cum  mecum  deferre  non  poffim,  Gracio  Oeniponlem  Tyrolis  aman  - 
data  funt,  ficundo  demum  Rbeno  m 'Belgium  deferenda, fed  cum  impedita femper  ejfintuia, 
uarijque  bellorum  cafiss  omnem  Rbem  tratlum  quotannis  exciperent,  neque  mamfefio periculo 
exponenda  tuditarentur, decennium  totum  ea  ex  pe  flare  nece f e fuit : donec  tandem  non pne  ma- 
gnis impenps,  magnaque  amicorum  curd,fummo  meo  gaudio, decimum  pofl  annum, Cjandauum 
delata  funt,eaque  fnptorum  meorum  funt  reliquia,  qua  mihi  materiam  huius  operis  prabue- 
runt.  fiuo  nomine  quantum  quidem  debeam , imo  omnes  qut  hifie  rebus  delectabuntur,  R.  T. 
Roderica  de  Arriaga,  qui  tantum  mihi  beneficium  inopinato praslmt,  ego  fito : omnia  enim  fere 
exciderant  qua  ilhs  chartis  fueram  complexus,  quit  enim  omnium  tam  finex  recordetur  qua  a 
triginta  quod  excedit  anms , fuerit  commentatus*  prAprtim  cum  breuiffimi fingula  tfi  quaft 

per  compendium  digefitjfem.  Gratias  itaque  ago  maximas  bono  Tatn  amictfiimo  meo  i (r  hoc 
f Item  abcuius  gratia  loco  rependo  , extare  me  utile  publice  aliquod  debiti  met  monumentum, 
publtcamqfsetefiificationem  beneficij priuatim  quidem  impenfipd ex  quo, publico  etiam  Geome- 
tria bono,  mfi mea  me  fallatfintentta,  utilitas  emanabit. 

Atque  hac  funt  qua  tecum,  Ledor  heneuole , more  meo,  id cfi  candide  communicanda  duce- 
bam. Interim  fi  quid  in  operis  decurfummut  expolitum  occurrerit,  idfanefcfimationi  nimia  ad- 
fcribas  ■velim i cum  enim  rwrfiis  morbi  mei  Traga  contradi  ■vores  recrudefcerent  ,finemque  tam 
dc fidis  viribus  opprcjfura  nonnumquam  'Viderentur , Superiorum  tujfu,  quorum  nutus  etiam , 
non  imperia  tantum  obferuo  , conquifitis  undique  auxiliis  , hoc  quale  nunc  uides  opus  offudi 
dicam,  an  concinnam? antequam  mors  fibita,expef/ata  tamen  femper, fatum  hunc  opprimeret. 
JMtbtfane rebufque  meisparum  effe  laborandum  ctnfebam  ego ; fed  cum  m eorum  manibus  ego 
fim,qmcogere  pofSmt,  malui  qualecunque  hoc  opus  pubhcyuris  facere,  qudmrefiagari  minimo 
etiam  eorum  nutui,  l^ti  enim  nos  nafln  minime  fumus,  itafirtus  etiam  ingenij  nonnoflrt , mi- 
nime nobis  arrogandi  funt , quos  Religioni  obnoxios  fecit  profefto.  Si  qmd  tamen  laude  dignum 
fisrtajfc  duxeris,  totum  id  Deo  adfinptum  cupio , cuius  honori  Crglona  labor am  toto  uita  mea 
tempore ; neque fine fine  ingenti  admiratione,  atemi,  etiam  in  minimis,  artificij:  non  enim 
eum  ordinem  ,fimmetriam , proportionem,  quam  m fingulis  fiiperficiebut  corporibujque  demon - 
fir artius, nos  ipfi  mdufind  nofira  aut  arte  effingimus,  fed  foda  iam,  &•  aternis  legibus  itadijfo- 
fit a,  felicitate  aliqua  mgenij,  aut,  quod  mihi  contigfffi  profiteor , eius  fituorc  qut  omnia  tam  con- 
cinne in  partes  fiu/u  dijlnbuit,  muemmus,  & tnuenta  demondramus . 


Summa 


Summa  Triuilegij  Captrci  Societati  I e S y concefft. 

CVmexmandatofacrx  Caelare®  Maieflatis omnibus  fle  fingulis  Typographis, Bibliopolis, 
atque  alijsquihufcumqiie  librariam  negotiationem  exercentibus  ferio  , iirideque  inhi- 
beatur ne  quis  libros  illoS  a Societatis  riofhx  Patribus  hactenus  editos , aut  edendos  impofle- 
rum  intra  S R.I.Regndrnmquc  & Domihiorum  Sacrx  Cxfarcx  Maieflatis  hereditariorum  fi- 
nes , fimili  abnue  charaftere  aut  forma,  fiue  in  toto , fiue  in  parte  exctldere  , vel  recudcre,  vel 
alio  rccudcndos  mittere  aut  alibi  etiam  impreflos  inucherc,  vendere,  feu  diftralicre,  clam  feu 
palam  , citra  lupradiftorum  Patrum  confcnfum  ac  teflimonium  audeat , velprxfumat.  Ego 
loannes  Baptifta  Engelgraue  per  Prouinciam  Flandro-Belzicam,Pr{pnfitus  Prouincialis  con- 
cedo Ioanni  fle  Iacobo  MevrsUS  , facultatem  excudendi  Opui  Gro/netriair»  Quidrttum  Cir- 
culi, AudotePatre  Gke  corio  a Sancto  VinCentio  Societatis  Iesv,  in  cuius  fidem  lit- 
teras manu  mea  fublcriptas  fle  figillo  offici)  mei  munitas  dedi  Gandaui  ji.Martij  1647. 

loannes  Baptif/a  Engelgraue. 

EGo infraferiptus Societatis  Iesv  in  Prouincia  Flandro-Belgica  Prouincia  lit luxta Primlc- 
gmm  a Seremjpmts  Principibus  eidem  Societati  nojlra  eoncejfum , quo  bibliopolis  omnibus 
prohibet, ne  libros  ab  eiufdem  Societatis  hominibus  compofitos  abjquc  Superiorum  petmijjione  im- 
primant: Facultatem  do  Ioanni  fle  Iacobo  Mev  Rsiis  Typographii  <vt  librum  cui  titulus 
cfi  Opus  Geometricum  Quadraturae  Circuli,  Au&ore  P.GrbgoRio  aS“.  Vin- 
centi o Societatis  I es v, imprimere Uberi di/lrahercpojjlnt. Datum  Gand.y.Martq  1647. 

loannes  Baptifta  Engelgraue. 
APPROBATIO. 

Librum  hunc  compofitum  a R.P.Gregorio  a SanctoVincentio  Societatis 
lEsvtanquain  nihil  continentem  Religioni  noftrx  orthodoxa  contrarium, 
aut  moribus , fedvt  vtiicm  feientix iftius,  quam  tradat,  amatoribus  approbo, 
flcprxlo  dignilTimumccnfco. Dacum Antucrpiz ij.Fcbr.1d47. 

Cbnfliantes  Voocbts  eArchipresb.Antuerp.Lib.CenJbr. 
SVMMA  PRIVILEGII. 

PHiuppvs  Dei  Gratii  Hifpaniarum , Indiarura,  flec.  Rex  Catholicus , Archi- 
dux  Auftrix,  DuxBurgundix,Brabanti*,flcc.  Sereniflimus  Belgarum  Prin- 
ceps, diplomate  fuofanxit,  nequis  librum,  cui  titulus  eft,  R.  P.Gregorii  a San- 
cto V incentio  Societatis  Iesv  Opus  Geometricum  Quadratura  Circuli,  citralo  annis 
fle  Iacobi  Mevrsiorvm  voluntatem,  vllo  modo  imprimat,  auc  alibi  terrarum 
impreffura , in  inferioris  Germani*  ditiones  importet , venalemve  habeat.  Qui 
fecus  faxir,confifcatione  librorum,  fle aliagraui  poeni  muldabitur,  vti  latius  pa- 
tet in  luteris  datis  Bruxell*  xxvm.  Fcbr.  m.oc.  xlvii. 

Signat  ' - 
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ELENCHVS  MATERIARVM 

quae  toto  hoc  Opere  cQntinentur. 

LIBER  PRIMVS. 

De  linearum potent ys. 

PARS  P R.  I ^ A. 

De  varia  linearum  inter  fe  proportione. 

Inea  diuifio  extrema  & media  ratione  proportionali  i aliaque  propofitio- 

nes  ex  hac  dimfione  eruuntur.  pag.i.pr.z$. 4.5 .6.7. %.<).\o.\\.\l.\$. 

14.1J. 

In  eadem  bafi  conihtutis  duobus  triangulis  tnaquahs  magnitudinis,  duci- 
tur linea  parallela  bafi,  vt  partes  linea  tuter  lateratriangulorum  intercepta  dat aip 
habeant  rationem.  <).prop.\6. 

'Datu  duabus  rea  is , rea  a adduntur  vel  detrahuntur  in  data  ratione , vel  compofita 
vel  reliqua  datam  habeant  rationem.  ypr.iS. 

PARS  SECVNDA. 


De  triangulis  eorumtf  proprietatibus. 

Trianguli  ijbfichs  proprietates.  41  ■fr- 19-1°'22" 

'De  triangulis fioper metris.  . zi.pr.ll.il. 

'Proprietates  trianguli  reaonguli.  zi.pr.iyiy. 

yaria problemata  abfiluuntur  dato  angulo , & intra  vel  extra  eum  punao , ctrca  li- 
neam per  datum punEium  in  dataratione  diuidcndam.  z$.pr .15.16.17. 18. 19. 50. 
Item  ij fidem  datis  exhibetur  linea  ficdtmfa,  cuius  figmenta  minimum  exhibeant  re- 
pi angulum,  quod figmentis  cuiufiuis  hnea  per  idem,pun£tum  dsutja  contineri poteft, 
imo  & dato  aquale  exhibetur.  t6.pr.  $4.  5 j. 

Proprietates  rcttangulorum  ortorum  ex  vana  infiriptione parallelarum  in  triangulo. 
27.pr.56.j7.58. 

Proprietates  quadratorum  qua  oriuntur  ex  lateribus  trianguli , collatorum  cum  qua- 
dratu 'unca ex  vno angulo  ad ba/im duEla.  l8.pr.59.40.4i.4i. 

Pythagorica  abter  dcmonftrata.  Item  Prop.  ii.&i$.l.i.  Eucl.  demonftratur  eodem  difi 
curfiu  (fi  confiruflione  quaPythagoras  vfus  prop.  47.  Eucl.  50.pr.4544.4J. 

J„  dati  paraUdogrammi  diametro  trei  continue  proportionales  afftgnantur.  5 5 .pr.  46. 
In  parallelogrammo  , diametrorum  quadrata  aquaha  fiunt  quadratis  laterum  Jimd 
fismptorum.  46.pr.47. 

Dato  triangulo  obtuf angulo , latus  obtufio  angulo  oppofittum  itadiuiditur.vt  quadrata 
figmentorum  aquaha  fint  quadratis  reliquorum  laterum.  54.pr.49. 

yarta.  problemata  circa  triangulorum  diuifionem  per  hneam  redam.  54  pr.50.5i. 

. - rv  * PARS 
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ELENCHVS 

PARS  TERTIA. 

De  reci angulorum  inter fi proportione. 

DEfigndnturuaria  aquationes  r ici  angulorum  gy  quadratorum  qua  ornatur  ex 
figmentis  Irnea  refla  dituja  aut  i n aquales, aut  m partes  tnaquales.  pag.  37. 
pr.jj  j6. 77.78. 79.60. 61. 61. 

Aequationes reclangulorum problematice mueniuntur.  40 .pr  6j.64  6c.66. 

Pana  aquationes,  gy  comparationes  refiangulorum  (fi  quadratorum  qua  fiunt  fiper 
Irneis  proportionalibus.  41. pr  67.68.p4g4;  pr.67.6ii  69. 

Problemata  uana,de  linea  ebuidendaaut  augenda , fic  ut  reflangula  aut  quadrata 
nata  ex  figmentis  linea  dtuifie  inter  fi  certam  habeant  rationem.  44.pr.70.71  71. 
7j-747j.76.77.78.79.80.81.83.84. 

Data  bafi, aggregato  laterum, gy  altitudine  trianguli,  exhibere  triangulum.  49  /7.82. 

' liber  secvndvs. 

Deprogrefsionibus  (geometricis. 

Argumentum  (fi 'fi opus  huius  libri. 

Definitiones progreffionum  e arumque  explicationes. 

' PARS  PRIMA 

Progrefstonesnon  terminatas  confuderat . 

COntinue proportionalium  mira  proprietates,  79.  pr. \.i.y4.pag,6o.pr.  8.9. 1 o. 

11.ii.13.14.17.  ' • 

Proprietates  duarum  finerum  trium  aut  quatuor  continue  proportionalium .78  .pr.j.  6. 
7^.74^.31.33.34. 

Si  fit  prima  ad  fecundam,  ut  tertia  ad  quartam, erit  vt prima  eum  fecunda  ad  ternam, 
ita  omnes  quatuor  ad  primam  cum  quarta, uel  ut  prima  cum  fecunda  ad  fecunda , 
ita  omnes  quatuor  adficundam  cum  quarta.  65  .pr.  1 6 

Pappi prop.  1 8 l.ypnpomtur  uniuerfaltter.  66. pr.  1 7. 

Affignaturfirtes  proportionalium  m proportione  Arithmetica.  67  pr.  18.19. 

Proprietates  quatuor proportionalium  etiam  non  continuarum.  68  /7.20.21.11. 

De  continuato  proportunahum  procejfivaria  gy  tucunda  proprietates.  6a  pr.23.24. 
27.p4g.74.pr.30.32. 

Proprietates  duarum  ferierum  continue  proportionalium  eandem  habentium  primam. 
71.pr.2627.18.29. 

Datarum  redarum  altera  ita  ficatur  ut  partes  Irnea  fecla  cum  infida fint  m continua 
analogii.  76.pr.16. 

Datarum  duarum  redarum  altera  ita  ficatur, ut  redangulum fub  infida  gy  parte  li- 
neafeda,adrefidua  Irnea  quadratum,datam  habeat  rationem.  7H.pt.  37. 

Data  media  trium  continue  proportionalium , gy  aggregato  linearum  prima  (fi  tertue, 
exhibetur prima  (fi  tertta.  . 78.pr.38. 

Data  maximi  trium  continuarum, gy  exceffu  quo  media fiper  at  minimam , exhibetur 
media  (fi  ultima.  • 79.pT.  39. 

Datu 
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Vitis  duobus  cxctjfibm  trium  magnitudinum  continue  proportionalium  exhibentur  tres 
continua.  pag.7y.pr.  40. 

Aquationes  reclangulorum  aut  quadratorum  ortorum  ex /egmentu  linea  m proportio- 
nales quotuu  continuae  dsuific.  81  ^r.41.43. 44.45. 46.^  89p.63.64.6j.66. 

JEquahtas  reil angulorum  ortorum  ex  figmenta  duarum  linearum, quarum  fsngula  sn 
quotuu  continue  proportionales fint  diuifi.  81  p-.47.48.48.j0. 

C ontinuatto  reclangulorum  aut  quadratorumsn  eadem  proportione, ortorum  ex  'ziarid 
dijpofitsone  aut  diuifionc  linearum  in  partis  proportionales  continuat, aut  dsfiretat. 
84p-.j1.jz.j3.j4.jj.j6.j7.j8.j9. 

Troportwnalsa  rcclangula  orta  ex  linea  proportionalibus.  i6.pr.q7. 

De  duplicatis, &•  triplicatis  rationibus, quas  habent  reBangula  ex  varii  dsuifione  li- 
nearum tn partes  proportionales.  i7.pr.60. 6 1.61. 

Plana  quauit  proport  tonalsafiuper  duabus  retia  eadem  ratione  Asuifis,sta  confistuta  Vt 
plana  inter  fi  fint  fimtha.  9 1 .p.69. 

Triangula  & trapezia  quotcumq,  fimperproportionalsacontsnue.  9z.p-71.7i- 

T nangula  trid  ad  circulum  confittuta  qua  eandem  rationem  continuent.  94.p-.73. 

Triangula  ad  duos  circulos  conflituta  que  reciprocam  habeant  rationem.  94.p-.74. 


PARS  SECVNDA 


PTtoportiones  fiet! antes  ad  terminum  progreffionis  inucniendum.  yj.pr.7J.  76.77. 

Prima  1 o.Sucl.  -vniuerfiiliter  propofita  (7  demonflrata.  y6.pr.7i. 

Ofienditur  magnitudinem  a/Jignanpo/Je,  qua  aqualis  fit  toti  firiei  proport lonaltum  in 
infinitum  confirmata : imb  magnitudo  ea  affiguntur.  y7.pr.7y. 

Terminus  cuiufqueprogrejfioms  in  mfinitum  continuata  diuerfimodeajfignatur.  98. 
p,  80. 8 1 pag.  i00.pr.iqM.i7. 

Rcfiondetur  ad  argumentum  Zenonis  quod  ipfitn  materia  de  continuo  tAckyUem  vo- 
cat. i01.pr.i7.tn  Schot. 

'Proprietates  iucunda firiei  continue proportionalium  in  mfinitum  produbla.yy.pr.  8 z . 
83.84.pJg.103p.88.89. 

Problemata  circa  dtmfionem  data  magnitudinis , aut  magnitudinum  in  certa  ratione, 
fic  vt  certus  habeatur  terminus  data  rdtionit.  1 03  .p.  90.9 1 .93 .94.9  j.96. 

T>ua firies  infinitarum  pt  oportionahum funt  inter  fi  vt  duo  primi  termine.  1 o 6.pr.  97. 
fiomparattoncs  uariarum firtcrum  infinitarum  proportionalium  inter  fi.  1 07.pr.yi. 

99ioo.ioi.ioz.io3.p4g.u9.p.ii6.M7.ii8.  • 

Comparationes  u artarum  ferierum  ortarum  ex  rationibus  fimiltbus  qua  fint  inter  al- 
ternatim  po/itos  terminos. \ 1 i.p.  106. 107.108.109.1 10.1 1 1.1 1 Z.  1 13.1 14.  u J, 
Diucrfi  continuationes  rationum  qua  fint  inter  quantitates,  per  quas  ad  magnitudi- 
nem data  minorem, aut  data  maiorem  deueniatur.  1 z 1 .p.  11 9 . 1 zo.  1 z i . 1 z z . 

..  PARS  TERTIA 


T" cyminum progrtfsionis  in  infinitum  continuata  afsignat. 


' Progrtfsiones  terminatas planis  applicat, prtjertimjimilibuf. 

QVa  de  rationibus  magnitudinum  m infinitum  continuatu  dicia, peculiariter  ra- 
tionibusfiperfitierii fic  continuatis  applicatur.  1 zj.p.i  Z3. 1 Z4. 1 zj.  1 z6. 1 17. 

* i Toti 
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Toti  quadratorum  firiei  datur  reti  angulum  aquale.  pag.  1 30.fr.  1 18.  i tp. 

Item  fenei  quarumcumque fuperfi 'aerum  , mna  fimi  lis  fuperfiaes  aqualis  exhibetur. 

131.^150. 

Osi  cuditur  Imeam  eandem  tranfire  per  omnes  omnium  reShlinearum  /i milium,  fimth- 
terque pojitarum  angulos  , modo  bafis  indireclum  jint  pofita , & feries  datoruni 
etufmodt  refldmeorurn  determinatur.  I3z.fr.131.132. 

Idem  circulis  accommodatur.  1 3 y.f  r.  133.134.' 

Vana  triangula <■ varijs  quadratorum,  trapeziorum,  &c.  firiebus  in  infinitum  conti- 
nuatis aqualia  defignantur.  < r38fr.138.t39.140.141. 

Series  dtuerfarum  fuperficierum  in  infinitum  continuatarum , inter  fi  comparantur. 

141.fr.14i.143.144.i4y.146. 

Dato  plano,  exhibetur fines  planorum  fimilmm  incipiens  d data  ratione , qua  aqualis 
fit  dato  plano.  ’ 1 44.fr.  1 47. 1 48. 

Exhibeturfiries  incipiens  d dato  plano,  aqualis  firiei  data  planorum  fimihum,  aut  qua 
habeat  ad finem  datam,  rationem  datam.  1 4 6.pr.  149.150.151.152. 

Series  planorum  fimilium  quorum  bafis  in  eadem  fint  linea,  comparatur  cum  plano  fi- 
mi h conflit  ut  0 fupcr  hned  in  qua  tota feries  planorum  fimiltum  terminatur.  1 49. 

fr.153.1j4.  # 

Series  complementorum  ad  •unam  partem  diametri  in  paratlelogrammo  conftituto - 
rum  comparatur  cum  firie  quadratorum  ad  aliam  f artem  diametri  conjhtntorum, 
totique fenei  aquale  reti  angulum  determinatur.  150  fr.  155.1 56.157; 

In fine  quadratorum  quorum  bafis  indireclum funt  conflit  ut  a,  confiderantur  quadra- 
ta impares  bafis  obtinentia,  hoc  efi primam, tertiam, quintam, &c.  1 52.fr.  1 58. 

(omp  arantur partes  finerum  inter  fi.  1 5 i .pr.  1 59. 1 60. 1 6 1 . 1 62 , 

PARS  QVARTA.  . 


Hac  qua  in  planis  demonftrata , corporibus  applicat. 

CfEriei  cuborum  in  infinitum  continuatorum  in  eadem  ratione , terminus  inueni- 

U tur.  155.fr.  163. 

P artes  firiei  cubica  cum  partibus firiei  Uncaris  comparantur.  1 5 y.f  r.  1 64. 

Seriei  cubica  aquale  paraUeleptpedum  exhibetur.  1 56.fr.  1 65. 

Series  cubica  bina  comparantur  interfe.  1p7.pr.166.pag.161  fr.:7i. 

Seriei  cubica  aqualis  fines parallelepipedorum  datur.  1 J7.fr.  1 67. 

Pyramidi  quadratam  bafim  habenti  mfiribiturfiries  cubica,  & includentis  & inclufi 
differentia  affignatur.  158  fr.168.169. 

Data  feriet  cubica,  pyramis  fuper  dato  quadrat  0 aqualis  affignatur.  160.fr.  170. 

Series  cuborum  quorum  bafes  omnes  ad  eandem  lineam  terminatam  confit  ut  a,  com- 
paratur cum  parallelepipedo  quod fit  fuper  difla  linea  terminata  i?  latere  quadrati 
in  primo  cubo.  161.fr.17z. 

Superficiebus  omnibus  totius firiei  cubica  mna  aqualis  datur  , maria  praterea  cnc* 
has  fuperfiaes , & fuperfiaes  parallelepipedorum  & pyramidum  certarum  deter- 
minantur. 162.fr.173.174.17j.176.177. 
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MATKRIARVM- 
LIBER  TERTIVS. 
De  Circulis. 


PARS  PRIMA. 

De  Irnearum  in  circulis  proportione. 


BTatuuntur  tres  circuli  quorum  communes  interfedionesm  eidem  pmt  It- 
ne. i.  pag.  \67.pr.1. 

Item  linea  duda  per  manas  circulorum  interfidiones  hfariam  jecatur. 
168  .pr.i. 

Ver  triangulum  aqmlaterum  circulo  mfcnptum  Irnea  quada  trifariam  fecla.  1 69. pr. J . 
Aequalitas  linearum  ex  determinatione  circulorum  fi  mterficantium  aut  tangen- 
tium. ■ 169.p-4.pg  \7o.pr.6.pag.\7t.pr.‘i.<). 

Super  bafis  trianguli  defiripto  quouis  figmento  circuli,  Juper  alus  lateribus  fimtlta  fi- 
gmenta definiuntur.  17jp.il. 

Diuifio  linea  in  partes  aquales  per  defiriptionem  figmentorum  fimthum ] uper  trianguli 
lateribus,  dum  Unca  per  verticem  tnanguU  tranfft.  1 7;  pr.  1 4. 

Inueniuntur  item  diuerfi  Unea  aquales  in  didis  figmentis.  177  pr.15.16. 

Jnuemuntur  multis  modis  continue  proportionales  ex  varia  circulorum, (fi  in  ijs  Irnea- 
rum conslrudione.  1 80 .pr.  17. 1 8. pag.  181  .pr.  19.10. 11 .11.  pag.  1 88. pr. J4. 

pi.190-p.59. 

hem  quatuor  proportionales  licet  non  continui.  181.  prop.  1 j.  14.  pag.  1 84.pcy.16. 

pag.  1 88.yr.j7.pg.  1 89-p.  57. 

Item  duxhncx  qua  triplicatam  habeant  rationem  aUarum  duarum.  184 .prop.ig. 

pag.u?6pr.fi. 

Proprietates  vana  continue  aut  difiretim  proportionalium , extrema  (fi  medii  ratio- 
nefiliarum,  (re.  qua  competunt  circuli  contingenti , quando  ex  eius  aliquo  pundo 
quod  non  fitpundum  contadus,  per  circulum  ducuntur  linea.  1 8j.p.  17. 18.19. 
50.51  pag.  1 89.P  56  57.  pag  1 9 1 .p.40.  f 

£Mtra propriet ns  duorum  pundoru  qua  in  diametro  circuli  ajfignantur,  quorum  vnum 
intra  circulum  alterum  extra  cadit,  a quibus  fi  ad  circumferentiam  circuli  dua  in- 
flectantur angulum  quemcumque  continentes,  angulus  is fiemper  diuidetur  bifariam 
per  Uncam,  qna  ab  angulo  qui  in  circumferentia  eft  ducitur  ad punclum  in  quo  dia- 
meterficat  circulum.  1 87  p.  5 1. 

Problemata  varia  de  ducendis  Irneis  a putido  extra  vel  intra  circulum  dato,vt  linea 
a circulo  diuidatur  in  ratione  data  ,■  aut  vt  diuija  aqualis  fit  data  1 aut  vt  in  circu- 
lo inflexa  datam  habeant  rationem,  (fle.  191  .p.-jt  .41.43.44.47.46,47.48.49* 


PARS  SECVNDA. 

De  angulorum  (fi  anuum  comparatione. 

AUgult  rnter fi  comparantur  mfiflentes  certis  arcubus  circuli , (fi  ex  pundo  dato 
dua  linea  dimittuntur  intercipientes  duos  arcus  datis  aquales.  1 9j.yr.70  j 1 . 

* 1 PARS 
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PARS  TERTIA. 


De  mutua  circulorum  tnierfefltonc  contaclu. 

IN  circulos  fe  contingentes  immittuntur  linee  d certo  puncto , Jlc  ut  intercepte  a cir- 
culis fint  aquales  mter fi,  aut  certe  certis.  pag.1qq.pr.j6.j7. 

aAnnulo  qui  intercipitur  aduobus  circulis  concentricis  datur  circulus  equalis.  100. 

prop.j 8. 

Ve  circuli  figmentis  fimihbus  fuper  lateribus  trianguli  definptis,  circumfcnpto  circulo , 
ea  aut  contingente  aut  ficante  'vane  proprietates.  ioo.pr.jq.6o.6\.6i.6y6q. 

Datis  duobus  arculis,  puniium  inuemtur,  per  quod  aila  linea  diuidat  circulos  tn  fimi- 
les  partes.  ioq.pr.67. 

PARS  QVARTA. 

De  linearum  in  circulo  potentia. 

Vvdrijs  modis  ducuntur  Imee  in  circulo,fic  ut  reflangula  fuper  Irnearum  figmen- 
tis fint  equaha.  10j.pr68.70.71 . 73 .74-pag.  1 1 l.pr.Hj. 

Item  quadrata  equaha  reclangulu, aut  quadrata  quadratis  equaha.  11y7.pr.7q.7j. 

pag.  108  .pr.77.pag ■ 109  .pr.  80  .pag.  1 1 3 pr.  86. 

Item  retlangula  equaha  certe  figura.  iojpr.6 9 .pag.  108  .pr.  76. 

Item fic  ducuntur  hnex  ut  circuh  fuper  eis  ut  diametris  dcfinpti  aquales  fint  uni 
certo  10cg.pr.78. 

Confiderantur  rationes  quas  habent  certa  rectangula  &•  quadrata  inter  fe,  aut  deter- 
minatur quantum  unum  excedat  alterum.  10q.pr.7cj.pag.  uo.^r,  81.82.83.84. 
pag  nypr.87. 

Polygona  mfcnpta  circulo  conferuntur  cum  quadrato  femidiametrt.  1 1 q.pr  88 . 89. 

Reftangula  defignantur  que  triplicatam  habeant  rationem  euu  quam  certe  hnee  in- 
ter fi.  11^.90.91.9193. 

In  diametro  circuh  hnea  perpunSla  defignatur, fuper  qua  yt  laf fi  ad  peripheriam  con- 
fhfuantur  queuis  triangula , fimper  quadrata  laterum  que  non  funt  bafis  fimul 
fumpta  equaliafunt futura  inter fi.  » l\6.pr.<jq. 

Trolegomena  ad (i Bion  es  coni. 

Dhfimtio  cohi  etufque  expoftio,  &■  quot  uplex fit.  110. 

forrfiderantur  latera  triangulorum  fealenorum , que  fiunt  ex  uaria fici tant  co- 
ni fcalent  per  uerticem  S3*  centrum  bafis.  ilipr.ipag.uypr  3. 

Varie  (y  wcunde  confideraitoites  arca  lineam  e uertice  conifcalem  pcrpcndiculari- 
ter  dimiffam  ad  bafim  tnanguh  per  axem , cunis  punSla  incidentia  circellos  in  bafe 
coni  defcnbcreoflcnduntur.  lli.pr.i.pag.iiq.pr.q.j.6, 

' In  dato  cono  Jialeno  exhibetur  minimum  & maximum  triangulorum  qua  fiihone  per 
• axem  faCla  exfurgerepofjunt.  118  pr.  7. 8. 

Item  triangulum  quod  cum  mtnimo  triangulorum  per  axem , datam  habeat  rationem, 
que  tamen  maior  non  (it  quam  ea  que  e fi  inter  maximum  & minimum  triangu- 
lum per  axem.  *3°  pr-9. 

Proprit- 
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Troprietates  com {calem,  item  coni  redi  redanguh  & acut anguli.  pag.  i 3 i . prop.  i o. 
ii.il. 

Dato  triangulo  orto  ex fidione  coni  redi  Jedi per  axem, aliud  triangulum  non  per  axem 
exhibetur,  quod  adtnangulum  per  axem  habeat  rationem  datam.  z^ypr.i J. 

In  cono  redo  triangula  non  per  axem  duci  a,  quorum  bajes  in  eodem  pundo  ft  mterje- 
cant,  habent  perpendiculares  ad  bajes  e tierttce  duci  as,  in  peripheria  circuli , cuna 
diameter  ed  reda  inter  centrum  bafis  conica , & pundum  mterfcdionis  mterieda. 
•T-Vpr-  '4* 

In  cono  redo  exhibetur  triangulum  quod  per  apicem  coni  &■  pundum  datum  (tue  ex- 
tra fiue  intra  coni  bajirn  tr anfeat , habeat  vero  ad  triangulum  per  axem  datam  ra- 
tionem. % i]6pr.\y 

In  cono  quocumque  fidio  bafi parallela  circulus  efi.  13  8.pr  1 6. 

In  cono  fialeno  exhibetur  circulus  bafi  non  aqmthfians.  139.pr.17. 

Ofienditurm  cono fialeno  duos  axes  ejje.  140 .pr.  1 8.  ‘ 

LIBER  QVARTVS. 

De  Elhpfi. 

PARS  PRIMA 

Sed  tonem  e cono  educit  primafy  ac  cQentialesctM  exhibet  proprietates. 

! Efimtiones.  141. 

1 Ex  ip/b  cono  educitur  clhpfis  , Cr  prima  eius  propnetat  demonflratur  ex 
cono  , nempe  quod  quadrata  ordmatim  applicatarum  fintinterfi,  vt 
6 redangula jupcr  jegmentts  diametri  fida  per  ordmatim  apphcat at.  1 44. 

pr.M.3.4. 

Cfienditur  differentia  tnter elhp/im  & circulum.  147.1»  Schol. 

TUkpfios  diameter  a jfignatur.  . I48.pr.5-. 

Item  cUspfios  centrum.  148.pT.  6. 

Item  diametri  comugata.  149^.8.9. 

onfiderantur ordmatim  applicata.  150.pr.10.p4g.zjl.pr.13. 

Latus  redum  exhibetur  dato  axe  aut  quauis  diametro.  zjo.pr.  1 1 . 1 1 . 

X>e  contingentibus  ehipfin.  lj j.pr.  1 1 .ll.13.p4g. i^  fr; 17 • *8- 

*J)e  Irneis  dudis  ex  extremitatibus  linea  ordmatim  apphcat  a concurrentibus  in  idem 
pundum  diametri  ad  quam  linea  ordmatim  er U applicata.  1j7.pr.14.zy.16. 

■pistrix  proprietates  orta  ex  contingente  elhp/in,  alijfque  hneis  certa  ratione  dudis .Z59. 

pr.19. 30.31.33. 34.3y.36.37.38. 39.  . . / , 

-Circulus  jupcr  axe  maiore  elhpfios  *vt  diametro  definptus , elhpfi  exterius  1»  duobus 
tantum  pandis  occurrit . 104.pT  40. 

Et  circulus  centro  elhpfts  dejcriptus  ft  elhpjin fecat  m quatuor punchs fetabit.  16 y .pr.4 1 . 


PARS 
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PARS  SECVNDA 


De ficloribus  (fi feomentis  cllipfcos. 

TT{iangula  maxima  figmento  elltpfis  infcnbuntur , corumjue  proprietates  expen- 
duntur. pag.i66.pr.  41.4j.44. 

Diametri  comugata  quacumque  elhpfin  quadrifariam  fimper  dtuidunt  fjiucm fideres 
quatuor  aquales.  16i.pr.4q.46. 

Sed  ores  ad  •-verticem  oppofitt fimper funt  aquales.  169  pr.  47. 

Sedor  •vane  bifariam  dtuic^tur.  169.fr.  q%.pag.l7o:pr.  50. 

Segmenta  aqualia  diuerfimode  mueniuntur.  170  prop^.9  pag.  17 1 prop.q  1 . 52.53. 

pag.17ypr.p7. 

Segmentorum  & fidorum  arca  diametros  contogatos  confhtutorum , & contogato- 
rum diametrorum per  figmenta  &• fidores  defer ipt arum  mira  proprietates.  172. 

pr.q4.qq.pag.174  pr.jH  pag  i78.pr.67. 

Elhpfi  hexagonum  regulare  mfcribitur.  17q.pr.q9. 

Proprietates  alta  figmentorum,  item fidorum  aqualium  if  maquabum.  17} -pr.  60. 

61. 62.63.64.65.66.^.  278.pr.68.69. 

PARS  TERTIA 

In  c Ut p fi  confideret  t axium  (fi  diametrorum  comugatarum  aqualium 
ac  in  aqualium proprietates. 

IVfellipfi  diametrorum  maxima  &•  minima  fient  axes.  iio.pr.71'. 

' Pfdangulum  fub  dimidiis  axibus  aquale  fimper  efl  paral/elogrammo  quod  fit  a 
quibufuit fimidiametns  comugatis . 281  pr.71. 

Parallelogrammum  quod  fit  a Imeis  extrema  axium  comungcntibus  aquale  fimper  efl 
paraUelogrammo  contento  lineis  quarumuis  comugatarum  extrema  comungentibus. 
1i1.pr.7y 

Varia  quadratorum  & redangulorum  aqualitates  & comparationes  ex  •varia  fi- 
dione diametrorutnconiugatarum.  281  pr.74.7q. 76  pag.19q.pr.99.pag.196. 

pr. roi  .pag.197.pr.  lo^.pagAtfi.pr.  1 oj.i  06. 
tAxium  quadrata  fimulfumpta  aqualia  fimper  funt  quadratis  ctuufiumquc  coniuga- 
tionis  diametrorum  fimul fiempt  it.  284  .pr.77. 

•Axes  elhpfios  fimul fumpti , minima  fient  omnium  diametrorum  comugatarum  fimul 
fumptarum.  184.yw.78. 

Quadi  at  a linearum  extrema  axium  iungentium  fimulfumpta  aquaha  fitnt  qua- 
dratis Irnearum  qua  extrema  diametrorum  emufuis  coniugationii  comungunt.  285. 
pr.  80. 

Quadam  alia  proprietates  Irnearum  coniungentium  extrema  diametrorum  coniuga- 
tarum.  • iSp.pr  81.82.83. 

c Axium  extrema  coniungentes  fimul  fumptx  maxima  fient  omnium  qua  quarumuis 
diametrorum  comugatarum  extrema  comungunt.  286.pT.  84. 

•Mira  circadngulos  eAnthmetue  proportionales  proprietas.  288.pr.87; 

rData  quam  diametrorum  coniugatione  elhpfios  axes  referiuntur,  & Juppletur  defe- 
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(lui  qui  in  demonfirattone  huius  propofittonis  apud  Pappum  obrepjh.  /.8.  pr.  14.  ‘ 
pagi  89  pr.90.Cr  Schol. 

Datis  axibus  meBipfi,  dua  aqualei  diametri  ceniugata  repermutur,  quales  ia  omni 
cllipfi  tantum dua  funt.  291  pr  pi  .91. 

/E quales  diametri  comugaufimul  fumpta  maxima  funt  omnium  diametrorum  con- 
' mgatarum ftmuljumptarum.  292.31r.93. 

Proprietates  linearum  extrema  diametrorum  comugataru  comungentium.  191. pr. 94; 

9S96- 

Linea  conum gentes  extrema  comugataxum  aqualium frnul fumpta,  minima  funt  om- 
nium qua  quafcumque  diametros  contogatos  1 ungunt.  194  pr  97. 

Quadrata  dimidiorum  axium  fimul  fumpta,  dupla  funt  quadrat t fcmtdtametn  nntui 
comugatarum  aqualium.  19q.pr.9i. 

h elhpfi  diametri  conmgata  exhibentur  qua  inter  fi  datam  rationem  habeant.  3 00. 
pr.ioi. 

Vana  proprietates  circa  contingentes  diametrorum  comugatarum  ti  axium  , qua fi- 
camtur per  diametros  contogatos produdas.  300  pr.  1 091 1 1 o.  1 1 1 . 1 1 1. 1 1 3 . 1 1 4. 

I lj.  1 16. 117.118.119. 

PARS  QVARTA 

SeBionit polos , & tineam  d punBo  in  axe  dato  ad periphe- 
riam,  breuifstmam  defignat. 

ELhppos  poli  a/pgnantur.  30  6.pr.  1 20.3x^.308  pr.  i 24. 

Polorum  proprietas  pracipua,  quod  d polis  inflexa  quauii  ad  periphena  quodois 
pundum fimul fumpta  aquales  Jint  axi,  1 ac propterea  aquales  inter  fi fimul  fumpta. 
307  pr.  1 2 1 pag.  3 1 1 pr.  1 29. 

Proprietates  duarum  tangentium  elhpfin  tn  duobus  pundis  , in  quibas  axis  ethpfin  fi- 
cat.  fidarum  per  alteram  tangentem.  307  pr.  1 22.1 23  1 14  1 iy  1 2 6. 1 17. 1 28. 

£ polit  axis  dua  reda  inclinantur  ad  idem  pundum  peripheria  qua  datam  rationem 
contineant, determinaturque  quanam  ratio  dan  pofflt.  3 1 2 pr.  1 3 1 . 

Breuijjima  linea  ajfignatur  qua  d dato  pundo  adtlhpfin  dsui  poted . 31337M32  133. 
Proprietates  circulord fitper  aliquo  pildo  axis  cLipfcos  defiriptorii.  3 1 q.pr.  1 34. 1 3 j.  1 36. 
^Proprietates  quadam  linearum  ex  polo  ad  pcripkeriam  dudarumfimulcum  quadam 
tangente ,•  mueniunturque  mira  aquahtates  quadrat orum,redagulorum,  linearunt, 
Cr  per  eas  hyperbola  definbuntur  ji6.pr.  137.138. 139.1 40 .pag.  318  31r.142.143. 
Data  bafi  aggregato  laterum  tfi  altitudine, exhibetur  triangulum.  3 1 9 .pr.  1 44. 

Data  fubtenfacuiufuis  arcus  circuli  per  alteram  lineam  ficaturflc  <vt  figmenta  linea 
fetantis  datam  habeant  rationem.  320  pr.iqq. 

Data  reda  & altitudine,  defiribiturcllipfii  cuius  poti  Cmt  extrema  linea  data,  item 
elltpfisfihper data  reda  defiribitur.  . 320.31r.14A.  147. 

PARS  Q.V  INTA 


Varias  exhibet  ellipftsgcnefes. 
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* Genefis  ex  trianguli. 


Genefesex  parallelogramma 


L E N C H V S.  ' 


m-r-v* 


Genefes ex ctrculofemicirculo,  figmentis Circuit.  3 14 fr.  151.153.154.1 yy. 1 $6.157. 
158.159.160. 

Datur  elhpfis  fecxns  circulum  m fune  lo,  ex  quo  eduffa  tangens  circulum , etiam  nihi- 
lominus tangat  elltfjin.  3 18.fr.  159. 

(jenefes  elhpfis  ex  elhpfi. 319.fr.161 .161. 163, 

PARS  SEXTA 
Circulum  cum  ellipfi comparat. 

PRoprietxtes  linearum  dmerfarum  in  circulo  (sr  elliffi  fuper  eodem  axe  deferiptis. 

33 i.pr.  1 68. 169. 1 70. 1 7 » . 1 71- 1 73 ■ 1 74- 1 7f  pag  9]7pr.  1 79. 

Quadrata  ordmattm  applicatarum  ad  vnam  comugatarum  aqualium  , aqualia 
offenduntur  reffangulu  fuper  figmentis  diametri  comugata  feffa per  ordmattm  ap- 
plicat at,  prout  efi m circulo.  • 3 36.fr.  176. 177.178. 

Segmenta  elhpfis  aqualia  figmentis  circuli.  \ 3 38.fr.  1 80. 1 8 1 . 

SUtpfis  ad  circulum  fuper  eodem  axe  defcrtptum  , c(l  'Vt  ordmatim  applicata  in  clltpfi 
ad  ordmattm  applicatam  marculo.  t 339.fr.181. 

Segmenta  (sr  fefforts  ellipfis  arcuit  fuper  eodem  axe  deferip torum  comparantur  inter 
fe.  339.fr.183.184.18y. 

fom parantur  figmenta  & fiffores  ellipfis  & circuli  non  defer ipt orum  fuper  eodem  axe. 

341.fr.  186.187. 188. 

Comparantur  triangula  maxima  eUtpps  figmento  mfcripta,  cum  triangulis  maximit 
infnptis figmento  circuli, ex  comparatione  horum  triangulorum  comparatur  eU 
hp/is  cum  circulo.  344.fr.l89. 190. 

Dato  circulo  njcl  ellipfi  exhibetur  elhpfis  aqualis,  (?  contra. 34y.fr.  191. 

. * Datur  quadam  elhpfis , duabus  certis  aqualis.  346.fr.  1 94. 

Dato  circulo  chutfo  m duo  figmenta,  m fimtlia  dmiditur  elhpfis,  Q-  aquale  figmentum 
ellipticum  datur  figmento  circulari.  347.fr.19y.196.197,  1 

Blhpfis  a dato  m peripheria  punffo,  in  datos  numero fiffores  aquales  diuiditur. 

fr.  198.  ~ ' ' u ; ' 

F olygona  regularia  ellipfi injcribuntur , qualia  mfcripta  dato  circulo.  3 49.fr.  1 99. 

f4g.350.fr.101. 

Segmentum  circulare  ah  aliquo  laterum  polygoni  ablatum , efi  ad  figmentum  ellipti- 
cum ah  ahquo  laterum  eiufdem  polygoni  elhpfi mjcripti  ablatum , njt  circulus  ad  el- 
Lpfin.  3yo.fr.200. 

Omnia  quadrata polygoni  infnptt  in  elhpfi,  aqualia  furit  quadratis  polygoni  eiu/Sent 
mfcripti  circulo, cuius  diameter  aqualis  efi  njnt  cx  diametris  contugatis  aqualibus 
elhpfios.  351.fr.101.203. 

Ofienduntur  dux  hncam  ellipfi, qua  eandem  habeant  inter  fi  rationem , quam  omnia 
quadrata  polygoni  elhpfi  mfcripti,  habent  ad  fuperftctem  tpfims  polygoni.  354. 
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MATERIARVM. 

LIBER  QVINTVS. 

De  Parabola. 

PARS  PRIMA. 

Parabola  e ceno  educitur,  pafstoncfifi  illius  fundamentales  exhibentur. 

Efimttonts  parabolam  [pedantes.  . pag.]q7. 

Pruna  parabola  proprietas  e cono  Jemon/iratur , quod  ordinatim  applica- 
tarum quadrata fint  'vt  partes  diametri  inter  parabolam  & ordinatim 
dubiam  applicata.  359  .pr.  1 . 

Problemata  • varia  quibus  muemuntur  diametri, ordinatim  applicata  & latus  retium. 
36 1 .pr.  4.  J.6.7.8.p4g.  371  pr.zz. 

Latus  reilum  a nobis  muentum  oflenditur  idem  cum  eo  quod  inuenit  Apollonius.  364. 
m Schol. 

Parta  proprietates  lateris  redi-  fa.pr.y  10.1  uz.13.14. 

De  contingente parabolam,  eiufque  inuc/trione.  3 67  pr.ij.  16.17.18  pag.  370.pr.zo. 
zi.pag399pr.3z. 

Ex  cono  demondratur  quod  diameter  intercepta  inter  ordinatim  applicatam , & puti- 
dum m quo  contingens  cum  diametro  concurrit , d parabolaJnjariam  diuidatur. 
pag^6ipr.i7. 

In  parabola  omnes  diametri  aquidiflant  axi.  370.pr.19. 

, Parabola  axis  mucmtur.  371.pr.z3. 

Panacina  occurjiim  Uncarum  cum  parabola.  37z.pr.z4. 1j.x6.z7.z8.z9.33. 

PARS  SECVNDA 
Linearum  in  parabola  tam  continuam  quam  dtfert- 
tam proportionem  contemplatur. 

VAriis  modis  muemuntur  m parabola  tres  continue  proportionales, pracipue  ex  la • 
terereblo.  377.pr.3z.33.34.3j. 

Imo  Cf  quinque  continua.  379.pr.36. 

Item  hnestqueadjetnutccmin  dupbcata,  tripbcatajint  ratione.  379  pr.37.38.39.40. 
Tres  proportionales  muemuntur, per  U neam  comungentem  punita,  m quibus  dua  dia- 
metri parabolam [ecant. item  aha  aquationes  rtilangulorum  383.pr.4z.43.44.4j. 
Qomparationes  aquationes  reil angulorum,  ortorum  ex  figmentis  duarum  parallela- 
rum quomodocumque pofitarum  , qua  fida  fint  per  duas  diametros.  38j.pr.46. 

47-4IS- 

Comparationes  aquationes  red angulorum  ortorum  ex  figmenti/  parallelarum  in  pa - 
rabolafcdarum  per 'vnam  aut  duas  Irneas.  * 386.pr.49.jo.j1. 

Item  comparattonesrtdangulorum  Juper  figmentis  parallelarum  fidarum  per  diame- 
trum & altam  quandam  Irneam.  387  pr.  jz.j3.j4. 

Tandem  comparationes  parallelogrammorum  ortorum  ex  tribus  diametris  quibufdam, 
cir  ex  contingente  dam  trum  cadentem  intra  parabo  tam, reliquis  extra  tam  caden- 
tibus. 1%9-pr.  56.j7.j8. 

Parabola  diametrum  ficet  queuit  f occurrens  parabolam  duobus  pundis , ex  quibus 
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dia  ordinatim  ducantur  ad  diametrum,  ojienditur  ea  diameter  in  tres  proportiond- 
lesdimfa.  ' " fag  tyo.pr.6o. 

'f  r ungulum  in  parabola  defiribitur,  tutus  bafis  tranfedt  per  punttum  certum  diametri, 
quod  habeat  angulum  redum  m peripheria.  tyt  pr.6$. 

Idem fit  longe  Tsmuerfahbus , quando  per  pundum  tn  axe  defignatum  trattfiunt  bafis 
triangulorum,  omnia  enim  ostenduntur  habitura  angulum  retium  adptriphertam. 
tyt.pr.6q. 

Confiderantur  huw  trianguli  quadam  proprietates.  397"Pr- 

Tres  proportionales  inuemuntur  ex  contingente  eique  parallela  , ex  hned  mngente 
p unci  a in  quibus  fe  parabola  (y  tine*  parallel*  mterficant . Item  aha  circa  hec  pro- 
prietates. 39j.pr.67  68  69. 

Tres  trho  (y  plurcs  continue  proportionales  inueniuntur  per  mterfiedtontm  diametro- 
rum, (yvmus  bneeeat  ficantis,  item  ali* proprietates.  394.pr.71.72  73.74.7j. 

Varu  tn  parabola  Irnea  pervariae  interfidioncs  proportionahter  dimfa.  396.pr.76. 
77.78.79.80.  * 

Ex  quouis  pundo  contingentis  parabolam  demittatur  reda , qu*  parabolam fecet  in- 
duobus  punditi  ex  pundo  contadus  dimi/Ja  diameter  eam  lineam  ficficabtt , 'Z/t 
tota  (y  pars  inter  diametrum  (y  tangentem  mteriacens , item  inter  parabolam,  (y 
tangentem ftnt  tres  proportionales.  398.pr.81. 

Vane  circa  lineam  tta  dudam  con/iderationcs.  399.pr.83.84.8j. 

Duoru  tangentium  punda  contadus  tungantur,tum  ex  pundo  quocumque  vnius  tan- 
getis ducatur  alteri  tegenti  parallela,  erit  eofiiuifa  in  tres  proportionales.  400  pr.86. 

Hinc  duefiquuntur  proprietates.  400pr.87.cJr  Coroll.  * 

Ah*  redangulorum  squalitates, trium  continuarum , quatuor  proportionalium  tn -' 

uentiones,  abeque  determinationes,  qu* per  contingentem  determinantur.  401  .i 
pr.iH.mfquead  111. 

Quadam  linea  m parabola  extrema  (4  media  ratione f ecatur . 408  pr.  1 07. 

Item  quadam  extrema  media  ratione  proportionali.  408.pr.108p41.410.pr.112. 

PARS  TERTIA 

Sed  tonis  focum,  & mutuas  parabolarum  vel  circulorum 
intcrfiftiones  (j  eometrtce  defignat. 

Dimidia  (y  quarta  pars  lateris  redi  theorematice  ajfgnatur,  abeque  proprietates 
ex  dataquarta  parte  Uteris  redi  deducuntur.  4 1 2.  ipr.  1 1 4 . njfque  ad  123. 
Dati  paraboU  focus  problematice  exhibetur  , expbcaturque  ratio  combujhonis  m eo 
pundo  m Speculo  porobobco.  _ 4i4-pr.  124. 

Determinatur  circulus  qui  parabolam  in  rvno  tantum  pundo  interius  contingat.  4 1 6. 
pr.  1 26. 

Item  qmparaboUm  preter  contadum  inter  fecet  in  duobus  pundis.  4 1 6.pr.  1 27. 

Comparantur  redanguUmter fi  que  fiunt  ex  figmentis  ordinattm  applicatarum  fidis 
perparaboUm  tS  circulum  tam  didum.  416.pr.128. 

Item  per  eum  circulum  determinatur  Utusredum.  417.pr.129. 

'Proprietates  circub  contingentis  parabo Um  intus  in  duobus  pundis,  tfque  circulus  de- 
termmatur.  qiy.pr.xty.rvfquead  ity. 

r Determi- 
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Determinatur  ctrcuha  maximus  qut  parabolam  mtus  m uno  tantum  funclo  contin- 
gat. pag.410.fr.1j6. 

fcxdato  in  axe  parabola  punBo  lutea  breuifflma  ducitur  earum  qua  ex  illo  punBo  ad 
peripheriam  duci  pojfunt.  410  pr.  1 37. 

De  circulo  fetante  parabolam  m qua  tuor  punSlu , eutfqtu  proprietatibu/.  4u.pt, 

i;8  >39. 140. 

'Puncta  circulorum , item  Irnearum  fleant  tum  parabolam  Geometrici  defignantur. 
411  apr.  141  .ufque 1 47. 

'Determinantur  parabola  ad  eundem  axem  conflituta  uumquam  concurrentes , fiut 
parallela  inter (e.  4 14. pr.  146. 

'Determinantur parabola flbt  inuicem  occurrentes,  interfectionum  jue  puncta.  4 ij.J 
pr.  147. ufque  ad  1 Ji. 

PARS  Q^VARTA 

Proprietates  parabolarum  (i  inuicem,  aut  circulos 
contingentium jnterftcanttum. 

PRopnetates  duarum  parabolarum  ad  eundem  -verticem  & axem  confhtutarum, 
ftc  utvnd  intra  altam  contineatur.  419.p-.1jj.1j4  1 jj.  ij<5. 

In  ijs  flptem  continue  proportionales  mueniuntur.  4 j4.fr.  114. 

'Proprietates  parabolarum  ad  eundem  -verticem  &•  axem , aut  ad  folum  axem  confli- 
tut  arum,  fic  ut  parabola  parabola  opponatur.  4j  1 .pr.  fj7. 1 jij.  1 J9. 

'Proprietates  parabolarum  muerfi  ad  eundem  axem  conflitutarum,  fic  ut  apex  vniut 
intra  alteram  parabolam  fit.  43 1.  pr.  160.  ufque  164.  jwg.443.  pr.  188.189. 

p*g-A4J  F-W- 

proprietates  parabolarum  ad  eundem  apicem  conflitutarum  , fle  ut  axit  aut  diamet et 
ymus tangens pt alterius . 4J4 pr.\6j,\66  167.pag.1j6.  «pr.171.  vfque  174, 

pag  1 40  d pr.  1 8 1 .ufque  1 8j. 

Jn  illis  parabolis  fic  condit  utis  linet  defignantur,  qut  aliarum  linearum  duplicatam , 
triplicatam,  quadruplicatam , imo  oBupbcatam  habeant  rationem.  4j7.dpr.  17J. 
ufque  180  pag  441.pr.1S6, 

'proprietates  parabolarum  fle  ad  eandem  tangentem  conflitutarum , ut  diametri  per 
punftacontaSiuum  dimijfc , parallela flnt.  4jj.pr.i68.  169.  170. pag  444. 

pr.190.191. 

Pro prietates  parabola  fecla  bu  per  circulum.  44  j.pr.  1 93 . 1 <)4pag.  4p1.pr.106.107, 
Proprietates  parabola  quam  interius  tangit  circulus.  446.  a pr.  19J -ufque  loj. 

Proprietates  parabola  quam  tangit  circulus  & m duobus punSiis pratered  fleat.  4 jo. 

pr  104.10j.p4g.4j3  pr.111.111p4g.4j4pr.11j.  • 

proprietates  parabolarum fubalterne pofltarum  ad  eundem  axem  , quas  inuerticibus 
tangit  circulus.  4j1.pr.108.109.110, 

Problemata  circa  diutflonem  linea  m certa  ratione  foluta  per  intcrfefliones  parabola. 
4j4  pr.11j.n6n7. 


ELENCHVS. 

PARS  Q.VINTA. 

Quadratura  parabola. 

PTsgpofitiones  praambula  ad  quadratura/.  pag.4j7utpr.llt.  T‘/queiz6. 

Triangula  maxima  figmentis  inferibuntur , torumque  proprietates  explicat*. 
460.4  pr.117.Ti/que  130. 

Quadratura  parabola  conuexe.  461.fr.  13 1 .13  x. 

Triangula  maxima  parabola  concau*  in/irtpt*.  463.fr.233.134. 

Quadratura  parabola  concau*.  464^.  237.136. 

Connexa  parabola  dupla  efi  parabola  concau*.  467.fr.237.238. 

Segmentum  parabolicum datum  quadratur*.  466.fr.239. 

Parabola  conuex * inter (e,  item  parabolarum  figmenta  tam  concaua  quam  conuexa  in- 
ter fenarie  comparantur.  466.dpr.1qo. n/que  2 48 . 

Inter  duar  datas  duamedt a proportionales  organice  exhibentur.  470.fr.  170.171.172. 

PARS  SEXTA 

Scgmtstaprimum  & parabolas  inter  fe  confert,  dein  figuras 
maximas  ftftioni  infcribtt. 

Line x qua  extremitates  parallelarum  duarum  in  parabola  conneflunt , figmenta 
auferunt  aquaba.  472.fr.2j3. 

Dato  in  parabola  figmento,  alq [que  datis,  auferuntur  figmenta  datoequalia , aut  qua 
fintindatarattonc.  r * 471.* pr.  174. v[que 277. 

Vane  ajjignantur figmenta figmentis  aqualia.  473.fr. 2 78 .p ag.477.  pr.  166.  pag. 

478.fr.268. 

Confindito  facillima,  qud  quotcumque  figmenta  equalia  * parabola  auferantur.  478. 
pr.167.pag  479.fr.169. 

Linearum  ffl figmentorum  tam  conuexorum  quam  concauorum  admiranda  progre/fia 
'Arithmetica.  4&1. in  SchoL 

Vari * conflruffiones  linearum  in  parabola,  qu*  auferunt  figmenta  quam  duplicata 
triplicata fint  ratione  certarum  linearum,  aut  compofitam  habeant  rationem  linea- 
rum quxiflktc determinantur.  474.  dpr.160.  v/quei6y  pag.  480.  pr.liit 

183.284. 

Atquahum  figmentorum  pulchra  proprietati  476.fr.  164. 

Segmenta  quotcumque  m continui  analogia  affignantur.  479.fr.  280. 28 1 . 

Omnis  parabola  parabolafimilis  efi.  483.fr.276. 

Parabolacum  fetis figmehtis  comparatur.  484.fr.277.278.279. 

Parabola  cum  parabola  confertur.  487.4' pr.ihi.nsfque  184. 

Parabola  maximum  infenbttur parallelogrammum.  488.fr.187.286. 

Polygonum  regulare  dato  numero  laterum  conflans,  parabola  inferibitur.  489  .pr.  287. 
Quadrilaterum  maximum  eorum  qu*  parabol*  terminata  inferibi po/funt, determina- 
tur. 4 89.fr.  188. 

Polygonum  maximum  inferibitur  torum  qua  dato  numero  laterum  parabola  inferibi 

490.fr.189j 

PARS 
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MATERI  ARVM- 
PARS  SEPTIMA 
Varia* parabola  gentfes  exhibet. 

GEnefis  parabola,  ittm  determinatio  laterit  redi,  ex  uni  line  A utcumque  chui- 
fa.  pag.  491.gr. 190. 

genefis  parabola,  item  determinatio  Uteris  redi, ex  duabut  lineis  angulum  quemcum- 
que confUtuentibus.  491  pr.  191 .191.f4g.491.fr.193.134. 

(jenefis  ex  triangulo.  491.pr.19j  ufque  198. 

Genefis  exfimicirculo.  49j.fr  199.f4g.496.fr.  301  .ufque  3 04f4g.  joo.fr.  309. 
Genefis  ex  figmento  circuli.  495.fr.  }oo. 

Genefis  ex  arculis  pluribus  fi  interficantibus  aut  tangentibus.  498.4  pr.^oj.vfque 

308. 

Genefis  ex  paraOelogrammo  quod  circulo  infiribitur.  501.fr.310  ufque  313. 

< genefis  ex  ellipfi joz.a  gryiyyfque^fi. 
genefis  ex  parabola.  J 04.4' fr.  3 \9.vfque  3 3 l.f  4g.  j 1 1 .4  fr.  3 3 J\yfque  339. 

Genefis  parabolarum  parallelarum  fiue  afymptoticarum.  j09.fr.331.333.334. 

PARS  OCTAVA 

Miram  exhtbct  parabolarum  parallelarum , cum  hypcrbola.  inter  afym- 
ptotos  conflttuta fymboltzjattoncm. 

PtArabola  in  infinitum  produda,magis  fimper  ad  fi  inuicem  accedentes, numquam 
tamen  occurrentes  ajfignantur.  j 1 4.fr.  343 . 344  34 j. 

Omnia  redanguU  falis fuger figmentis  linea, parabolis  parallelis  fida  inter fi  aqualia 
funt.  fy.pr.j46. 

Et  aqualia  dimidia  contingentis  cuiufdam  parabolis  parallelis  intercepta,  jr17.fr.  35  ( . 
Triangula  qua  fiunt  a contingentibus  parabola  parallela  interceptu  , diametris  per 

contaduum  punda  dudis,  inter  fi  aqualia funt.  J 1 6. pr.  349. 

Abis  modis parallela  parabola  defegnantur.  316.fr.3jo.f4g.317.fr.3jj; 

Applicantur  materia  pracedentes parabo Luum  parallelarum,  hypcrbola  inter  afymp to- 
tos condituta.  j 1 8. «fr.  354.1^  «r  300. 

De  parabola  inclinata:  j10.fr.361.361. 

In  parabola  diameter  ajfignatur,  cui  data  lineafiruiat  pro  latere  redo , modo  minor  ea 
fitlatere  redo  axis  data  parabola.  jn.fr.  363. 

Data  Irnea  applicatur  ad  parabolam,  qua figmentum  auferat  dato  aquale-,  oportet  au- 
tem lineam  datam  non  minorem  ejfe  linea  fubtendente  figmentum  datum,  jn. 
fr.364. 
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fetENCtiVS 

LIBER  SEXTVS. 

'*s  . 

. De  Hyberbola. 

^^Efinttiones  hyperbolam  concernentes  explicate.  pdg.yiH, 

PARS  PRIMA 

Hyperbolum  fiBiontfif  oppofitas , denique  €5*  afymptoios  e cono  educit, 
primafif  ac  fundamentales  hyperboL  pajuoncs  demonflrat. 


PRima  hyperboL  propriet  at,  quam  fciltcet  habeant  rnter fi  rationem , quadrata  or- 
dinarim applicatarum,  e cono  ipfi  demon fir at ur.  pagy  30  pr.  1 . 

HyperboL  oppofite,carumquc  aliqua  proprietates.  J31.pr1.p4g.  535^.4 

HyperboL fimiles. 

HyperboL  Conmgate.  J34  .prtb. 

Explicatur  dilucide  natura  hyperboles.  JJ  J.i»  SehoLpr.i J 

De  afymptotis.  J39.pr.9- 10.11. 

Afymptoti  ex  cono  eruuntuf,  eorumque proprietates  expofita.  J4 O.pr.  1 i.ufijue  1 8. 

Propofit tones  '-vane  & fundamentales  circa  mucntionem  (y  determinationem  dia- 
metrerum,*xis, centri, ordinaim  applicatarum, contingentium,  latent  Tttti  hyper- 
boles. ' J45.4  pr.iy.njfque^x. 


PARS  SECVNDA 

SeB tonum  oppo fi  tarum  ac  coniugatarum  afftBionts  confidcrat. 

S ES  tones  oppofit e communes  habent  diametros,  stem  latera  reSa  habent  equatia 
que  communi  mfiruumt  diametro.  JJl.pr.31.33. 

In  felitombut  oppofitis  mana  reU angula  comparantur  inter  fi.  ffj-pr  34.3?. 36. 

Diam ctn  conmgate  determinantur.  \ yypr.  40. vfque  47. 

Omnia  re&angula  afymptotis  (y  hyperbole  terminata  ,■  quorum  latera  ajymptotu  pa- 
rallela furit,  equaba/unt  inter  fi.  yfS.pr.46. 

Omnes  contingentes  hyperbolam  terminate  ad  afymptotos  , cum  iit  faciunt  triangula 
fimper  inter fi  equaba.  579  pr.47. 

Axes  minime fimt  omnium  diametrorum  coniugatarum.  3j9.pr.48. 

In  binis  hyperbolarum  coniugattembue  .paralielogramma  que  fiunt  fub  lineis  que  equi - 
chflant  diametris  contogatis,  (fi fiSwnet  contingunt , omnta  equaba  fimt  inter fi. 
\6opr.q<). 

Reclangulum  quod  fit  a lineis  extrema  axium  coniugatorum  conneSentibus , aquale 
efi  ilbparallelogrammo,  quod  fit  1 lineis  extrema  diametrorum  cuiufuis  comugatto- 
nis  conneSentibus.  160.pr.yo. 

Quadrata  linearum  extrema  axium  tongentium  fimul  fumpta , minora  fimt  quadretis 
linearum  que  extrema  diametrorum  cuiufuis  alterius  comugationis  connekant.  At- 
ttque  hetres  proprietates  communes  fimt  hyperboL  cum  eUspfitjt  fupra  oficnfism. 
160.pr.j1. 


Varie 
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MATERIARVM. 


■Varia  &•  lUcundx  proprietatp^,  wc*  aquahtatcs  linearum , & rcclangulorum cum 
quadratu,  item  tnanguloruv^f- trapetorum  inter fi,  denique  rcflangulorum,  fi 


quadratorum  comparationes  m fiChombus  conmgatis.pag.  s<5 1 -d pr.jl. njfque  6j. 
pag  56y.pr.~0.71. 

In  omni  byperbola  diameter  tranfuerfa , nufque  couiilgata,  ey  retium  figura  latus funt 
in  continua  analogia.  567  pr  66. 

Ex  quouu  punthi  afymptoti  nemus  ordtnatim  potitarum  quadrata,  [dnt  inter  fevt  Li- 
tus retium  ad tranjucrfum  diametrorum  coniUgatarum.  . j6i.pr  67. 

Ordinat im  quadam  pofita  in  byperbola, ficante  diametrum,  erit  quadratum  diametri 
ad  reti  angulum fitpcr  tota  diametro  , fi parte  mteriaccnte  inter /cilionem  fi  ordi- 
natim  dubiam  mt  latus  retium  ad  tranjucrfum.  j68  pr.6i. 

Omnes  diametri  conusgatx  fiint  axibus  proportionales  in  qutbufuis  byperbola  cornu - 
gatu.  q6i.pr.6q. 


PARS  TERTIA 


-vj 

fr* 


a 

I 


ad (ymptotos  & concatsam  contemplatur  hyperbolam , ac  linearum pra- 
fertirn  ajjrnptotu  xquultilantium  exhibet  proportionem. 

VtAria proprietates  linearum  parallelarum  adajymptotos , continue  (ydifiretim 
proportionalium.  J7 1 .fr.75  .njfque  80  .pag.  jio.pr.q6. 

Item  quatuor  O-  quinque  continue  proportionalium.  j7j  pr.i6.pag.j76.pr. ii. 

Imo  (y  fiptem  continui  proportionales  linea  defignansur.  pag.  J74.  propofi.  81. 
81.85. 

Item  Luca  qua  m duplicati  (y  triplicata  ratione  funt  alsarum.  J7J  jw.84.8j  pag. 

j76.pr.i7.  * * 

Aequalitates  (y  comparationes  rcclangulorum  iy  quadratorum , qua  ex  fili  tone  pa- 
rallelarum adajymptotos  exfiurgunt.  J76.dpr.iq.n1/que  9}. 

jQuatuor  proportionalium, quarum  dux  nim  afymptoto  ,alsa  alteri  parallela  fint,extre- 
mstates  tungunturfic  nat  duas  figuras  confiituane  aquales.  j79.fr  .94. 

Squalitates  triangulorum  iy  trapetorum  diSlis parallelis  determinatorum^.  j8o. 
pr.q6pag.  j81.fr.99.100. 10  If. 


PARS  QVARTA. 

De  figmentis  hypcrboltcis  connexu  ffi  concauts. 


nangulu  figmento  hyperboheo  mfiriptu.  j85.fr.  1 01. njfque  1 0 j. 

1 SSeomentabypcrbohca  conuexa  aqualia  njartjs  modis  determinantur,  jij  pro- 
pofi 06  f4g.j88.fr.  1 1 4 pag.jiq.pr.  1 1 J. 

Segmento  conucxO  hyperboheo fegmentum  aquale  problematice  aufertur  ab  byperbola. 

j89.fr.u7-  . ; . • ;*•; 

Jmb  (fi  aqualia  in  infinitum  figmenta  continuantur  incipiendo  d dato puncto.  ibid  in 
Coroll. 

Jtem  fegmenta  concauavarijs  modis  aqualia  defignantur  etiam  quatuor  n/nica  con- 
firuchone.  ji  J. pr  A 07. mfquex  11. 

Concauo 


4 

. 


as? 


ELENCHVS 

Concauo figmento  byptrbobc o mter  duas  afymptotos  pawlleUs  intercepto, aLud  aquale 
aufertur  ab  bjperbola,  ad  datam  Irneam  paral$fam  afymptoto  confhtutu  pagy$7. 
pr.  m. 

/Equattones  & comparationes  'z/arta figmentorum  duarum  byperbolarnm  comugata- 
rum  39 1 .pr.  1 1 8 . nsfque  1 14. 

TTopnctates  admiranda  de  fuperficiebus  inter  byperbolam,afymptotunvnam,(fi  duae 
parallelas  alteri  afymptoto  mter  tacent  ibus,  toties feft  continentibus, quoties  cena  ra- 
tiones Uncor um*  aut  fuperficicrum per  parallelas  illas  abfeiffarum , continent  ratio- 
nes abarum  eiufmodi  Uncarum  aut Juper fictarum . 394 .pr.  1 25.  njfque  1 29. 

Linea  parallela  'vm  afymptotorum  , inter  alterum  afimptoton  (r  hypcrbolam  mter  - 
cepta,  qua  auferunt  figmenta  aqualia  fiunt  omnes  tn  continua  analogia.  .Qum  (fi 
terminus  progreffionis  harum  proportionalium  affignatur.  , 797.^1-.  130. 

T crminus  progreffionis  exhibetur  Uncarum  qua  ad fi  mute  em  fint  in  duplicata  ratione. 
798.^.131. 

Imo  O4  minima  exhibetur  Unca  omnium  qua  in  tali  progrejfione  dari  pojfunt.  799. 

Terminus  progreffionis  exhibetur  Uncarum  qua  ad  fi  inuicem  fint  intripUcata  ratione. 
600  .pr.  1 34. 

Slhra  pi opnetat  progreffionis  linearum  qua  ad fi  inuicem  fint  in  quadruplicata  ratio- 
ne,fi  terminus  huius  progrefftams  detur,  admuemendas  duas  medias  proportiona- 
les. . 6oo.pr  i^yinSchol. 

Vna  e duabus  mediis  proportionalibus  inter  duas  datas  affignatur  mhyperbota.  601. 
pr.136. 

Imo  (fi dua  affignantur  conice.  6oi.pr.  1 37; » 38. 

'Varallelogrammum  afitgnatur  aquale  [patio  comprebenfi  inter  duas  hy per  bolos  num  - 
* qttkm  concurrentes  in  infinitum , (fi fiemper  magis  ad (e  inuicem  accedentes.  603 . 

/"••'39»  • 

PARS  Q.V  I N T A 


Hy  peris  olam  expendit  a parabola  interficiam. 


Linea  nant  afymptoto  par alie la  expenduntur  qtta  in  dupheata , tnpUcata  fint  ra * 

tione  altarum  determina '_T/ 

pag.6\]  pr.\6i.i6i. 

Segmenta  per  eiufmodi  parallelas  ablata  a concaua  hyperboU  aqualia  defignantur. 

6oppr. ! 43. 1 44. 1 4p.pag.607.pr.  1 47.  * 

Item  figmenta figmentorum  dupla,  quadrupla.  6o6.pr.  1 4 6.  pag.607  pr.  1 fi.pag. 

6o$pr.  1 qo.pag.6\o.pr.  1 77. 

Item  mixtiUnea  mixtihneorum  dupla.  609  -pr.  171.171. 

Spatium  mter  parabolam  (T  hyperbolam,  &•  quandam  parallelam  afymptoto  mter  ta- 
cens, cum  aha  quadam  fuperfiae  comparatur.  6 1 o pr.  1 7 3 . 1 74. 

Segmenta  per  parallelos  quafilam  afymptoto  ab  Lua  ab  hyperboU  conuexa  comparantur 
mter  fi.  * 610  pr.i  76. 

Si  linea  tres  fint  parallela  afymptoto,  quarum  prima  (fi proxima  afymptoto  cui  efi 
paralie  fi,  ducta fit  per  mterfithonem  parabola  & hyperboles, oflenditur  quod  ratio 

fecunda 


a 


materiarvm. 

fecunda  ad  tertiam  toties  multiplicet  rationem prima  ad  fecundam , quoties [«perfi- 
cies conuexahypcrbouca  interjacens  inter  fecundam  & ternam  parallelam  multi- 
plex efl  fupcrficiei  concaua  tntcnaccntis  mter  primam-  (f  fecundam,  pag.  6 u . 
pr.1^7. 

De  duobus  hypcrbola  mtereofdem  afymptotos  fidis  per  parabolam.  6u.  pr.  ij8. 
IJ9  160. 

Duas  praterea  , que  ad  hanc  materiam  [f  edant,  fcd  locis  fus  excidere , vide  631. 
pr.  189.190. 

O/lenditur  quod  hac  materia  vergat  ad  inuentionem  duarum  mediarum  proportiona- 
lium. 614  .inSchol. 

'De  hypcrbola  inter  afymptotos  conflituta,  Cr  fecla  per  duat  parabolas , quarum  axes 
fint  afymptoti , & vertex  fit  pundum  concurfus  afymp totorum, ac  m primis  wue- 
muntur  tres  (yquatuor  continue  proportionales.  6i4.pr.y6]  164. 

Ex  pundo  concurfus  eiufinodi  parabolarum , adafy  mptotos  dimittantur  dua  parallele, 
habebuntur  tres fuperjicies  aquales, dua  qua  interimam  parallelam.  Unam  parabo- 
lam tfi  hypcrbolam  interiaccnt,aba  que  duabus  parabolis  ifi  hypcrbola  continetur. 
6t6.pr.166. 

Item  ahafupcrficicsrcfidua  ad  paral/elogrammum  quod  ex  parallelis  didit , (p  afym- 
ptoto fit , aquantur  inter fe.  aha  praterea  comparationes  figurarum  affignantur.  6 1 6. 
pr.  1 67. 168. 1 6qpag.6 1 i.pr.  171 . 1 71. 1 73. 

PARS  SEXTA. 


Solutio  vartorum  problematum , ahatf  theoremataadpltmorem 
hyperbole  cognitionem  Ipctlantia. 

DAtarum  connexarum  byperbolarum  exhibetur  ratio.  610. pr.  1 74. 

Hypcrbola  ad  eandem  applicata  diametrum,  & communem  habentes  diametru 
tranjuerfam,  eandem  habent  mter  fe  rationem  , quam  ordmatim  pofita  ex  eodem, 
pundo  diametn.  61 1 .pr.  1 75. 

Datarum  byperbolarum  con canarum  exhibetur  ratio.  61 1 .pr.  1 76. 

Hypcrbola  communem  habentes  diametrum  tranfuerfam  , habent  ordmatim po/itas  ex 
eodem  pundo  proportionales,  611.pr.177. 

Explicatur m quo  confidat fimtbtudo  byperbolarum.  6l].tn  Scbol. 

Data  hypcrbola  fimilu  exhibetur.  ’ 614.pr.17i.17q. 

Dua  hyperbole, diuerfa  magnitudinis  axem  habentes  reducuntur  ad  duas fimtlcs , ean- 
dem diametrum  habentes.  . 61y.pr.1io. 

Datis  afymptotts  exhibetur  hypcrbola,  qua  per  datum  intra  afymptotos pundum  tran- 
feat.  6iy.pr.  181. 

'Data  hyperbole  aha  aquatis  datur,  cums  afymptoti  datum  contineant  angulum. 616. 
pr.  i8i. 

Problemata  etrea  diuifioncm  hnearede,  quaper  hypcrbolam  abfbluuntur.617.pr.  183. 
f 84  185. 

In  omni  cono  fedtone^yperbohee parallela  fimiles  hypcrbolas  exhibent.  pag.6ii, 
pr.  186. 


In  parabola  pars  diametri  a vertice  eiufdem  & contingente  intercepta,  aqualis  ed  illi 
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hne/e  qua  ab  eiuflem  -vertice  0 linea  contdfluf  contundente  intercipitur  ,m  elhpp 
autem  maior  ef.m  hyperbola-verb  minor,  idqi  exipficono  demonfiratnr.pag.6iq. 
prA%7. 

Linea  aliqua  in  hyperbolu  in  continue  proportionales  dtuipt.  6 }0.pr.  1 88i 

Itempc  diutfa  -vt  rellangula  exhibeat  proportionalia faci 'a  fi-per figmentis  hne t <5  ”, 
pr.  191. 

P A R S 'S  E P T I M A. 


Cenefes  varis  hypcrboU,& ex  hyperbola  relicput fecUones  educi  a. 

GEnefu  ex re£i angulo.  6^.pr.iqz. 

Genefes  ex  tribue hneisfe decujfantibus.  634.^.  193.194. 

Gene  fis  ex  duabus  hneis  angulum  quemcumque  confhtucnubuj  0 ajfumpto  intra  eum 

PU”R°-  pr  .197. 

Gene/is  hyperbolarum  oppofttarum  ex  duabus  hneis p ad  reltos  interpcantibiu.  6 ’ c. 
pr.  i<)6. 

Item  hyperbolarum  caniugatarum.  6}6.pr  1 97 

Geneps  aha  ex  duabua  hncis  quemcumque  angulum  continent ibus.  6'6.pr.  1 98. 1 99. 
100. 

Genefts  ex  triangulo.  646  pr.  zzo. 

geneps  ex  circulo . quarum  aliqua  etiam  oppopta  ahqua  etiam  comugata.6 3 y.pr.z 01. 
-vjquc  loy.pag  641  pr  z 11. 

Geneps  ex  pluribus  circulis  p tangent  ibus, pcantibus,concen  tricis.  640.pr.106.-vP 
que  1 1 0-pag.641.pr.  rn.li3.il  4.  ' 

Geneps  ex  parabola.  644pr.ziy.-vfqucz\<y  pag  646pr.z1t.vPue  zie 

Cenefes  exhyperbola.  % pr.zz6.-v/que  134' 

Genefes  ex  elhpfi.  6yypr.  i^.vsfquez^.pag.6,2  ^43.244. 

Omnes  tres  com feci  tones  ex  duabus  parallelis  -vpdrecU  decujjatu , -vndeademque 
praxi  educuntur.  s f 

Ex  parabola0  hyperbola  generatur  hyperbola.  gjX  pr  zaz 

ln  elhpp  expuncto  axis  inrenacentc  mter  centrum  (P focum,  duhaadpenpbcriam  h- 
nea producunt  hyperbolae  oppoptas. 

Ex  punito  - vero  mter  -verticem  etlipps  tfi focum  interi  acentes  ducta  ad  pcriphcriam 
generant  hyperbolam  tangentem ethppm  m -vertice.  660 .pr  za6 

Ex  foco  -vero  ipp  elltpps  dulla  ad penphenam  producunt  lineam  retiam.  }l7pr  r>9 
Hyperbola  cuius  axes  communis  ep  parabola  ex  qua  orsaef,  reducitur  ad  parabolam. 
66\pr. 147.  r 

Hyperbola  communem  habens  axem  cum  elhpp  exqua  ortaef , reducitur  ad  clhp [in 
661.pr.142.  J 

'Parabola  ad  parabolam  aut  circulum  e quibus  orta  efi  reducitur.  66un  Schol 

Hyperbola  quacumque  reducitur  ad  hyperbolam , cuius  a/ymptoti  retium  continent 

66ypr.i49. 


MATRRIARV  M- 
Spiralis  & paraboli fjmlloli^atio. 

AR jumentum.  pag.66a. 

Gencfesfiralis  Archimede*  applicatur  gene  f plane  fimih  parabole.  66 q pr.  1 . 
Parabola  'eadem  continuatur  eodem  modo  rz/tt  firalem  tArchmcdes  continuat. 667. 

pr.'.. 

Linea  ex  ^vertice  parabola  dubie  ad  quondam  retiam  eodem  modo  fecanturvt  linea  i 
principio  Ifiralii  duple fetantur  .1  fefibah . 66q.pr.y4 

Pappi prop  19  /.4  de  firalt  applicatur  parabole.  6m  pr.}. 

fiArcbimedts  M.dcfferab  applicata  parabole , nempe  quod  linea  ex  principio  firalis 
ad primam  circumuolutioncm  duci*  qua  contineant  angulos  aquales  .fi  aquali  ex  ■ 
ce  fu  excedant.  671.pT. 6. 

Appbcatur parabola  Archim.  pr.  14.  m qua  comparatur  ratio  linearum  dubiarum  a 
principio  fpiralis,  (fi  qua  intermeent  inter  circulum  (3-  bfiralem.  674.pt. 7. 
tApplicatur  parabole  Archim.  1 j .in  qua  comparatur  ratio  retiarum  d principio  reuo- 
lutionis dubiarum  adreuoluttoncm  fecundam.  6~p.pr.ti. 

zAppkcatur  parabole  admiranda  tUa  propofitio  Archim.  1 8.  qua  ex  contingente  /fera' 
lis  ad  terminum  fecunde  reuolutionis,  quadratur  theorematici  circulus  67 6 pr.9. 
Applicatur  parabole  prop.  Archim'.  ty.cum  manifeflo  'A.qua  per  tangentem  intermino 
fecunde  crrcumuolutionis  inuenit  duplam  fecundi  circuli.  678  pr.  1 o. 

Applicatur  parabole  prop.  Archim.  10.  in  quaprofequitur  hanc  materiam  de  tangenti- 
bus que  non  junt  m terminis  circumuolutionis.  6'bo.pr  1 1 . 

Applicatur  parabole  prop.  Archim  14  m qua  obtendit  quod  comprehenjum  folium  d 
ftrah  ex prima  reuolutionc  nata  (fi  pnniabnea,  que  principium  cft  reuolutionis, 
tertia  pars  fit  circuli  primi.  68 1 pr.  1 1. 

Applicatur  parabole  'Pappipr.il  .lq.qua  njmucrfahus  afiendu  etiam  feblorem  (jure, 
febl oris  circuli  tertiam  partemcjfe.  . 68l.pr.13. 

Applicatur  parabole  Arch.pr.iy  qua  oficndit  ffatium  contentum  fub  fecunda  rcuolu  - 
tione  bpirab , ad  fecundum  cuculum  habere  rationem  quam  feptem  ad  duodecim. 
683  pr.  14. 

Applicatur  parabole  Arch.  pr.l6.qua  comparatur  ratio febloiis  hebces,ad  feblorem  ar- 
cuit, feblorem  bpiratis  includentem.  684  pr.  1 5. 

Applicatur  parabole  Arch  pr.  17.  qua  oblendit fetiorum  comprdxnferum  fub ftrahbus 
iST  retiis  lineis  quem  circulatione  junt, tertium  quidem  fecundi  duplum  cjfe , quar- 
tum racro  triplum,  quintum  effe  quadruplum,  (fi c.  686. pr.  1 6. 

Applicatur  parabole  Papp1pr.ll  / 4,  qua  oficndit, fi  reflaque  efi  m principio  circula- 
tionis produUa  , per  (jure  principium  normaliter  diuidatur  rebll , figmenta  quoque 
eandem  feruarc  rationem  quam \,7,\q,)7.  687.pr.17. 

Applicatur  parabole  prop.Arch.iq.m  qua o/jcndit,  fetn  bftralem ex  'ima  reuolutionc  ' 
ortam  d principio  /feralis  rebla  infiderit  fattum  comprehenfum  fub  fftralt  & li- 
nea primi , eam  habere  rationem  ad  ipatittm  comprehcnfimfub  prima  spiralis  par- 
te, & bnea  madente,  quam  cubus  prime  Imee  ad  cubum  madentis.  i88  pr.  18. 
Applicantur  'victffitn  ferali  quadam  proprietates  Irnearum  que  funt  m parabola. 
189.pT.  19.10.11 .11.p4g.696.pr.1j 

jQuasdam  proprietas  parabola  applicatur firab  orta  ex  circulo , cum firali  orta  ex  cl- 

upf.  hiy-1',- 
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ELENCHVS. 

Eodem  modo  quo  quadam  J>unRa  inuemuntur  ad  parabolam,  inuemuntur  qua  fint  ad 
ffiralcm.  P.?'%P-H- 

Prout  tn parabola dcfgnantur figmenta  continue proportionalia m infinitum , ita  (r 
afignantur fuo  modo  tn  fjnrah.  697.pr.l6. 

Item  prout  m parabola  inuemuntur  figmenta  fimper  proportionalia  certis  triangulis, 
(7- hoc  in  infinitum,  ita  ($ fiuo  modo  dantur  m fiirah.  69i.pr.17. 

* Denique  multiplices  proprietates  inuenta  m una  parabola  , applicantur  fjnrah. 
699.pr.li. 

LIBER  SEPTIMVS. 


D 


De  ductu  filant  in  filanum. 

Efimtiones  £r  explicationes  duRuum  plani  in  planum. 

PARS  PRIMA 


t*g-?o  4. 


Superficies primo  exhibet,  £5*  quales  fint  determinat , •vtitf  omnes 
intcrfe&tones  ortas  ex  duci  u rcftiltnci  in  rcEltltneum.  Deinde 
corpora fic producta  inter  fi  comparat. 

QVadratum  m fiduRum  producit  cubum.  706.pt.  1 . 

Triangulum  rcRangulum  duRum  m quadratum  aut  rcRangulum  etufdem  alti- 
tudinis producit  corpus  habens  quatuor  hadras planas , quarum  mterJcRioncs fiunt 
hnea  retia.  707. pr.  le 

Triangulum  reSi angulum  in  fi  duRum  producit  pyram  idem  cuius  bafis  efi  quadratum. 
70 7-pry  « 

Triangulum  retiangulum  in  fi  J ubaltcme  duRum,  pyramidem  producit  cuius  bafis  cfi 
triangulum.  7c8.7r.j-. 

Triangulum  rcRangulum  m fi  duRum  fubalteme , aquale  efi  dimidio  pyramidis  qua 
rejultat  ex  duSlu  cmfdcm  tnanguli  m fi.  v 70i.pr.6- 

Trianguli  reR anguli  latus  unum  bifariam  dimetatur  per  lineam  alteri  lateri  angulum 
retium  cenRituenti  parallelam,  fic  Vt  trapetum  a triangulo  auferat,  o/ienditur  il- 
lud trape\ium  duRum  in  fi,  ad  idem  duRum  m fifiubalteme  rationem  habere  quam 
iqadxy  • 709  pr. 6. 

Alta  aquatio  trapeziorum  m fi  duRorum  m eodem  aut fimtltbus  & aquahbm  trian- 
gulis. 710.pr.7- 

Oflcnditur  proportio  partium  pyramidis  diuifa  per  mteruaUa  aqualie  altitudinis.  711. 
Corr.i. 

Triangula,  reRangula,  aut  trapeta  triafieandem  habeant  altitudinem  , & bafis 
proportionales,  corpus  ortum  ex  duRu primi  in  tertium  aquale  efi  illi  quodoritur  ex 
duRumtdijtnjbpfivn.  71 1.77-.  8. 9. 

Vane  comparamur  corpora  ex  duRu  uano  triangulorum,  qua  ex  furgunt  ex  trapeziis 
eiufidem  altitudinis  per  diagonalem  trapezia  biffiecantem.  ' 1 1 1 o- 1 1 . 

St  quatuor  reRangula  aut  triangula  tn  eadem fint  altitudine,  & bafis  habeant  propor- 
tionales, corpus  quod fit  tx  duRu  primi  m quartum,  aquale  etl  et  quod  oritur  ex  du- 
Rufiecundttn  tertium.  714  pr.11. 

Idem 
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Idem  efl fi  triangula  illa  fitbaherne  ponantur,  fecundum  primo,  (y  quartum  tertio. 

pag7Vpr-'l- 

Idem  eucniet fi irapexjam  eadem  ah  it  udi  ne  confit!  ut  x , bafet  habeant  proportionales, 
(fi  latera  qua  bafibus  opponuntur  ijfijue  parallela  eandem  cum  bafibus  feruent  ra- 
tionem. 71  j.pr.14. 

P A RS  SECVNDA 


Superficies  contemplatur , 0* communes  interfectiones  natas  ex 
duclu plani  circularis  tn  reclilineum.  “Deinde  corpo- 
raficproducla  exhibet . 


Semicirculus  dubius  in fe,fuptrfiaes  duas  producit  cylindricas,  quarum  communis  in- 
terjebho  efiellipfis.  717.pr.16. 

Idem  eft fi fimiarculo  adqctatur  recl angulum  eiufdem  altitudinis.  717.pr.17. 

Semicirculo  reilangulum  arcumfiriptum , figuram  concauam  cum  femtarculo  faciens 
dubium  in  totum  rccl angulum , corpus  producet  habens  Juperficicm  concauam  , (y 
extimas  tres planas . 716.pr.18. 

Figura  concaua  orta  ex  rebl angulo  arcum fbipto  tpfi  fimiarculo  dubia  tn  fi,  duas  fisper- 
fiaes  cyhndncas producit,  quarum  communis  mterfibho  eft  clhpfis.  7 1 q.pr.  1 9. 

hatlcm  figura  dubia  mfemicirculum  cui  congruit , producit  fuperfiaem  cylindricam. 
719.pr.10. 

Semicirculi  duo  aquales fi  tangentes  fic  njt  toti  extra fi  inuiccm  cadant , dubii  tn  fi  tn- 
uicem,fiperficiet  producunt  cyhndncas  quarum  communis  mtcrfeblio  dhpfis.  710. 

pr.  li. 

Ofiendityr  differentia  corporis  orti  ex  dubiu  femtcirculs  m fi,  (y  corporis  orti  ex  fimtetr- 
culo  dubio  mfimictrculum  aqualem,  quem  tangit  (y  extra  quem  cadit.  710.  m 
Schol. 

Circuit  duo  aquales  fi  exterius  tangentes,  mfe  dubhfupcrfucs  producunt  cyhndncas. 


7u.pr.11. 

Et  harum  communii  mtcrfibiio  efielhpfis.  _•  7ii.inSchol. 

Exponitur  quid  figmenta  circulorum  dubia  m rchquum  circuli, aut  m fi  tpfi  producant. 
Item  quid Jupcrficics  concaua  intcriacentcs  inter  tangentem  (fi  circulum,  dubia  tu 
reliquum  etreuh.  7zz.pr.zy'vfque  30. 

PARS  TERTIA. 

Vmuerfales  quafdampropo fit  wnes  continet,  fundamentales 

quibus  corpora  interfe  comparantur. 

TRiangulii  iy  figuris  quadnlateris figura  mfinbuntiir  qua  fimul fitmpta  maiores 
fint  dimidio figura cminfcnbuntur.  718" pr  yi.ufiquc  7,g. 

Item  figuris  qua  lineis  rebhs  angulum  reblum  continentibus,  (y  bnea  curua  terminan- 
tur fic  mt figuram  mixti  lineam  concauam  aueeonuexam  confutuunt , parallclo- 

gramma 
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gramma  infiribuntur  qua  matara fint  fimtd  fiumpta  dimidio  figura  cui  tnfinbM- 
tur.  pdg.7}o.pr.'}6.n,'Jque  41. 

infiribuntur  cinfmcu9nnxtdineis  cone  suis  aut  conuexis  rctlangula  aqualem  habentia 
altitudinem,  rz>t  nfiduum  ex  figura  mixtilmcd  auferant  quotus  dato  minus.  755. 

pr.40. 

Corporibus  qua  oriuntur  ex  dublu  concauarum  fiuptrficterum  tnfitpfiu , aut  tnfifitbal- 
terne  pofittu,infcribunturparaUcleptpeda  communem  habentia  altitudinem, qua  ab 
illis  corporibus  ablata  rebnqhant  refiduum  quotus  dato  minus.  75 }.  pr.  4 1 . 'vf- 

1“e  44* 

Si  tria  plana  qualiacumque  eandem  habeant  altitudinem,  lutea  ’ vero  parallela  per  il- 
la plana  dubia  eam  habeant  proprietatem,  vt  femper  fint  tres  continue  proportiona- 
les,erit  corpus  ortum  ex  dublu  primi  piam  in  tertium  aquale  ei  quod  oritur  ex fecun- 
do dubio  in fitpfium.  7 j 8 pr.  4 g. 

Etfiquatuor  plana  fuerint  in  eadem  altitudme,hnea  njerb  parallela fint  proportiona- 
les , er  it  corpus  ortum  ex  ductu  primi  plani  in  quartum  aquale  ei  quod  oritur  ex  du- 
blu fecundi  m tertium.  740.pT.  46. 

PARS  Q^VARTA. 


Comparantur  corpora  orta  ex  dublu  rechltnet  in  re  [It  lineum,  cum  cor- 
poribus ortis  ex  d/tbiu  parttum  circuli  m fe  vel  tn  altas  circulares. 

SEmiarculns  dubius  in  fi  aquale  profert  corpus  et  quod  profertur  d reblangulo 
triangulo  tn  fi  dubio  fiubalterne , cuius  latera  angulum  reblum  continentia  a- 
quaha  fint  diametro  circuli.  74 1 .pr.  47. 

Superficies  concaua  intercepta  inter  quadrantem  circuli  (y  duas  tangentes  quadran- 
tem includentes, dubia  in fimtcirculum  in  illam  tpfam  fitperficiem  diblu  tangen- 

tibus contentam, aquale  profert  corpus  tllt  quod fit  d triangulo  reblangulo  m fe  du- 
bio, cuius  latera  angulum  reblum  continentia,  fint  ipfie  tangentes.  741.pt  48.49. 
Vana  corpora  orta  ex  partibus  arculi  dubiis  tn  alita  partes  anulorum , aut  dubiis  tn 
fitpjas  reducuntur  ad  corporaortacx  dutlu  triangulorum  aut  recl angulorum  in  fi. 

743  dpr.go.yfqueg7. 

PARS  QJV  I N T A. 

VAria  aquationes  (jr  proportiones /olidorum  qua  gignuntur  ex  dublu  partium  cir- 
cularium cauarum  aut  conuexarum,  in  alsas  circulares  cauas, connexas,  ire. 
74S).dpr.g$.a>/qur  66. 

PARS  SEXTA 


Ampliorem  continet  comparationem  corporum  produci  orum  ex  dublu 
plani  circularis  m circulare, cum  tfs  cjuaorumturex  dutlu  circula- 
% riumpartium  tn  Elltpttcasparabolicai,hyperl>olicas. 


Sfignan/efr  dua  partes  clhpfis , qua  in  fi  dubia  corpus  proferunt  aquale  illi,  quod 
oritur  ex  dublu fimtcircuh  m fe.  ‘ 7g4.pr.67.. 

cAha 
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, Aha  comparationes  corporum  ortorum  ex  partibus  elhpfis , &•  ex  partibus  circuli, 
pag  754  pr.616q. 

eAJfignantur  partes  parabola, qua  ducis  m fi  proferunt  corpus  aquale  tUi  ,quod fitafi- 
tnicirculo  duflo  in fi,  cuius  diameter  aqualis  efl  lateri  reflo  parabola.  755  pr. 70. 
Sem iparabola tam dtfl 'a .dufla tnfie aqifatur fimtctrculo  duflotn fi , vndcum  trtan - 
•iulo  reflangulo  m fiducio,  cumslatera  angulum  reflum  continentia fint  aqualia 
lateri  reflo  parabola  aut  diametro  diflt  circuli.  7y6.pr.~x . 

Vai  ia  aquationes  corporum  ollffrum  ex  partibus  circuli  duflis  tn  fi,  aut  m altas  partes 
circuli, autttiam  in  partes  parabolarum  corporibus  ortis  ex  duflu  partium  parabo- 
la in fi, aut  m alias  partes  parabola  ,aut  etiam  in  partes  circuli.  7y6.i1  pr.71.vfi 
que  qopag.76q.pr.q6. 

Corporanataex  duflu partium  hyperbolamfi, aut  etiam  in  altas  partes  hyperbola,  a- 
qualia, aut  comparata  corporibus  natis  ex  duflu  partium  circuli  in  alias  circuli  par- 
tes. _ 766.it  pr.qx.vfque  qppag.76q.pr.q7.qi. 

• 

PARS  SEPTIMA. 

Confert  inter  fe  corpora  nata  ex  duflu  parabolict  in parabolicum. 

COrpon  orto  ex  duflu  partium  parabola  in  alias  parabola  partes , aquale  datur  cor- 
pus ortum ex  ductu  parabolam  fitpfam.  771.prop.qq.  100. 101.  pag.776. 

pr.107.10l>  pag  777-pr  1 10. 1 1 1.113. 

Jha  aquationes  corporum  ortorum  ex  duflu  parttum  parabola  in  abas parabola  partes. 

77z.fr.  1 01.103.1 04 pag.77yprAoy.xo6 pag  77i.pr.lll. 

Comparantur  corpora  nata  ex  duflu  parabolarum  m parabolas  Jubalterne  pofitas.  774 . 
pr.  1 04  .pag.776.pr.  1 oq.pag.77l.pr.  113. 

PARS  OCTAVA. 

Corpora  huc  vfijueex  vario  planorum  tn  plana  duflu , reducit  ad  cor- 
pora determinatam  habentia  bafim  & altitudinem. 

GOrpora  nata  ex  partibus  circuli,  duflis  in  partes  circuli,  reducuntur  ad  cor  pus  ha- 
bens pro  bafi partem  circuli,  & altitudinem  notam.  780.«  pr.  1 1 y.  njfque 

I 1i.pag.7ll.pr.llO.pag.7l4.apr.lll  rv/que  115. 

Corpora  nataex  duflu  parttum  circuli  m panes  parabola, reducuntur  ad  corpus  habens 
bafim  certam  & altitudinem.  781  pr  \ 1q.pag.7l4  pr.11x.pag.7ll.pr.1l6. 
Corpora  nata  ex  duflu  partium  elhpfis  m partes  ellipticas,  comparantur  cum  corporibus 
ortis  ex  duflu  partium  circuli,  in  partes  circuli.  7%7-pr.  1 17. 

Semicirculus  dufltu  1 n fi,  corpus  producit  aquale  tl/i  quod  fit  ex  parabola  habente  latus 
recium  aquale ficnndixmetro illius  circuli,  dufld  m altitudinem  lateris  refli.  788.  ' 
pr.  1 18. 

tAlucr  determinatur  hoc  corpus,  habens  pro  bafi  altam  parabolam  & aliam  altitudi- 
nem. 790.fr.t31. 134. 

Corporibus  ortis  ex  duflu  plani  circularis  concaui  in  conuexum , datur  corpora  aqualia 
habentia  bafim  nltxtihneam , ex  parabola  & circulo,  & certam  altitudinem.  788. 
pr.  1x9  p ag.  7qo.pr.  13  3.  . 

Corporibus  ortis  ex  mixtihned  fuperficic  circulari  & parabolicd  dufld  in  mixttlineam 

* * * * Jupcr- 
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■Juperficiem  ex  parabolicd  gy  circulari, dantur  corpora  aqualia  habentia  Juperficiem 
tiujmodt  tnixtilmeam  gy  certam  altitudinem.  pag  tSS.pr.  1 50. 

Corporibus  ortis  ex  duclu  circularium  connexorum  in  conuexa,  datur  corpus  aquale  ba- 
fim habens  mixti  lineam  ex  circulo  gy  parabola , gy  certam  altitudinem.  790. 
pr.  1 1p.pag.796.  /7.147. 148.  pagjqy.pr.i po.  pag.Soo. pr.\pp.ip6.  pag. 801. 
pr.ip&.ipy. 

Corporibus  ortis  ex  dublu  circularium  concauarum  in  conuexas , datur  corpus  aquale 
habens  bafim  parabohcam  gy  certam  altitudinem*  79 1 pr.  1 'y6.p1Cg.791.pr.  1 39. 
pag.79S.pr.  1 p 1 pag.  80 1 -pr.  1 }7pag 80  i.pr.  1 60.pag.S0S.pr.  1 yy. 

Corpori  orto  ex  circulari  Concauo  in  connexum , datur  aquale  ortum  ex  dublu'  parabola 
concaua  in  conuexam.  79 1 . pr ■ 1 57. 

Corpori  orto  ex  conuexo  circulari  in  fi  dubio,  datur  corpus  aquale  bafim  habens  parabo- 
licam  gy  certam  altitudinem.  79  i pr,- 1 5 8 .pag. 79p.fr.  1 4 6 .pag. 797 .pr.  1 49. 

Idemfit  de  corpore  nato  ex  circulari  concauo  in  fi  duclo.  798/r.  1 51. 1 

Corpori  orto  ex  duclu  circularis  conuexi  in  connexum , datur  corpus  aquale  habens  ba- 
fim parabohcam  gy  certam  altitudinem.  79J  .pr.  1 47. 

Corpori  orto  ex  dublu  circularium  concauarum  in  concaua, datur  corpus  aquale  habens 
bafim  mixtihneam  ex  parabola  gy  circulo,  gy  certam  altitudinem.  799  .pr.  1 54. 

Corpora  nata  ex  dublu fuperficierum  mixtarum  ex  circulo  & parabola  , reducuntur  ad 
corpus  habens  bafim  triangularem  gy  altitudinem  notam.  7S9.fr.  131. 

Corpora  nata  ex  dublu  parttum  parabolam  partes  parabo  beas fubalterne  pofit as, redu- 
cuntur adcorporacylmdncahabentiaaltitudinemnotam.  791  pr.  140  141. 141. 

Corpori  orto  ex  duclu  parabola  conuexam  fi  tpfitm,  datur  corpus  aquale  habens  bafim 
triangulum,  (fi  notam  altitudinem.  803  pr.  161. 

Corpori  orto  ex  duclu  parabola  concaua  in  certam  altitudinem,  datur  aquale  corpus  ex 
triangulo  in  fi  dubio.  804/r.  1 6 3 .pag.  8 06.  pr.  1 70. 

Corpus  ortum  ex  parabola  conuexa  in  concauam , reducitur  ad  corpus  habens  parabo- 
hcam bafim  (fi  notam  altitudinem.  803  pr.  162. 

Corpus  ortum  ex  figmento  parababeo  conuexo  duclo  incertam  altitudinem  , datura- 
quale  corpus  ex  dublu  trianguli  in  fiipjum.  £0447. 164. 

Corpori  orto  ex  duclu (uperfictei  parabohea  concaua  in  conuexam,  reducitur  ad  corpus 
habens  bafim  triangularem,  gy  certam  altituthncm.  804/7.  i6p. 

Vana  aquationes  ex  duclu  figmentorum  paraboheorum  in  alia  parabobea  figmenta 
aut  in  tnangula.S9p.pr.l66  1 67.16S.pag.S07.pr.  1 71. ipypag.Sl  o pr.  1 78.179. 

Segmento  paraboheo  concauo  in  fiducio , datur  corpus  aquale,  habens  bafim  parabo- 
lam concauam, (fi  certam  altitudhnem.  80  6.pr.  169. pag.S97.pr.  171. 

C orpus  ortum  ex  figmento  mixtihneo  circulari  gy  paraboheo, dubio  tn  certam  altitudi- 
nem, datur  aquale  corpori  orto  ex  figmento  circulari  duclo  tn  altitudinem  determi- 
natam. . 808/7. 174.' 

"Datur  corpus  ortum  ex  parabola  duci  a in  certam  altitudinem  , quodadfimicirculum 
tn  fi  dubium  habeat  rationem  quam  Une  a ad  lineam.  8 09  .pr.  1 76. 

Corpori  orto  ex  figura  quam  conHituit  reblangulum  cumfimtctrculoeiufdem  altitudi- 
nis, m fi  ducta,datur  corpus  aquale  quod  bafim  habeat  notam  gy  datam  altitudi- 
nem. 810.pr.177. 

Datur  corpus  habens  altitudinem  certam  aquale  corpori  nato  ex  fimiparabola  conuexa 
ducta  m fisperfictem  concauam,  fidfubaltcmcpofitam.  8 1 1 .pr.  1 8 o.- 

PARS 
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PARS  NONA. 

Pr.ixis  hutut  Itbri  de  planorum  inter  fi  duttu ficu  multiplicatione. 

Apphcanturntana  propofitiones  ex  libro  noflro  de  linearum potentiis,  adcorptr* 
nata  ex  fuperfiaerum  m fe  dublu.  ^.g|j  dpr.iii.evfque  189. 

hem  vana  propofitiones  ex  libro  noflro  de  Progrefiiombut  Geometricis , corporibus  ap- 
plicata. 811  4 pr.  190  .vfqut  198. 

Applicantur  exi  1 Bml.prop.4  3 6.10.  ili.apr.iyg.wfque  101. 

hem  evmca  ex Frederico.Commandino.  830  pr.ioy 

Apphcanturex  L7.P4ppi.prop.1y14  41.4z.43. 63.149.131.1 60. 178. 179.  831. i 
pr.io4yfjuei\y 

PARS  DECIMA. 

De  Parabolis  virtualibus.item  aliqua  materia  qua  prioribus  excidere. 

VSus  (y  definitio  parabolarum  'Virtuahum.  840 

Inuetio  certaris  parabolaru  parabolis  virtuabbus fisbfiruienui.  84 1 .pr. 11 4 z 1 3. 
luuentto  prima  (y  definptio  annualium  parabolarum.  i41.pr.ll6. 

Vana  aquationes  corporum  ortorum  cx  figmentis  parabolarum  in  fit  dubiarum.  844. 
pr  119  110. 

lautntiaficund»  & definptio  parabola  virtuahs.  i4ypr2.ll  111. 

I nuent  10  tertia  eiufdem.  847  pr.  114. 

Inuent io  quarta  parabolarum  duarum  annualium fefi implicantium  , quot  bifariam 
fetant  dux  noera  parabola.  849  pr.iiyn6. 

Inuentto  quinta  eiufdem,  item  aquationes  corporum  ex  dublu fisptrficierum  parabola-, 
aut  parabola  njtnualisjn  alsae  fupcrfiaes.  . ifa.pr.117  ni. 

Inuentto fexta  parabola  nnrtualu.  832  pr.  12.9.130. 

Inuentto  jiptima  (?  oblaua.  ifydpr.l 3 1 .njfque  233. 

Vana  ex  hac  corporum  aquationes.  ifi.pr.l]6.inCorr.pag  839.^.238.  pagMo. 
pr.  240  241.242. 

Triangulum  rebl anguli polum  linea  fit  bafi parallela  fic  yt  triangulum  a toto  auferat t 
oftcnditur  triangulum  hoc  minus  inp  dubium  ad  totum  tn  fi  dubium  ejje  in  tripli- 
cata ratione  linea  refibla  ad  totam.  838.31r.237. 

T 'n  angulum  in fe  dubium  datur, quod  ad  totam  parabolam  in  fi  dubiam  rationem  ha- 
beat quam  duo  ad  tria.  839  pr.  1 39. 

Aquationes  corporum  ex  ductu  figmentorum  interceptorum  inter  parabolae  paralle- 
las,dubiorum  in  reliquam  parabolam.  86 1 .pr.  243 . 

Aquationes  figmentorum  parabolarum  Jubalterne  pofstarum.  863.37r.244.  yfq,  247, 

LIBER  OCTAVVS. 


De  Profiortionalitatibns  Geometricis. 

NEcefiitas  (y  'vtthtas  proportionaluatis  Geometrica. 

Definitiones  proportionahlatum,earumque  explicationes. 
Principia  qua  m proportionalitatibus  afiumuntur. 

****  , 


86/. 
i67.br fiq. 
8 70. 
PARS 
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Fundamentales  prdpoftiioncs  compleEiitur  naturam  denomt- 
-.  < ■ natorum  concernentes. 

DVa  rationes  habentes  commune  confequens , eam  finiuntur  rationem  qui  ititer 
antecedentes  terminoi  repentur.  pag.i77.fra. 

Sxprxcedenti  rationes  proportionales  quatuor  af]ignantur,& ex  quatuor proportiona- 
libus rationibus, quanior qudntitates  proportionales.  878  pr.yvfque  6. 

Rationes  dux  commune  antecedens  firttu  , e. un  obtinent  rationem  quam  fecundum 
confequens  ad  primum.  88o.pr.7. 

Item  ex  hac  •varix  rationes  proportionales, & ex  ha  rationibus  quantitates  proportio  - 
nales  dantur.  880  pr.8.  •vjque  1 1 . 

Vatis  tribus  quantitatibus  quibufuis,  ratio  primi  & fecunda , cf  ad  rationem  primx 
(j.  tertia,  njt  ratio  prima  & tertia  efladrationem  fecunda  (sr  prima.  88 1 -pr.  1 1. 
Denominatores  datarum  rationum  muentuntur.  8 8 1 -pr  1 5 . 1 4. 

Varia  comparationes  rationum, expofita  in  denominatoribus.  88l.pr.  1 y.vfque  ! 9. 

fag.Uy.pr.iy 

Aequalitates  & comparationes  quantitatum, ex  rationibus  •vdne  inter  fi  comparans. 
884.0r.1o.11.il. 

Vatis  duabus  rationibus  dua  alsa  rationes  exhibentur  qua  communes  habeant  ratio- 
nibus ditis  denominatores.  886.pr.14. 

Duas  r attines  exhibere  qua  datam  inter  fi  rationem  contineant.  HH6.pr.iy. 

Vatis  duobus  terminis  aliquamrationem continentibus , daris  duabus  quantita  - 

t ibus, dua  alia  quantitates  exhibentur,  <vt  ratio  primarum  quantitatum  fit  ad  ra- 
t tonem  fecundarum, ut  terminus  primus  datus  esi  ad  fecundum.  887.pr.i6. 

Vatis  duabus  rat  iambus-,  tfi  data  retia,  ea  ita  ficatur,ut  panes  linea  inter  fi ftnt  ut 
ddtaratsopnma  cH  adficundam.  887.fr.  17. 

Vota  ratione  duorum  terminorum , (S>  duabus  Irneis,  ea  ita  ficantur , nat  ratio  quam 
habent  panes fecla  pnma  linea  ad  rationem  quam  habent  panes  fecla  ficunda  Unca, 
fit  ut primus  terminus  adficundum.  887 .pr.  18. 

Vota  ratione  duorum  terminorum, & duabtis  quantitatibus,  exhibentur  dua  rationes 
quarum  antecedentes, aut  quarum  confiquentesfint  quantitates  data, qua  habeant 
tnterfi  rationem  quam  terminus  primus  ad  fecundum.  888.fr.  19  30. 

Vata  ratione  duorum  terminorum,  (i  denominatoribus  duarum  rationum,  ifi  termino 
quouis  afjignatur  quartus  terminus , ita  vt  ratio  data  ad  rationem  inuentamfit  ut 
denominator  primus  ad fecundum.  889  f r.  31.  ' 

Dat  A ratione  quouis  duorum  terminorum, dua  quantitates  exhibentur, vt  ratio  primx 
ad fecundam, ad  rationem  ficunda  ad  primam  fit  ut  terminus  primus  datus  ad fi, 
eundum.  89b.fr.  31, 

PARS  S E C V N D A. 

De fimilttudine proportionum  quainter  rationes  exiftunt. 

PRoportio  ratunum ex  rationibus  compofita.  Hqi.pr.^yufque  36. 

Varia  proportiones  orta  ex  quatuor  terminis  datis,  & ex proportionibus  datu  va- 
na rationes  terminorum.  891.fr.  37. vjque  41  .pag.  899.fr.f4.  yy  .56. 

Dua  proportiones  orta  ex  rationibus  duabus  fimibbus.  • 894  .pr.43. 

Dux 
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Dtia  proportiones  comparantur  inter fi permutando,  tnutrtendo , compo  nendo , diul- 
dendo  rationes  ex  quibus  proportiones  confhtuuntur,  item  per conuerfionem  ratio- 
nis, (?  argumentatio  ex  equo  prepofitis  tribus  proportionibus,  pag  89j.4pr.44. 
rvpjue  49. 

paris  proportiones  orta  ex  quatitor  rationibus ■_ proportionalibus . iq7.pr.p0.pdg  900. 
pr.j7.pipag.q01  pr  .60.61  .pag.qo  ypr.64.6j. 

Proportiones  orta  ex  duabus  rationibus &vna  tertia.  iqi.pr  pi.pi. 

Proportiones  orta  ex  ocio  quibufiumqac  quantitatibus.  90)  pr.pq. 

Item  orta  exqttantitdtiBus  quinque.  • 904.51r.67. 

Proportiones  Orta  ex  duabus  rationibus  &•  duabus  quantitatibus.  qoi.pr  61.63. 

rDatis  quotuts  pari  numero  rationibus  , exhibentur  rationes  qua  inier  datarum  ra- 
tionum denommatores  continentur.  904 .pr  68. 

Datis  tribus qutbufiumque rationibus  , & quantitate  quauis  inuertirur  aha  quanti- 
tas, ficnjt  ratio  prima  fit  ad  fecundam  , yt  ratio  terna  ad  rationem  qua  efi  mter 
muentas  quantitates, tmo  yt  proportio  prima  rationis  i? fecunda,  ad  proportionem 
tertia  04  quarta  datam  habeat  rationem'  905  pr.6q.7a. 

Ex  ocio  rationibus  proportionum firmitudines  determinantur.  906.51r.71 . 

' Datis  duabus  rationibus,  (y  quadam  tertia, nator  ratio  adillam  tertiam  maiore  ha- 
bet proportionem  quam  minor  ratio  ad  eandem.  €t  qua  ad  eandem,  maiotem  ratio- 
nem habet,eamaiorefl.  q07.pr.7l.7jp. 

PARS  TE.RTI  A. 


De  rationum  multiplicatione  (eu  compofittone. 

DEterminatur  quam  rationem  producat  ratio  tn  rationem  dubia.  908.  pr.  75. 
76.  hanc  emendatam  '-vide  pag.qj 4. 

Vana  rationes  qua  tn  ji  dubia  eandem  producunt  rationem,  qoq.pr.77.  nvfque  80. 

# pag.q\]  prM, 

Data  quauis  ratio  duorum  terminorum  dubia  in  fi,  dupheata  esi  eists  quam  habet  pri- 
mus terminus  ad fecundum.  911.51r.8z. 

Dux  rationes  fimis  m fi  dubia  producunt  rationem  aquaieatu.  9 1 1 .pr.  8 3 • 

Datu  quatuor  quantitatibus  confiderantur  rationes  ortorum  exdublu  prima  in  quar- 
tam, &• ficundain  tertiam.  91 1.51784. 85. 

rDatis  quatuor  rationibus  proportionabbus,  idem  producitur  ex  dublu  primst  in  quar- 
tam,quod  ex  dublu  fecunda  tn  tertiam.  q\ipr.%6. 

Et  fi  prima  in  quartam  idem  ppoducu  quodficunda  in  tertiam,  erunt  ea  rationes  pro- 
portionales. , 91651794. 

St  quatuor  rationes  proportionais  fint , terminus  primus  prima  rationis , efl  ad  fecun- 
dum quarta;  'vt  terminus  pnmus  ficunda  rationis  efl  ad  terminum  ficuildum  ter- 
tiae.  qvp.pr  %7. hanc  emendatam  •v .pag.qfa. 

Vartse proprietates  rationum compofitarum ex plrnbus  rationibus. q\4 pr.tq.yfq,  91. 
Elatio  quauis  dubia  mrationem  aquahtatis, producit fhpfitm.  ’ 916.pr.95. 

Dat  id  quatuor  rationibus, exhibetur  proportio  rationum  quas  producunt  prima  dubia 
in  fecundam,  & tertia  m quartam.  $ l6.pr  qj. 

Quatuor  proportiones  rationum  n variem  fi  dubia,  idemjue  producentes.  9 1 7-pr.q6. 
Datis  quotcumque  rationibus, proportio  prima  ad  •v  It imam  ex  proportionibus  media 
rtitneflcompofita.  918.pr.97. 

5 Datis 
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Datis  quotcumque  ratiombut, offendatur  ex  illa  quomodocunque  diffiofitis , earundtm 
fiuiper product  rationem.  pag.yxi  fr.98. 

PARS  Q^VARTA 

Ratwmtmproportiones  confiderat, maxime  fecundum  reld angulo- 
rum comparationem  qua fiunt  ex  terminis  rationum,  termi- 
ni autem  Jlatuuntur  linea. 

DAtis  rationibus  duabus  linearum,  reOangulum  quod fit  a prima  linea  & quarta, 
ad  rcttanwlum  exficuda  & tertia, e flvt  ratio  prima  ad  fecunda  920.fr.99. 
Comparationes  rdJangulorum  interfit  qua  fiunt  ex  terminis  datarum  rationum.  920. 
pr.  1 co.  1 o 1 . 1 o j pag.yiypr.  112. 

Datis  duabus  rationibus  .offenditur  quomodo  fi  habeat  proportio  illarum  rationum  ad 
ratione  r e fl angulari  qua  fiunt  ex  terminis  datari  rationi  in  fi  duElis.Cjx  \ .pr.  1 01. 
Mira  comparatio  reflangulorum  ex  terminis  duarum  firierum  trium  proportionabum 
certo  modo  m fi  duilis.  922.fr.  104  pag.t)i$.pr,i  10. 

Vana  comparationes  reSl angulorum  ortorum  ex  terminis  quatuor  rationum , quarum 
bina  inter  fi  fiunt fimiles.  922  pr.  t oj.  106. 107. 

' ' Sint  quatuor  Unca  proportionales  beet  non  continue,  quadratum  prima,  rcClangulum 
Jub fecunda  & t ertia, quadratum quarta,eandem  ratione  continuant,  cpiypr.  1 08. 

Dua  rationes  quatuor  bnearum  in  fiducia,  aquantur  rationi  quam  habet  Sexanguli 
fubpnmatfi  quarta, adrePlangulumfub ficundaty  tertia.  924.fr.  109. 

ftettangula  quinque  affignantur  eandem  continuantia  rationem, orta  exilibus  propor- 
ttonahbus,i?  duabus  qmbufiumque  abis  qua  inter  fi  rationem  habeant  quam  pri- 
ma continuarum  adfecundam.  924.fr.  1 f 1. 

Proportio  reflangulorum  ortorum  ex  terminis  quatuor  proportionum , certo  modo  m fi 
duclis.  9typr.\  ljfc 

PARS  Q^V  I N T A. 

Exponuntur  ea  qua proportionalttatibus  communia  fiunt 
cum  operationibus  yirithmeticis. 

QVantitas  quauts  drnfa  fit  rvtcumque,(S'  data fit  aba  quantae,  ratio  totius  pri- 
ma adfecundam,  eadem  efl  cum  rationibus  partium  prima  quantitatis  , ad 
partesficunda.  926.fr.  114. 

JSuauu  dua  rationes  reducuntur  ad  dua,  ipfis  aquales  qua  idem  habeant  antecedens 
aut  confiquens.  916. pr.  1 1 j.  1 1 6. 

Data  rationis  dupla  ajfigaatur  aut  dimidiat a,aut  abain  data  proportione.yi-r.p.  117.  , 

Data  quauis  rationes  in  mnam  illis  aqualem  aggregantur.  927.fr.118. 

Data  ratio  minor  ex  maiori  detrahitur.  928.fr.  1 1 9. 

Data  ratio  per  datam  multiplicatur  tribus  modis.  929.fr.  ito.  121.122. 

D at  a ratio  m duas  rationes  tpfdm  componentes  dauiditur  , qua  tamen  datam  inter fi 
habeant  rationem.  9 19.fr. »» j. 

Ofienditur  quod  omnis  ratio,  induas  tpfam  componentes  diuifa , rurfius  coalefiat  , per 
partium  ex  dmtfionc  ortarum  inter  fi  multiplicatione.  9 jo.fr.  1 24. 

Data  ratio  per  alteram  dtuiditur.  9J0  pr.tij. 

Data  proportione  maqualitatu  duarum  rationum, affiguntur  exceffus  quo  matormmt- 


remfuperal. 

9jo.fr.12A. 

• 

• 

• 

PARS 

• 
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MATERIARVM. 

PARS  SEXTA 
V artat  proportiona  litatum  propriet  at  es  complebitur. 

D Atii  tribus  continuit , ratio  prime  ad fecundum , dubiam  rationem  fecunde  ai 
tertiam, idem  producit  quod  ratio  tertie  ad fecundam , dubia  in  rationem  fe- 
cunde ad  primam.  pag.yp.pr.  1 17. 

Proprietates  amoene  ferierum  que  ab  eadem  incipiunt.  93  lipr.  118.119,  pag.yp. 

Pr-  »3i-,33; 

Tropnetates  duarum  finerum  fiptem  proportionalium  quarum  quarte  fimt  aquales. 

9HPr'  'JO*1?1- 

froprietates  ferierum  trium  continue  proportionalium  que  ab  eadem  incipiunt.  935-. 
Pr*3J-'?6- 

Mira  proprietas  quatuor  ferierum  afntmuc  proportionalium , quarum  bine  ab  eadem 
incipiunt, gr  rurfusadduaj  alternatim  terminantur.  936  pr.  1 37. 

Tres  rationes  continue  proportionales  determinantur.  <)]6.pr.\ 38. 139.140. 

Interdum  datat  rationes  media  proportionalis  muenttur.  937.^.141 . 

Vatis  duabus  rationibus  media  proportionalis  muenitur.  938  .pr.  1 41. 1 43. 

Vatis  tribus  rationibus  quarta  proportionalis  inuemtur.yty.pr.  144  pag  940.^.  145. 
Offenditur  differentia  inter  rationes  continue  proportionales  & quantitates  qua  eam  - 
dem  rationem  continuant.  939./0  Schel. 

Si  tres  quantitates  jint  continue  proportionales,  rationes  prime  ad  fecundam,  gr  fecun- 
da ad  tertiam  minime fimt  omnium  rationum, que  rationem  prime  ad  tertiam  com- 
ponunt. 940.JW.  146. 

Determinantur  rationes  que  duplicatam  fff  quadruplicatam  rationem  habeant  alte  - 
rtus  rationis  determinate  yqo.pr.  xty.-rjfqut  1p7.pag.ynp.pr.1jy.160.pag  9^0. 
pr.  1 6j.fagjyjt.fr.  1 69. 1 70. 1 71 . ' * 

Determinantur  rationes  que  triplicata  habeant  rationi . 946  pr.  1 f 8 p ag.yjo.pt.  1 66. 
Imo  gr fines  continue  proportionalium  datur,  m qua  rationes  ad fi  inutcem  triplicata, 
quadruplicat  a, qumtupheat a Crfic  m infiniti  ratione  habeat.  947 .pr.161  tfip,  164. 
Ofitndttur  dtuerfitas  inter  rationes fsmphces  rationum  proportiones.  949  in  SchoL 
Danturrationes  que  quadrupbcatam  habeant  rationem  eius , cuius  aha  determinata 
ratio  ebl  triplicata,  imo  & que  fit  fisctuphcata,  cuiue  alia  efl  qmntuphcata.  9 j 1 . 
pr.  167.168. 

ylttmsu  tcrmmsu  exhibetur progreffioms  rationum  que  ad  femuicemfimperfuntin 
duplicatarattone.  . 953  pr,\6i. 

LIBER  NONVS. 

*De  cylindro, cono, ff>hera,jfherotde,  vtroqueeonoidepara- 

boltco  bff  hyperbolico. 

DEfinitiones.  yjj. 

PARS  PRIMA 

Vnqulas  cylindricas , tiuff  partes,  planis  ad  cylindri  axem 
parallelis, refcifcas  ad  cuoum  reducit. 

PRsfmata  diuifain  certa  ratione.  957 .pr  1 1. 

Scgmeto  circuli  wfcnbitur  parallclogrammum  matus  dimidio  figmenti.  958  pr.  3. 


***  * 
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T r i angulum  maximum  cuiuit  figmento  circuli  tnfinptum , quod fimiarculum  non  ex- 
cedit,maius  tjl figmenti  dimidio.  faj.9j9.fr  4. 

Cylindro,  d ungula  infcribuntur prifinata  qua  ablata  d cylindro  (y  ungula  relinquat 
quantitatem  quattu  datdminorem.  966.fr  J.6fag  96}  fr.  10.1 1 ix. 

In  eodem  cylindro  ungula  ad  ungulam  ejlyt  altitudo  ad  altitudinem . item  alia  'un- 
gularum aquationes.  ' 961.^7. 8. 9. 

Solida  magnitudines  habentes  utramque  bafim  parallelam  fimihterque pofitam , eam 
interfefirtiuntur rationem  qua  ex  bafbtis  (y  altitudinibus  compofitaefi.  9 6j. 

?»•••?•  - .■ 

Frufium  cylindricum  fruflo  cylindrico  aquale  datur.  96j.fr.  1 4. 

Segmenti  cylindrici  duabus  btfibus  parallelis  mclufum  dimditur  bifariam  plano  quo-. 

dam  tr an  [eunt e per  diametrum  parallelogrammi  quod  e(l  bafis  figmenti.  96  6.pr  1 j. 
Segmentum  cylindricum  figmento  ungulan  aquale  datur.  967  .pr. 1 (f. 

'Partes  ungulares  dantur  qua  inter  fi Junt  ut  altstudsnes.  967  pr.  1-7, 

Comparantur figmenta  ungula  inter fi.  96%.  pr.  18.19. 

O/lenditur  quod fimi  circulus  dubius  in  fi fit  uera  ungula  cylindrica, item  quibus fiiper - 
fiaebus  dubiis  in  altas  fuperfiaes  aquiualeant  partes  ungula.  969.  m Scbol. 

Vngula  ad vngulam  triplicatam  habet  rationem  latet  um  homologorum.  971.pr.z01 

Vngula  confertur  cumjiio figmento.  971  pr  11.12;. 

Bafi  ungulan  infiripto  hexagono,  per  cuius  latera  pofit  a fint  plana  parallela  axi  aufe- 
rentiafigmtta  ab  ungula, er it  vngula  ad  reliquum  ablatis  figmentis  ut  oblo  ad  fix. 
973fr.xj. 

Cubatura  ungula.  ■ , , . 974fr.x4.1j. 

PAR.S  SEC  VND  A. 

Detnuolucro  vngulari  eiufif  ad  cubum  vel  paraliclepiptdtt  redutiiont, 

A liquationes  corpori  ortoru  ex  dublu  circulari  concavo  inconnexum, 976.pr.z6.z7 

Oflcnditur  hoc  corpus  ejfe  muolucrum  vngula, dJudquc  exhibetur.  977.  w SchoL 
lnuolucrum  totius  ungula  ad  fotam  ungtdam  cjl  ut  pdrs  inuolucriad  partem  un- 
gula quam  muoluit.  978.fr.  x8, 

Cubatura  muolucn  vngula  d ex  hac  nema  cibatura  vngula . 979  pr.  19.  (y  Corr.pr.  3 o. 
odha  comparatio  muolucn  ad  ungtdam  ■ 980.fr  .31. 

Comparationes  & cubationes  partium  inuotucri.  98 1 -pr.  3 x.  3 3. 

Vngula  quarum  altitudines  fiust  aquales  diametris  bafium  cylindrorum  d quibus  de- 
cujfantur, triplicatam  habent  rationem  eorundem  diametrorum.  98x.fr.34.3j, 

PARS  TERTIA. 

Superficies  cylindrica,  qua  vngulam  cingit  adretltltneum  reduci- 
tur alutfeiM  aff  ciliones  nota  redduntur. 

Q Vadam  propofitwncs  huic  materia  ttecc: (farta  pr  amittuntur. 9%y.pr.i)6.vfq-,iito. 
Quodhbtt polygonum  regulare  femicirculo  ungula  dcyhndro  abfeiffa  mfcrtba- 
tur  , iy  ficundhtn  latera  polygoni  fiant fibliones  qua  fint  axi  cylindri  parallela  t 
erunt  plana  omnia  vngula  mfiripta  aqualia  reclangulo  quod  fit  fi‘b  tota  diametro, 
(y  latere  quod  omnia  laterapolygontfubtendit, dempto  ultimo.  987^.4 1 . 

Item fi eiufmodt polygonum  circumferibatur  circuli,  perque  eius  latera  fiant  dtblafi- 
■ bliones, quadam  plana  partem  ungula  ambientia  dempto  vltimo  triangulo, aqui- 

tur  terto  reblangulo.9l9.pr.  A,\.  . 
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Imo  omnia  plana  totam  vagulam  amittentia  demptu  duobus  v lamis  triangulis  xquan  - 
tur  quadrato  diametri.  pag  4?> 

Totafiperfic/es  cylindrica  vngula  cutus  altitudo  pdrt[l  diametro  circuli  qui  baftt  efl 
vngula,  aqualis  cfi quadrato  diametri.  991  pr.qy 

T artes Jiiperficiales  cmjmodi vnguta  etiam  quadrantur.  qyi .pr.  46. 47 

Omnia  plana  vagulam  ambientia  & ad  ellipticam  vngula  baftm  terminata , demptis 
tnangubs  lateralibus  fiperficiei  cylindrice  vngulam  cingentis  , fimulfumptax 

qualia funt.  993  „ q 

Plana  contingentia  vngulam, parti  det  et  minata Juperficiei  vngularis  equaha . 9514 
/.7.49.5-0. 

V igniaris  fuperficies  cylindrica fecundum  datam  rationem  diuiditur.  995  pr.  5 1 . 

Compardttones  partium  fitperfiacrum  vngulanum.  99f-pr-yl-pag-99?pr.y4. 

pag.sy98.pr  y6.vfqne6\. 

Superficies  vngdlarii  ad  cylindricam  eam  obtinee  rationem  quam  diameter  circuli  ad 
perimetrum.  996  /»7.5-3. 

Cmufcumque  vngula  fuperftctcs , fiue  altitudinem  parem  habeat  diametro  bafeos  fiue 
non,  aqualis  efl  reifhngulo,  quod  diametro  bafeos,  & ipfiusvngula  altitudine  con- 
tinetur. , 99-7/17 .55-. 

Corpora  ambientia  -vagulam  contenta  planis  ambientibus  (y  polygonis  duobus  circu- 
lo (sr  e/lipficircumfcriptis  cubantur,  (y  comparantur  inter jc.  ioor.pr.6l.6l,  64 
Cylindro  paraboheo  datur  pyramis  aqualis.  1 004/17.65, 

Ei-  hoc  rurfus  cubatur  vngjfla.  1004  /»r.66_ 

PARS  QVARTA. 

Comparatio  vnpuUcyhndricstcUm fphara  Cf  ahia  corporibus. 

Quadam  neceffarta  pramittuntur.  1 00y.pr.67.68. 

‘Prima -vngult cum fahara proprietas  quam  tArcb /7.38.  l.x.de  faha.  (y  cyl. 
demonflramt.  1 007/7.69. 

Ahter  demonflratur  prop.  14  huius  de  cubatur  a vngula , (y  altera  cum  fabar  a analo- 
gia ex  hac  oflenditur.  1007.pr.70. 

Omnis  -vngula  a cylindro  reflo  abfctffa,  dupla  efl  wfcnpta  fibt pyramidis  maxima,  cu- 
ius n murum  bafis  efl  triangulum  maximum  quod  fimicirculo  qkt  bafis  efl  ' vngula 
■ mfcribi  pot efl, ah  it  udo  vero  eadem  qua  vngula.  €t  In  hoc  mira  oflenditur  fymbo- 
lizjttio  fahara  (y  vngula.  I008.pr.7i. 

Pnfmacuiuis  vngula d cylindro reflo ojpf‘ffa circumfer iptumypfius  vngula  fifqmal- 
ttrum  efl, in  quo  rurfus  pulchra  analogtafabxra  cu  - vngula  oflenditur.  1 009.pr.71. 
/tnalogiafuperf clerum  vngularium  cumfuperfiaebus  fabarias.  1 0i0.pr.7y.74.7y. 
Imo  in  omnibus  conuenirt fuperficiem  vngularem  cum ffhanca  oflenditur.  1 01 1/17.76. 
Symbo/igatio  figmentorum  vngularium  cumfegmentis  fphamis.  1 o 1 y.pr.77. 

Symbolegatio  pyramidis  vngula  tnfcriptaru,cu  cono  infcnpto  fahara.  1 01 4. />.78.79. 80. 
Elenchus  fimbolixautmum  vngula  cum  fahara.  101 7. 


PARS  Q.VINTA 

Vngulam  parabolicam  con fiderat , infuper  cyhndricam  vngulam  (fi 
Jpbaram  confert  cum parabola  (fi  cyhndro paraboheo. 

■Q  vitio  quam  habet  vngula  cylindrica  ad  fuum  figmentum  confertur  cum  parabola 
XV  {yeius  fegmento.ioio.pr.8i.  Cylrn- 
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Cylindro  par ab ohe o datur  corpus  aquale  ortum  ex  duflu  trianguli  tn  fifubalterni. 
pag.ioio.pr.il.  j 

Sphsra  duuditur  per  circulum,  prout  parabola  per  lineam  retiam,  (jr  ex  hac  aliter  di- 
uiditur  fphxra  fecundum  datam  rationem,  quam  Archimedes  pr.y.l.y.  dcfj/h.  eam 
diuifit.  '°ii  pr.83  84. 

Vngula  totius  fecla  per  planum  bafi  aquidi flans , ad  fuum  figmentum  ratio  datur  m 
lineis  reflis.  *oz$  pr. 86. 

Qomparantur  parabola  quadam  concaus  ducis  tn fi.  item  duflsinfe  Jubalterne.  1024. 
pr.87.88. 

Proprietates  corporum  infiript  orum  cylindro  parabohco  tmfque  yngula.  pag.ioiy. 

pr.91.9i.9j. 

Pyramis  ningula  infiript  a ad  pyrdmidem  infinptam  eius  figmento  quod  fit  njngu-  I 
la,  eam  rationem  habet  quam  ningula  ad  ningulam.  1029.pr.94. 

Imo  tota  ningula  ad  ningulam  quondam  qua  fit  per fefhonem  bafi  ningula  prime  pa- 
rallelam efi  yt  triginta  duo  advnum.  10j0.pr.9j. 

0 flendum  quantum  fuperet  yngula  parabolica  pyramide  mpbi  infinptam.  1 o j 1 . 

pr.96.97.98.  * • 

Vngula  cylindri parabohci  cubatur.  I o J J .pr.  99. 

Inuo  lucrum  cylindri  parabohci  ad  cyhndrum  parabohcum  habet  rationem  yt  tinum 
ad  duo.  1034.pr.100. 

Segmento  cyhndrico par abolico  datur pyramis  aqualis.  1 034  pr.  101 .102. 

Sphsra  iterum  fecundum  quamuis  rationem  duuditur , ahter  quam  ab  Archimede  di- 
<m/S.  1036.pr.103.104. 

PARS  SEXTA. 


De  Spharoide. 

DE  finitiones.  1038; 

Lemmata  ad fiquentcm  materiam  neceffana.  1 o98.pr.  1 oy.yfquc  1 08. 

Omnis  feflio  (pbarotdeos per  axem  fafia  exhibet  elhpfin  a qua  fiiharoides  formatum  eft. 
1040.pT.  109. 

Omnis  fifho fihsroidis  per  centrum  fafia, refla  eft  ad  aliquod planum  duflum  per  axem 
spheroideos.  i040.pT.!  10. 

Omnis  fi  EI  10  fpharoidis  per  centrum  non  tranfiens  refla  e fi  ad  aliquod  planum  quod  per 
axem  fpharoideos  duci  pote  fi.  1041  .pr.  1 1 1 . 

Omnis fifho fpharotdis  normalis  ad  axem  qui  £ conflrulhone  Jpharotdis  immotus  fuit 
circulum  exhibet.  ■ . 1041. p.  112. 

Omnis  fifho  (pharoideos  elhpfin  exhibet  ,fi obliqua  efladaxem.  1 042.pT.  1 1 J. 

De  communibus  mterfiefhonibus  fihsrotdis  fifh  per  duo  plana.  1 04;  pr  1 14. 1 13.1 16. 
Sefho fefhoru  per  axem fa  fla  aquuh  flans ,1 eidem fimilis  cfi,  & fi  obliqua  fit,  diftimihs. 
1 044.pT.  1 1 7-pag.  1 04J  .pr.  1 10. 

Datiffibaroidis  axis  & centrum  exhibetur.  1 04j.pT.  1 1 8. 1 19. 

Sefho  per  axem  maiorem  fafia  maxima  eft  omnium  fifhonum  qua  m fphsroide fieri 
poffunt,  per  axem  minorem  eft  minima.  1 046  pr.  1 21 . 

Dataquauis  refla  qua  minor  fit  axe  maiore  ffiharotdis  , maior  minore,  exhibetur  tn 
Jjsharoide fifho,  cuius  axis  aqualis  fit  data.  1 04  6.pr.  1 12. 

Omnes fefliones  per  centrum  fpharotdeos  tranfiuntes  eam  inter  fi fortiuntur  rationem, 

quem 
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quam  continent  axes  maiores  inter fi.  pag.1047.pr.11>. 

Problemata  •vana  arca  inuentioncs  fi  fi  tonum  ellipticarum  qua  certam  habeant  ra- 
tionem. I047.pr.ii4.yjque  11S. 

Qnnparantur  fiharotdes  cum ffharotdibus . I o jo -pr.  1 ly.  1 30. 

Spharoides  ad fihxram  mfinptam  eam  obtinet  rationem , qua  inter  axes  repentur. 
iojx.pr.iji. 

Omnes  coni  maximi  Spharoidi  tnfcnpti  m ft 'flent es  alicui  fichont  qua  fit  per  centrum 
inter  fi  fiunt  aquales.  ioji  .pr.  1 ji. 

Ratio  coni  infiripti  ad  jf/baroides  m fuperfictebuj  par  abolitis  exponitur.  ioji. 
pr.ljj.1j4. 

Segmentorum fiharoidicorum  ratio  m partibus  parabola  expofita.  1 0J4  pr.  t j 6. 

PARS  SEPTIMA. 

De  conotde  parabolico. 

Definitiones  eammque  explicatio.  t ojj. 

Omnis  conoidis  parabohcificciio  per  retiam  facla  qua  m formatione  conoidis  im- 
mobilis fuit  parabolam  generat . 1 ojj.pr.  1 j6. 

Omnis felito  conoidis  parabohci  ad  axem  conoidis  refla, arculum  format.  1 o j6.pr.  1 $7. 
Omnis  fillto  conoidis parabolici  adaxem  obbquaellipfin  format.  10J7  pr.  140. 

Omnis  fiflio  axi  conoidis  parabolici  aquidi flans  parabolam  exhibet , & quidem  ean- 
dem  cum  parabola faflififlione  per  axem.  10j8.fr.141 .141. 

Dati  conoidis  parabolici  axis  exhibetur.  1 0j9.fr.  143. 

Varia  proprietates  planorum  par alitiorum,  concides  parabo  licum ficanttum.  1 060. 

pr.144.nj/que  146. 

Conoidtum  parabobeorim  rationes  in  reclihneis  expofita.  1 061. pr.  1 48, 1 49. 

Conoides  paraboheum  ad  conoides  e fi  njt  conus  mfiriptus  ad  conum  infiriptum.  1063. 
pr.  1 jo. 

Comparantur  partes  conoidis  parabohci  inter  fi, imo  inueniuntur  qua fint  in  ratione  1 . 

3 . J.7.  Oxe.  bocefi  numerorum  imparium.  1064.pr.1j1.1j1.1jj.1j4. 

fonotdes  paraboheum  ad  conum fibt  infiriptum  eam  rationem  habet  quam fex  ad  qua- 
tuor.  io66,pr.\j6. 

Conoides  cylindri  quo  continetur  dimidium  efi.Jtem  conoidis  adcyhndrum  infiriptum 
nota  fit  ratio.  1066.pr.lj7.1jS. 

Vnica fili  tone  a cylindro, conoide  parabohco,ci  infiripto,  item  cono  huic  mfinpto  aufe- 
runturfiU tones  fimtles.  to68.pr.i6o. 

Qmoides  ad  conoides  efi  njt  cyhn  der  adcyhndrum  quibus  mfiribuntur.  1 o 70. pr.  1 61. 
Partes  conoidium  comparantur  inter  fi.  1070.fr.  16}.  164. 

PARS  OCTAVA. 

. De  conotde  hjperboltco. 

Definitiones.  1 071.' 

Omnis  filho  conoidis  hyperbohei  per  axem  facla  hyperbolam  generat  eandem 
cum  dii,  qui  in  formatione  conoidis  ufi fumus.  1 071.fr.  1 65:. 

Omnis  fifho  in  conotde  hyperboheo  bafi  dquidiftans  circulum  format.  1 073  f r.  1 66. 
Omnis fifho  conoidis  hyperbohei  ad  axem  obhqua  elhpfim  exhibet.  1 67 j .pr.171. 

Omnis 


elenchvs 

Omnis  fibio  conoideos  qux  trdnfiat  per  centrum  hyperboles  facis  per  axem  conoideos, 
byperbolam  exhibet.  pag.  i o 76  pt.  1 72 , 

Dux  hyperbolx  in  cono  parallela  inter  fi fiunt fimtlcs.  1 o 77.  pr.  173. 

Omnes  hyperbolx  inter  eafidem  afiymptotos  confinutx fimilcs  fient.  I o 77. pr.  1 74. 

Conus  facitis  ab  afymptotis  cum  conoide hyperbohco  numqua  concurres  1078 .pr.  175. 

Ahx proprietates  dtSh  coni  i?  conoidis.  107i.pr.176. 177.178. 

Omnis  fibio  conoidis  hyperboltci  axi  parallela  exhibet  byperbolam  illi  fimilem  qux  fit 
peraxem.  1080.pr.179. 

Parabola generatur  ex  ficltone  quadam  conoidis  hyperboltci , & ex  duabus  oflcnditut 
qux  fit  minor.  1 08 1 ./>r.  1 8 o.pag.  1 082. pr.  1 8z.  1 8}. 

Item  ex  cono  & conoide  nafiunttir  parabolx paral/elx ficu  afiymptotx.  1082.pT.  181 1. 

Altx  proprietates  fibtonum  hyperbolicarum  sn  conoide  hyperbohco.  ioil.pr.1  84.1X5-. 

Similes  elhpfis , & fimiles  hyperbolx  m.conoide  hyperbohco  affignantur.  1083. 
pr.  186. 187. 

Spatia  conoides  hyperbohcum  cingentia  comparantur  inter  fi. 

1088.pr.192. 

Datur  conus  conoidi  xquahs. 

Jiat  10  conoidis  hyperboltci  ad  conum  inclufitm  exhibetur. 

Ratio  conoidis  ad  cyhndrum  illud  includentem  affiguntur. 

Conoides  hyperbohcum  cum  conoide  parabohco  comparatur. 

Item  cumffhxroide. 

Datur  pars  coni  qux  ad  pyramidemquandam  rationem  habeat  quam  quatuor  ad  tria. 
1093.pr.198. 

Partes  coni  cumpartibus  cyhndri  comparata,  item  inter fififibx  fint fiihone  faciente 
parabolam.  1093.pT.  199. 200.201. 202. 203. 204. 

Noua  quadratura  parabole.  1 098.pr.  205. 


1087.pr.190  pag 


1087. pT.  191; 

1088. pr.  193. 

1089. pT.194. 

1090.pr.19j.1915. 
1092  pr.  197. 


LIBER  DECIMVS. 

Dc  ipfit  circuli  quadratura. 
PARS  PRIMA 


V 


Aria  Lemmata  complebitur  qux  rvxrijs  quadraturis  concinnandis  mfirmre 
poterunt. 

PARS  SECVNDA. 


COrpon  produclo  ex  dubu  mutuo  parabolarum  fibalterne  pofitarum  nihil  prorfits 
habent!  circulare, triplici  Via  cyhndrum  inuemt  aqualem  pr. 46. 47. 48. 49.  jo. 
yi.itemprop.6S.  itempropyy.  & ipfius demum  circuli  'vanas quadraturas  exhi- 
bet, modofquc  reducendi  cylindrica  corpora  ad  rcEhlinexs  magnitudines  fiohdas. 


PARS  TERTIA. 


HTperholemquoque  per  cyhndrum  hyperbohcum  ad  rebthnea fihda  redubum  ad 
figuras  rebshneas  planas  reducit.  Atque  rvnd  miram  quadratura  hyfcrbo- 
hcx  cum  circulari fimihtudsoem  profeqmtur. 


Q V A 
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QVADRATVRAB 

CIRCVLI 

LIBER  PRIMVS, 

D E 

LINE  AR  VM  POTENTIIS, 

argvmentvm.  . 

Liber  hic  fere  Lemmaticuseft , quemadmodum  (gt  alter,  quideCi 
dulorum  varijs  proprietatibus  traclat.  Porro  quo  magis  materu  Letfori 
admanumfmt , omnem  tn  tres  partes  diutderepUcutt. 

Trima  quidem  maxime  circa  linearum  proportionem  verfatur. 
Secunda  varias  trianguli  affeli tones  exhibet. 

T trtia  illas  linearum  contemplatur  proprietates , qua  earum  po- 
tentias concernunt , 


PARS  PRIMA, 


*De  varia  linearum  inter Je  proportione. 
PROPOSITIO  PRIMA, 


Int  AB,  BC,  CD,  DE,  line*  In  continua  propoitidne; 
fit  autem  media 

'FG,  inter  AB,  A B C DE 

‘ BC  , & inter 

AB,  CD;  media  GH:  p qg — -■ 

Denique  inter  AB.  DE. 
media  fit  HI. 

Dico  AB.  FG.  GH.  HI.  lineas  efle  in  continua  analogia. 


H 


Demonjlratio. 

QVadrdcura  A B cftad  re&angulum  A B C. ,Vr  AB.  ad  BC.  &c  A B C.  reft.in-  . . , 
gulumad  A B.  CD.  reflangulum  cft  vt  B C.  ad  CD.  idcftvr  A B,  ad  BC.*'  ' 
Eodem  modoreaangilumfuper  AB.  CD.  ad  AB.  DE  rc&anguliim,  cftvtCD 
ad  D E ) id  cft  A B ad  B C.  Quadratum  aurem  A B,  ad  F G.  quadrarum,  cft  vr  A B 
ad  B C • Igitur  quadratum  A B.  cft  ad  quadrarum  F G , et  A B C re&angulum  , ad 
re&angulum  AB.CD.  ideftad  qaadrarum  GH.  Vndc  car, dem  rationem  conri- 

A nuat» 
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* iS-Tirti) 


b au. 

c jfT*fjr; 
d 

e Ltb.  7. 

fr.lffi 


r 


, 

1*/J fjyt/hS/PA^  &t 


eav*  uuO  -V  #*  eftd/lC/xnj 
C7,  xiff/Cg  • /£e  a/teeet+aw 


1 LINEARVM 

nuant  quadrata  AB.  FG.  GH.  HI.  ac  proinde  ipfae  linea: ; quod  fuit  demon* 
Arandum- 

P R O P O S I t I O I I. 

Ilrculum  ABC  contingant  reda:  DA,  D C.  & duda  AC,  pona- 
>tur  altera  DG  occurrens  AC  in  H.  & circulo  in  G & I. 

Dico  redam  D G.  fedam  elTe 
-1-  in  I & H.  vtlitDGadG H. 

quemadmodum  cft  D 1 ad  I H. 

Dcmonflratio. 

[k  C^per  IG.  diametro  , deferibatur 
‘“'circulus  GLK  Sc  pcrH  pundum 
erigatur  normaliter  HL.vel  HK.ad 
diametrum  Gli  ponaturque  DL.crit 
itaque  GH1  rcdangulo.a  hoc  cft 
AHC.arquale  rcdangulura  I.HK, 
fiue  LH  quadratum  ; pertinent  igi. 
tur  ad  eundem  s circulum  punda 
LAKC-  iunda igitur  DI,  cft  xquahs  tangenti  DA.adeoque  tangensinam  LD 
.quadratum  cftxqualc  quadrato  L H;  id  cft  redangulo  GHI.ideftc  AHC  vnacum 
quadrato  HD:ideft  quadratis  HF,  FD.  vndcLD  quadrato redangulumi  IDG 
arquale;  ac  proinde  cum  I G.  diameter  fit  circuli  GLI.  erit  per  Pappum  c vt  DGad 
GH-itaDI  ad  IH.  quod  fuic  demonftrandum. 

Scholiort. 

Q Vomam  multatus!»  hoc  opere  recurret  diuifio  Ime* , prout  prafinti  propofttione  expofita 
cft'  operapretium  cxiltimaui,  aliquod  illi  peculiare  nomen  adi  angere , quo  illius  cognitio 
magis  innotefeat  \ placuit  autem  nomenclaturam  illi  appropriare , feclionis  linea , fecundum 
mediam  & extremam  rationem  proportionalem  \ quoniam  fimilitudmem  non  exiguam  habet, 
cumeadiuiftone,  qua  in  elementis  vocatur,  ratio  media  <j- extrema:  differt  tamen  ab  ea,  quod 
illa  filum  Jit  aqualitatis,  hac  vero  de  qua  agimus , omnem  omnino  proportionem  admittat ; fi- 
lam  aqualitatis  excludens. 

PROPOSITIO  III. 

EX  termino  diametri  circuli  ABC:  fuman- 
tur arcus  hinc  inde  atquales , BC.  BD.  & 
duda  qualibet  CF,  qua:  occurrat  perimetro  in 
E, 'ponatur  DE  interlccans  AB  in  G. 

Dico  redam  F'B.  fedam  c(Tc  in  A & G,  me- 
dia & extrema  ratione  proportionali. 


Detnonjlratio. 


F)  Emonftratum  inuenies  b bro  noftro  de  Circulis,  pro- 
poi.tot.  redam  BF  ad  FA-  eandem  habere  ratio- 
nem, quamBG.  GA.  hoceft  rotam  FB.  ad  alterum 
r,  e,  . ^tremorum  F A,  eandem  rationem  obtinere  , quam 

®S.-* l ^umcxtten'um,  habet  ad  medium  AGiergo  fedaeftreda  FB.  inA&G 
Schtho  falam?1”*  r‘in°nC  ProPort'ona,i-  Secundam  explicationem  prxcedenci 

PRO- 
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POTENTIA.  j 

PROPOSITIO  IV. 

SE&a  fic  A B.  in  C & D.  media  & extrema  ratione  proportionali,  & 
compofita  cx  altera  extremarum,  & media,  Verbi  gratia  C B,  bifa- 
riam fecctur  in  E. 

F A C DE  B 

Dico  CE  quadratum,  rc&angulo  D E A,  tequaie  exfurgere. 

Demonflratio. 

T)Roducatur  C A.  in  F,  vt  C A»  AF  xqualesfinr  inter  Ce : quoniam  eft  vt  B A ad 
AC; ita  BD  ad  DC  > tric  componendo,  B A cum  AC.  hoc  cft  BF.  adF  A. 
ideft  AC,  vt  BC  ad  DC.  fedeotius  BF,  dimidiaeft  AE,  ipfius  quoque  BC,di- 
midiaeft  EC,  per  conftruftionem. 

Igitur  A E,  ad  AC,  cftvc  EC  ad  CD.  & conuertendovt  A E.  ad  CE  ita  cft, 
EC  ad  DE.  ergo  AE.  CE.  Dii.  fttnt  in  continuata  ratione;  Vndc  & quadrato 
a CE.  teftangulum  AED.  atquale.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  V. 

POnanturtres  in  continua  ratione  ED,  E C,  EA.  & EB,  fiatafqua- 
lis  EC,  & ipfi  C A.  arqualis  A F.  dico  A B.  in  C.  Se  D.  diuifam  eile 
media  Se  extrema  ratione  proportionali. 

Demonflratio. 


a /y  Sixti, 


QVoniam  eft  ratiocon. 

tinuata,  trium  ED.  F 
EC.  EA.  erit  quoque  di- 


D 


J-  c..  11/1.  ent  quoque  UI- 

Uidendo,  DE  ad  DC.  vt  EC-  ad  CA.  Se  componendo  ,vc  CE  adDC.  fic  A E 
ad  AC.  quare  Se  BC  *d  DC  ita  BF.  ad  AC.  hoc  eft  ad  AF.  ic  diuidendo 
BD  ad  DC.  vt  B A ad  AF.  hoceft.ad  AC.  Quod  fuit  demonftrandum. 

Corollarium » 


T"\Vo hinc Confequuntur ; primum*  rcftangulum  Bt)C.  reftangulo  AI 
'■■'zquale,  alterum  BAC.  reftangulo  zquale  exiftere , E AD  rcftangulu 


A DE.  e fle 
ilum. 

Primi  demonflratio  inde  paret:  quoniam  BC.  in  E- icfta  eftinzqualia , 8enon 
zqu.ilia  in  D.  recfangulum  (ub  inxqualihus  Tegmentis  corius  B D C.  vna  cum' qua-  SKia' 
drato  quod  firab  intermedia  DE.  zquale  eft  ci,  quod  a dimidia  CE. dcfcribitur 
quadrato. Rurfiis cum  AEfcfta  fitmD.vrcunquc  erit rcftangulum  AlsD.  bxqua-b  is«.i 
Ic  reftangulo  A DE,  Se  quadrato  DE-Tcdiam  oftcnfiim  eft,  A E D rcftangulum 
quadrato  CE  atquale , IgicurBDC  rcftanguhim , vna  cum  DE  quadrato , zqua- 
Jc  cft:  AD  E reftangulo  , vna  cum  DE  quadrato.  Sublato  itaque  communi  D E qua- 
drato, refiduum  erit  BDC  rcftangulum , reftangulo  AD  E zqualei 

Alrerum  quoque  fic  mamfcftum  erit.  Quoniam  B CinE,fefta  cft  bifariam,  ipfi- 
queaddirurpars  C.  A>  erit  rcftanguium  BAC.  c vna  cum  quadratoCE,  zquale  c e.Smn u 
quadrato  Alii  fcdciim  fecetur  A E in  D.  vtcunque,  erit  quadratum  AE,  zquale  * 
duobus  <1  rcftangulis  AED,  StEAD.  Igitur  rcftangulum  BAC,  vna  cum  quadra- 
to  CE,  zquale  cft  duobus  rcftangulis  AED,  EAD-  fcd  horum  alterum  AED,^1' 
oftenlumeft  quadrato  CF,-  clle' zquale , his  itaque  decraftts,  refiduum  manebit'  *nuim 
BAC  rcftangulum,  reftangulo  EAD  zquale. 


A a 


PRO. 
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LINEA  RVM 


a 5.  T«rti\. 

b Jl  .Ttrtif. 
VSfTtrtj. 

d 1M. 

e f.Steti»- 

di. 

f f.  Huim. 


PROPOSITIO  VI. 


Linea  AB.  fcdla  in  C.  & D.  fecundum  mediam  & extremam  ratio- 
nem proportionalem ,•  fiat  circulus  fuper  A D.  diametro , cuius  cen- 
tum E,  erigatur  deinde  B FG.  normalis  ad  A B.  cx  pundo  B. 

Dico  redas  omnes  perC.  dudasqua:  circulo  in  K.  &L.  occurrunt  & 
FB.  normali  in  aliquo  pundo  G.  diuifas  cfle fecundum  mediam  & extre- 
mam rationem  proportionalem. 

Demonftratio. 

EX  E.  centro  Circuli  ALD, 
ducatur  redaEH,  normalisad 
rc£tam  K G i erit  itaque  K L.  bi- 
fariam adiuifa  in  H;  & quia  re&us 
eft  vrerque  angulorum  ad  H,  &B, 
Circulus  diamciro  G Edcfcriptus, 
percurret  pun£laH,t>  & B • Re- 
ftangulum  itaque  B CE,  c aequa- 
le eft  GCH  redangulo ; eft  quo- 
que rcdangulum  B C E , redan- 
gulo  ACD  aquale*  per  Corolla- 
rium prarccdcntis  propofitionis  1 
huic  autem  atquale  eft  * redangu- 
lum  K C Ldgitur  redangulo  G C H.rcdangulu  K C L,  arquale  ctitiadde  ergo  vtriq; 
redanguloquod  ex  C 1 i-  fit  quadratu,  erit  denuo  rcdangulum  K C L,vna  cum  qua- 
drato CH,  aquale  redangulo  GCH  , vna  cum  quadrato  CH;  fed  redangulo 
KCL , vna  cum  quadrato  C Hoftcnfum  eftatquan  rcdangulum  G H C.fiue  GCH 
vna  cum  quadrato  C H id  eft  quadratum  ‘HL.  Itaque  redang  lum  G H C,  atqua- 
leeft  HL  quadrato  : vrque  CH  ad  HL,  ita  eadem  HL  ad  HG.  quo  fit , vc 
cum  fit  H L aiqualis  H K.  Ipfa  GK.  f in  C.  & L , feda  fit  fecundum  rationem 
extremam  & mediam  proportionalem , per  pratccdcntcm  propofitionem.Quod  fuic 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  VII. 


Jq^Sco  ABC  trianguli  ba- 


A » e 

ad  GD.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


fis  A C diuila  bifariam 
in  D ; a&aque  per  B linea 
B E , parallela  bali  A C,  aga- 
tur per  D linea  quxeunque 
E F, occurres  trianguli  ABC 
lateribus.  In  G.R 

Dico  EF  lineam  in  D & 
^ G pundlis  extrema  & media 
ratione  proportionali  clfediuifam  : ideftcllc  vc 
EFadFD,ficEGadGD. 

Demohfiratio. 

QVoniam  EB>  & Ac  linea:  aiquidiftanr,  erit  vc  E B 
ad  D C . id  eft  ad  AD,  fic  EFad  DF;  fcdcftvt 
EB  ad  AD,  ficEGad  GD,  igitur  vrEI' adFD,  ficEG 


In 
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In  z.  figura  cfl  FD  linea  in  E & G diuifa  media  & extrema  ratione  ptopor- 
tionali. 

PR.OPO. SITIO  VII  r. 

It  ansrulus  A B Cdiuifus 
fariam  retta  BD,  ad  quam 
cretSa  ex  B normali  B E,  agatur 
linea  qnxeunque  EG  per  pun- 
ctum D. 

Dico  EG  lineam  in  F & D, 
media  & extrema  ratione  propor- 
tionali eflediuifam. 

Dcmonflratio. 


POnatur  per  D . linea  A C , parallela  reflat  B E ; oc- 
currens anguli  ABClatetibus,  in  A&C  Quoniam 
igitur  A C linea  xquidifiat  , refla:  EB  qux  normalis 
poniturad  lineam  BD,  erunt  anguli  AD  B.  CDB  rc- 
fli;  iunt  autem  per  conflruAioncm  , Se  anguli  ABD. 
C BD  inter  fe  squales,  3c  BD  linea  communis,  igitur 
triangulum  ABD  xqualccft triangulo  CBD  , Se  A D 
bafis,  squalis  baii  DC:  igicurpcrprxccdenrcm  vt  EG 
ad  GD,  fic  F.F  ad  FD  Quod  erat  demonltrand  m. 

Ini  figura  linea  GD.  diuifa  eft,  fecundum  mediam 
& extremam  rationem  proportionalem. 

PROPOSITIO  IX. 


E? Sto  ABC  trian- 
yguli  bafis  A C , in 
D bifariam  dimla,iun- 
ftilque  B D,  agatur  per 
B linea  BE,  parallela 
bafi  AQdnnex  C,rc- 
dtaducaiur  CE, occur- 
rens vtcunque lineae  BE 
in  E , B D re£tx  in  F,  & 
lateri  A B in  G.  Dico  in 
prima  figura  : lineam 
E C;  in  Iccunda  lineam 
F C;in  tertia  rectam  E G, extrema  & 
inedia  ratione  proportionali  cfle  di- 
uilam. 


D 


Demonftratio, 


, Vcarar  GH  linea,  parallela  bafi  A Cs 
Quoniam  AC,  F, B, GH, linex  xqui- 
diflanr,  erit  AB  ad  RG.  vtCEadGF.s 


.Humi. 


6.  LINEARVM 

hoceft  DC  ad  GH,  hoceft  CF  ad  FG.  igitur  vc  CE  ad  EG,  fic  CF  ad  FG' 
Q_uod  erat  dcmonftrandum. 

propositio  X. 


DEmittanturex  A pundo,  linex  tres  AB,  AC,  AD,  qux  angulos 
conftiruant  B AC,C  AD  redis  minores.  Ponatur  autem  quxuis 
ED  occurrens  dudis  ex  A.  lineis,  & diuila  in  B.  & C.  extrema  & me- 
dia ratione  proportionali.  . 

Dico  omnes  lineas  ex  E dudas,  occurrentes  redis  AB,  AC,  AD,  ab 
ijfdem  media  & extrema  ratione  proportionali  diuidi. 

Demonstratio. 


DVcatur  cxE,  quxuis  linea  EF,  occurrens  li- 
nex AD  in  F , redx  AC  in  G,  & AB 
linex  in  H.  deinpcr  G > agatur  linea  1K,  pa- 
rallela redae  B D.  Quoniam  liD,  IK  linex  x- 
quidiftant  , erit  vt  DC  ad  CB  . lic  KG  ad 
GI,  iedper  liypotliefiin  cll,  DC  ad  CB.  vt 
DE  ad  EB,  igiturcrit  vt  DE  ad  EB.licKG 
ad  GI>& permutando  vt  DE  ad  KG.  licEB 
ad  JG-  cft  autem  Vt  DF.  ad  KG,  iic  EF  ad 
FG,  & vc  EB  ad  IG.fic  EH  ad  HG,  igitur 
vt  EF  ad  FG,  fic  EH  ad  HG.&pcrmucaa- 
do  vt  EF  ad  E H,  fic  F G ad  G H.  Q^od  erat 
denionftrandum. 

PROPOSITIO  XL 


E Sto  ABC  trianguli  bafis  AC,  cui 
per  B,  verticem  agatur  xquidiltans 
B E ; oportet  ex  A redam  ducere  A E,  vt  A E ad 
EG  . datam  habeat  rationem  maioris  inxqua- 
litatis  H ad  I. 

Conftruttio  & demonjt  ratio. 

DIuifa  A C bifariam  in  D , fiat , vt  H ad  1 fic  A D 
ad  DK,  iundiique  pundis  BD,  erigatur  ex  K 
linea  KG>  parallela  ipfi  BD,  occurrens  BC  lateri  in  G,  rumex  A per  G,  aga- 
tur linea  AE,  (ccans  BD  lineam  in  F,  & redam  EB  in  E i dico  fidum  ciTc 
quod  peritur.Quonjam  FD  GK  linex  funt  parallelx  erit  vt  AD  ad  DK,  fic  AF 
ad  FG,  fed  AD  cft  ad  DK  vt  H ad  I per  conllrudioncm  igicur,  vt  H ad  I fic 
AF  ad  FG  eftaucemvt  a AF  ad  FG  fic  AE  ad  EG,  igitur  vt  H ad  I fic  AE 
ad  EG.  Duximus  igitur  ex  A lineam  ,Scc.  Qitod erat  faciendum. 


PROPOSITIO  XII. 


SIt  A C linea  vtcumque  diuila  m L> , 
oportet  illi  redam  quandam  CE  adij- 
cerc,  vt  A E tota,  in  D & C,  diuila  (tc  me- 
dia & extrema  ratione  proportionali. 

Con- 
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potentia. 


ConslruSho  (s'  demonjlratio. 

CVpcr  AC  vt  bafi  conftituacnr  triangulum  reflangulum  ABC,  habens  ad  B 
rectum  angulum, & ex  B demirrarur  Jmca  B E confticuens  angulum  EBCarqua- 
lem  angulo  D BC  ; occurrens  AC  linea;  in  E i dico  facium  eiTe  quod  petitur. 
Quoniam  anguli  I)BC.  CBE  |>cr  conilru&ioneni  iuntintcrfexqiialcs,  Sc  AB  li-» 
nca  normalis  ad  retiam  BC,  1 erit.  A D ad  DC  vt  AE  ad  EC.  data;  igitur  line* w 
AC.adiectmus.iScc.  Quod  erat  poilulatum.  ' 

PROPOSITIO'  XIII. 

ESro  ABC  trianguli  bafjs  AC,  in 
D bifariam  diuila,  iundlilquc  B D, 
ponatur  per  B linea  B E parallela  bafi 
A C : tum  in  t B linea,  punclum  lu- 
titatur quoduis  E , ex  quo  linea  demit- 
tatur  E'C  , occurrens  AB  linea-  inG, 

& reda:  B D in  F,-  dein  ex  C reda  eri- 
gatur CHjiecans  orthonaliccr  lineam 
AB  in  H.  iunganturque 
pundta  HF  EH. 

Dico  angulos  EHG, 

F H G elTe  inter  fexquales. 


H 


Demonjlratio. 

T"\ V catur  per  G linea  KL, 
-*-^parallcl.i  rc£lx  H C i oc- 
currens HE  Iinex  in  K.&FH 
re£lx  in  L.  Quoniam  igitur 
HC  KG,  linexfunt 
parallelx,  eric  vt  HC 
ad  KG  , fic  CE  ad 


B 


EGificCF.eftadFG, 

igitur  vt  HC  ad  KG, 
licCFadFG:  eil  au- 
tem vt  CF  ad  FG.lic 
HCad  GL, igiturvt 
HC  ad  KG,  iicHC 
cft  ad  GL;  quare  KG. 

GL  linex  fiint  inter 
iexquales.  Kurfumcu 
EI  C lincx,  xquidiftct 
linea  KG  , fit  autem 
& HC  normalis  cx 
hypothcfiad  rcflam  AB, erit  Jc  KGlinea  perpendicularis  ad  lineam  AB,  adeo- 
t)  uc  anguli  H G K,  HGL  refti  ; igiturcumHG.  G L linex  duabus  lineis  H G 
G K funtxquales,  & anguli illis  contenti  re£ti , erunt  HG  K.  HGL  triangula  in- 
teriexqualia  icfimilia, 8c anguli  EHG,  FHG  xqualibus  lineis fubtenfi,xquales. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


V. 

^ \ G 

4 f.  humt. 


A Y 


PRO. 
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PROPOSITIO  XI V. 


a t‘r  1J. 
hkiur. 


E Sto  ABC  trianguli  bafis 
A C,  bifariam  diuila  in  D* 
iundifq;  BD,  agatur  per  B li- 
.neaBE,  parallela  redae  AC, 
inquaailumpto  pudo  quouis 
E,  ducatur  reda  t C , & ex  C 
erigatur  linea  C F orthogona 
reda:  A B,  occurrens  E B linea: 
in  G,  dein  ponatur  EFinter- 
fecans  B D in  I,  & B C in  H. 


ducaturq;CI,  occurretis  linea:  EB  in  K. 

Dico  lineam  E B in  G & K,  diuifam  extrema  8c  media  ratione  pro- 
portionali. 


Demonjlratio. 


AGatur per  G linea  LM,  parallela  reda  A B : occurrens  FK  inM.  Quoniam 
linea  GC>  per  confirudioncm  normalis  eft  ad  redam  AB  , erunt  anguli 
GFA , GFB  redii  ell  autem  angulus  KFB  aequalis  ‘ angulo  BFI.  id  eft  angulo 
AFL;  igitur  reliquus  angulus  GFL  aqualis  eft  relnjurt  GFK;  rurium  cfimLM 
linea  xquidiftet  linex  Ab  normali  ad  redam  GC»  erunt  anguli  FGL,FGM  re- 
dii igitur cutn tam  anguli  FGM.  FGL, quam  GFM»  GFL  fint  inter  iexqua- 
les,  & FG  linea  communis,  erunt  F GMiFGL  triangula  ,adcoque  & latera  L G, 
GM  inter  fcxqualia.  Quare  vrFB  ad  LG, fic  FB  ari  GMifedeft  vt  FB  adLG, 
fic  BE  ad  EG,  & vt  FB  ad  GM,  fic  BK  ad  KG,  igitur  vt  BE  ad  EG.fic 
£K  ad  KG.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XV. 


COnftituant  AB,.BC  redum  angulum,  8e  AB  maius  fit  latere  BC. 

oportet  AB  latus  producere  in  D,  vtiunda  DC.  fiant  proportio- 
nales DC.  AD.  &CB.  AB. 

Confirucho  demonjiratio. 

T\Vda  C A,  demittaturex  C linea  CE, 
•--^normalis  ipfi  A C ,&  alia  qu^da  C D,qu? 
angulum  DCB  conftiruat  duplum  anguli 
C A B.  dico  tadum  elle  quod  petitur.  Eri- 
ganturex  D ImcxDF.DGi&DFquidciti 
afquidiftcripfi  EC;  DG  vero,  redae CB. 
Quoniam  angulus  ACE  per  conftruftio. 
nem  redus  eft  & CB  linea  normalis  ipfi 
A E,  erunt  ABC'  EBC  triangula  fimilia, 
Sc  angulus  EC  B xqualis  angulo  CABi 
quare  Sc  angulus  DCBi  reda  CE  bifariam  eft  diutius.  Rurium  cilm  DG  linea, 
per  conftructioncm  xqjidiftct  teeex  BCi  8c  FD  linea  , ipfi  EC;  erit  angulus 
GDC  aequalis  angulo  DCB,  Scangulus  FDC,  xqualis  flngnlo  EC.'D;  adeoque 
GDC  angulus,  recta  FD  bifariam  diuifus  ; iunt  autem  & anguli  DFG,  DFC 
recti  ( cum  F D linea  xquidiftet  ipfi  E C,  normali  ad  A C)  & FD  linea  communis, 
igicur  triangulum  DFC  , aequale  triangulo  DFG  , & DC  latus  , lateri  GD 

aequale. 
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aequale.  Quare  CDadDA  vt  GD  ad  D A;  fed  eft  Gl)  a d DA  , vt  CR  ad 
BA>  iguurvc  CB  ad  BA  fic  Cl)  ad  DA.  Quoad  igitur  AB  lineam  produxi- 
mus, &c.  Quod  erae  faciendum.  ‘ 


'P 


ROPO 

Sint  ABC  A DC  triangu- 
la , inxqualis  altitudinis,  (u- 
per  eadem  bafi  ACcoi.ftitu- 
ta;  oportet  ducere  lineam  EF, 
parallelam  bafi  AC,  vt  ELad 
M F datam  habeac  rationem 
TV  ad  XV. 


SITIO  XVI. 


ConfiTHiiio,&  dcmonfiratio. 


'Onftituantur  per  B Se  D ‘linea: 
■'BG,  DH  paralleli  baii  AC; 


Bi  D H quidem  occurrat  triangulo  ABC  in  Hi  dcin  AD  produAa, donec  BGlb 
nci  occurrar  in  G,  agaturper  H , linea  AHI,  occurrens  BG  Jinei  in  I:  diuida- 
curque  BlinK.vtBl  ad  IK  datam  habeat  rationem  TV  ad  VX  ; SrexKde- 
mittatur  linea  K A,  occurrens  BC  lineat  in  L,  tum  per  E ducatur  linea  EF  paral» 
lclabafi  AC,  occurrens  ABC  triangulo  in  E 8c  L.rcdx  CD  produ&xinF,  Jc  . 

A D lineer  in  M. 

Dico  EL  ad  MF  datam  habere  rationem  in  TV  ad  V X.  EF  rc&a  occurrac 
LineatAIinN;  Quoniam  tfAD.HCD  triangula  fuper  eadem  bafi  HD  &intcr  « „ 

cafdegi  parallelas conftituta (iint,  erunt  I, F, M 4'  hnex  inted  fc  atqudles  : dempta’,'. , ’ ~ '*’•*  •’VW«  v, 

igitur  communi  N Fi  vel  addita  M L,  erunt  L N , FMjinexxqualcsjigitur  vtHLa,  >'■ 

ad  LN  fic  EL  cftad  MF,  fed  E L eft  ad  EN.  ideft  B K ad  K I vt  T Vad  V X; 
igitur  vtTV  ad  VX  , fic  E E cftad  MFi  duximus  igitur  lineam  EF.&c.  Quod 
crarprxflandum. 

Idem  patet  eucnire  fi  dicla  duo  triangula,  aequales  habeant  bafes  in  direclu  politas. 


^Ve..- 


PROPOSITIO 

Sit  AB  linea diuifa  vtcunquein  C,  opor- 
tet illi  redam  addere  B D , vt  tota  A D fit 
atf  AB,  vt  ACeft  ad  BD. 


Conflruflio,(s‘  demonftratto. 


*******>  ^ 

-A  5 


. "PNEfcripto  fiper  A Bvt  diametro, circulo  AII  B. 

-'-''erigactirex  B tangens  F.B,  qui  fit  media  inter 
AB  SeACi  dem  ex  E per  F centrum  circuli  AHB 
reda  ducatur  EG  occurrens  circulo  in  H,  adda- 

turque  linei  Xb  quidam  BP,  iqualisipfi  F.H-  Dicofaiftum  efie  quod  petitur. 
QuoniamHE,  BD  linei  funt  iquales  , eruat  HEG  BDA  reftangula  inter  le 
aequalia;  fed  HEG  reftangulum  ell iqualc quadrato  EUi  ideft  ex  conftrudlione 
-redangulo  CAB,  igitur  CAB,  BDA  rc&angula  fune  inter  (c  iqualiai  quare 
AD  cil  ad  A B vt  A C ad  B D.  dati  igitur  linei  AB  quandaip  adiccimus  vt,  Scc. 
Quoti  erat  poftulatum. 

PROPOSITIO  XVI.II. 

DAtis  duabus  redis  AB,  CD,  redas  addere  , vel  detrahere,  in  data 
ratione  E ad  F;  vt  compofitae  v«l  reliqui  datam  habeant  ratio- 
nem GH  ad  H I.  * 

• B Con- 
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H 


A 

K 

B 

K 

C 

L 

D 

L 

E 

F 

A_ 

LM 

B 

k 

C 

N 

D 

• i 9.$uin- 

fi.  G 

I 

H 

b 17  ■$?*>»»' 
f». 

E 

F 

1 

c 8 .Quinti. 


Contlrutfio  & demonft ratio. 


I.  r^ArxrcQx  AB  C9<nt  inter  fe  squales,  * 
■^Ktamratio  Ead  F , quam  GH  ad  HIi 
fit  squalitatis  i addantur  aute, vel  detrahantur  in 
ratione  F.  adF,  hnex  B K,D  L,  patet  veritas  pro- 
pofitionis. 

i.  Si  fuerit  AB  maior  quim  CDi  & ratio 
GHad  HI,  maior  quoque  ratione  ABadCD, 
ratio  autem  E St  F squalitatis  i Dico  squales 
addi  non  polle  vt  compotita:  fintin  ratione  data 
GH  ad  Hl.Ciim  enim  A B ponatur  maior  quam 
CDi  fiat  LB  squalis  ipli  CDi  addarur^ue  re- 
flz  AB»  quaiuis  BK  ; & ii  ficti  polii t, Iit  A K 
ad  LKvcGH  ad  HI.  erit  igitur  ratio  AKad 
LK  maior ratione‘AB ad  LB.id  cft  ad  C D:  & 
quia  ratio  G Had  H I maiorponitur  ratione  A B 
ad  LRi  erit  diuidendoi  quoque  ratio  GI  ad  IH 
maior  ratione  ALadL  B : ledeft  vt  G H ad  HI 
fic  A K ad  L K ex  liypotheli,adco£|ue  vt  GI b ad 
IH.fic  AL  ad  LK  . igitur  St  ratio  AL  ad  LK 
maior  ell  ratione  A L ad  LB.  Quod  fieri  nonpo- 
tefticcum  LB  minor  fit  iplaLK.  Quarclinex 
squales  addi  non  poterunt , vt- , &c.  Demi  vero 


poterunt  squales , vtrcliquxfint  in  ratione^GH  ad  ftlifaflaenim  LBiquali  ipli 
JJCD.fiatvcGl  ad  IH.fic  A La‘dL^l,  cadeGvl  inter  L & B;  (cum  A Lad  L B.oflei'a 
fit  minorem  habere  rationem,  quam  GI  Sd  IH)  dein  refla:  M B , fiat  squalis  N Di 


fit  mii 

yirfe-  •-*-  QuoniamigicurperconftruQionemeft  vr  GI  ad  lH.ficAI.  adLM,  erit  compo- 
*■  ^ „| — nendo,  A M ad  LM»ideft  adCN  per  conftruflioncm  vt  G H ad  H L Quod  erat  de- 

M 


monllrandum. 


■MT-ft  a 


M D 


G’  I 


B 


H 


5.  Si  AB  linea  rurfum  fuerit  maior  refla 
t CDi  Sc  ratio  GHad  HI  minor  ratione  AB 
ad  C D 1 ratio  autem  E ad  F aequalitatis, squa- 
les addi  poterunt  vt  compofitx  rationem  ha- 
beantGHa  I HI : fiat  enim  I. B linea, squa- 
lis refls  C Di  quoniam  pcrhypothefim  , ratio 
AB  ad  LB,idelt  CD  per  conllrufl.  maior  ell 
ratione  G H ad  H I»  ent J diuidendo,  ratio  A L 
E E ad  LB  maior  ratione  GI  ad  IH  t faflo  igitur 

Vt  Gl,ad  I H,  fic  A Lad  L N,  patet  L N ma- 
iorem efle  linea  L Binam  ratio  GH  ad  HI 
• minor  ponitur  ratione  AB  ad  LB.id  ell 
C D,  adeoque  & ratio  G 1 b ad  I H,id  ell  A L ad  L N minor  ell  ratione  A L ad  L B-' 
tum  CD  lines  addatur  quxdam  DO  aequalis  ipli  BN  : Quoniatfi  igitur  efl  AL 
ad  LN.vtGIadm,  ent  componendo,  AN  ad  LN.id  ell  C O , vt  GH  ad  HI: 
Quod  erat  prinm  m. 

Iifdem  politis,  squales  demi  non  potetunt,  vt  relique  datain  habeant  rationem 
G H ad  H I : auferaptur  enim  squales  K B,  M I)i5c  fi  fieri  poflic.fit  vr  G H ad  H I fic 
AK  adL  K,  id  eftadCM.  cum  igitur  per  hypothefim,  ratio  G H adH  1 minor  fit  ra- 
tione A B ad  L B,id  ell  ad  C Di  fit  autem  vt  G H ad  H 1,  fic  A K ad  I.  K,  id  ell  ad  C M, 
erit  ratio  A K ad  L K , minor  quoque  ratione  A B ad  I,  B.Sc  diuidendo, l ratio  A L ad 
bs.gwiau.  L K,  minor  ratione  A L ad  L B.  Quod  fieri  nonb  potcll  ciim  L B linea , maior  fit  li- 
nea L K.  quare  hoc  cafu  demi  squales  lines  non  poterunt  vcrchqux,  3cc, 


atj.gwin- 

ffc 


b Ihii. 


»l9g«, 


4.  Si 


P O t E N T 1 JE.  It 

4.  Si  fuerint  A B,  C 8 line?  .rquaies , & ratio 

EadF  imqualitatis, Si  eadem  cum  ratione  GH  a o 

ad  1 1 Ii  i 

I)ico  addi  non  polle  iincasin  ratione  F.  adF,  , 

vtcompofit{  datam  habeant  rationem  GH  ad  ^ ^ 

Hi.  Rationi  cmmGHad  HI  non  poteft  addi 

ratio arqualitatis , quin  producatur  ratio  minor  E E 

ilia,  quam  habet  GHad  HI.  Ergoncc  rationi  " 

{qualitatis  poteft  addi  ratio  GH  ad  HI,  quin  G I It 

producatur  ratio  minor  illa, quam  haberGH  ad  — — 

H I.  cumcardem  (mt  que  rciulrant. 

Iddcm  pofitis  ; demi  recte  poterunt  fe- 
cundum rationem  E ad  F,  vt  refiduc  obti-  K ir,  _ 

neam  rationem  G H ad  H I reciproce : id  ° 

cft,  vtvtriulque  rationisanteccdcotesnon  j, 

line  in  eadem  linea  : erigantur  enim  ex  G £ 2 v — 

&lparallcl{ GR>  II.,  {-quales  ipfis  AB,  „ 33 

ei);  Se  ex  L per  K agatur  linea  LKM  

{qualis rcdlxGH,  ducacurquc  linea  MH  — 

occurrens  GK.lLredisinN&O.  Qiio-  G l “ 

niam  igitur  N K O E linc{  libi  mutuo 

tcquidiflant,cn:  O L ad  N K ablata  ad  ablatam  vt  LM  adM  K,  idell  vt  GHadHI, 
id  cft  vt  E ad  FperhypoihcfimiSe  vt  G H ad  IH.ficNGeft  ad  Ol.rcfidua  ad  refi- 
dammiigitur  lineas abftulimus fecundum  rationem  li adi'  vt  rcliqujdatam obtineant 
rationem  reciproce  t ; H ad  H I. 

S-  A B,CDline{  fine  rlirfum  inter  featqualcs,  Se  A B 

rarioEadFminorrationeGHad  HI:  " — 

Dico  addi  non  pofle  lineas  Iccundum  rationem  ' . 

E ad  F,  vt  compotita:  rationem  obtineant  G H ad  C U 

H I.  patet:  cum  ratio  GH  ad  Hi  ponatur  maior  

ratione  EadFiratio  vero  E ad  Fanda  ratione  x-  G I H 

qualitatis,  fiat  minor  ratione  E ad  F. 

lifdem  pofitis  . auferripoteruntlioer, in  ratio-  jf  " F 
neEadF.vr  reliqua:  rationem  habcanc 
G H ad  H I,  reciproce ; erigantur  emm 

ex  G Se  I,  parallei{  G K , 1 L , tequales  FJ  K JL 

ipfis  A B,  CD  . dem  ex  L per  K , agatur  5. 

linea  L K M : factaque  LM  ad  K M vt-E  E f/  c -p 

ad  F;ducaturreaaMHoccurrcnsGK,  _ 

1L  lineis  in  N Se  O:  erit  igitur  L O ad  at.  j 

N K.ablaraad  ablatam,  vt  LMad  M K,  J J ->v 

id  cft  vtEadF,  ScNGid  OI,  reliqua  **  1 

ad  reliquam,  vt  G H ad  I H. 

6.  Sint  iterum  AB.CD  linea;  aquales.  Se  ratio  E ad 

I-,  maior  ratione  GH  ad  HI;  H „ I d 

Dico  addi  polle  lineas,  in  ratione  E ad  F,  vtcompo-  C * 

firar  habeant  rationem  GH  ad  H I Demittantur  enim  \ 

ex  G & J,  parallela  G K,IL,  datis  AB,  CD  lineis  aqua-  \ 

lesi  Se  ex  K p^r  I.  agatur  parallela  GH  rc&a  KM,  vt  \ 

KiM  iicad  LM,  iicut  Lad  F;  cumexH  per  M re&a  aga-  a L S 

turH  N;  occurret  illa  lineis  IL,  GKin  O 6eN  Ctim  *; **  \ 

enim  ratio  E ad  E, id  cft  K M ad  L M , maior  ponatur  ra-  O O \ 

tione  Gtlad  HI,eritadiuidendo,  ratio  K L ad  LM,  _ (4 

maior  ratione  G I ad  I H 1 adeoque  L M refla  'minor  — \ J; 

bipsa  H I.  Quare  Se  HM  producla  fucabit  lineas  IL,  3?  \ b 

GKin  O 8eN:  vndeN  Keft  adi.  O addita  ad  additam,  \ "■ 

vt  KMad  LM,  ideft  EadF,  Se  G N ad  I O,  tota  ad  to- 
tam.vtGHadtl  L Quod  erat  primum. 
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lildcm  politis  , poterunt  auferri 
lineae,  in  ratione  E adi',  vt  refidua: 
datam  habeant  rationem  G H ad 
H 1 reciproce.  Erigantur  enim  cx 
G Si  1 parallela:  CiK  1L,  arquales 
reflis  AB  CU  ; Si  ex  E per  K 
ducatur  linea  LKM.vt  L M lit  ad 
MK,  quemadmodum  cft  E ad  Fi 
ducaturqucrcfla  MH,  occurrens 
GK  IL  lineis  in  N & O.  patet  LO  ad  N K ablatam  ad  ablatam  elle,  vt  LM 
ad  MK  i id  cft  E adF;  & NG  ad  OI,  reliquam  ad  reliquam, vt  GH  ad  HI. 
Quod  erat  dcmonllrandum. 

7.  Sit  AB  maior  refla  CD,  habearque  E 
ad  F eandem  rationem  , quam  AB  ad  CD, 
qua:  Si cademficcumrationc  GHad  HI.  Ad- 
di poterunt  linea:  in  ratione  E ad  F , vt  com- 
pofittr, rationem  habeant  GH  ad  HI. addan- 
tur enim  l)K  DL  linea:,  lecundum rationem 
E ad  F:  Quoniamigiturpcrhypothefin,  AB 
cft  ad  C D , vt  E ad  F,  id  cft  perconftruflio- 
E F nemvt  BK  ad  DE,  crit“AK  ad  CE,  vt  AB 

ad  CD.  ideft  GH  adHI. 

lifdem  politis : demi  poterunt  linea,  in  ratione  E ad  F,  vt  reliqux  rationem  ju- 
bcant  GH  ad  H I:  demantur  enim  BM,  DNi  Quoniam  igitur  eit  vt  A B ad Ct>, 
iic  E ad  F,  id  cft  pcrconllruflioncm  BM  ad  NI),  erit  AM  11  ad  CN,  reliqua 
ad  reliquam,  vt  AB  ad  CD,  idcftvt  GH  ad  HI.  Quod  erat  dcmonllrandum. 

8.  Sit  ratio  ABadCD  inaequalitatis  i Si 
maior  quidem , ratione  GH  ad  HI;  (ic 
autem  racio  E ad  F , maior  ratione  AB 
ad  CD. 

Dico  addi  polle  lineas  in  ratione  E adF, 
vtcompolicx  habeant  rationem  GH  ad 
H I.  Faflo  enim  K L ad  M L vt  E ad  F, 
erigantur  ex  K Si  Mparallelx,  KN,MO, 
arqualesipfis  AB, CD  ; iunflilque  N.O, 
fiat  vt  GH  ad  HI,  fic  NP  ad  OP, Si  cx 
I’  per  L linea  agatur  PR  qux  (cum  ratio 
NP  ad  OP  , id  cft  GEI  ad  H I,  minor 
fit  ratione  KL  ad  M L,  ideft  E ad  F,ad- 
eoque  P L noxquidiftct  ipli  OM)  conuc- 
nieccum  O M,NK lineis,  in  QSi  R Vn- 
dc  patet  M Q ad  K R addicam  ad  addi- 
tamefte.vt  KL  ad  LM,  idcftpercon- 
ftruflionemvt  E ad  Fi  Si  O Q ad  N R, 
totam  ad  totam  , elle  vt  N P ad  OP.idcft 
. GH  ad  HI.  Iildem politis: 

Dico  demi  polle  lineas  in  ratione  E adF, 
vt  reliqua:  obtineant  rationem  GH  ad  HI.  Producatur  enim  ON,  donec  cum 
MK  linea,  conucniatin  Ztfafloquc  OT  ad  NT,  vt  GH  ad  HI,  Si  fiimpta 
KS  xquah  ipli  ML,  erit  NT  maioripla  NZ.Sc  KS  minor  refla  KZ.vtoften- 
dam;  quare  fi  cx  T per  S agatur  linea  occurrens  NK  OM  lineis , in  V Si  X, 
f.iflum  erit  quod  petitur.  Quoniam  enim  ratio  OZ  ad  NZ,  ideft  OM  ad  N K, 
id  eftpcrconftruflioncm  AB  ad  CD,  maior  ponitur  ratione  GH  ad  HI, id  cft 
11  »•£“»>-  OT  ad  N T,  erit  diuidendo,  ratio  ON  ad  NZ,  “.maior  ratione  O N ad  NT: 
vnde  NZ  minor  cft  linea  N’ T.  eodem  modoctim  ratio  E ad  F',  id  cft  MS  ad 
KS,  cxhypochcfi  fit  maior,  ratione  AB  adBC,  ideft  O M ail  N K , id  cft  MZ 
1 ad 
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ad  KZ  , cric  quoque  diuidendo,  raiioMK  ad  KS  . ms;0r  ratione  MK  ad  KZ, 
quate  & KSlinca  ‘n,mur  Imea  K Z:  & retia  T$>  |jncas  O M,  NK-  vn- bio  jelu/l 

„e  patet  XMdlca;i  VK,  ablatam  ad  ablatam,  vt  MS  ad  KS,,dcft  vt  E ad  F; 

& OX  cilead  N V refiduum  ad  refiduum,  vt  0 T ad  N T,  .d  cft  vt  CH  ad  Hi- 
9.  Si  fuerint  AB, GD  Imea:  micqualcs  , & 
ratio  E ad  F eadem  cum  ratione  G H ad  H I, 
quae  minor  Iit  ratione  AU  ad(.'D;  T 

Dico  addi  polle  lineas  in  ratione  EadFj  vt 
compuli  tx  rationem  habeant  G II  ad  1 1 1 , re  - — - — 5 

ciproce.  Fiat  enim  vi  i.  ad  F'lic  KI,  ad  ML  Se  ^ e p 

MNad  KN;  crcdilquc  ex  M Se  K,  parallelis 

X O.MP. «qualibus, iplis AU,  CL)i  iungan- 

tur  O I’  , fiatque  vt  G 1 1 ad  H 1 , lic  OK  ad  M - — ~t\.  <j 

PR,&:  PSadOS.Sc.ro  produSlaoccuir.it 

M N linea:  in  Q.crit  P S maior  quam  P Q_,  Se  (i I H 

M O minor  qua  MN,  vt  oftendai  tu  rcft.i  du- 
catur S L;  qux  lecet  Ml>  OK  lineas  in  VjeT;  Quoniam  igitur  M Qcft  ad  KQ,  vt 
P M ad  O K,  ideft  perconftruStionem  vt  AB  ad  CD,  Se  MN  ad  K N,  ve  E ad  F; 
fit  autem  ex  hypothcli  ratio  AB  ad  B C,niator  ratione  E ad  F,  erit  ratio  M QjjdKQ,  — 

maiot  ratione  M N ad  K N,  & diuidendo,  c ratio  M K ad  K Q, maior  ratione  M K„.  ’ 
ad  KN, quare  M QJ mea  minor  c(t  Imea  M N.codc  modoofteditur  P Qrcfta  minor 
rciia  P S.Vnde  K’l  elt  ad  M V addita  ad  addiiavt  Kl.ad  M I..id  cft  E ad  F,&  P V 
ad  OT  cotaad  totam,  vt  P S ad  O S,  idcftG  H ad  111.  Similiter  addicio  lier  recipro- 
ca,fi  rcfta  ducatur  N R occurrens  O K,PM  lineis,  in  X Se  Z ierit  enim  X O ad  ZB, 
addita  ad  additam , vt  OR  ad  P R , ideft  per  conftrn&ionem  vt  G H ad  H 1 , id  cft 
ex  hypothcli  vr  E ad  E;  Se  Z M ad  X K,  tota  ad  totam,  reciproce , vt  M N ad  K N, 
id  cft  per  conftrudboncm  vr  E ad  E,  id  cft  ex  hypothcfi  vrG  H ad  HI. 

lifdcm  poliris : Dico  addi  non  polle  lineas  in  ratione  E ad  E,  vt  compofita  fitad  • 
compofttam,  in  ratione  G H ad  H I ordinate  ; id  eft  vt  vrriufque  rationis  ancecc- 
deutes  fine  in  eadem  Imea  addantur  # 

enim  fecundum  rationem  E ad  E,  linex  ^ M B K 

B K,  D I-i  Se  <i  fieri  pollit , fit  A K ad  C L, 

vcGHad  H I:  erit  igitur  ve  AKadCL  N D t 

fic  B K ad  DL,  (qui.tcx  hypothcli  ra-  _ 

tio  E ad  F , eadem  cft  cum  ratione  G H 

ad  H IJadcoque  Se  A Bad  CD , vt  AK  G I H 

ad  C L,  idcIPvr  GHad  HI ; quod  cft 

contra  Suppofitum  : nam  ratio  A B ad  E . F 

CD  maior  ponitur , ratione  G H ad  H 1:  " 

quare  ordinata  additio  non  continget. 

Sed  neque  hoc  calu  decradio  ordinata,  aut  reciproca  continget.  Detrahantur 
enim  ordinarim  linex  B M,  DN,  mratione‘EadFi  Se  fi  fieri  poftit.lir  AM  ad  C N, 
vt  GH  ad  H 1.  Quoniain  igitur  A Bad  C D .maiorem  Iubet  rationem,  quam  BM 
ad  DN , id  eft  E ad  F , cur  AM  reliqua  a ad  reliquam  C N , in  maiori  ratione  1 ijg»*- 
quam  AB  adCDjadeoqtic  multo  maiore  quam  EadF , id  cft  G H ad  III  ■ quod  cft  “■ 
contra  hypothelim,  cum  ponatur  eadem  cum  ratione  GH  ad  HI : quare  ordinata 
dcrraflionulla  het. 

De  reciproca  dctraSIione  fic  conftahit:  fiat  vr  E 
adpficLDad  KBi  Se  G fieri  pollit,  (it  AKadCL,  ^ K B 

ve  G H ad  H I- Cum  igitur  ratio  AB  ad  c:  D , ex  ‘ 

hypothcfi  maior  fit  ratione  A Kal  CL, ideft  GH  - -- 

ad  H I , fiat  A K ad  CM>  vt  A B ad  CI);  eritq;  , — — bto.f*i»/f- 

CM  linea,  b n inor  ipsa  C L : quarecumfit  vt  AB 

ad  C D>  fic  AK  ad  C M,  erit  quoque  c K BadMD,  G I Hei» 

refidua  ad  teli  ;uam  vt  A B ad  C D ; asicoquc  KB 

maior,  quam  MD,  Se  multo  maior  quam  I,D.  ~g  ' p 

Quodeft  ctmrra  hypothcfimi uon  igitur  detra&io. 
reciproca  continge,. 
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10.  Sint  AB  C B Iincx  inxqualcs  , & ra- 
L tio  E ad  F , eadem  cum  ratione  G H ad 
H 1, qus qiaior fic ratione  AB  ad  CD. 

Dico  additionem, neque  ordinatam, ne» 
que  reciprocam  fieri  polle.  Addantuteuun 
ordinarim  in  ratione  E ad  F,  linea;  15 L, 
DM.  &fi heri poilit , fit  ALadCM,vtGH 
ad  H 1.  Quoniam  ell  BL  ad  DM  ,vt  AL 

1 IM.  * 1 ■'  * — “ ad  CM,  igitur  erit  quoque!  ratio  AB  ad 

CD,  eadem  cum  BL  ad  DM,  hoc  ell  E 
• ad  F , vel  GH  ad  HI.  quod  ell  contra 
fuppofitumi  ponitur  enim  ratio  A B ad  C D 
minor  ratione  E ad  F.  fird  neque  reciproca 
additio  continget;  fiat  enim  vt  E ad  F,  fic 
DL  ad  B K,  addita  ad  additam  , & fi  fieri 
B K £ollit , fit  AK  ad  C’L  vt  G H ad  HI. 

“ Fiatq;  vc  G H ad  H I,  iicABadCM  b erit 

M D 1 CM  minor  quam  CD,  quia  ratio  AB  ad 

CD  minor  e fi  ratione  GH  ad  HI,  id  ell 

j ,*  AJ5  ad  CM.  igitur  ciim  fit  vt  A K ad  CL, 

id  eft  GH  ad  HI,  fic  AB  ad  CM  , eric 

p ‘BK  ad  ML,  refiduum  ad  refiduum  vc 

— AB  adCMj  adeoq;  BK  maior  iplaML, 

• & multo  maior  quam  LD.  Quod  ell  con- 

tra hypothefin:  quare  nec  additio  reciproca 
continget. 

Iifdem  pofitis,  neque  ordinata  detraflio 
continget idetrahantur  eniinin  ratione  Ead 
F, linea:  KBLD.&  fi  fieti  pofiit,  fit  A K 
ad  CX.,  vt  GH  ad  Hli  Quoniam  igitur 
ratio  AB  ad  CD,  ex  hypochefi  minor  eft 
ratione  E adF,  ideft  KB  adLB,  ablata:  ad 
d jj. fuisti.  p F ablatam , erit  J ratio  A K ad  CL,. reliqua: 

— - E ad  reliquam  , minor  ratione  AB  ad  C D. 

adeoqoc  multo  minor  ratione  K B ad  L D, 
ideft  G H ad  Hltquodcft  cdttafuppofitum: 
quare  detraflio  ordinata  non  continget. 

Continget  vero  detraflio  reciproca 
hoc  modo.  Erigantur  dui  parallela;  K M, 
L N,xquales ipfis  AB  CD  ; iun&ilquc 
punflis  M N,  KL  fiat  vc  Ead  I’,fic  M O 
ad  N O,  dc  N P ad  M P , item  vt  G H 
ad  HI,  fic  KQ  ad  LQ.&LR  adKR: 
cadent  R ik'  P intra  concurfiam  linearum 
OP,  QR,vt  oftendam: quare rcdlx du- 
cantur K O,  P Q_t  & P£  quidem  (eccc 
lineas  KM,  N I.  in  S & T.  R O vero  li- 
neam P Qm  V,  & reflas  M K,  L N in  Z & 

X conucniant  O P-R  QJtncx  in  fl.Quo- 
mam  ratio  A B ad  C D,td  eft  per  conftru. 

- . „ aionem  MKadNL,  ideft  N (JadMi3, 

m.not  eft  ratione  E adF,  id  eft  per  conftruflioncm  PN  ad  MP,  erit  diuidendo, 
ri,S.»-c  quoque  ratio  NM.ad  Mfl , minor  ratione  NM  ad  M P;  adeoq  uc  M P linea  f minor 
fio.jjrf*  quamMS.codem  modooftenditur  K R linea  minor  quam  Kfltquate  iunflx  R O, 
u.  p QJccabunt  lineas  M K,  N L,  vt  diflum  eft : vnde  N T eft  ad  M S,  ablata  ad  ab- 
*d  M p-id  cftE  »d  F.&SKcftadT  L,  reliqua  ad  reliquam , vr  S O 
adT  Q,  idcftGH  ad  H I : fimiliter  erit  M Z ad  N X , ablata  ad  ablatam,  vtMO 

ad 
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Id  NOjideft  fiadF,  & X L ad  ZK,  rcliquaad reliquam, vtLR  ad  KR.idcft 
G H ad  H I. 

ii  Sint  iterum  AB  CD  linea:  inatqualcs  ,&  ratio  GH  ad  HIminor  ratione  A B 
ad  CD;  ratm  autem  E ad Fminor ratione  GHadHl: 

Dico  tam  ordinatim  quarti  reciproce  addi  polle  lineas, in  ratione  E ad  F,  vt  com- 
pofitz  rationem  habeant  G H ad  H I.  fiat  enim  vt  E ad  F fic  LM  idKM,8tKN 
ad  L N : ercdifqueexKSc  I. parallelis K Q, LP,  qux redis  AB  C D,  iint  a:qualcS, 
iunganturpunda  P O.fiarque  vt  G H ad  HI , fic  PR  ad  O Ri  occurrat  autem  P O 
reda  ipfi  LM  in  Q,. erit  O R maior 
rcdaO  Qi.Sc  L QminoripfaLMivt 
oftendam  : quare  duda  ex  M perR 
linea  M W>  occurret  G K , P L lineis 
in  S 8c  T : iundaque  R N,  cafdem  fe- 
cabitinV  8c  X-  Quoniam  ergo  ratio 
LMadKM.id  cft  pcrconftrudionc 
ratio  E ad  F minor  cft  ratione  L Qad 
K Qi  id  eft  L P ad  O K , id  cft  A B 
ad  CD,  eritdiuidcndo, ‘quoque  ra- 
tio L K ad  KM,  minor  ratione  L K 
adfvQjadeoquc  LM  linea,  b maior 
reda  L K : eodem  modo  oftcndirur 
ORrefta  maior  reda  OQ^Vndc 
LTadKS,  ordinatim  addita  ad  additan)  eft  vt  LMad  KM,  id  cft  E ad  Fi  &TP 
cft  ad  S O.compofita  adeompofitam,  vt  PR  ad  OR.ideft  GH  adHI.  igituror- 
dinatim  hneasadiccimus  , & c. 

Rcciproccvcropofle  redas  adiicij  in  ratione  E ad  F.Scc.  fic  oftendo.  VK  eft  ad 
LX  addita  ad  additam.vt  KN  ad  LN,  id  eft  per  conftrudionem  vtEadFi  & X P 
eft  ad  O V tota  ad  totain,  vt  P R ad  OR;  id  eft  GH  ad  HI'>  igitur,  &c. 

lifdcm  politis  : Dico  detradionem  tam 
ordinatam , quam  reciprocam  fieri  non  pol-  A K B 

(e.  Detrahantur  enim  ordinatim  linea;  KB  ' 

LD,inratione  E ad  F:  A’ fifieripolTit, fit  C L D 

AK  ad  LC,  vt  GH  ad  HI  : Quoniam 

igitur  ratio  A B ad  CD  maior  ponitur  ra-  g I H 

tione  E ad  F , id  eft  K B ad  L D , cric  quo-  - ; 

qucratio  AK  ad  C Lrcfiduiad  refiduum,  £ p 

emaiorranonc  AB  ad  CD,  quodefteon-  — u — en  g«i»- 

tra hypothefim ; cum  ratio  AK  ad  CL  id 
eftGH  ad  HI,  minor  ponatur  ratione  AB 
ad  CD.  quare  ordinata  detradio  non  con- 
tinget. 

Qe  reciproca  detradione  fic  oonfta-  A K B 

bit.  Detrahantur  reciproce  ID  KB, 

in  ratione  E ad  F:  8c  fi  fieri  pollit  , fit  C ML  'D 
AKadCL.vrGHadHI;  fiardeinde  " 

vc  AB  adCD,  fic  AK  ad  CM  , erit  G I H 

reda  CM  minor  quam  CL, quia  ratio  > — 

AB  ad  CD,  ideft  AKadCM,  mj.  E 

ior  ponitur  ratione  GH  ad  HI  , id  — ; 

eft  AK  ad  CL.  igitur  cum  fit  vt  AB 

ad  CD,  fic  AK  ad  C,M,  ablata  adablatam , eric  K B ad  M D,  i rcliqua.ad  ri- 
Jiquam,  vt  AK  ad  CMs  & KB  linea,  maipr linea  MD-adeoque multo  maior"- 
reda  LD.  Quod  cft  cqntrahypothefftn:  quare  detradio  reciproca  non  continget. 

11.  Sint  AB  CD  lineat  inxquales,&  ratio  E ad  F minorratione  AB  ad  CD, 
maior  vero rjitionc  GH  ad  Hli 

Dico  uequeordinatini,nec  reciproce  lineas  polle  detrahi , in  ratione  E adF,  vt 
teliqux  obtineant  rationem  GHadHl:  dematur  enim  reciproce  in  ratione  EadF, 

redas 


Digitized  by  Google 


K B 


• D.g»*- 
«i. 


b AU. 


1 6 


M L 


D 


H 


L1NEARVM 

rcftarLD  KB,  5t  fi  ficti  pollit,  fit  AK  ad  CLvt  GH 
ad  HI,  fiatque  vt  AB  ad  CD.fic  AK  ad  CM,  eric 
CM  minor  ipfa  CL  , quia  ratio  AB  ad  CD  , jdcft 
A K ad  CM,  maior  eft  ratione  GHad  H I,  id  eft  AK 
ad  CL,'ciim  igitur  fit  vi  AB  ad  CD,  ficAKadCM, 
erit  & KB  ad  MD  , rcfiduum  ad  rcfiduum,  vt  AK 
ad  CMiadcoque  KB  maior  ipfa  MD,  & multo  ma- 
ior recla  L D.  Quod  eft  contra  hypothefi  n : .quare  de- 
traflio  reciproca  non  continget.  Sed  neque  ordinata  dc- 
traflro,  cafu  hoc  continget. 


B 


Ijnca:  KB 
ad  H L 


L D 


G 1 
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D M 
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Detrahantur  enim  in  ratione  E ad  F > Jn 
I.D  i & fi  fieri  pollit, fit  AK  ad  CL,  vt  -CF  i 
ctim  igitur  ratio  AB  ad  CD,  maior  ponatur  ratione  E 
ad  F > id  eft  K B ad  L D , erit  & ratio  AKadCL, 
a maior  ratione  A B adCDi  adeoque  multo  maior  ra- r 
tione  GH  ad  Hl.idcft  AK  adCL.  Quod  eft  con- 
tra hypochefim.Igitur  neque  ordinata  detradio  fieri  po- 
teft. 

lifdem  politis  , neque  additio  ordinata  continget. 
Addantur  enim  in  ratione  E ad  F,  linea:  BL,  DM: 
L & fi  fieri  pollit , fit  AL  ad  CM,  vt  GH  ad  HI. 
Quoniam  igitur  ratio  A L ad  CM,  id  eft  GHad 
HI,  illinor  ponitur  ratione  E ad  F>  id  eft  BL 
ad  DM , erit  bratio  A B ad  CD  , minor  ratio- 
ne A L ad  CM,  id  eft  GH  ad  HI.  Quod  eft 
contra  hypothefim  ; quare  nec  ordinata  additio 
continget. 

Iildcm  politis  additio  reciproca  fieri  poterit: 
fiat  enim  vt  E ad  F,  fic  KL  ad  ML  >8c  MNad 
KN,ereflilquc  ex  M & K parallelis  KO,  MP,  qux 
reflis  AB,*CD  fint  aequales  , jungantur  OP  , Sc  fiat 
O Q ad  P Q,  item  P R ad  O R,  vt  G H a‘d  H I , oc- 
curratque  PR  linea, reflat  MN  in  S i patet cxfatpe  di- 
flis,  S O hneam  minorem  elle  rcfla-O  R , &c  S K mi- 
norem ipfa  K N i quia  ratio  AB  ad  C D,  id  eft  M P ad 
O K,  id  eft  P S ad  O S,  maior  eft  ratione  G H ad  H I, 
ideft  PR  ad  OR;  item  MS  ad  KS,  maior  ratione 
M N ad  K N , id  eft  E ad  F.  Quare  iunfla  R L feca- 
bit  reflas  , OK  PM  , in  T & V.  Vndc  KT  eft  ad 
MV,  addita  ad  additam,  vt  KL  ad  ML,  ideftEadF, 
Se  PV.  ad  OT,  compolitaadcompolitam,  vt  PRad 
'O  R.ideftperconftruflionem  GH  ad  HI. 

Addi  iterum  poterunt  linea:  in  ratione  E ad  F.vtOK 
minorvtriufque  rationis  antecedentes  habeac  : ducatur 
enim  in  eadem  figura,  ex  Q_pcr  L refla;  occurrec  illa 
lihcis  PV  OT  inZ,  8cX;  quia  ratio  OQadPQ.id 
eft  GH  ad  HI,  minor  ponitur  ratione  KL  ad.LM  , id  eft  E ad  F;  namfi  LQ 
linea  non  concuraret  cum  PV,  O Thucis,fcd  illis  a-quidiftaret.cflct  ratio  KLad 
ML,  eadem  cum  ratione  O Q ad  P Q.  Quod  eft  contra  hypothefim  : occurrec 
igitur  LQ  linea,  reflis  PV,  OT  in  Z & X.  Vnde  KX  cftad  MZ,  addita 
ad  additam  ,vt  K L ad  M L,  ideft  E ad  F.  Se  O X ad  PZ,  vt  O Q_ad  P Qdd 
eft  GH  ad  HI. 

i;  Sint  AB  CD  linea:  inxquales;  ratio  vero  GH  ad  HI  , minor  ratione  E ad 
F ; qux  maior  Iit  ratione  A B ad  CD.  fieri  non  potcrit,add>tio  reciproca,  ad- 
danturenim  D K,  B L in  ratione  E ad  F,  & fi  fieri  pollit  , fit  A L ad  C K vt 
GH  ad  HI:  dcin  fiat  vt  AB  ad  CD , ita  B L ad  D N ; cric  DN  linea  minor 
• refla 
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reda  Dlii  cum  ipsa  B L minor  po-  A 

natur  refla  DK  , adeoque  rotaCN  

minor,  CK. igitur  cum  (ic  vt  A B ad  c 
CD,  fic  BLad  D N > & componen- 
do, vt  AB  ad  CD,  fic  ALadCN, 
erit  ratio  A L ad  C N,  minor  ratione 
GH  ad  HI , idclE  per  conftrudio- 
ocm  ratione  A L ad  C Ei*  quod  Heri 
nonporcft;  cum  C N linea  minor  fit 
reda  CK  : quare  additio  reciproca 
non  contmgcr. 

Neque  etiam  ordinata  detradio  fic- 
ti poterit : demantur  enim  linea;  K B> 

LD  in  ratione  E ad  F,&  fi  fieri  pof- 
fit,  fit  AK  ad  CL  , vt  G H ad  H I; 

Qjioniam  igitur  ratio  AB  ad  CD,  mi- 
nor ponitur  ratione  KB  ad  LD,  (iue 
E ad  F,  erit  ratio  AK  ad  CI. , id  cll 
G H ad  H 1 * minor  ratione  A B ad 

CD  , quod  cft  contra  Suppofitum:  * 

quare  ordinata  dctra&io  non  contin- 
get. 

Detrahi  tamen  poterunt  lineat,  in  ratione  E ad  F,  vt  reliqua:  reciproce  habeant 
rationem  GH  ad  HI.  Fiat  enim  vt  E ad  F , fic  KL  ad  ML,  & MN  ad  KN; 
crcdtftjueex  K & M parallelis  KO  , MP.quxrcdis  AB,C  D,  finrxquales,  iun- 
gantur  O P;  &fiatvt  GH  ad  HI,  fic  OQ_ad  PQ.&PRadOR:  oftcnderur 
vt  in  caludccimohuius  propofitionis  punda  N K R , efie  intra  concurium  linearum 
LN,  QR  , quaredudx  R L,  N QJecabunc  lineas  O K,  PM:Si  NQ^quidemil- 
lasfecet  in  SiT,  reda  vero  R L elident  occurrat  in  V & X.  patet  TM  c/Te  ad 
s K , ablatam  ad  ablatam,  vt  M N ad  K N , id  cft  per  conftrudioncm  vt  E ad  F , & 
S O clTcad  PT, refiduam  ad  refiduam,  vt  C)  Qad  P Q,  id  eft  GH  ad  HL 

Addi  etiam  poterunt  ordjnatim  linea;  in  ratione  E 
ad  F,  vt  compofita:  rationem  habeancGHad  HI, 
agatur  enim  ex  RpctN  linea  R N, occurret  illa  re- 
dis OK,  FM:  quod  ixpius  oftcnfiim  cft,  cumracio 
X R ad  V R , id  cft  P R ad  O R , id  eft  per  conftru- 
dronem  GH  ad  HI,  minor  ponatur  ratione  EadF, 
id  eft  MN  ad  KN.  occurrat  igitur  in  Z&V  erit  M» 
ad  K Z,  addita  ad  additam,  vt  M N ad  K N ; id  eft  E 
ad  F,  & T » ad  O K,  compofita  ad  compofitam , vt 
PR  ad  OR.idcft  GHadHI. 

Rurfum  addi  poiTunt  linex  vt  minor  O K,  vtriulque 
rationis , habeat  antecedentes;  ducatur  enim  ex  Q_ 
per  L reda  , qux  cum  O K,P  M lineis  coXucnicc  vt 
ofteium  fxpius;  quia  ratio  OQ,ad  PQjninor  cft  ra- 
tione K L ad  M L : conucniat  igitur  in  0 6c  y eric  K 7 
ad  M/3,  addita adadditam,  vt  K L ad  ML.ideftper 
Conftrudioncm  vt  E ad  F,  Si  O y ad  P fl , cota  ad  to- 
tam , vt  O Q_ad  P Q , id  eft  GH  ad  H I. 


14  Sint  iterum  redx  A B,  C D inxqua- 
Ics, ratio verp EadF  maior  ratione  AB 
ad  CD,  qux  eadem  fit , cum  ratione  GH 
ad  HI  .•  neque  addi , neque  demi  ordina- 
tim  poterunt  linex,  in  ratione  E adF,vt 
cnmpofitx  vel  rcliqux,  rationem  habeant 
GH  ad  HI.  addanturenim  otdinatim li- 
nex BK,  DL,  in  ratione  E ad  F;4r  fi  fieri 
poflitjfit  AKadCL,  vt  GHad  FII.Quo- 
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ii).  £>!»-  niam  igitur  A k cft  ad  CL,vt  AB  adCD,  erit  i reliqua  B Kad  DI.  reliquam,  id  eft  F, 
"•  adF,vt  A Kad  C. L,id eft ex hypothefiGH ad  HI. Quod cft contra  Suppoiicu. Quare 
oTdinatim  addi  non  poterunt  linea:, &:c.  Neque  demi  poliunt  linea:  in  ratione  kad  F 
Vt  refidua:  rationem  obtineant  GHadHl, auferantur  enim  linea:  MB,N  D in  ratione 
tu  ea»  Eat*  l>  fieri  poifit.fitvt  GH  ad  HLfic  AM  ad  C N,cu  igitur  Iit  vt  AB  ad  CD,fic 
, ™ GHadHLid  cft  per  conftruflione  AM  adC  N,crit b M B reliqua  ad  reliquam  N Dj 
vt  AB  ad  CD>  Qnodcft  contra  hypothe-n.  Quare  neque  ordinatim  demi  poterunt 
linee  3tc  i 

Iifdcm  politis;  neque  additio  rcci  proca 
fieri  poterit. addantur  enim  line^  D K.B  L< 
fecundum  rationem  k ad  F,  Je  li  fieri  pol- 
fit,  fitALadCK  vtGH  ad  HI.  erit  igitur  . 
A I,  ad  CK.vt  AB  ad  C D.Sc  BL  reliqua 
ad  reliquam  DK,  vt  AB  ad  CD;  quare 
B I.  maior  quam  D K.Quod  cft  contra  hy- 
pothefin.  Vnde  additio  reciproca  fiert 
non  poterit. 

Poterunttamen  detfahi  rcciprocclmear 
in  ratione  Ii  adF,  vtreliqu^  rationem  obtineant 
GH  ad  HI.  fiat  enim  KL  ad  m£  , vt  GH  ad 
HI,  crefliftpic  ex  K5r  M parallelis  KOMN, 
qua:  aquales  lint  lineis  AB,CD,  ducatur  rcfta 
ONioccurret illa  linee  KLinLiquia  OL  cft 
adN  L,  vt  O KadNM,  ideft  vt  A B adCD,  id 
eft  GH  ad  H I,id  eftpcrconftruflioncm  vtKL 
adML  : dein  O Pfafla  aquali  ipfi  N Lfiat  vtE 
ad  F,  fic  K Q ad  M Q^ducaturque refla  (^P: oc- 
curret illa  lmeii  OK,  NM,quia  rario  OL  ad 
NL,id  cftGH  ad  Hliid  cft  ratio  KL  ad  ML, 
tninor  ponitur  ratione  E ad  Fj  id  eft  KQ  ad  M Q: 
adeoque  MQJineac  minor  refla  MLtfecet  igi- 
tur P O linea,  reflas  O Ki  N M m V & X : patec 
V M cllc  ad  X K ablatam  ad  ablatam,vr  K Q ad 
M Q,  id  cft  Ead  F i & N V ellc  ad  O X,rcliduum 
adrefiduum , vt  N P ad  OP  ideft  GH  ad  HI. 

Addi  etiam  poterunt  linea:  in  ratione  E adF, 
vt  minor  vtriulque  rationis  habeat  antecedentes. 
FafU  enim  K R aquali  ipfi  M Q,  ducatur  refla 
P R : occurret  illa  lineis  O K,  N M in  S & T: 
quia  ratio  MR  adKR  ,id  eftEadF,  maiorponitur  ratione  G£I  ad  HI,  ideft  Np 
adO  P.  Vnde  pater  MT  efle  ad  K S,additaad  additam  vt  M R ad  KR»id  eft  Ead 
F,  8f  NT  ellc  ad  O S,compofitamadcompofitam,vt  N P ad  O P,id  eft  G Had  H I. 

15  Sit  iterum  ratio  AB  adCD,  eadem 
K*cum  ratione  GH  ad  HI,  qua:  maior  fit 
— ratione  E ad  Fj  dico  ordinatim  addi,  nec 
demi  pofte  lineas,  in  ratione  E ad  F , vt 
compofit^ , vel  reliquj,  rationem  habcanc 
GH  adHI;addanturcnim  linea:  BK.DL 
in  racionc  E ad  F , & fi  fieri  polsic , fit  A K. 
ad  CL.vtGHad  HI»:  ctit  igitur  vt  AK 

ad  CL,  fic  A B ad  CD  i vnde  & BK  ad 

• -D  L > id  cft  per  conftruflionenr  E.ad  F,  vt 

A Kad  CL,  id  cft  GH  ad  HI:  Quod  eft  contrahypotliclim : igitur  ordinata  addi- 
tio non  continget. 

Eodem  modo  detrahantur  ordinatim  BK,  LD.in  rationcEadF;  &fifieripof- 
fie  fit  A KadCL.vt  GHadHIi  erit  igitur  A K ad  C L , vt  A B ad  B C , quare  & BK. 


L'  D 
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ad  L D , ideft  Ead  F,  vt  A B ad  C D,  quod  eft  contra  hypothcfim.'gitur,«cc. 
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Neque  etiam  addi,  vel  demi  re- 
ciproce poterunt  linex  in  ratione  ^ 

E ad  F , vt  rcfidux  vel  compotitae 

lationem  habeant  G H ad  H I.  ad- 

dantur  enim  DI..  B K in  ratione  E 

adF,  & fi  fieri  poitit  fit  AKadCL, 

vt  GHaiiHl:  eritigiturvt  AKad  

C L.fic  A B ad  C D.quarc  & B K ad 
D L.cft  vt  ABad  CD.ideoqueB  K ^ 
maior  ipia  D L.Quod  cft  contra  hy- 
pothefim  .•  ergo , oec.  eodem  modo 
oftendicut  detractionem  recipro- 
cam fieri  non  polle, 
tfi  Sit  ratio  E adF  eadem  cum  ra- 
tione AB  ad  CD  . minor  autem 
ratione  G H ad  H I : dico  ordinarim 
addi  nec  demi  pofle  lineas  in  ratione 
E ad  F , fic  vt  compofitx  vel  reli- 
quae, rationem  habeant  G H ad  H I. 
addantur  enim  B K.  D L in  ratione 
E ad  F,  & fi  fieri  poflit  fit  A K ad 

CL.vt  GH  ad  H I : erit  igitur  ra- — ' 

tio  A K ad  c I. , id  cft  G H ad  H I,  maior  ratione  B K ad  C L,  id  eft  E ad  F,  quare  > ^ 

lc  ratio  AB  ad_  C D « maior  ratiohe  AK  ad  CK.id  cft  G H ad  HI.Qgod  eft  contra^”' ** 
hypOihefim. -igitur  ordinata  additio  non  continget. 

Eodem  plane  modo  oftemlitur,  ordinacam  detraftionem  fieri  non  pofle.- 
Detrahi  tamen  reciproce  poterunt  linex  in  ratione  E ad  F.vt  reiiqux  rationem  ha- 
beant GH  ad  HI-  Fiat  enim  vt  E adF.  fic  X L ad  ML  & MQ.  ari  X Q_>  ereSif- 
que  esXJt  M, parallelis  XO.MN,  qux  lineis  A B.CD.fintxquaJcs; ducatur 
ON  linea, qux  occurret  X L linex  in  L, quia  OX  ~ 

eft  ad  N M.idelt  AB  adCD.vt  XL  adML.id 
eft  E ad  F i dein  fiat  vt  G H ad  H I,  fic  OP  adN  P. 
erit  N P linea  minor  linei  N L , quia  ratio  OP  ad 
N P . id  eft  G H ad  H I . maior  ponitur  ratione  O L 
ad  N L , id  eft  X L adML.id  eft  EadFvtfxpius 
oftenfiim  : quare  iun&a  P(1_fecabit  lineas  OX, 

NM  m R & S : ericque  SM  ad  RX  ablata  ad 
ablatam , vt  M Qjid  X Q,id  eft  E ad  F , & recipro- 
ce OR  ad  NS,  vtOP  ad  NP.ideft  GHadHL 
Addi  verd  reciproce  linex  non  po- 
terunt in  ratione  E ad  F,  it c.  addan- 
tur enim  linex  D L B K in  ratione  E 

adF,  icfificripoflii , fit  AK  ad  CL  A 

vtGHadHI.  Fiatquevt  ABadCD, 
it.iBMadDL.erir  BM  maior  quam  C 
JDL,  adeoque  mulco  maior  ipiaBK." 
cdm  igitur  fit  vt  AB  ad  CDific  BM 
ad  D L , & componendo , A M ad  C L 
vt  B M .id  D L.id  eft  A B ad  C D , erit 
ratio  AM  ad  CL  minor  ratione  AK 
adCL.ideft  GH  adHI:  Quod  fieri  v 

non  poteft , cum  A M recta  maior  fit 
re  Ai  A K.  quare  reciproca  additio  non 
contingee. 

17  Sit  iterum  ratio  E ad  F inxqualitatis  , 8c  eadem  tum  ratione  AB  ad 
CD,qu$  maior  fit  ratione  GH  ad  HI  , dico  ordinatim  lineas  in  ratione  E ad  F 
demi  vei  addi  non  pofle,  vt  reiiqux  vel  compofitx  rationem  habeant  GH  ad  Hi. 
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ponitur  ratione  N R 
ad  ML,  ideft  E ad 
RO,  ideft  GH  ad 


demanturenim  in  ratione  Ead  F,  line* 

BKLD.fitquefifieripolfit  AKadcL,’ 

vt  GH  ad  HI;  cum  igitur  fit  vt  AB 
ad  CD,  iic  E ad  F,  ideft  KB  ad  LD, 
ablata adablatani;  cric AK  ad  CL 
rcliqaaad  reliquam  , vt  AB  ad  CD» 
quod  cft  contra  hypothefim  : cum  ratio 
AK  ad  C L ,id  cft  per  conftruiftioncm 
GH  ad  HI,  minor  ponatur  ratione 
AB  ad  C D.  Quare  ordinata  derraftio 
non  continget. 

Eodem  modo  probatur  ordinatam 
additionem  fieri  non  polle. 

Sed  neque  detra&io  reciproca  con- 
tinget: demantur  enim  in  ratione  E ad 
F,  line*  KD,  L'B;  & fi  fieri  pollir,  fic 
vt  GH  ad  HI,  fic  AL  ad  CK:  fiat 
deinvt  AB  ad  CD.fic  MB  ad  KD, 
erit  MB  maior,  quam  KD, adeoque 
multo  maior  refti  LB.  igitur  cum  fic 
vt  AB  ad  CD,  fic  MB  ad  KD,  erit 
tc  AM  ad  CK,  vt  AB  ad  CD,  fed 
ratio  AM  1 ad  CK,  minor  eft  ratione 

AL  ad  CK,  igitur&ratioABad  CD 

minor  eft  ratione  A L ad  C K,id  eft  GH 
ad  H2:  Q^rod  eft  contra  hypothefim. 

• quare  nec  reciproce  line*  detrahi  po- 
terunt in  ratione  E ad  F,  &c. 

Poterit  tamen  fieri  additio  reciproca,  & c.  Fiat  enim 
vt  E ad  F , fic  KL  ad  ML,  ercdilquc  ex  K & M 
parallelis  KN,  MO,  qu*  AB,  CD  lineis  fine  aqua- 
les, ducatur  reda  O N , fiatque  OPadNP.itemNR 
ad  OR.  vt  GH  ad  HI:  occurratque  OP  linea  re- 
di KM  in  Q;  erit  N Q,  linea  minor  redi  N P.quia 
ratio  OP  ad  NP,  ideft  GH  ad  HI,  minor  eft  ratio* 
ne  OQ_ad  N Q. , id  eft  OM  ad  NK,  fiue  AB  ad 
CD:  quare  & iunda  PL  fccabic  lineas  NK,  O M, 
in  S & T.  Vnde  KS  eftad  MT,  addita  adadditam, 
vt  KL  ad  ML,  id  eft  E ad  F , & OT  ad  N S , vt 
OP  ad  NP.  ideft  GH  adHI. 

Addictiamficpoteruntline* inratione  E adF,  vt 
N K minor  vrriufque  rationis  habeat  antecedentes,  du- 
caturenimreda  RL:  occurret  illa  lineis  OM  NK  in 
V & X,  quia  ratio  KL  ad  ML  id  cft  E ad  F maior 
a“  RO.  yndeerit  KXadMV*.  addita  adadditam,  vt  KL 
P>  NX,  ad  O V,  compofitaadcompofttam,  vt  NRad 

Scholion.  ' V..': 
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PARS  'SECVNDA. 

‘De  Triangulis,  eorumcfc proprietatibus. 

, • 

PROPOSITIO  XIX. 

f Sto  ABC  tiiangulum  Ifofcelcs, habens 
‘ A B , A C , latera  xqualia;  ducanturq; 

» ex  A fit  B normales  AE.BD,  adop- 
“pofita  latera",  occurrentes  fibi  mutuo 

in  F. 

Dico  elle  A F ad  B C , vt  A D ad  D B. 

Demon/lratio . 

Q Veniam  anguli  AEB,  BDC,  perconflruftiontm  reflifunr,  & angulusEBF, 
communis  triangulis  EBF,  D BC, erunt  EBF.DB  C triangula  inter  fefimi- 
lia.  Eodem  modo  oftendirur  triangulum  AFD,  ftmile  triangulo  DBCt  vnde  »t 
AD  ad  DB,  fic  AF  ad  BC.  Quod  erat dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  XX. 

EX  quouis  pundto  bafeos  triangu- 
li A B Clfolcclis  edu&x  DF,DE 
exhibeant  angulos  xquales  EDC, 

FDA,  lunganturquc  A E,  CF. 

Dico  A E D , C F D triangula  efle 
inter  fc  xqualia. 

Demonftratio. 

^~’Vmenimtamangulus  FDA,  angulo  EDC  per  contlrudioneth  , quam  an- 
^'gului  EAD,  angulo  ECD  arqualis  fir.etunt  AFD,  CED  triangula  inter 
fc  iimilia.  Quare  vt  A I\ ad  D Ct  ite  FDad  ED.  Rurfum  cum  angulus  FDA, 
xquecurangulo  E DC,  addito  eonftmuni  aitgulo  E D F,  erit  angulus  EDA,  xqua- 
lis  angulo  C DF.  Vnde  cum  & latera , zquales  angulos  continentia,  reciproce  Cnt 
proportionalia , * erunt  A E D , C FD  triangula  inrerfc  xqualia.  Quod  erae  demon-  ‘ ‘ssuti. 
litandum. 

PRO  P.  OSI  J-!  O XXI. 

Sint  duo  triangula  Iloperimetra 
ABC,  A D C , fuper  eadem  bafi 
AC  conftituta.-diuififq;  AB.CDla- 
teribus  proportionalitcr  in  E fit  G, 
ducantur.E  F,  G H parallelx  bafi  A C: 

Dico  Iloperimetra  quoque  fore 
EBF,  D G H triangula. 


Demon- 
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Demonjlratio. 

Voniamin triangulis  ABC.ADC pro. 
v^portionaJitcr  feto  fune  linex  fuper  bali 
crc&xerunr  ve  ABCfimul  fumprx,  ad  EBP 
iimul  fumptas  , ica  ADC  fimul  fumprx  ad 
HD  G fimul  funfptas,  & permutado  vt  ABC 
lacera  ad  latera  ADC,  fic  EFB.ad  HDG 
fimul  fumpea  ; fed  ex  fuppofitionc  xquales 
fiint  linei  ABC,  rodis  ADC:  Hrgoetiam  E BF,  redis  HDG-  Scd&refta  FE 
iqualis  cd  linei G H.Igitur  Ifopcrimetra  quoquclunc  triangula  EBF  & HDG- 
Quod  Fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

TRiangulorum  Ifoperimetrorum  fuper  eadem 
bali  conllitutorum , maximam  habet  altitu- 
dinem Ifofcclium. 

Demonjlratio.  ' 

CInt  ABC;  ADC  triangula  i/bperimecra s Se  ABC 
Equidem  ifblcclium  i dico  ABC  maioris  efle altitudi- 
nis quam  Iit  ADC. Habeat  enim  ii  fieri pollic  triangulum 
A D C,  eandem  cum  A B C triangulo  altitudinem:  produ- 
catur C B in  E,  vt  BE  linea  fit  iqualis  linei  C Biiun- 
ganturque  BD.  F.D.  Quoniam  AC  j BD  linei  ex  fuppofitionc  iiint  parallel^, 
erit  angulus  ABD,  iqualis  angulo  C AB,  id  ed  angulo  A CB.idedanguIoEBDs 
funt  autem  latera  duo  BE,BD,  duobus  AB,  BD  lateribus  xqualia ; igitur  triangulu 
ABD  iquale  triangulo  EBD.&  A D latus.lateri  ED  iquale.Sed  ED.DC  latera  fi- 
niullumpta,  maiorafuntlatcrcEC.hocciHatenbUj  A B,  B C fimul  fumptis;  igitur 
& A D,  D C latera  fimul  fumpta,  maiora  funt  lateribus  AB.HC.Quod  efteotrahy. 
potltcfin.  Vnde  triangulum  A D C, cande  non  habet  altitudine  cum  triangulo  ABC. 

Habeat  iam  ADC  triangulum  , maiorem  altitudi- 
nem quam  ABC;  ducatur  ex  B linea  BE,  paralle- 
la bafi  A C,  occurrens  A D laceri  in  E;  iungancurq. 
CE.  Quoniam  AEC  triangulum,  eandem  Rabet  al- 
titudinem cu  triangulo  A B C , & A B C fit  Ifofcclium; 
erunt  AE,CE  lacera  fimul  fumpta,  maiora  lateribus 
AB.  BC  fimul  fumptis  per  primam  partem  huius  pro- 
politionis  i fed  AD.DC  latera  maiora  funt  lateribus 
A E,  EC ; cum  E cadat  infr|  D,  igitur  & lacera  AD, 
DC,  multo  maiora  funt  lateribus  AB,  BC.  Quod 
cil contra bypothefim.  igitur  triangulum  ADC,  ma- 
iorem non  habet  altitudinem  triangulo  ABCi  fed  neque  iqualem habet;  igitur 
triangulorum  ifoperimetrorum  fuper  eadem  bali  conditurorum,  Sic.  Quod  eraede- 
roondrandum. 

%frofofitio  hoc  oliter  demon jlrotur  libro  noSro  de  Eltipfi. 

PROPOSITIO  XXIII. 

ESto  ABC  triangulum  rc&angu- 
lum  , & cx  B,  ad  A C bafim  , dc- 
mifla  normalis  B D. 

Dico  AB  C triangulum, -ad  tria  late- 
rum quadrata , eam  habere  rationem, 
A quam  B D linea  ad  quadruplum  lineat 
A C. 

Demon- 
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Demontlmtio. 

QVoniam  Angulus  ABC  ponitur  rcdlus,  & BD  normalis,  erunt  ABD,  ABC 

triangula  fimi  ha,  & AB  ad  BD,  vt  AC  ad  CB,  vnde  ABC  1 reiangu-*  i7.smi. 
Ium  xqnalc  reflangulo  AC.BD.iedAC,  BD  reflangulum  , eft  ad  quadratum 
AC,  vt  BDlinea  ad  lineam  b A C;  igitur  & ABC  reflangulum, eftadquadratumb  ‘Sati. 
AC  , vt  BD  linea  ad  lineam  ACi  e (latitem  quadratum  AC,  tequale  quadratis 
e AB.BC.igitiirrcflanguhim  ABC,  eft  ad  tria  laterum  AB,  BC.  CA  quadra- 
ta vt  idem  reSlangulum, ad  quadratum  ACbisfumptumjid  eft  vt  BD  linea  ad  AC  . . 
lineant  bis lumpram.fed  fi.BC  triangulum,  dimidiurafftrcftanguli  ABC,  igitur'47 
triangulum  ABC,  ad  AC  quadratum  bis  fumptum,  id  eft  ad  tria  iateruir^quadra- 
ta  , illam  habet  rationem , quam  B D linea , ad  quadruplum  line*  AC  Quod  erat 
dcmonftrandum.  • 

PROPOSITIO  XXIV. 

Ilfdcm  pofitis , diuidatur  BD  bifa-  p 
riam  in  E.  i 

Dico  AB  C triangulum , ad  quadra-  / 
tum  BC.cam  habere  rationem,  quam  / E n. 

habet  E D Irnea,  ad  lineam  D C.  £ / * 

Demonfiratio. 

QVoniam  BD  linea  in  E diuifa  eft  bifariam  , erit  AB“C  triangulum,  zquale 
reflangulo  AC  D Ej  nam inpticcdenti  propofitionc oftenfum  eft  , reflangu- 
lum  ABC,  xquale  reflangulo  fuper  AC  & BDiturfumcum  ABC  angulus  sit 
reftus, & BD  normalis,  ctit  ACD  reflangulo  , atqualc  quadratum  BCs  quare- 
ABC  ttiangulumveft  ad  quadratum  BC,  vt  AC  DE  triangulum,  ad  reflan- 
guluni  ACD,  ideftvt  ED  linea,  ad  lineam  DC.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV, 

LAteri  AB,  anguli  AB  C.ifcqui-  B 

diftet  DE.  oportet  per  Fpun-  /\_ 

dium  intra  angulum  DEC,  redlam  / yv 

ponere  A G , vt  A D ad  F G,  datam  / / 

habeat  rationem  H ad  L " / ; .^f  \ f \C 

CanJlruc!io,<y  demonftratus.  / / j - 

DVcattir  FC  .quz  xquidiftctipfi  AB;  / ^ \ 

&fiat  vt  H adl.ficBE  adC  G:  dcin  II  H ~ ■ * 

ponatur  GF A.  Dico  fa&u  quod  requiri-  / — " , • 

rur.ctim  enim  fir  tam  E,Bad  AD  quam  • * • " 

CGad  FG,  vt  EGadDG,  (ob  AB.  ED.CF  parallelas)  erit  EB  ad  AD,  vt  CG 
ad  FG;  tc  permutando  AD  ad  FG  vt  BE  ad  C G;  ideft  per conftruftionem TC 
H ad  I.  igitur  &c.  Quod  erat  facieudum- 

PROPOSITIO  XXVI.  ' VyA 

IN  dato  triangulo  ABC,  parallelam  vni 
laterum  conftituerc  ,redlam  DE  : vtqua-  yS 
dratum  E D , arquale  fit  A EC,  reflangulo. 
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ConJlruEho  & demonjlratio. 

X7  T AC  quadratum,  ad  CB  quadratum , ita  fiat  linea  A E ad  ,EC:  & eriga- 
tur ED,  quatarquidiftct  ipfi  BC.  Dico  ED  loluere  problcmai  quoniam  enim 
DExquidiftat  refla:  B C , erit  quoque  quadratum  AE,  ad  ED  , vt  AC  quadra- 
rum , ad  CB : hoc  cil  vt  linea  A E,  ad  E C:  igitur  funt  tres  in  continua  ratione  A E, 
ED,  E C-  cum  ratibquadrati  AE,  ad  DE  quadrarum,  hoc  cil  ratio  A E,adEC, 
duplicata  fit  rationis  AE  lineat,  ad  ED  lineam;  cfi  igitur  quadratum  DE,  aqua- 
le rcdiangulo  AEC.  Quod  erat  exhibendum, 

* PROPOSITIO  XXVII. 

Ilfdcm  politis  conftitimur  G H,  qui iqui- ■ 
diltec  bafi  AC. 

Dico  reitangulo  G F H xquari  rc£tan- 
gulum  FD£. 

Demonjiratio. 

Eftangulum  GFH,  ad  FDE  reflangulum  , rationem  habet  compofitam, ex 
iA.rationeGF,  ad  FD,  hoceft  AE  ad  ED  i & ex  ratione  FH,  ad  ED.hoccft 
EC  ad  ED;  fi  igitur  fiat  vt  EC>ad  FD,  ita  ED  ad  aliam,  erit  illa  per  praece- 
dentem ipia  AE:  igitur*vt  AE  ad  AE  , ita  reaangulum  GFH  ad  I DEtpatet 
igitur  iqualia  efie  reflangula  illainter  fc. Quod  fuit dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXVIII.  •* 

• 

DAto  A.  punfto,  intra  angu- 
lum BCD,'  per  illud  lineam 
BAD  ducere,  quidiuilafitin  A 
iuxta  datam  rationem  EadF. 

ConfiruElioyiS'  demnftratto. 

POnatur  A E , iquidiftans  ipfi  D C : 
defiat  vt  E adF.itaCE  ad  EBi de- 
inde ex  B , per  A ducatur  re&a  BAD, 
qui  pertingat  in  D.  Dico  fefium  quod  quxrirur:manifcftum  cft  ex  elementis. 

P ROPOSITIO  XXIX. 

A Dato  pun£to  D extra  angulum  ABC. 

re£tam  ponere  qui  diuidatur  fecun- 
dum datam  rationem  a lineis  angulum 
conftituentibus. 


Conflrutlio  demonjiratio. 

CIt  data  ratio  E ad  F,  dtex.D  punfto  duca- 
‘Jturquiuis  GH:  Ita  vt  fit  DGad  GH  vt  E 
ad  F:  quo  fafto ponatur  HA  parallela  ipfi  BG-  & ducatur  DA,  occurrens  B G 
producti  in  C.  DicoDC  adCA,  eandem  rationem  continere,  qui  repcricur  in- 
ter datas  E,F.  Cum  enim  xquidiftcnr  AH,  CG.  eruncin  eadem  ratione  D C,C  A, 
cum  rectis  D G GH:  hoc  eit  E &F*  pnftitimus  igitur  quod  requifitum  fuit. 

PRO- 
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PROPOSITIO  XXX. 

DAtoangulo  ABC,  & D punfto  extra  Ii- 

neas  datas : rcdlam  D F ponere  qui  rettas  / \ 

E B B F auferar , in  data  ratione  G ad  H.  J> — \ 

Conjlrudto  (jr  demonjlratw.  / D ""«t 

Flat  vtGad  H.ita  B A ad  BC.iunfiique  AC  ducatur  ^ -- — — 

DF  xquidiftans:patcc  ex  elementis  faSum  eiTe  quod  H~  \ 

petitur. 

PROPOSITIO  XXXI. 

E Sto  ABC  trianguli  bafis  A C ; qua  diuisS  in  D , vt  D E re&a  iqui- 
diftans  lateri  B C,  media  quoque  fit,  inter  A D,DC : ducatur  qui- 
uis  GF,  parallela  bafi  AC,  occurrens  E D linei  in  H. 

Dico  G H F rcftangulum,  zquari  rc&angulo  D E H. 

Demonjiratio. 

ESt  enim  vt  ADad  DE.fic  GHad  HEt  jf 

quia  AD.GHIincuquidillanti  fcdvt  /V 

AD  ad  DE,  lic  DE  eft  ad  DC,  ex  hy-  SCAlP 

pothefi  iergo  ctiamvt  GH  ad  HE,  fic  DE  \ j \ 

adDC:  eft  autem  HF  ipfi  DC  1 atqualis,  \/  \ i 


igitur  vtGH  ad  HE,  fic  DE  ad  HF:  &C 
GHF  re&angulum,  l>  zqualc  redtangulo 
DEH.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXXII. 


E Sto  ABC  trianguli  bafis  AC,  bifariam  diuifa  in  D ; a£Uq'ue  per 
D linea  E F,  occurrente  trianguli  ABC  lateribus,  in  E & F,  du- 


catur quidam  H G parallela  rc&i  E F,  vc  H I illius  dimidia,  media 
quoque  fit  inter  E D & DF; 

Dico  GBH  triangulum, iqualeelTe triangulo  ABC. 


Demonftratio. 

ACta  per.D  &I,  linea  KL,  eri- 
gantur ex  I ic  D line^  I M,D  N: 
& I M quidem  lateri  C Bi  D N vero 
AB  lateri  parallela.  Vt  FD ad  GI, 
fic  GI  eft  ad  DE  per  hypothefim, 
fed  vt  FDad  GI,  fic  DK  eft  ad 
IK,  Sr  vt  IH  ad  DE,  fic  IL  ad 
DE,  igitur  vt  DK  ad  IK,  fic  IL 
adDL,  &diuidcndo vtDIadIK, 
fic  DI  ad  DI:  quate  IK  , DE  li- 
nea: funt  inter  c fic  zquales.  ac 
proinde  ctim  ( vt  ex  conftruiftionc 
paret,)  triangula  K MI, DN  L,fin- 
guia  triangulo  KBL  fimilia  fint, 
erunt  & inter  fc  fimilia,  adeoque 
(cum  I K.D  L re&z  zqucnturj  erunc 
& inter  ic  zqualia  ; latufquc  KM> 


. ‘ ■••V 
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lateri D N,  Se MI  latus, N L lateri .rqualc:  Rurfium  cft  vt  K.I  ad II.,  ficKMad  MB, 
& vt  1. 1)  ad  L) K i fic  LN  ad  NB.  led  vt  K I ad  IL, fic  LD  ad  D K,  (ex  ante 
ditftis) igiturvt  KM  fiuc  DN  ad  MB  . Ce  LN  fiuc  I M ad  NB  : led  quia^GA 

* >*■  Jit-k-  dupla  pellitur  ipfius  CL) , erit  &:*AB  ipfius  DN,  & CB  ipfius  CN,  id  cft  re&x 

* NB  dupla  : finuliicr quia  GH  linea, ipfius  G1  duplacft,  erit  quoque  BH  dupla 
linea:  M 1 i vti  8c  GB  ipfius  M B i liint  autem  DN,  MB , I M , NB  oftenlx  pro- 
portionales,  ergo  5c  AB,BG,BH,BC  illarum  duplx  quoque  liint  proportionales: 
& ABC.GBH  triangula  inter  fc  xqualia,cum  circa  communem  angulum  ABC, 

a ij.  sun.  jatcra  [labeant  reciproce  proportionalia.  Quod  fuic  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXX  III. 

Ilfdcm  pofitisquxTupraifi  H BG  trian- 
gulumxquale  fuerit  triangulo  ABC: 
Dico  quadracum  G I,  dimidi.x  fcilicet 
ipfius  G H,xqualceflerei5tangulo  F D E. 

Dcmonjlratio. 

TVnganrar punfta  AH.GC.QuoniamABC 
■•■triangulum  pet  hypotliefin  xqualc  cft  trian- 
gulo G B H,  ablato  comnrtmi  triangulo  A B H, 
xqualia  remanent  triangula  A G H , A C H.vn- 
de  Se  A H,G  C lincz  !>fibi  mutuo  zqufdiftanr. 
Se  cum  LK  linea, bifariam  fcccr  reflas  AC, 
H G , ex  hypotliefi  erit  & L K , ipfi  A H paral- 
lela, & 1 K refla,  xqualis  rcftx  DL:  quare  vt 
DI  ad  IK  CcIDadDL,  Se  componendo  vt 
DKad  IK  fic  IL  ad  DL:  fcd  cft  vt  D K ad 
IK,fic  F D ad  IG  , & vt  IL  ad  DL  fic  IH 
ad  D E j igitur  vt  ED  ad  GL  fie  HI  liu®  G I ad  DE  ••  adeoque  FDE  rcftangu- 
lum  zquale  quadrato  GI.  Quod  erat  demonftrandum.  • 

PROPOSITIO  XXXIV. 

DAto  angulo  A B C , & in- 
tra illum  punito  E,  opor- 
tet per  E redfam  ducere,  occur- 
rentem vtrimque  anguli  lateri- 
:^A  bus,  cuius  Tegmenta  minimum. 

contineant  redanguloru  quod 
Tegmentis  cuiufuis  linex  per  E 
dudx  contineri  poteft. 

ConslruUto  & demonflratio. 

COnftitu.it  redta  AC , per  E dudta  Ifofcclem  ABC,  dico  faftum  elTe  quod  peti- 
tur: agatur  enim  per  E reda  quzuis  alia  FED,  & fi  CEA  rcftangulum  non  fie 
minimUjfit  D E F rc&angulu.vcl  zquale  re&angulo  A E C.vel  muius:primo  fitqqua- 
/,  L c h-SkiL  le.Quoni.im  igitur  A EC , D E F recfangula  fime  inter  fc  xqualia , cric  vt  DJL  ‘ ad 
K , iir  F. C a.ff  .C , f.nt  autem  anguli  ad  Eoppolitiinterfe  xquales  j igitur  trian- 
Rl|la  AED.FEC  furit  inter  fefimilia  > adeoque  angulu^D  A E.  id  eft  BCA  cx- 
•tflelZt»  iis.irtmi.  ternis , xqualis  angulo  interno  CFE.  Quod  e fieri  non  poteftiquare  D EF  recfan- 
gulum , zquale  non  cft  rcclangulo  A EC- 

Sit  igicurDEFrcccangulum  minus rcctangulo  AEC.  producatur  FD  linea  ia 

G,  vt 
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PROPOSITIO  XXXV. 
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s 


DAto  pun&o  A intra  angu- 
lum B C D ; per  A redam 
ducere  pertingentem  ad  latera 
B C,CD,vt  redtangulum  quod 
fub  fegmcnris  continetur,  z- 
qualc  fit  quadrato  dato  Z: 
quod  oportet  ciTe  non  minus 
minimo  redangulorum  quae 
fegmentis  linearum  per  A du- 
itarum continentur. 

ConftruElio  &•  demonftratio. 
jVadratum  Zvcl  «quale  eft  mi' 
tiitno  reflangulorum  qu*  fub 
fermentis  linearum  per  A delcribi 
poliunt, vel  maius.  Si  «quale,  agatur 
per  AlifieaEF  exhibens  ECF  trian- 
gulum ifofcelesi  paterper  prxcede- 
tem  E AF  rcflagulum  xquari  qua- 
drato Z.  iit  igitur  quadratum  Z ma- 
ius minimo re&angulorum.  Duca- 
tur per  A linea  DB  vt  in  A diuifa  iit  bifariam  (quod  fiet  fi  duftae*  A linea  A G 
parallclalateri  C B,  fiac  DG  linea  xqualislinex  GC  : &ex  D per  Arcdta  ducatur 
D B)  dem  ducatur  linea  HK  , parallela  reflx  EF  > 1 triangulum  auferens  H C K 
arquale  triangulo  BCD,  critd);  H C K quoque  ifofcclcs , & H I quadratum  b quod  b 
fit  a dimidia  linex  HK,  xquale  reflangulo  EAF  tquod  per  liyporhefim  minus  eft 
quadrato  Z.  dupla  igitur  reflx  Z maior  erit  linea  H K , potetitque  auferre  triangu- 
lum ifofcclcsfubanguloC.maiustnangulo  HCK.  Ducaturcrgo  LM,  dupla  rc- 
itz  Z .auferens c triangulum  LCM  xquale  triangulo  HC  K i & per  A refla  aga-  <•)«■»»»• 
tur  NPi  parallela  linex  LM.  DicofaflumciTcquodpetitur.  cum  enimreflaB  D 
in  A diuifa  fit  bifariam , & per  A dufla  quxdam  N P,  cuius  parallela  L M . trian- 
gulum aufert  xquale  triangulo  HCK,  id  cil  per  conilruflionem  xquale  rriangu-  jjj.Hauu. 
Jo  B t D jerit  N A P recrangulum  xquale  J quadrato  dimidix  ipfius  LM,  id  ell  per 
conftructionem  quadrato  Z duximus  igitur  per  A lineam,  dcc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXXVI, 

E Sto  A BC  triangulum  fcalenum  dudaq;  ex 
C , linea  CD,  ad  oppofitum  latus,  quz 
angulum  AC  Dzqualem  faciat  angulo^ABC, 
ducatur  ex  D linea  D E, parallela  ipfiCBj-quam 
in  JT  fecent  rectz  quotcunquc  F G , parallelz 
ip fi  CD,  .occurrentes  CAD  trianguli  lateri- 
bus in  F,  & G. 

Dico  DH  E reitangula,  zquari  reitangulis 
FH  G. 

Dcmonftratio. 

ANgulus  AGF.idcft  ACD,  per  conftructionem  eft 
xqualis  angulo  A B C,id  eft  AD  E:  funr  autem  & 
anguli  FHD,'EHG  ad  verticem  oppofiti  inter  le 

D a xqualesi 
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quales, igitur  DFH.  HEG  tfiangulafunt  fimilia.VndeFH  ad  HD,  vcHE 
IG.adcoquc  DHE  1 rcdiangula, xqualia rc&angulis  FHO-  Quod  fuit  deme 


aci 

HG 
Arandum. 


demon- 

r' 


Propositio  xxx vii. 


ESto  ABC  triangulum,  ducaturtjuccx  C,re- 
ftaquxuis  CD,  fecans  AB  latus  oppofitum 
in  Ojdiuiia  autem  CD  bifariam  in  E,  agatur  per 
E linea  1 K , parallela  bali  A C,  cui  & alu  qu^uis 
GH,  ducatur atquidiftans, decurrens  C D lincx, 
in  F. 

Dico  I E K redangulum  , maius  ede  redtangu- 
loGFH. 

Demonjiratio. 

T?  Ario  I E K reftanguli , ad  reftangulum  G F H , bcom- 
^'■pofitacft  ex  ratione  IE  ad  GF,  id  c(t  DE  ad  DF,. 
. & cx  ratione  EK  ad  FH’,  ideft  EC  ad  FC  r fed  cx 

ljfdem quoque ccomp0fitacft ratio rcflanguli  DEC»  adre&angulum  DFC.Igitur 
vc  DEC  rciAangqiun, , reftangulum  DFC,  fic  IEK  redtangulum , eft ad  re- 
«angulumGFH.  eft  autem  DEC  rectangulum  maius  rectangulo  i D F C (cum 
D C in  E diuifa  fit  bifariam)  igitur  & I E K rectangulum  maius  eft  rectangulo  G FH. 
Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVIll. 


OCcurrant  A B lincx  quotcun- 
que  inter  le  paralleli , redi  is 
E B D , E C,  E F : quas  omnes  fecct 
linea  F A D. 

Dico  ABC  rcdtangulum , ad 
rcdangulum  ABC,  eam  habere 
rationem,  quam  habet  DBE  re- 
di angulum,  ad  rcdtangulum  DBE. 


RAti 


Demonjiratio. 

Ario  rectanguli  ABC,  ad  rectangulum  ABC,  «componitur  ex  ratione  AB 
cad  AB, id  eft  D B ad  D B , &cx  ratione  B C ad  B C , id  eft  B E ad  B E , fed 
ex ijfdem compofica  eft  ratio  rectanguli  DBE,  ad  rectangulum  DBE,  igitur rc- 
ctangulum  ABC, ad  ABC  rectangulum,  cam  habet  rationem,  quam  DBE  re- 
ctangulum, adrecrangulum  DBE-  Quod fiiit demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

ESto  ABC  trianguli  bafis  AC, bifariam diuiGi in  D,  & redii  dudta 
BD. 

Dico 
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Dico  quadrata  A B , B C fimul  fumpta,  aequa- 
lia eflc  quadratis  A D , D B bis  fumptis.  3 

Demonflratio. 

D Emittatur  ex  B linea  BE,  normalis  adbafim  AC; 

Se  B E quidem  t.  cadat  extra  triangulum  ABC: 
Quoniam  igitur  BE  normalis  , cadit  extra  triangulum 
ABC  formans  angulum  AEB  retium,  patet  angulos 
B A E , B D E , B C Is  acutos  efle  ; quare  A B quadratum 
iitperat  * quadrata  A D,D  B,re<ftangulo  ADKbisfunt- 
pto.  & BC  b quadratum  ab  ijldem  deficit  reciangulo 
CDE,idcft  ADE  bis  fumpto:  addendo  igitur  ad  qua- 
dratum BC  , exccllum  quo  AB  quadratum  , fuperat 
quadrata  ADi  D B,fit  vt  A B , B Cquadrata  fimul  fumpta 
xqualia  fint  quadratis  AD,DB  bis  fumptis. 

Sitiam  EB  normalis,  eadem  cum  latere  BC, 
adeoque angulus  ACB  redfus;  quadratumAB. 
fuperat  c quadrata  AD.DB,  re&angulo  ADC 
bis  fumpto.  id  eft  quadratum  A B , cft  xqualc 
quadrans  A D , D B,  Sc  D C quadrato  bis  fumpto: 
led  BC  quadratum  , deficit  da  quadrato  B D, 
quadrato  DCi  igitur  fi  quadratum  DC>  id  eft 
dimidium  exccflus  quo  AB  quadratum  fuperac 
quadrata  A D.DB,  addatur  quadrato  BC;  pater 
AB,BC  quadrata,  xquari  quadratis  AD  , UB 
bis  fumptis. 

Cadat  BE  normalis , inter  B C St  B D lineas: 

Quoniam  anguli  AEB,  CEB  funtreifti,  etunr 
AB,  BCquad»ata,  xqualia  quadrato  BE  bis 
fumpto  i vna  cum  quadratrs  AE»  E.C  : fed  AE, 

EC  quadrata  , , dupla  funt  quadratorum  AD, 

DEi» igitur  quadrata  AB,  BC,  xqualia  funt, 
quadratis  BE,  AD,  DE  bisfumpris;  eftauiem 
B D quadratum  bis  fumptitm , xquale  quadratis 
D E.B  Ebisfumptis;igiturquadrata  AB.BCfimul 
fumpta,  funt  xqualia  quadratis  AD  , DB  bis 
fumptis.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Eft  hxc  Pappi  Lib.7.Prop.Ui. 

PROPOSITIO  XL. 

E Sto  ABC  triangulum  ilofcelcs,  & ex  C,  alteru- 
trcfangulprum  xqualium,  duda  normalis  CD, 
ad  latus  oppofitum;  ^ 

Dico  quadrata  tria  laterum  trianguli,  ABC  arqua-  c 
ri quadrato  AD  fcmel;  quadrato  D B bis,  & D C 
quadrato  ter  fumpto.* 

j Demonflratio. 

QVoniam  angftfcs  CDB  per  condrudioncm  redus  eft, 
erit  C B quadratum,  xquale  quadratis  C D,  D B : fcd  A B 
linea  cx  conftrudione  eft  xqualis  lincx  CBiigitur  Sc  quadra- 
tam A B , xquale  cft  quadratis  C D > B D.  Ruriiim  quadra-  £ 
tum  A C,  xqualc  cft  quadratis  C D,D'A:  igitur  tria  Uterum 


a ijJrfK*- 

di. 
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trianguli  A B C quadrata , funt  atqualia  quadrato  ADlemcI,  quadrato  DBbis,  Sc 
CD  quadrato  ter  fumpto.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X L I. 

E Sto  ABC  triangulum , rcclangulum , & ex  B 
recta  demittatur  quzuis  B D , ad  oppofitum 
latus  AC. 

Dico  AD,  BC  quadrata  fimulfumpta,  aequari 
quadratis  AC,  B D fimul  lumptis. 

Demonfttatio. 

A ^"\Voniaro  angului  B A C reftus  ponitur,erit  B C quadra- 
^^Ctum,  vna  cum  quadrato  AD , xquale  tribus  quadratis 
. . AB,  AC,  A D/fcdijrdcmxquaiccft  quadratum  BDvna 
quadrato  AC,  igitur  AD.BC  quadrata,  zqualia  funt  quadrans  AC  BD. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X L 1 1. 

E Sto  ABC  triangulum, & ex  Ungulis  angulis  du- 
&£  linea:  BD,AF,CE  lecent  latera  oppoUta 
bifariam  in  D,  E,F. 

Dico  AF,  EC,  BD,  quadrata,  ad  quadrata  tria  la- 
terum trianguli  ABC,  eam  habere  rationem , quam 
triaadquatuor. 

Demonjlratio. 

, C^Vadrara  AB,  BC  fimulfumpta,  atqualiaftmt  quadrati» 

— 'sCBD,a  AD  bis fumptisi  &c  AC,BC  quadrata , atqualia 
funt  quadratis  EC,  AEbis  fumptis;  quadrata  vero  AB,  AC 
AB  Rr  r»  _,c*t5UanU'r  SU4dratis  AF.CF  bis  fumptisi  igitur  quadrata 
AB.BC,  CA  (emcl  fumpta,  rcqualta  funt  quadratis  A F,C  E.  B D,  A D,  AE,  C F 
cmel fumptis. Sed  AD.AE.CF  quadrata  , funtquarta  pars  quadratorum  AB, 

BC’^5i^Ura^ad^tar,el,<’ua  AF’  CE  BD’  Habent  quartas,  quadrato- 
rum AB,  BC,  AC.  Quod  eratdctponftrandum. 

PROPOSITIO  XLIII. 

IN  triangulis  re&agulis  qua-  ’ 
dratum  , quod  fit  a lacero 
redtum  angulum  fubtenden- 
tc,  zqualeefteisqtfza  lateri- 
bus rearum  angulum  conti- 
nentibus, delcrtbuntur  qua- 
dratis. 

Demonjlrafio. 

_ CIt  A BC  triangulum  reftangu- 

AP  AP  r u s- t u r . „ . „ lum  ,8c  laterum  quadrata  Imt 

FiCHgcJU  lmca  (ecct  A D in  G Quoniam  anguli  KCB  E C A funt 

m.erfezquales demtt6commun, angulo  ECB>runt anguli  ACB,  ECKreliqu"! 

* * inter 
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inter  fexquales:  fiintauremEC, 

KC  duo  latera,  xqualia  duobus 
lateribus  AC, CBdgirur  reliquum 
latus  trianguli  CKli,  reliquo  la- 
teri trianguli  ABC  cft  xquale: 
vnde  pundum  E cft  in  reda  H K, 

& EKC  triangulum  , xquale 
ttianguTo  ABC-  Eodem  modo 
oftenditur  triangulum  ABC  x- 
qualc  triangulo  DI.  A , Sc  pun- 
dum  D cfle  indircdumcuml,  F 
produda.  Ruifum  cum  D L latus, 
xquale  fit  lateri  C K,  boc  cft  K H, 

& FL  xquale  ipfi  AB,  id  cft  E K;  erit  reliquum  latus  EH,  xquale  reliquo  DF> 
eft  autem  angulus  FGD  (ob  BF,  LA  parallelas ) xqualis  angulo  DAL,idett 
lAC,id  cft  angulo  E I H 1 & angulus  E HI,  xqualis  angulo  DFG,  igitur  DFG, 
EHI  triangula  , & DG , IE  latera  funt  intcrlc  xqualia.  Iterum  cum  anguli  ADI, 
GAC  fint  inter  <c  xq,ualcs,  &:  AC,  AG  latera  , xqualia  lateribus  AD  , DI,  erit 
IDA  triangulum,  xquale  triangulo  GAC;  vnde  dempto  communi  triangulo 
ABGiCrit  ABC  triangulum  , xquale  Trapezio  1BGDI.  Igitur  cum  triangu- 
lum ABC,  id  cft  EKC  xquale  fit  trapezio  IBGDI , & DFG  triangulum, 
xquale  triangulo  EHI,  reliqua  vero  fint  communia , erit  AE  quadratum,  late- 
ris redum  angulum  lubtendentis,  xquale  quadratis  AF,  C H, laterum  redum  an- 
gulum continentium.  Quodcrac  demonftrandum. 

Scbolton. 

Dtmonstnt  bone  Clouius  td  47.  primi  Element.  triplici  alii  methodo-,  fecue  qutmPrlc- 
tjrius  fieri  pojfc  exijlimauit eopu  ume» ',  non  necefitatu  ervo  >etiom  nos  Mtm , ohi 
vii  demonflrtndtm  ujfumpjimus , maxime  occifune  fequentium  duorum  propofitunum. 

PROPOSITIO  XLIV. 

E Sto  ABC  triangulum  arn?lygonium,&  laterum  quadrata  AD,  A E, 
CF.  chicacurq;  ex  C linea  CHfccans  orthogonalitcrm  H &l,lineas 
AB,  KE. 

Dico  A D quadratum , fuperarc  quadrata  A E,  C F,  re&angulo  A B H 
bis  fumpto. 

Demonftratio. 

DVcatur  ex  Alinca  A M.fecans  in 
L & Morthogonaliter  lineasCB 
GF,  & iuper  A C vt  diametro  dc- 
Icribatur  (cmicirculusAHC;»trafi- 
bitisperH&L.  Iungantuiq;  pun- 
da  AG.CK,  BD.BN  .deinex B, 
reda  demittatur  B O > fccansortho- 

gonaliterinO  P , lineas  AC.  DN. 

Quoniam  AM,  C G lirffcx , per  con- 
ftrudionemxquidiftant.cric  AGC 
triangulum  xquale  dimidio  redan- 
guliGL:  eodem  modo  triangulum 
C AK,xquale  eft  dimidio  redangu- 
li  AI : Rurfumcum  anguli 
CAN  > per  conftrudionem  redi 
fint, addito  communi  angulo  B A C, 
erunt  anguli  B AN  , C AK  inter  fe 
xquaks  : fune  autem  AB,  A N late- 
ra. 


r 
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ra.squalia  duobus lateribus  A C , A K ; igl  tur triangulum NAB,  squale cft:  trian- 
gulo CAK.&AI  reflangulu,  squale  rcftangulu  AP : eodem  modooftenditur  re- 
ItangulumCM,  squarireaangulo  CP-  Vnde  AD  quadratam,  aequale  cft  rc- 
flangulis  A 1 , CM  limul  furoptis.Sed  A I re&angulum,  luperat  quadratum  A E , re- 
flangulo  B 1,  id  cft  reftangulo  ABH,8rCM  reiiangulum.fuperar  quadrarum  C F, 
rciftangulo  B M , id  cft  redtangulo  C B L , id  eft  A B H rcdangulo } igitur  quadra- 
tum A D,  fuperat  quadrata  A E,  CF.  reflangulo  ABH  bis  furopto.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

Scholton. 

X^Ropoftionem  hanc ,vti  drfctjuentem , licet  demonjlret  Euclides  Lih.i.prop. ia.  O"  ij.  non 
A injucundum  tamen  foreputaui.fi  vtramtjuc  eo  dtfcurfu  tjuo  Pythagoras  47 .primi  hiement . 
hoc  loco  demonflrarem. 

PROPOSITIO  X L V. 

ESTo  ABCtriangulumoxygonium,  & laterum quadrata  AD,  CE, 
A F.  Ducaturque  ex  A linea  A G , fecans  orchogonalicer  in  H,&  G, 
lineas  CB,IE. 

Dico  AD  quadratum  deficere  a quadratis  CE,  AF,  re&angulo 
HBC  bisfumpto. 

DemonHratio. 

DVcatur  ex  C li- 
nea, fecans  or- 
thogonaliccr  in  L 8c 

K/  \ / K lineas  AB,  FM, 

iungancurque  pun- 
cta  AI.CM.BD, 
BN-  deferipro  dcin 
fuper  AC  vt  diame- 
tro , femicirculo 
AHC,  (qui  tranfi- 
birper,H&:K)  de- 

Tmp  mittatur  ex  B,  linea 

B O , fecans  ortho- 
gonalitcrin  O &P, 
lineas  AC  , DN, 
Quoniam  AM.L  C 
lines  squidiftanr, 
erit  MAC  trian- 
gulum, squale  di- 
midio tectanguli 
AK,  eodemq;  mo- 
do triangulu  A I C, 

squale  dimidio  rccranguli  CG.  turfum  cum  anguli  M A B AN  per  conftructio- 
nem  (int  squales , addito  communiangulo  B AC  erunt  anguli  MAC.BANquo- 
queinter  fc  squales,  funt  autem  & latera  AM,  A C squalia  duobus  lateribus  A B, 
A N,  igitur  triangulum  M A C,squale  triangulo  B AN,  & A K rectangulum,squa- 
le  rectangulo  A P : duplo  nimirum  trianguli  B AN.Eodem  modo  oftenditur  rectan- 
gulumCG,  squale  cfle  rectanguIoCP  : quare.  AD  quadratum,  squale  eft  re- 
ctangulis  CG  ,AK.  fed  CG  rectangulum  deficit  a quadrato  CE,  rcctanguIoHE» 
id  cft  rectangulo  HBC;  &AK  rectangulum,  deficit  a quadrato  AF  , rectangu- 
IoLF,idcft  rectangulo  AB  L,  id  eft  rectangulo  HBC  ; igitur  quadratum  AD, 
deficit  a quadratis  C E,  A F, rectangulo  H B C,Disfumpto.Quod  erat  dcmonftrandu. 

PRO- 


/ 


/ 


m 

m 

1 

POTENTIrE. 


PROPOSITIO  X L V I. 


» 


PArallelogrammi  ABC,  diametrum  AC,  fecet  E F , zquidiftans 
ipfi  AB  in  G.  ponatur  infuper  B F. 

Dico  GH,HA,HC.  tres  eiTc  in  continua  ratione. 

Dcmonjlratio. 

C [milia namque  funt  triangula,  AHF.BHC» 

Oquemadmodum  &■  triangula  GHF,‘AHw 
quare  vt  C H ad  H A , hoc  eft  B H ad  HT?  > 
ita  HA  ad  HG,  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XL VII. 

Sint  A B C D cuiufcumqueparallclo- 
grammi,  diametri  A B,CD. 

Dico  diametrorum  quadrata  fimulfumpta,  atqualiaefle  quadratis  la- 
terum figura:. 

Demonflratio. 


pEr  trige (imam  nonam  huius,  quadrata  A C, 
lAD  aquantur  quadratis  EC  , EA  bis 
fumptis:  & per  eandem  quadrata  CB,  BD 
sequalia  funt  ijfdcm  i fcilicct  quadrans  EC, 
EB  bis  fumptis , fed  quadratum  C D • aqua- 
tur EC  quadrato  quater  fumpto, & AB  qua- 
dratum, quadrato  EA  quater fumpto : patet 
ergo  veritas  propofitioois. 


PROPOSITIO  XLVIII. 


E Sto  ABC  triangulum  ifolceles,  du&ique«  C , alterutro  angulo- 
rum aqualium,  vtcunquelinei  CD,  quz  AB  lateri, occurrat  in  D, 
fiatipfi  CD  zqualis  D E,  iunganturque  EC. 

Dico  angulum  BCD,  duplum  effe  anguli  ACE. 


Dtnwnftratio. 

ANgulus  I>A  C aqualis  b eft  duobus 
angulis  DEC,  A CE,  id  eft  percon. 
ftru&ioncm,  angulo  D CE  vna  cum  an- 
gulo ACE,  id  eft  angulo  DCA  vna 
cum  angulo  A C E bis  fumpto.  Sed  angu- 
lo D AC  aequatur' angdlus  BCA,  cflm 
A B C fit  ifofcelcs;  igitur  angulus  BCA, 
zquatur  angulo*DCA,  vna  cum  angu- 
lo ACE  bis  fumpto.dcmpto  igitur  com- 
muni angulo  DCA,  nunct  angulus  BCD,  zqualis  angulo  AC  E bis  fumpto.' 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


blt.  hi- 
mi- 
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PROPOSITIO  XLIX. 

E Sto  ABC  triangulum  obtufangulum  , oporteat  AB  latus  fubten- 
fum  angulo  obtufoita  fccare  in  E,  vt  A E , E B quadrata,  xqualia 
lint  quadratis  AC,CB. 

ConJlruElio, & demonflratio. 

P Reducia  AC  in  F,  vt  AS,  CF 
linea: fine  inter  fe  -E  quales , jungan- 
tur FB,  producaturque  AB  inGvc 
G B , BF  linee  iintarquales:  tumAG 
bifariam  (ccctur  in  E : Dico  fadtum 
cfle  quoii petitur:  Quoniam  A C>CF 
lineq  funt  inter  fe  aequales, erur  ABC, 
C BF  triangula  zqualia,  & quia  an- 
gulus ACB  obtutus  eft  , erit  AB 
latus,  fubtenfiim  angulo  ACB,  maiuslaterc  BF,  ifi  eft  per  conftruaionem, latere 
GB.  quare  pumftum  E cadet,  inter  A 8c  B.  igitur  ciim  AG  linea  diuifa  fit  bifa- 
a s.s««»  nam  in  E,  &non  bifariam  in  B,  erunc  AB,  BG  quadrata  dupla»  quadratorum 
Ijjj.H»»,.  A E,  EB ! feti  St  AB,  BG  qu 'drata,  ideft  AB,  BF,  dupla11  funt  quadratorum 
AC,  CB , igitur  qua  rata  AE,  EB , zqualia (unt quadratis  AC,CB.  diuifimus 
igitur  latus  AB,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

Aliter. 


TVEmittaturex  B linea  BD,  normalis  ad  rcclam  AC, fecdtur^uc  ABin  E vc 
-*-'/A  E B redangulumzqucturreAangulo  A CD  (quod  fieri  poile  ex  eo  confiat, 
quod  A B linea  maior  fit  linea  AD. ) Dico  faSum  clic  quod  petitur.  Quadratum 
cii.sm»-  ar  zquale  eft  quadratis  AC,  C B Sc  ACD  c rcdangulobis  fumpto,  fcd&AB 
d «.sar». . quadrarum *ruale<i  eft  quadratis  AE,.  EB  & AER  re&angulo  bis  fumpto, igitur 
A quadrata  AC,  C B,  vna  cum  rc&angulo  A CD  zqualia  lunt  quadratis  AE.EB, 
vnn  cum  rc&angulo  AEB:  funt  autem  ACD,  A E B rcdangula  inter  fe  percon- 
fiructioncm  zqualia  .igitur  St  quadrata  AC,  CB, zqualia  funt  quadratis  A E,EB. 
diuifimus  igitur,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

Propositio  l. 


DAtis  duobus  triangulis  ABC,  COE  inxqualis  altitudinis,  fuper 
eadem,  s el  xquali  bafi  in  dirc&um  conftitutis,  lineam  ducere, paral- 
lelam bali  A C , qux  auferat  triangula  in  data  ratione  ad  N. 

ConflruHto  (y  demonjlratio. 


C 1 6 Huius. 


Dvcarur  cx  D linea  D K,  pa- 
rallela bafi  AC , occurrens 
C trianguli  lateribus , in  K 
: dcin  fiat  vt  MadN,  ftc 
K triangulum,  ad  triangula. 
Q>  ejuod  l:milc  iit  triangu- 
li E-  t«*m  quadam  ducatur 
, parallela  bafi  AC . occur- 
ABC  trianguli  lateribus 
8rG,  & ‘CDE  trianguli 

in  H & I , vt  c F G fic 

icut  LK  ad  PQ^  Di- 


co 
tando 


du  n i,  ului  j_.iv  au  i t- 

factumcflequodpetitur.Quoniam  FG  eft  ad  HI,  vt  LK  ad  PQ^ertf  permu- 
ndo inuertendo  vt  L K ad  F G,  fic  P Q^ad  HI  : led  L B K triangulum , eft  ad 
f t9.  Stxii.  triangulum  FBG » induplicata  f rat  one  cius,  quam  habet  L K linea,  ad  lineam  F G, 
-arPOOl  “ungulum  eft  ad  triangulum  CDE  in  duplicatas  ratione  linc$  P Q 

ad 


t Ibtd . 
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ad  HI,  qui'  P OQiHDI  triangula  fiint  limiliaiigitur  vt  triangulum  I,  B K ad  trian- 
gulum F BG,  ita  cft  triangulum  POQ,  ad  triangulum  HDI,  &r  permutando  ve 
EBK  triangulum  , ad  triangulum  PO  Qj  fic  FBG  triangulum  , cft  ad  triangulum 
HDI:  lc  1 L B K triangulum,  per  conftrudtioncm  cft  ad  triangulum  P O O vt  M ad 
N,  igitur  vt  M ad  N lic  FBG  triangulum  cft  ad  triangulum  HDI.  Duximus  igi- 
tur lineam,  &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LI. 

D Aco  triangulo  A R C,  linea  D E,  & angulo  ABC.  Oporteat  in  eo- 
dem angulo  ABOretitam  fubtendere  LM,dati  DE  zqualcm, 
qui  auferat  triangulum , dato  AB(j  triangulo  iquale.  Oportetautem 
ABC  triangulum  , non  cUe  maius  ilolccli , quod  fuper  D E poni  poceft, 
habens  ad  verticem  angulum , dato  ABC  zqualcm. 

Conflruttio  &■  demo nji ratio. 

CVper  DE  linea  tegmentum  fiat  circuli, 

^continens  angulum  , A BC  iqualcm. Di- 
uifaque  DE  bitatiam  in  G,  erigitur  rcdla 
GI  .normalis ad  lineam  A C>  iunganturque 
pundta  DI,  IE.  Dein  ex  B demittatur  li. 
nea  BF  . normalis  ad  bafim  AC':  fiar^uc 
vt  DE  ad  AC,  ita  BF  ad  HG>  erunt 
ABC,  DHE  a triangula  inter  fczqualia, 

Sc  H pundtum  non  cadet iupra  I,quia  ABC 
triangulum  per  conftrudtioncm  non  cft  ma- 
ius, triangulo  D I Et  tum  rcdla  ducatur  H K, 
parallela bafi  DE,  occurrens  circulo  inK- 
Iun&ilque  pundtis  D K,EK,  fiat  BM  xqua» 
lisipfi  DK,  & BL  iqualis  ipfi  KE  , iun- 
ganiurquc  L M.  Dico  L fe  M triangulum 
iatisiaccre  petitioni  t Quoniam  H K , D E 
linei  liant  paralleli,  etit  EKD  triangulum 
iquale  triangulo  D H E,  id  cft  per  conftru- 
dtioncm ni.iigulo  ABC;  elt  autem  angu- 
lus ABC.iqualis  angulo  DI  E,  id  cft  an- 
gulob  DKE,&  DK.  KE  latera  per  con- 
/trudhonem  iqualia  lateribus  L B . B M.igi- 
turtriangulum  LBM  aquale  cft  triangulo  DKE,  ideft  triangulo  ABC, &ML 
latus  iquale  lateri  DE-  igiturangulo  ABC  redtam  fubtendimus  , &c.  Quod  erat 


a Ci in  ad 

«j/oaf. 


b ai,n rrf. 


faciendum. 


PROPOSITIO  L 1 1. 


DAtaredta  AB,  vteunque  diuifain  Di  luper  AB  triangulum  confti- 
tuere  ACB,  habensad  C verticcm,angulum  dato  F,zqualcm;querr 
redta  ez  C per  D acta  , diuidaebifa- 
nam. 

ConftraOio  dcmonftriuio. 

CVper  AB  redta  fegmentum  deferiba- 
‘-'tur circuli,  continens  angulum  BC  A 
zqualem  dato  F ; pcrfedloque  circulo 
ACB,  /icetur arcus  AEB  biferiamin 
E,&  ex  Eper  D linea  agatur  E C, occur- 
rens circuli  peripheni  in  C t iungantur- 
quepundlaAC,  CB.  Dico  fadlum  effis  quod  petitur , cdtt)  enim  arcus  AEB  pef 

E a " coitftru- 
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5*  LINEARVM 

at7.r#r/»j.  conffru&ionem  bifariam  in  E fic  diuifus,erunc  ACE.BCEanguli  interfc  axqualcs, 
adcoque  angulus  ACB  bifariam diuifiis,  fed  angulus  ACB  per  conftruthonem 
cft  aqualis  angulo  dato  F;  igitur  fuper  AB  re&a  triangulum  conftituimus  , &c. 
. Quod  erae  faciendum. 

PROPOSITIO  LUI. 

DAto  Angulo  ABC,  redam  fubtendere,  ejus  ABC  triangulum  ae- 
quale conftituac,  figura:  redilinex  G;ficvt  AB,BC  laterum,dif- 
Ferehtiafitxqualisdatxredx  H. 

Conjlrufiio,isr  demonflratio. 

FlacEFD  triangulum  ifofccles  aequa- 
le figura?  rcdiilincx  G,  habens  angu- 
lum ad  verticem  arqualc  angulo  ABC 
habita  dcin  media  DF,&  exceflu  ex- 
tremarum H,  b inucniantur  extremas 
‘ A B > B C iungAnturque  pun&a  A C.Di- 
co  fidum  efle  quod  petitur.  Quoniam 
angulo  A B C#per  conftrudHoncm  aqua- 
lis eft  angulus  EFD  , fit  autem  vt  AB 
ad  DF  fic  DF  ad  BC  per  conllru- 
dionem,  id  cft  EF  ad  BCi  erit  ABC 
triangulum  c atqualc  triangulo  DFE* 
idcftpcr  conftrudionem,  figura:  recli- 
imex  G:cftaucem  H differentia  lace- 
rum AB,  BC  5 igitur  angulo  ABC  rectam  fubtendimus , 5cc.  Quod  erat  facien- 
dum. 

PROPOSITIO  LIV. 

D Aco  Angulo  ABC,  redam  fubtendere  AC,vtcx  B in  AC,  dc- 
miflalinca  B D,  angulum  producat  ADB,  xqualem angulo  AB Q 
ablcindatqj  redam  CD^d  quam  AB  linea  , datam  habeat  rationem 
H ad  I. 

Conttruclio  <*?•  Dcmonjlratio. 

■piat  vt  H ad  I,  fic  AB  linea  ad  lineam 
-*-FG.  dataejue  AB  media,  (X  FG  ex- 
tremarum differentia , inucniantur  extre- 
nix  EG,  EF:  erit  EG  maior  tecta  AB. 
Ducatur  igitur  ex  A linea  AC  xqualisre- 
ctx  EG,  occurrens  BC  lateri  in  C,fum- 
ptaque  CD  xquali  ipfiFG,  iungancur 
puncta  DB  Dico  factum' efle  quod  peti- 

Gr • tur.  Quoniam  tam  AC,  EG  lincx,quam 

D C , F G iiint  inter  fe  xquales  , erit  A D 
reliqua,xqualis  rcliqux  EF.  Quare  AD  eflad  AB,  vt  AB  ad  ACseft  auteman- 
gitlus.C  A B , communis  triangulis  ADB  ■ AC  B;  igitur  triangula  ADB  , ACB 
Jij. j«»;. lunt  Jinrerfc fimilia;  angulufque  ADB  xqualis  angulo  AjJC.  Rurfumcum  DC 
perconftruAioncm  fit  xqualts  ipfi  FG.eritvt  AB  adFG  , fic  AB  ad  DC,  fed 
A B eft  ad  F G per  conrtru&ioncm  vt  H ad  1,  igiervt  H ad.  I , fic  AB  cft  ad 
DCj-vndc  angulo  AB  C rectam  fubtendimus  &c,  Quod  erat  faciendum. 
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PARS  TERTIA. 

‘De  rcdangulorum  inter fe  proportione. 

PROPOSITIO  L V. 

SI  A B linea , diuifa  fuerit  vccunquc  in  C & D: 

Dico  ACB,  C D B redangula , atqualia  efle  redangulis  B D A, 

DC  A. 

• A C D B 

• 

Demonjiratio. 

QVadratum  AB  , arquale  t(l  BA  quadrato  ; (ed  AB  1 quadratur»  aquatur»  4.1«™»: 
quadratis  AC,  C D,  D B , vnarum  redtangulis  ACB,  C D B , bisfu  nptis,  Sc  * 

B A quadratum  zquamr  quadratis  BD,  CU,  CA,  vna  cum  redangulis  B D A, 

’ DCA  bisfumptis : Igitur  ablatis  communibus  quadratis  AC,  CD>  DB  , rema- 
nent ACB,  CDB  rcciangulas  atqualia  redangulis  BDA,  DCA. 

Corollarium. 

PRopofitio  harc  quoque  vera  cd,  (i  AB  linea , vtcumque  Se  quotcumque  pundft 
diuidatur.  E idcmquccll methodus  progrediendi,  Se  dcmonltrandi , qua  111  pro 
politione  vli  fumus. 

PROPOSITIO  L V I. 

SI  fuerit  vt  AB  ad  BC,  fic  A D ad  D F,  Se  B G linea:  xqualisE  Fi 
Dico  ABDE,  redangulum  xqualc  ede  rcdtangulo  C B D. 

A B C D E P 

Demonflmtio. 

QVoni.im  per-  conftrudionem  A B C E F 

clt,  »t  A B ad  BC  > fic  A D - 

ad  DF,  erit  permutando  , inupr-  : . 

tendo,  vt  AD  ad  A B,  fic  D F ad  FE,  id  eftad  BC  : diuidendo,  vt  AB  ad 

BD,  lic  F E ad  D E,  ideft  B C ad  D Ei  qu  rc  AB  DE  re&anguluui , zqual»  . 
cd  redanguio  CBD.  Q^od.crat  demondrandam. 

PROPOSITIO  L V 1 1 . 

■ ■ • i : '•  "i  * : •’*  i 

SI  fuerit  AB  reda  diuifa  in  C & D vt  AC  DB,  linex  fint  inter  fe 
xqualcs;  , 

A C D , B 

Dico  CB  quadratum,  xquari  quadrato  ACvna  cum  redangulo 
ABCD. 

Dcmonflratio. 

QVadrarunfA  B,  atqualc  cd  quadtatis  AC,  C B , vna  cum  ACB  redtangulo 

bisfumpto:  icd^AC  quadratum , vna  iumredangulo  ACB  , arqualc  cdre-  A *£ 

E 5 dangulo 


3»  ''  LINEARVM 

dlangulo  CAB,  igitur  quadratum  A B,  squale  eft  quadrato  CB  , vna  cum  re- 
«angulis  AC  B,  CAB.  Rurlum ‘A  B quadratum  .squale  eft  tec\angulis  A B CD. 
CAB,  DBA;  igitur  quadratum  CB  , vni  cum  redangulis  ACB,  CAB,  squale 
ell  re£tangulis  AB  CD,  C A B , D B A.  quare  dempto  communi  redangulo  C ABi 
squalia  remanent  C B quadratum , Vna  cum  redangulo  ACB,  rcdtangulis  AB  C D, 
DBA , id  ell  re&angulis  ABCD,  B D A , vni  cum  quadrato  D B : ablatis  igicur 
squalibus  rectangulis  BDA,  ACB,  manet  CB  quadratum,  squale  quadrato 
DBiidctl  ACj  vnacumrcftangulo"  ABCD.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LV11I. 

^ ** E P Ol  fuetit  AD  linea, diuifa in  B 

s3&  C , vt  AB  CD  lincte  fint 
accjualcs , fumatur  autem  inter  B & C,  pundum  quoduis  E; 

Dico  A E D rcdangulum , arquale  clle  redangulis  C E A , E B A,  vni 
cum  quadrabo  AB. 

bemonjltatio. 

P Edanguiura  AED,  iquale  cft  rectangulis  «ABEC.  BEC,  BECD  , vna 
Avcum quadrato  AB:  ledijfdem,  squalia  fune  rcctangula  AEC,  ABE)  vna 
cum  quadrato  AB;  (quia  A EC,  i>  aquatur  rectangulis  ABEC.  BEC)  igitur 
AED  rcctangulum  , squale  cft  rectangulis  CEA,  EBA  , vni  cum  quadrato 
A B , Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LIX. 


SI  fuetit  AC  linea,  vtcunque  diuifa  in  D,B,E; 

Dicoredangula  ADC,  AEC,  DBE)  tequalia  elfe  rectangulis 
ABC,  ADB,BEC,  ADEC. 

A D B E C 


Demonfiratio. 


‘ikj.  D Ectangulum  ADC  , squale  cft  rectangulis  ADB»  c ADBE.  ADEC:  St 
iuu.  1VAEC  rcctangulum,  d squale  cft  rectangulis,  CEB,  CEBD,  CEDA;quare 
addito r cctangulo D BE.erunt  ADC, AEC, DBE rectangula, squalia  rectangu- 
lis ADB,  ADBE,  A DEC,  CEB , CEBD , CED  A,  DBE.  fed  & AB  C 
rcctangulum,  squale  cft  rectangulis  DBE,  ADBE,  CEBD,  CED  A;  additis 
igitur  rectangulis  ADB,  BEC,  ADEC, erum  ABC,  ADB,  BEC,  ADEC 
rectangula  , squalia  rectangulis  ADB,  ADBE  ; ADEC,  CEB,  CEBD, 
CED  A , DBE : fcd&ijfdem  rectangulis,  oftenfafunt  squalia,  rcctangula  ADC, 
AEC,  DBE;  Igitur  rcctangula  ADC,  AEC,  DBE, squalia funt rectangulis 
ARC,  ADB.  BEC,  ADEC.  Qtiod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LX. 


SI  fuerit  AB  linea,  diuifa  in  quinque  parces  squales , pundi*  C,  D, 
E,  F.  Sc  eiqu;uis  in  diredum  adijtiatur  G A. 

Dico  GD  quadratum,  aquale c(fc quadrato  AG,  vna  cum  redangu- 


G A C D E F*  B 


'Vemon- 
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Dtmonftratio. 

QVadratum  GD,  squale  cft quadratis  AC,  AD  vnicum»  reflungulo  G A D 
bis fumpto  • fcd  AD  quadratum  , squale cft  quadratis  A C , C D , vna cum  re- 
fi.inguio  A C D bi;s  b liimpto  i id  cft  vna  cum  quadratis  D E,  EF  * &C  G A D rc- 1, 
ffangulum  bis (iimpium , squale cft rcftangulis ■ GACE,  GAEB,  Id  cft  rcffan- X,». 
eulo  G ACB  (ob  CE  . EB  lineas  squales  lines  CB)  igitur  quadratum  GD, 
Luale  cft  .quadratis  A G,  AC,  CD,  DE,  EF.  vna  cum  rcaangulo  GA,  CB. 
Rurfiimrectingulum  GCB.  squale  cft  rcftangulis  GA  CB  , ACB  : fed  ACB 
rcftangulum  squjilc  cft , reffangulis  ACD  , ACDE  , AC  E F , A C F B , id  cft 
quadratis  AC,  CD.DE,  EF\  vna  cum  rcdrangulo  G,ACB;  igitur  addito  qua- 
drato A G , erit  GCB  rciftngulum,  vna  cum  quadrato  A G,  atquale  quadrato  G D. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I. 


^Ececur  AB,  in  quotuis  partes 
) vtcunque  in  C,  D,  E,  a 


D 


B 


Dico  quadrata  AC,CD,DE,  EB  , limul  cum  rcdangulis  ACB, 

CDB,  D EB  bis  fumpcis/arqiiari  quadrato  totius  AB. 

J'  ' 

Dc/nonfiratio. 

/*'  , . 

QVadratum enim  AB,  squntuf  quadratis  AC,  CB  8f  reflangulo  ‘ ACB  bisca-s*»»- 
fumptoi  eodem  modo  quadratum  C B , squale  eft  quadratis  C D , D B , & rc-  *■ 
flangulo  CD  B,  bis  fumpto  i dpnique  Se  quadratum  DB  squale  cft  quadratis  DEi 
EB  , ficreftangulo  DEB  bis  fumpto.  colleflis  igitur  in  vnum  quadratis  AC,  CD, 
DE.EB,  & reftangiliS  ACB, CDB,  DEB  bis  fumptis;  exfurget quantitas.qua- 
drato  AB  squalis.  Quod  fuit  dcmonftrandum. 


Corollarium. 


Hinc  colligere  liret  i quod  de  duabus  te£U#lineis,  quomodocumque  diuifis  etiatks*  *, 
fecundum  dilfunillimas  ratipnqs.,.  iudiclum  ferre  debeamus.  Ex  difcuriu  enim 
polito  in  dcmonftrationc  huius  propofitionisconftati  quadrata  p.ittlum  cu i u (cum- 
que lines,  cum  reciangulis  bis  fiqiql fumptis ,qu$fub  p.trtibus  fiunt,  lecundum  te- 
norem propoficionc  contentum.,  s qualia  clfe  quadrato  cotius ; vnde  cam  proportio- 
nem habere  necelVarium  eft  quadrata  partium  vnius/imulcUm  rcflagulis  bis  funi ptiV, 
ad  quadrata  omnia  partium  alterius,  cum  rc&angulis  fuis  bis  fumptis, quam  ipfimdc 
quadrata  lotarum  inter  (c  obtinent- Quod  adaprationc  non  carer,  cumvnaquantita- 
tum,  lnpauciilimas  parces  pollit  diuids,  alpcra  ivero  in  quampiurimas.  ■ * 

. ait . v ,ti:>  :m.t.  ■ -•  !•  •*!.*•  •»' AD 

Hoc  etiam  quod  fubiungam,  ignorantibus  Geometriam  maxime , vi.febimr  parii rti 
credibile;  fi  d.itum  numerum  verbi  gratia  iooiqlns  iubeaturt(ecum  tacitus  in  plftrfs 
pro  libitu  partes  partiri , deinde  lingularum  partium  quadrata, in  vnam  fummam  col- 
lecta, (eponar  ; qus  lumms  ,cx  multiplicationibus  partium  inter  lc,fecunddm  fen- 
fum  propolirionecopicntum,  cpniuncta,  certum  quendam  numerum  libi  compu- 
tarit.  Alter  vero  Geometri^  gnarus,  fponlione  cum  eo  facta , certet  fe  diuinatuntm 
eum  numerum  , quem  fuppucaciopc  facta  , in  cpdicillis  copfcriplcdr..  Vt  res  etiam 
ryronum  captui  magis  accommodetur ; eam  fufius  nonnihil  deducam.  - 
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B 


400 


900 


2500 


1600 

3200 


1500 

3000 


Ponatur  numerus  tao.ex. 
politus , diuifus  in  quotuis 
parces  j vetbi  gratia  in  A C, 
CD,  DB.  fitque  AC  par- 
tium 10 : CD,  partium  301 
refiduum  igitur  partium  50. 
iubetur  lingulas  partes  mul- 
tiplicare per  feipfas;  produ- 
cent hx  multiplicationes 
tres  fummas  i quarum  prima 
400.lecutla  900.  tertia  1500. 
partes  continebit.  Vlrerius 
iubetur  AC  > multiplicare 
per  numerum  C B.  hoc  eft 
ao.  per  80.  Sc  emergit  (um- 
ma  1C00.  qux  bis  Cumpta, ex- 
crevit ad  liammam  3200. 
Denique  hoc  facco , etiam 
numerum  CD  duccrt  in 
DB.Si  exlurgec  fumma  1500. 
qua:  bis  fumpta  efficit  numerum  3000.  tandem  colligit  hxc  produdta  in  vnam  maf- 
fam , cuius lumma  elltoooo.  quam  Geometra  difcurlupropoiitionis  iam poUtar,fo3a 
multiplicatione  numeri  100.  per  100-  fadtam  illico  mamfcftam  habebit,  icilicet 
roooo. 

PROPOSITIO  L X 1 1. 

SI  fuerit  AB  linea , diuifavt- 
cunquc  pundtis  C D. 

Dico  rcdtangulum  fub  AB,8c 
compofitaex  ACDB  ; vna  cum  rcftangulo  fub  CD  , & compofitaex 
ACDB;  xquale  efle  redtangulis  BC  A , D BC,  ADB,  CAD,  fimul 
fumptis. 

Dcmonjiratio. 


400 

900 

1500 

3000 

3100 

10000 


u.smmJi.  D Edtangulum  fuper  AB,  & compofita  ex  AC  DB  , xquale  a eft  re  langulis 
ti+rnU-  CA  B,  DB  A;  ideft  redtanguIis^A  C B , ADB,  vna  cum  quadratis  A C,DB; 
ideft  xquale  redtanguhs'CDB,  AC  DB  , DC  A,  BD  C A,  vna  cum  quadratis 
AC , D B.  Rurfum  rcflangulum  fuper  C D , Sc  compofita  ex  ACDB,  xquale  eft 
redtangulis  A C D , C D B:  igitur  rctftangulum  fuper  A B.  & compofita  exACDB, 
vna  cum  redtangulo  fuper  CD,  Sc  compofitaex  ACDB,  xquale  eft  retftangulis, 
CDB,  ACDB,  DCA,  BDCA,  ACD,  CDB,  vna  cum  quadratis  AC.DB. 
Iterum  retlangulum  B C A , xquale  eft  rc&anguhs  DCA,  BDCAi  item  DBC 
redtangulum,  xquale  eft  rcdiangulo  BDC,  vna  cum  quadrato  DB  i item  ADB 
rc&angulum,  xquale  eft  redtangulis  C DB  , ACDB;  denique  redtangulum, 
CAD,  xquale  eft  redtangulo  ACD,  vna  cum  quadrato  AC;  igitur  re<3angula 
BCA.DBC,  ADB,  CAD,  xquarlialuntrcdlangulofub  AB.Sccompoficiex 
ACDB,  vna  cum  rcdtangulo  fub  C D , Sc  compofita  cx  A C D B.  Quod  erat  de- 
monfttaudum. 

PROPOSITIO  LXIII. 


RE&am  A B,diuifam  vtcunque  in  C D, iterum  in  Ediuiderc,vt  A ED 
r octangulum , xquale  fit  rcdtangulo  B E C. 


Con- 
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POTENTIA. 


Conjlrutho  £r  dtmonflratio. 


CVper  AD,  CB  vt  diametris,  circuli 
u^deicrihantur,  AFD,  DFC.  qui  oc- 
currant fibi  mutuo  in  F : tum  cx  F refla 
demittatur  F E , normalis  ad  lineam  A B. 
Dicopunflum  E,  farisfaccre  pctitioni.pa- 
tet;cumramAED,  quam  BECrcflan- 
gtiluin  xqualc  , fit  quadraro  FE.  igitur 
lineam  AB,  vteumque  in  C & D 'diut- 
fam,  iterum  iecuimus  in E>  &c.  Quod  erat 
faciendum. 


PROPOSITIO  L X I V. 


• It  Tirlj.  ■ 


Lineam  AB  diutiam  vccunque  in  C , D.  iterum  diuidere  in  E , vk 
CEA  rcdangulum,  atqualc  fit  re&angulo  D E B. 

(onjlruRio  & dimonflratio. 

DEfcnbanrur  fuper  A C > D B li- 
neis , vt  diametris,  circuli  A I C, 

BHD  : quos  in  H Sc  I contingat 
linea  H 1 ; qua  bifariam  in  G diui- 
fa,  demittatur  ex  G UneaG  E,  nor- 
malis ad reflam  AB.  Dicopunflum 
E,  elTc  quod  queritur,  fccctur  BE 
linea  in  F . vt  E F quadratum  fit 
tequalc  reflangulo  D E B.  &r  per  F, 
ex  G ducatur  refla  GN,  occur- 
rens carculo  D H B in  M , & N.  & 
ex  G ducatur  altera  GK,  occurrens  circulo  AIC  in  £ & K,  facta  conftructio- 
ne  vt  prius,  ironiam  per  conftructioncm , EF  quadratum,  xqualc  ponitur  recran- 
gnlo  DEB;  t HG  recta  eft  tangens,  eritFG  quadratum, xqualc b rectangtilo  * 
MGN;  fed  FG  quadratum  Aquale  eft  quadratis  EG,EF,  igitur  & M GN  rectan-  5 
gulum  xqualc  eft  quadraris  , EG,EF  : id  eft  quadrato  EG>  vna  cum  rcccangulo 
DEB;  eodem  modo  oftendetur  LGK  rcctangulum  , xquari quadrato  E G,  vna  » 
cum  rcccangulo  A E C.  V nig , pum  xqualia  fint  rectangula  L G K . M G N , dem- 
pto communi  quadrato  E G,  erunt  AEC,  DEB  rectangula , inter  te  xqualia. 
Diuifimus  igitur  lineam  A B in  E,  Sic.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  L X V. 

DAtx  fint  dux  linex  A & BF.  oportet  BF  linex  , quandam  FC 
adijeere  , vt  quadratum  A ad  BCF  rc&angulunft  elatam  habeat 
rationem  D ad  E. 


ConflruQio  (y  dtmonflratio. 


"Clat  vt  D ad  E , fic  A quadratum, ad quadra- 
tum  G;  dcin  FB  linea;  quxdam  adiungatur 
F C > vt  B C , G,  F C.  tres  fint  incontinua  analo- 
gia: quod  fiet  fi  dara  differentia  extremarum  B F- 
& media  G.  inucniantut  extremx  FC>CBpcr 
Anderionmm  Si  alios  Dico  fictum  clle  quod  pe- 
titur. Quoni.un  BC,  G*  FC  linex  funteomi- 


A 

G 

B 

F C 

D 

F, 

F 

nux 
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nux  proportionales, erit  B C F rectangulum , xqualc  quadrato  G '•  igitur  quadra- 
rum A eft  ad  rectangulum  BCF  vt  A quadratum, ad  quadratum  G;  id  cft  pet 
conftructionem  vt  D ad  E.  Igitur  rcctx  B F quand.im  addidimus,  8tc.  Quod  erat 
£iciendum. 

PROPOSITIO  L X V I. 


DAtxlinex  AB,  inxqualiterinCdiuifx.quandam  B D adiiccre,  vc 
BD  A rcftangulum,  xquale  fit  quadrato  C D. 

Constructo  & dcmonjirttto. 

Flat  A E xqualis  C B.  & fiat  qua- 
drato CB  xquale  rectangulum 
ECBD.  Dico fadtum c(Te quoii  peti- 
tur. Sunt  enim  per  condruflionem  cpntinux  DB,  BC,  CE  , 8c  quia  AE  xqua- 
• lis  eft  CB,  erunt&  BD,  DC,  DA  * contiuux  proportionales  i vndeCD  qua- 
drato xquale  eft  redtangulum  BDA.  addidimus  igitur  redam.  Quod  erat  faden- . 
dum. 

PROPOSITIO  LXVII. 


D 


H 


b Xf.  Stxti. 


I fuerit  A ad  B , vc  C ad 
D,  & E ad  F , vc  G ad  H. 
Dico  AH  redtangulum, 
ad  rcftangulum  B G , eam 
habere  rationem  , quam  habet  C F reftangulum  , ad  rcftangulum  D E. 

Dcmonflratio. 

D Atio  redtanguli  AH,  ad  B G redtangulum , cft  compofita  ex  ratione  A ad  b B, 
*^-&:cx  H ad  G.  Sed  etiam  ratio  CF  redtanguli , ad  redtangulum  DE  , compo- 
fita cft  ex  ratione  C ad  D , id  eft  per  conftrudtionem  A ad  B;  & cx  F ad  E , id 
eft  H ad  G.  igitur  reftangulum  A H , ad  redtangulum  B G,  eam  habet  rationem, 
quam  CF  redtangulum , ad  redtangulum  DE-  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXVII  I. 

A B C D OI  A,  B,C,D  lihex  fuerint 


E F G H autem  & alix  quatuor  E,F,  G, 

• H in  continua  analogia; 

Dico  AH  rcftangulum,  ad  rcftangulum  D E,  rationem  habere  tri- 
plicatam cius , quam  habet  B G reftangulum  , ad  rcftangulum  CF. 

Demonftratio. 

c tvu.  T?  Atio  redtanguli  AH,  ad  redtangulum  ED,  ‘compofita  eft  ex  ratione  A adD, 
d ic.Dtf».  FVqdeft,  ex  tripi  i cara  a ratione  B ad  C,  quia  A,  B,  C,  D continux  funt  proportio- 
"stxti.  nales  & ex  H ad  E , id  eft  ex  triplicata  ratione  G ad  F ; fed  B G redtangulum, 
ad  redtangulum  C F,  rationem  habet  compoficam  ex  eBad  C,&exG  adF;igitur 
redtangulum  A H,  ad  redtangulum  D E,  rationem  habet  triplicatam  , eius  quam 
habet  DE  redtangulum,  ad  reftangulum  C F-  Quod  erat  demonftrandum. 


PRO- 
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SI  AB,  AC,  AD  line*  fuerint continux,  quibus xquales fiant  A E, 

A F,  A G,  in  diredtunr, 

Dico  D C G rc£tangulum,ad  CB  F rc£fangulum,efle  ve  DA  ad  B A. 

Demonjiratio. 

CEntro  A,  intccuallis  AC  , AD  , femicirculi 
deferihantur  DIIO  , CKFi  ereflique  ex  C 
normali  CH,  ducatur  reda  AH,  occurrens  cir- 
culo CKF  in  K,  itinganturquc  BK  , ve  AC  ad 
AD,  fic  A K a.l  A H , icd  vr  A C ad  AD  (ic  A B 
cftad  AC  per  conftruflioiicmi  igitur  vt  AB  ad 
A C , fic  A K.  ad  A H i adcoqiic  B K , H C lineae 
(init  parallclz  , Se  BK  refla  , normalis  ad  lineam 
AC: quare  DCG  reflangulum,  cflrad  reflangulum  CBF,  vr  HC  quadratum, 
ad  quadrarum  K B,  idcil  m duplicata  ratione  linea:  HC  ad  K B.id  cil  AC  ad  AB, 
idcftvt  A D,  liitea  ad  lineam  A B.  Quod  erat  demonilrandum, 

PROPOSITIO  LXVII  I. 

SI  fuerint  quotcunque  lineae  continux  proportionales  AB, CB,DB, 
EB,FB , G B. 

A C D E F O . B 

Dico  redangula  ABDE,  CBDE,  C BEF,  DBEF  , DBF£, 
EBFG  in  continua  ctfc  analogia ; & quidem  in  ratione  AB  ad  CB. 

Demonjiratio. 

D Eflangulum  enim  A B D E, ad  reflangulum  C B D E.eft  vt  A B * linea.ad  lineam  , l Sm;. 
“CBi  Sc  CBDE  reflangulum  ad  reflangulum  CBKF,  cft  vt  11  DE  ad  EF,  biw. 
id  eft.vt  AB  ad  CB;  Rurlum reflangulum  CBF.F,  ad  reflangulum  DBEF, 
eft  vt  C B ad  D B , id  eft  A B ad  C B.  (quia  A B , C B , D B , Stc.  ponuntur  comi- 
nuz,&  DBEF  reflangulum,  ad  reflangulum  D BPG,  eft  vr  £F  ad  FG  , id  eft 
iterum  AB  ad  CB; &licdeceteris.Ieiturrcflangula  ABDE,  C B D E,C  B EF, 

&c.  in  concinualimc analogia, & quidem  dn  ratione  AB  ad  C B.  Quod  erat  de- 
monftrandum.  _ 

PROPOSITIO  L XIX. 

SI  fuerint  tres  ordines  continue  proportionalium  A,  B,  C,  D.jL,  F,  G, 

H.  I,  K,  L , M.  & A F redangulo  xquale  fiu  quadratum  R:  8c  R 
quadratum  xquale  re&angulo  EK;  fit  autem  8t  IF  re&angulo,  xquale 
quadratum  O,  & E B re&angulo,  quadratum  S.  dein  & rcftangulo  C H, 
aequale  quadratum  P;  & T quadratum,  xquale  rediangulo  G M;  denique 
redfangulo  LH  , xquale  quadratum  Q,  & G D rcdangulo,  quadra- 
tum V; 

Dico  quadratum  N cfle  ad  quadratum  P,  vt  eft  quadratum  S , ad  qua- 
dratum V : & R quadratum,  ad  quadratum  T,  vt  O quadratum  ad  qua- 
dratum Q_ 

‘ F i Vcmon- 
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Dcmonjiratio. 


A. 

B. 

C. 

D. 

r\ Vadratum  enim  N ad  quadratum  P , id  eft  per  con** 
'^ftru&ioncm  , A F re&angulum  , ad  rcflangulura 

a»j .Stxti.  J7 

T. 

G. 

H. 

C H.  rationem  habet  a compofitam , ex  A ad  C,  id  eft 
pcrhypothcfim  ex  duplicata  ratione  A ad  B;  & ex  F 

i. 

K. 

L. 

M. 

ad  H,  id  eft  duplicata  ratione  R ad  F ; fcd  ratio  qua* 
drari  S ad  quadratum  V,  id  eft  per  liypothefim  redtan- 

N. 

P. 

S. 

V. 

guli  EB,  ad  rc&angulum  GD,  etiam  componitur  cx 
ratione  B ad  D»  id  eft  duplicata  ratione  A ad  B,  &:  ex 

R. 

T. 

O. 

Qc 

ratione  EadG,  id  eft  duplicata  ratione  E ad  F,  igitur 
vt  quadratum  N ad  quadratum  P : (ic  quadratum  S ad 

quadratum  V. 

Eodem  modo  oftenditur  quadratum  R,  adquadratum  T cfte,  vt 

quadratum  O,  ad  quadratum  Q^Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXX. 


Sic  AC  linea  diuilainxqualitcrin  B,  oportet vtrimque  rettas  xqua- 
Ies  adijeere  A D,  C E,  vt  ABC  redtangulum,  ad  rcctangulum  D B E, 
datam  habeat  rationem,  R ad  S. 

ConftruBio  & dcmonjiratio. 

T~\F/cripto  fuper  A C.vt  »liamctro,femicirculo  AEC, 
'erigaturex  B,norm,ilis  BF;  & fiatvt  R linea  ad 
S.  lineam , ita  BF  quadratum,  aJ  quadrarum  BG, 
tum  centro  communi  fi,  mteruallo  HG,  defcribaiuc 
femicirculus  D GE  occurrens  A C linex  produ&x 
in  D & E.  Dico  AD,  CE,  lineas  farisfaccre  pe- 
titioni, Rcftangulum  enim  ABC,  xquale  eft  qua- 
drato i>  FB,  & GB  quadraro,  xqualccft re£tangu- 
lum  DBE:  igitur  rcftangulum  ABC,  eft  ad  redlan- 
gulum  DBE,vt  F B quadratum , ad  quadratum  B G, 
id  eft  linea  R ad  lineam  S per  conftructionem  .datx 
Igitur  linex  A C tectas  xquales  vtrimque  adiecimus;  Scc,  Quod  erat  prxftandutn. 

PROPOSITIO  LXX  I.  . 

DAto  quadrato  A , & linea  D F,  vtcunque  in  E diuisa  , exhibere  re- 
dam, qux  diuifa  fecundum  rationem  DE  ad  EF  , exhibeat  qua- 
dratum fub  tota,  vna  cum  redangulofub  fegmentis,  ad  quadratum  A, 
in  data  ratione  B ad  C. 

Conflruftio  & dcmonjiratio. 

I Nuenti  M,  media  inter  BieC  , fiat  vt  quadra- 
tum B ad  quadratum  M,  ita  DE  quadratum 
vna  cum  rcctangulo  D EF,  ad  quadratum  Q,deia 
vt  G linea,  ad  DF  lineam, lic  latus  quadrati,  A 
fiat  ad  quandam  I K ; qux  ita  Iccetur  m L , vt  D F 
eft  diuila  in  E.  Dico  I K lineam  cfte  quxllcam. 
Quoniam  eft  vt  G linea , ad  lineam  DF,  liciatus 
quadrati  A ad  rectam  IK,  eruinuertendo , per- 
mutando , D F ad  I K,  vt  G ad  latus  quadrari  A. 
R urium  cum  IK,DF  linex  proportionaliter  lint 

diuifx, 
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diuifx,  erit  vt  IK  ad  DF  (icLK  ad  F.  F.  Eft  autem  ratio  redanguli  I LKad  re- 
dangulum  DEF,  acompofita  cx  ratione  I L ad  DE,  & L K ad  F.F  , id  cft  ex 1 
duplicata  ratione  IKad  DF.ttem  quadratum  IK  ad  quadratum  DF> duplicatam 
habet  rationem,  eius  quam  habet  IK  linea,  ad  lineam  DF;  igitur,  erit  1EK  re- 
danguluin  vna  cum  quadrato  IKad  reftangulum  DEF  vna  cum  quadrato  D F, 
in  duplicata  ratione  I K ad  D.F.  Si  quia  eft  vt  D F ad  G fic  I K ad  latus  quadea- 
ti  A,  erit  vt  rcdangulum  DEF  vnacum  quadrato  D F,  ad  quadratum  G,  fic  ILK 
tetSangulum  vna  cum  quadrato  1 K>  ad  quadratum  A.  (cd  per  conftrudionetn  eft 
DEF  rcdangulum  vna  cum  quadrato  DF,  ad  quadratum  G,  vt  quadratum  B ad 
quadracum  M,  id  eft  vt  linea  B ad  lineam  C»  igitur  rcdangulum  I L K vna  cum 
quadrato  IK,  eft  ad  quadratum  A,vt  B ad  C-  Vndc  dato  quadrato  A,  &rc.  Quod 
erat  faciendum. 


G 


PROPOSITIO  L X X I i. 

E Sto  A B linea  diuifa  vtcunque  in  C,  A * c B D 

oportet  eam  augere  reda  BD,vt 

ACB  rectangulum  , ad  rcdangulum  E F 

ADB,  datam  habeat  rationem  t ad  F. 

Conflrutli » iy  demonftrati». 

Flatvt  E adF,  fic  ACB  -tcdangulum  ad  G quadrarum; deinde  data1  media  G> 

& cxccftu extremarum  AB>  inucniantur  extrema:  AD,  DB  per  Andcrfonium 
jC.dios.Dicofadumefic  quod  petitur:  eft  enim  vt  E ad  F , fic  ACB  redangu- 
lum  , ad  quadratum  G.  fcd  quadrato  G , per  conftrudioncm  aequale  eft  rcdangulum 
A DB,  igitur  vt  E-'dF,  fic  ACB  rcdangulum,  ad  rcdangulum  ADB;  datae  igitur 
linea:  AB,  quandam adiccnnus, icc.  Q_uodcr.it  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXIII. 

DAtam  redam  AB  diuiiam  in  C vccunque,  iccrum  in  D fecare,  vt 
D AB  rcdangulum,  adredangulum  D CB,  datam  habeat  ratio- 
nem E ad  F.  , 

A D C B 

Conflru£lio£r  demotijiratio.  " 

E ‘ 1 ’ F 

Flat  vt  EadFjfic  AB  linea  .uUincam  1 

G>  dcin  AB  fccetut  in  D,  vc  A P fit  „ 

ad  D C > ficut  C B cft  ad  G.  Dico  fa-  ^ 

ftum  efle  quod  petitur. 

RatioDAB  refUnguli , a.l  rcdangulum  DC  B , compofira  cft  ex  ratione  AB 
ad  CB,  &.  AD  adDCiideftperconftru^ipftem  CB  ad  G.  icd  edam  ratio  b A B *• 

ad  G, id  cft  E ad  F,  componitur  cxratiotic  AB  ad  CB.  Sc  CB  ad  G,  igitur  re- 
dangulum  D AB  ad  reccangulum  DCB,  eam  habet  rationem  quam  AB  lineaad 
G,  ideft  E ad  F ; r^ctara  igitur  AB  in  D iccuunus,  icc,  Qupdcrac  faciendum.  • 

« 

PROPOSITIO  LXXIV. 

Edam  A B diuiiam  vccunque  in  C , iterum  fecare  in  E> , vc  A B D 
rectangulum , ad  quadratum  C 0,  datam  habeat  rationem  E adE. 

ConftruSho  demonjlrano.  A C D B 

Flatvt  E adF,  fic  AB  ad  G dein  £ ? 

A B fccetur  in  D,  vt  D B , D C,  G 

6c  G lineae  fint  continuae.  Dicofa- 


R 
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ctum  cffc  quodiubctnr.  Ratio  enim  rectanguli  A BD , adquadratum  C D , compo- 
nitur ex  ratione  AB  ad  C D,  St  D B ad  C D , ideft  ex  ratione  CD  ad  G.  1'ed  ii 
3 ratio 'linea:  AB  ad  G {ideft  E ad  1' per  conftructioncm)  compotita  eft  ex  ratione 

/““•  a A B ad  CD , &ex  C D ad  G,  igitur  ABD  recrangulum  ad  quadratum  C D, 

eam  habet  rationem , quam  E ad  F.  diuiiimus  ergo  A B lineam  in  D , & c.  Quod 
erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXV. 

Lineam  A Bdiuifam vtcunquein  C & D,  iterum  diuidere  in  E,  vt, 
E A C re£tangulum  ad  re&angulum  E B D , datam  habeat  ratio- 
nem F ad  G. 

A C E D B Confirucho^O-  dmonftra.ua. 

piat  vt  AC  ad  DB  , fic  F ad  H , «c 
F G AE  ad  EB.  vtH  adG-  Dicofaflum 

ciTe  quod  iubetur.  Ratio  linei  F ad  G 

l compofttaeft  ex  ratione  F ad  H.  DcH 

A”-  — ad  G;  fed ratio  EAC  rcftangnli  , a<i 

rcftangulhm  EBD  » compotita  c ft  ex 
C I,.  S<»<  C ratione  A C ad  D B , id  cft  per  conftrurftionem  F ad  H , & ex  A E ad  EB.id 
cft.H  ad  G,  igitur  vt  F ad  G,  iic  EAC  re&angulum  j ad  rcctanguiiiin  EBD. 
Diuifirouaigitur  lineam  AB  in  E,&c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LXXVI. 


A E F » C Int  A B,  C D,diuifac  quo- 

Omodocunque; 

£ £ H 1 D Dico  quadrata  partium 

AB  , vna  cum  re&angulis 
AEB,  EFB  bisfumptis,  ad  quadrata  partium  linea;  CD,  vna  cum  rc- 
&angulis  CGD , GHD,  HID  bisfumptis,  eam  habere  rationem 
quam  A B quadratum  ad  quadratum  C D. 


Dcmonjlratio. 

DEmonilratum  cft  AB  a quadratum  xquari  quadratis  partium  linea:  A B vna  cum 
re&angulis  AEB,  EFB  bis  iumpris,  quemadmodum  etiam  de  quadratis  par- 
tium CD  ciufque  reiftangulis  CGD,  GHD, HID  bis  fumptisi  patet  ergo  ea  in- 
ter fc  illam  obtinere  rationem  quxmter  quadrata  ABC  D repentur. 

PROPOSITIO  LXXVI  I. 

DAtarum  duarum  alteram  ita  fecare , vt'  fe&x  partes  cum  infecta , in 
continua  fint  analogia: 

Trtptfiticntm  hxm  demenllrtum  inucniet  iit  lihre  nojlrc  de  pregreffiemiut  gecmttrhii 
propof.tf.  duplici mtthodr.luict  tlii  txmenpruxi  hic  exniem expedire. 


Con- 
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Conftrucho  <fy  'VemonflrAM. 

Sint  AB  ,BC  linea:  quarum  alte- 
ram B C > ita  oporteat  partiri  in  D. 
vt  fint  intontinua  ratione , A B,BD, 

D C '•  diuisi  A B bifariam  in  F, , fiat  rc- 
dtangulo  /uper  datis  ABC  contento, 
vna  cum  quadrato  dimi  Jn,  EB  requa- 
le  quadracunj  ED , calet  punfluinD, 
inter  C Sc  B , cum  EC  quadratum  iit 
tequale  . quadrato  BE  vna  cum  re- 
ctangulo  A C B , quod  maius  eft  re- 
ftangulo  ABC:  adeoque  6d  E C qua- 
dratum maius  quadrato  ED.  Dico  itaque  peradlum  quod  paftulaturiConftituro  enim 
fuper  AB  femicirculo  A F B,  ducatui  tangens  FI},  lung.uurdjue  F E ad  ccntrumjcric 
itaque  quadratum  D E,  quadrato  DI* , hoc  eft  b rectangulo  BDA:  vna  cum  qua-*>tf 
drato  E B ,hoc  eft  quadrato  EFatquale.  Adeoque  rectangulum  ADB,  vna  cum 
quadrato  EB,  ipii  ABC  cum  eodem  quadrato  aequabitur , ablato  igitur  communi 
quadrato  BE  remanet  ADB  reccangulum  , iquaic  ABC  rectanguio  , quare 
AD  eft  ad  AB  , vt  eft  B C ad  DB.  Jcvt  AB  ad  B D,  ira  DB  ad  DCi  funt  igi- 
tur C D,  DB,  BA  in  continua  ratione  (igitur  datarum  duarum  alteram  ita  fecui- 
mus,  &c.  Quod  erat  faciendum. 


PROPOSITIO  L XXVI II. 

DAtarum  duarum  alceram  ita  partiri , vt  rectangulum  fub  indiuilafic 
altera  parte  diuifae,ad  quadratum  rcfiduar,  datam  habeat  rationem. 


. Conflru(lto>&  demonjiratio. 

"V)Roptifitionm  quum  prius  psrticuUrem fo  luimus  in  rutiuur  uqutliutis , csmutmssr  qutque 
■*.  imtutrptlttir felutre. 

Sintigicur,  AB,CD,  iincx,oporte»tquediuidcre  F * G 
C D,  in  E.  vt  rectangulum  AB  DE,  ad  quadratum  ——————— 

CE.  rationem  habeat  datam  H,  adi.  FiatvtHadI,  ' B 

fic  A B ad  F G,  dein  c D diuidatur  in  E,  vt  ED.EC, 

FGlint  continuat  per  przcedentc.Dico  factum  effe  f,  E D 

quod  petitur,  ent  enim  rectangulum  fuper  A B E D,  — — 

ad  qua  ratum  CE,  vtidem  ABED  rectangulum, 

adrectanguium  FG  ED,  ideft  vt  AB.ad  FG  , id  „ X 

eft  per  conftrucdonem  vt  H ad  I.  Diutfimus  igitur  — — 

lineam  CD,&c.  Quod  erat  faciendum. 

Huius  Propoiicioms  aliam  raucmcs  demonftearionem  in  libto  noftro  de  progref- 
Conibus.Propof.37. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

DAtam  AB  fectam  in  C&D, 
ita  fccarc  in  E puncto,  inter 
C & D conftttuto,  vt  rectangulum 
A F.  D , ad  C E B rectangulum; 
datam  obtineat  rationem  quadra- 
ti F,ad  G quadratum. 


Con- 
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LINEARVM 


ConfiruUio  & demonjlratio. 

"TXIuidatur  A D in  H •>  & C B in  I bifariam  i & refla  H I diuifo  Cr  in  E vr  fit 
^HE  ad  E I,  ficuccil  F ad  G.  Dico  reflangulum  AED.  adCEB  rcftangu- 
lumbabere  rationem  quadrati  F,  ad  G,  quadratum.  • 

Huius  rei  dcmonftrationem  repcrics  libro  de  parabola.Ex  cuius  proprietatibus  eft 
eruta. 

PROPOSITIO  L X X X. 


UC,-..  *»V'%  ■» 


■sS.:-- 

> l’x' 

*•*  ' 


DAtam  iterum  A.  B,  fe&arn 
vtcunqucin  C & D,  dc- 
nuo  partiri  in  E,  vt  redtangulu 
A E C ad  BEO  datam  ratio- 
nem co tineat  quadrati  F,ad  G 

ConflruSlio  & demonjlratio. 

r^Iuidantur vtpriusrefla:  AD,  CB,  inH,  & 1 punflis bifariami quo fafto  diui. 

datur  HI  refla  in  E,  fecundum  proportionem  G.adF.Dicoredtangulum  AEC, 
ad  BED  reflangulum , datam  habere  rationem  quadrati  F,  ad  G quadratum. 

Hui  us  quoque  dcmonftrationem  inuenies  eodem  libro  de  parabola. 


C E D 


H 

F 


PROPOSITIO  L X XXI. 


D 


B 


DAtam  denuo  AB,  diui- 
lam  vtcunque  in  C & D, 
iterum  diuidere  in  E , vt  te- 
ftangulum  ACE,  ad  BOE 


reftangulum  , datam  obtineat  rationem  quadrati  F ad  G. 


ConJhuSU o &•  demonjlratio . 


H 


M 


N 


O 


L 'ClatVt  AC  adDB.itaHI, 
adKLj  fifvtF  ad  G,  ita 
IM  ad  KN>  tandem  fiant  in 


continuata  analogia  H I , M I.  O Ij  8c  fimiliter  X L , N K . P K : denique  diuidacur 
CD  in  E, fecundum  rationem  lOad  KP>  Dico faflumquod  requiritur.  Re&an- 
■ i)jeai.  gulum  A CE,  ad  B DE,  * habet  rationem  compofitam  ex  A C,  ad  D B , hoc  eft 
HI,  ad  KL,  df  ex  ratione  CE  ad  ED,  hoc  eft  Ol.ad  K P.  Igitur  reftangulum 
ACE,  ad  BDE  eandem  obtinet  rationem , quam  rectanguluui  H I OadL KPi 
fcd  HIO  ad  LKP,  eandem  habet  rationem,  quam  quadratum  IM  ad  KN,  (ex 
conftructione  enim  finr  tres  in  continua  analogia  taro  IO,  IM  , IH  , quam  KP, 
KN.KL.)  hoc  eft  qudm  quadratum  F,  adG,  quadratum;  Igitur  rectangulum 
A C E , ad  B D E , eandem  rationem  continet , quam  F quadratum , ad  G quadra- 
* tum.  Perfecimus  igitur  quod  imperatum  fuit. 

P ROPOSITIO  LXXXlI. 

Ata.bafl,  aggregato  laterum  , & altitudine  trianguli,  exhibere 
triangulum. 


D 


Con- 
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Conjlruclio  c£-  dcmonjlratio. 

DAto  laterum  aggregato  , zqualis  po- 
natur A B ; qua  bihriam  diuisa  mC» 
liat  DF.  iqualis  bafi  trianguli , bifariam 
diuilx  in  C.  & altitudini  arqua|is pona- 
tur F > ex  lateribus  AC,  CB,  DF , fiat 
triangulum  D I I fi  i nam  A C , C 15  (imul 
fumptz  maiores  liint  DE.  erit  igitur 
I)  H E Ifofcclcs : deinde  fiat  vt  II  C qua- 
dratum, ad  quadraturi  F.fic  ACB  rc- 
dangulum , ad  redangulum  AK.B  , Se 
erigatur  K.  G xqualis  ipli  F , parallela 
HC .iunganturque  DG,GE.  Dico  DGE  triangulum cflcqttifitum. 
Demonllrationem  huius  inucnics  libro  de  cllipfi  Propof.ui, 

PROPOSITIO  LXXXUI. 

DAtam  AB  fettam  in  C,  diuidere  in  D,  vt  quadratum  AD,  aequa- 
le fit  CDB.reiitangulo. 

C onllruclto  & demonstratio. 

TXIuifa  CB  in  F.  bifariam,  ponaturexEnor- 
malisEG.xqnalisipfi  A E;  iundifque  A G, 
deferibatur  per  C,  B.  G>  punda  circulus  C B G, 
occurrens  EG  linei  in  F:  diuisaque  FG  bifa- 
riam in  I , agatur  per  I reda  I II  parallela  ipfi 
C B , occurrens  A G lin^z  in  H pundo;  ex  quo 
normalis  erigatur  HD,  decurrens  CB  linei  in 
D.  Dico  fadum  e(Tc  quod  petitur:  cum  enim 
HI  parallela  fit  ipfi  AE,  ponanturque  A E, 

EG  linei iquales,  erunt  & III  , IG  quoque 
inter  fe  xquales.  Se  H communis  inccrfedio  linearum  III,  H G cum  circulo.  Vn- 
de  & HD  eundem  contingit  in  H : eflquc  CDB  , redangulum  xquale  quadraro 
HD.idcftAD.  Diuifimus igitur  AB  lineam  , Scc.  Quod ctat faciendum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 


DAtam  reftam  A B fedtam  in  C , denuo  partiri  in  D,  vt  quadratum 
AD,  ad  re&angulum  B DC  , datam  obtineat  rationem. 


Conflrucho  £5»  demonflratio. 


DAra  (irratio  E ad  F,  & 
fiat  rcdangulu  aliquod 
GIK,  quod  td  redangu- 
Ium  L I M rationem  ean- 
dem eu  tationc  E ad  F con- 
tineat i hoc  fado  ponatur 
quidam  I S , orthogonalis 
adGM.&inucntaIN  me- 
dia inter  K I,  I G>  diuidatur 
K G bifariam  in  O.Sc  eriga- 
tur OT  parallelalS.doncc 
concurrat  cum  T S,  qua: 
zquidiflcr  GM,in  T:  & 
iungatur  T N , qux  S I 
producti  occurrat  in  P. 


X 


Deinde  inuenta  media  I QJnter  EI  , & 1M  , ducatur  reda  PQ_,  occur- 

G rens 


1 if.Tmf. 
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rens  TS  prptraflx  in  R.  tandem  diuidatur  LM  bifariam  in  V , & erigatur  V X 
acquidiftans  T O.concurrens  cum  P Q in  A i Se  fiat  vt  V A quadratum,  ad  qua- 
dratum XA,  ita  quadratum  VL>  ad  X y quadratum  : Dico  T Z lineam  diudam 
efle  m S ,y,  fecundum  rationem  portulacam  i vnde  fi  diuidatur  AB  in  D,  & C. 
vtert  diuila  T Z,  in  S , Uy-,  habebitut  ratio  quadrati  AD,  adCDB  rc&angu. 
Ium,  in  ratione  E ad  F.  quod  fuit  poftulatum.  Vlterius  non  pergo  in  dcmonftra* 
tionc  huius  rei , cum  non  fit  huius  loci  j fcd  eam  repeties  libto  de  patabola  Geome- 
trice tra&atam , & perfodiam.  , 


L ibri  primi  finii. 


Q _V  A- 


k 
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QVADRATVR^E 

CI  RC  VLI 

LIBER  SECVNDVS 

D E 

PROGRESSIONIBVS  GEOMETRICIS. 

AD  LECTOREM. 

Efcns  liber, quem  de  progreffionibus  Geometricis  in- 
ibimus, omnino  neccflariuseftad  fternendam  viam, 
am  inimus  circulo  ad  quadratum  reducendo:  non  ita 
velim  intelligas,  vt  omnes  omnino  propofitiones, 
quq  in  toto  eius  decurfu  rcpcriuntur.ad  cum  finem  requiri  credas* 
fed  quod  fine  vfu  huius  libri , quoad  partes  maxime  principales, 
difficulter  ad  fcopum  perucnircquispoflit:  exigebatautem  libri 
argumentum,  ad  dodrinx  formam  vel  leuiter  faltem  concinnari, 
& cognatis  materijs  exornari,  ne  fartum  impcrfe&um  ederemus. 
Idem  de  fcqucntibus  libris  iudicium  ferre  dignaberc. 


ARGVMENTVM. 

Lurimi  de  boc  argumento  Speculationes  non  tantum  Tbeorematicas , '-ve- 
rum etiam  Problemacicas  confinpfirunt:  fi  d omnes, prout  ex  Liris  hucnjf- 
que  conficript  is  cognofiere  potui  , Arithmeticas  materias  concernentes  , ut. 
medium  attulerunt : quas  authoribus fisis  omnino  mtatlas  relinquo  i mei 
enim  tnflituti  ctt  progrejjlones  tractare  Cjeometricas,  non  Arithmeticas  : {?  per  illas 
cognofiere  quantitatum  omnis  ficeta  magnitudines , fiue  il/a  in  linas , ftue  Juperfi- 
cieiuSjVeletiam  fihdit  exhiberi  debeant.  Occafionem  huic  eonfiderationt  jubmmfira- 
runt  nonnulla , citm  in  Archimede , tum  in  Euchde  loca  , quaiubent  mconfiruShone 
Geometrica,  auferri  pvcrbi gratia,)  ab  aliqua  quantitate  dimidium , & huius  iterum 
dimidij  dimidium , &•  pro  claujula  adfertur , bi  hoc  femper  fikC.  Titillautt  me  hac 
particula, & coegit  morofiore  cogitatione  circa  hec  -verfiiri : tandem  poft  longas  -vexas 
tnttlltCius  ,ca  qua  mihi  mciderut ,tilt  benigne  Lctlor  communico, vr  qua  huic  materia 
dijunt  Jupplere  digneris.  Illam  etenim filum  direxi  ad cognofiendas  quantitates , quas 
snfiituto  meo  ueccjjaruu  ej]e arbitratus  fum:  communi  enim  Geometria,  quam  ansete- 

G n.  ribus 


;qu 

ta  men  hoc 


jz  ARGVMENTVM. 

ribus  accepimus  , non  exifhmaut  pojfe  quempiam  viam  fibi  ffernere,  ad  problemata 
foluenda  , qua  d Mathematicis  per  tot  focula  defiderantur : Vnde  nouas  artes  (4  me- 
thodos nonas  tuiicaut  excogitandas , qua  fupplerent  Geometria  antiqua  defidtu ; di- 
gnaberis itaque  benigne  I-edor , boni  hac  confutere  ,0  cum  aduerteris  , multa  hic  ejfe 
qua  incudi  reddi  debeant,  vtpote  male  tornata  \ memineris  velim  ita  fetent  tas  m or- 
bem ejfe  ingrejjks ; prn/tb  munias  0 inconcinnas , quas  multorum  tandem  manus  ad 
perfidum  nitorem  reduxerunt ; facili  etentm  negotio  inunitis  quidpiam  addi  poteji, 
plura  quippe  vident  oculi , quam  oculus ; qui  domini  fui  tujfu  certis  terminis  fi  conti- 
nere cogitur. 

In  quatuor  partes  partimur  hunc  tradat  uni,  fio  difi indius  procedamsts,  0 captui 
tyronum  magis  tnferttuimus. 

Prima  infiruiet  contemplationi  progrejfonum  inchoatarum , fiue  necdum  termina- 
tarum , quod  terminus  progrejfionum  nondum  tn  confidcrattonern  adducatur,  quid  au- 
tem fit  Progreffio  Geometrica , quis  eius  terminus , his  fimdia , patebit  (x fiquenti- 

bus.Sed  tribus  verbis  conabimur prafintis  partis  nomenclaturam  exphcare. 

Detur  quauu  ratio  tA  ad  Bi  0 petatur  tertia 
ABC  proportionalis  ad  has  duas  quantitates, exhibeatur-. 
^ ^ que  tertia  C : continuatio  trium  horum  terminorum 

_ dicetur  ejfiprogrejfionu  interminata  i eo  quod  pofftt 

Gilterius  procedi  in  iadem  fine : nam  /i  dentur  tres 
quantitates  T),  E,E,  0 additur  quarta  G,qUx  continuet  eandem  rationem  D ad  E, 
progreffio  terminorum  rD,E,  F,  G,  vltenus  efi  produda , quam  fit  progreffio  termi- 
norum A,  B,C : cum  hac  confifiat  in  duabus  rationibus  i il/averom  tribus.  Porro  hae 
methodo  procedendo , continuo  audit  rationibus  \ augetur  progreffio  ,■  manet  intenm 
fimper  interminata.  Hac  igitur  pars  prima  non  perget  vltenus,  0 fifttt  m fila  confide- 
r at  tone  Progrefjionu  huius,  quam  vocamus  interminatam , addifhndioncm  alterius , 
qua  tota  exhaurietur , ac  proinde  terminabitur  fiipsd.  varijs  igitur  proprietatibus  in 
choata  progrefjionis  in  medium  allatis,  fubfiqtutur 

Secundapars,  qua  tota  verfibitur  circaprogreffionem  terminatam,  abfilutam,fiue 
exhauflam,  atque  hoc  vntucrfim  m quocunque  genere  quantitatis : indagando  fiilicet 
cutuficunque  rationis,  fi  m infiniti  cenfiatur  continuata,  magnitudinem, fiu  quantita- 
tem. neque  velim  quis  in  animum  inducat,  nos  materiam  ingredi , qua  placitu  philo- 
fiphorum  contradicat : imo  oftendemus  Isscc  clanus , hic  nafira  methodo  diffolut  etiam 
grauiffimas  difficultates , quibus  in  (ffymnajijs  0 Philofipborum  Luxis filent  tn  ma- 
teria quantitatis  tnuicem  ejfemolefts.  fiuod  vt  exemplo  vno  mamfijhiis  explicetur. 
Jubeat  memoria  argumenti,  quod  Achilles  Zenonis  nominatur, quo  omnem  motum  e li- 
minare ex  orbefi pojfe  contendebat : omnibufquefludebat  perfuadere,  falli  oculos, dum 
quid  loco  mouen  arbitrarentur  i argumento  ad  id  formato  duorum  , qua  monerentur s 
tAchillis fiilicet  veloci ffimccurrcntis,  0 tefludtnu  tardiffime  reptantu. 

B D E C 


Ponatur  , mqmebat  ille  , oAchiUes  curfir permafiimus  , ex  tA  pundo  , tefluds- 
nern  pergentem  per  fimitam  H C t ardi  (fimo  motu  , velle  ajfequt  fio  curfu:  Jffuo 
tempore  Achilles  tendit  ex  A tn  'B , mota  efi  tefludo  ad  altquod  Spatium  , per- 
ueniens  in  D , igitur  necdum  Achilles  affecutus  efi  teffudmem  : iterum  quo  tempo- 
re 
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reexB.  Achi//ts  currit,  ut  affequ.itur  teftudinem  extfientem  tn  T> , mota  est  teji udo 
f cruentent  ad  F.  puntium  ,•  igitur  nondum  affcutubefltefiudtnem , atque  hocin  infi- 
nitum continget  ; igitur  nunquam  ajfiquetur  lAchtlles  tefiudtncm.  Argumentum 
hoc  Zenonis  facillime  expedietur  per  ea,  qua ficundd  humi  librt  parte  adferemui  ,•  nam 
ex  doctrina  ilhui partis,  non foliim  mani  filum fiet,  Achillem peruenturum  ad  tefludi- 
nem,fid  ipfum  punctum  affgnabitur  m quo  apprfhenfio  tefiudinis futura  e fi. 

Tertia  'Pars  huius  librt  ucrfibitur  arca  progrejjiones  terminatas, planorum  pra- 
firtim fimtlium,  qua  commodiora  funt  •ut  ad  doilrina  finem  reducantur : ut  fi  datis 
duobus  quadratis  m ratione  maioris  maqualttatis  ,quu  requirat  fuperficiem  exhiberi, 
qua  aqualis  exifiat  magnitudini,  quam  tota  illa  feries  quadratorum  produceret , orta 
ex  progre/fione  rationis  primi  quadrati  ad fecundum,  (ybuius ficundt  ad  tertium,  (fi 
fic  in  infinitum : atque  ut  idipfum  familiarius  exponam,  ponatur  quis  equum  genero - 
fifitmum  ucbcd  quopiam  mercari,  qui  uulgi  opinione  mille  aureis  afiimatur:  cumque 
mille  aurct  eidem  non  fint  ad  manum  , hac  ff/onfione  contrahit , fi  pofi  menfiem  centum 
aureas  et  donaturum ; pofi fecundum  uerb  menfim  quinquaginta , pofi  tertium  uero 
Vignitiquinque, atque  ita  deinceps po(l fingulos  menfis, perpetuo  cenju  dimidium  dimi- 
dij pretij  pendat  eius,  quod poftremo  menfi  creditori  perfiluerif.  tandem  pertafus  mole- 
fiiarum , canetur  pacifii  cum  eodem , offerendo  ducentos  aureos  pro  refiduo, ut  ab  tllo 
cenju fifi  expediat,  quis  horum  duorum  tali  contraBu  decipitur-,  emptorne  an  uendt- 
torl  huius  & fimiltum  quafttonum folutiones,  dodhtna  tertia  partis  huius  libri , hqui- 
diffime  expediet : & affignabtt , qua  pofi  fingulos  menfis  fiummafit  refidue  debiti, imo 
& fi  quis  pofiularet  noffi , qualis  fumma  refidua  effit  futura  ,pofl  centefimum,tmo  mtl- 
le fimum  mcnfim,Gcometrtcd  certitudine  ex  prafintis  P sertis fiunt ta  cognofiet. 

4>uarta  'Pars  totam  dobirmam  prioribus  partibus  explicatam  corporibus  filtdtfque 
applicabit : {fero  huius  tractatus  argumentum  non  fore  lUis  ingratum , qui  communi 
Geometria  excultifuntiodmnanda  enim  T heoremata  huius  libri  notitia  eruuntur , (fi 
'Problemata  {qua  communi  Cjeometna  diffictis  methodo fluuntur ) praxi  commodtffima 
expediuntur  : fine  adminiculo  enim  huius  hbrt  nulla  effet  huius  operis  lucubrationum 
certitudo , qua  maxima  ex  parte  huic fulcimento  innixa  efl. 
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DEFINITIO  PRIMA. 

GEometricam  feriem  voco  quantitatem  finitam  , diuilamlecunduiti 
continuationem  cuiufcunquc  rationis  dati. 

Explicatio. 

QVamUis  fcnfus.quem  verba  indicantoblcurus  non  videatur,  nihilominus  men- 
tem meam  circa  definitionem  przfcntcm  cenfiii  apponendam:  ponatur  itaque 
linea  quzuis  A B,diuila  i»  C,  fecundum  quamcumauc  proportionem!  & fiatquem- 
admodum  eft  tota  AB  ad  CB,  ita  CB  ad  DB,  8c  denuo  vt  C B ad  DB , ita 

A C D E F G B 

DB  ad  F.B,  & hoc  (emper  fiat.  Oriturin  hac  ratione  procedendi  duplex  confide- 
ratio;  prima,  rationis  AB  ad  CB,  SCBadDB,  ScvlceriusDB  ad  E B,  atque 
ita  deinceps : alcera  rationis  A C ad  CD,  & C D ad  DE,  iterum  DE  ad  EF,  8c 
ita  confcquentcr)  8c  licet  ha:  confiderationes  videantur  diuerfx  , in  vnum  tamen  fco- 
pum  collimant:  nam  cum  ratio  ABadCB.  & C B ad  DB,  eadem  fit  cum  ratione 
A C ad  CD,  Sr  CD  ad  DE»  atqueita  vltcruis,  fi  fiatrcctz  AC  iqualisHISc 
hzc  H I»  - H K I.  M I 

diuidatur in  punflis  K,L,M  .fecundum  rationem  A BadCB,  &CBad  DB.ta- 
tunc  apparebit  ratio , qua  duxiftxconfidcrationcs  invnam  coalefcunt,  fi  quis  igi- 
tur petat,  quid  velim  intelligi  nomine  fcrici  t refpondco  me  nomine  feriei  , totam 
illam  continuationem  linearum  intelligere,  quaram  prima  eft  A,C , iccunda  C D,ita 
vt  ratio  AC  ad  CD,  eadem  fiteum  illa  quam  obtinet  CDad  DE,  atqueita  dein- 
ceps terminatam  eodem  termino,  quo  terminatur  ratio  AB  adCB,  &c.  Etquiain 
definitione,  particula adiunbta  cll  jfnitam, bine  hoc  loco  explicare  cogor  feriem  per 
rationes  AB  ad  C B,  & C B ad  DB,  & ita  confequcnter , ctim  necdum  deraon- 
ftratum  fit  quo  punftolincx  ACD  terminus  cxiftat  fcrici  rationis  AC  ad  CD.nam 
plufquam  notum  e fi,  apud  phdofophos,  nunquam  perueniri  poffe  ad  terminum  con- 
tinuationis, perpartesproportionales  AC  ad  CD,  Sc  CD  ad  DE  , cum  tefidua 
femper  remaneat  quantitas  diuidenda , fecundum  cafdem  rationes ; quare  cerminus, 
boc  tenore  progrediendi  acquiri  nequit  :fcd  fi  quis  procedat  iuxea  confidcrationcm 
continuationis  AB  ad  C B,  & CB  ad  DB,  & fic  in  infinitum , femper  includit  ter- 
minum , ad  quem  per  continuationem  rationis  AC  ad  CD  , perueniri  ne. 
quit  i (eriem  itaque  voco,  quantitatem  finitam  AB  ,diuifam  fecundum  continuatio- 
nem rationis  A C ad  C D,  & CD  ad  D E-  qua:  eadem  femper  exiftit  cum  ea  qui 
fit  continuando  rationes  A B ad  C B.  Quoticfcunque  igitur  occurret  mentionem 
ficti  continuationisalicuius  feriei  AC  ad  CD,&  CD  ad  DE  > fubeat  animo  con- 
tinuationem hanc  finitam  efle,  & totam  illam  terminorum  infinicorum  colledlio- 
nem, alibi  terminatam  efle:  quq  collectio  feries  alicuius  rationis  Geometrici  nun- 
cupatur. 

DEFINITIO  SECVNDA. 

PRogrcflio  Geometrica  eft  quotcunquc  terminorum  fecundum  ean- 
dem rationem  continuatio. 

Explicatio. 

E St  itaque  omnis  progrefiio  pars  feriei,  cumvc  explicatum  eft.omnis  feries  fic  con- 
tinuatio alicuius  rationis  eoufque  produda,  donec  amplius  protrahi  nequeat, mo- 
do prius  explicato  ; Progrefiio  vero  prout  differt  a ferie , proprie  interminata  eft»  ac 
proinde  eius  pars : vbi  tamen  inuencris  in  contextu  fequentium , agi  de  tota  progres- 
sione rationis  alicuius  continuata,  de  feri  e agi  memineris,  neque  enim  hzc  magis 
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fcrupulose  obfcruari  volo,  quam  a Geometfis  omnibus  fcruarur  nomenclatura  pro- 
portionis, vel  rationisjquarum  licet  altera  in  duobus  terminis  confidat, altera  in  plu- 
tibus, nihilominus, pro  arbitratu  Icribcntis.pilfim  confunduntur. Sint  igitur  hzc  pra- 
mifla.fi  noti  cxa&arum  defiimionumloco,  ialtcua  vberioris  explicationis  fuppicroen- 
Co.  Datis  itaone  A & B : vel 

ratio  A ad  B cd  maioris  inx-  A B C D 

qualitatis, vel  pror/us  arqualita-  1 -— 

tis  , vel  minoris  inatqualitatis:  A B C D 

quod  fi  fiant  cotinux  proportio-  " ~ 

ualesABCD-  huiuiinodicon-  A B C D 

linuatio  progre/sio  vocetur,  ■ 
quotcunquc  tandem  termini  exftant. 

Progrcfsio  vero  Geometrica  iam  explicata  duplex  edialia  continua , alia  diferet*. 
Continua  efl  cum  omnes  termini  rationem  conne&entcs,  habent  rationem  antece- 
dentis, & confequentis  i vt  in  fcemate rationum  explicatarum, fi  fuerit  quemadmo- 
dum A ad  B,  ita  B ad  C>  X quemadmodum  B ad  C,  itaC  ad  D,  atque  ita  in 
quouis  tandem  numcro'tcrmmoruin;  huiufmodi  progrefsionem  continuam  voco. 

Difcrcta  progrcfsio  eftfimilium  rationum  fecundum  aliquam  continuationem  po- 
litio, vt  confcquentcs  non  fiant  antecedentes,  exempli  cauli ; fi  fiat  quemadmodum 
A cd  ad  Bj  ita  C ad  D.  X 

B fuerit  minor  quam  A,  vel  A ^ C D» 

C,  talem  progre/sionem  in 

quotlibet  tandem  terminis  conditura  fit,  voco  diferetam ; etiam  in  his  terminis  i a. 
5,10.  3,4,  8,i 6.  Vbi  difcreca  ratio  valde  interrupta  cd,  quia  eft  continuatio  fimiliutti 
rationum. 


DEFINITIO  TERTIA. 


TErminus  progreflionis  cft  ferici  finis , ad  quem  nulla  progreftio  per- 
tinget, lieet  in  infinitum  continuetur ; icd  quouis  interuailo  dato 
propius  ad  eum  accedere  poterit. 


Explicatio. 

A C D E F G B 

• 

FOnaturrcfta  AB,  diuifain  CD  E F G.  vt  continuent  eandem  rationem  A B, 
CB,  DB » EB,  FB.GB  Cum lit eadem  tatio  AC  ad  CD  , k CD  ad  DE, 
atque  ita  dcinccps.cum ea, quae  reperitur  inter  lineas  AB,  CB,  DB,  &c.  fimilis 
quoque  erit  eluidcm  ratiofiisprogrcisio  AC  ad  CD,  cum  progrefsionc  AB,  ad 
CB.  terminus  autem  ratioms  AC  ad  CD,  dicitur  punflum  B,  fiue  illum  intrin- 
fecumvehs,  fiueextrinfecuniiperme  licet;  namdere  nobis  cft  hic  quaftio,  non  de 
Verbo : ad  quod  punftum  nulla  progrefsio  pertingere  valet , ciim  omnis  progtefsio 
interminata  pars  feriei  exidat : nihilominus  tamen,  poterit  ad  illum  progreluo  pet 
continuationem  magis  acmagisacccdere,itavt  vicinior  vltimus  terminus  progref- 
lionis interminatae  exidat  ipfi  termino  feriei , quam  fitdtftantia  quacunque  propo- 
fita. 

An  autem  talis  detur  terminus  progtefsionis,  k quo  pa&o  inuedigari  debeat , li- 
bro fecundo  huius  tra&arusdifceptabitur,  illud  interiminfinuatu  hoc  loco  defidero, 
huiufmodi  terminum  folum  repetiriin  ljs  progrefsionibus,quq  proportionem  maiotis 
jnzqualitatis  continuant,  nam  carum  progrcfsionum  quz  vel  terminis  femper  aqua- 
libus condant , vel  certe  terminis  minorisinaqualitatis , nullum  aftignari  pofle  ter- 
fninum,manifedumnimised,  quam  vt  explicatione  indigeat ; quandoquidem  di&z 
progrcfsioncs  , fi  continuentur  .magnitudinem  quauis  data  maiorem  exhibere  nata 
fint.  Itaque  fecundo  libro,  tectio , & quarto , in  quibus  progtefsioncs  iam  terminata 

confi- 


confidcramur , nullx  proponentur , prxter  eas , quar  maioris  erunt  insequaliratis ; in 
primo  vero,  quoniam  illic  a termino  adhuc  abftrahitur  , etiam  progrefsiones  squa- 
litatis , & minoris  arqualitatis  contemplabimur.  Terminus  igitur  progrefsionis 
talis  clfc , quemadmodum  explicuimus,  cum  fcilicet  aggregatum,  liuc  fumma  ter- 
minorum progrefsionis  , quanrumuis continuata:,  humquam  excedit  quandam  ma- 
gnitudinem j excedit  vero  omne  minus  illa  magnitudine , atque  ira  pollet  etiam  di- 
ci produlhim  Hue  quantitas  totius,  data:  progrefsionis,  & magnitudo  illa  squalis 
dicetur  toti  progrefsioni  data:;  hoc  cft  omnibus  terminis  proportionalibus  iimul 
fumptis.  Idem  igitur  quoad  rem  erit,  Huc  terminum  quxrcre  progrefsionis  , huc 
magnitudinem  coti  progrefsioni  parem  lfiucipfammct  integram  feriem  progr.cfsid- 
nis  exhibere,  fcd  hxc  melius  propoficione  quinta , fecundx  partis,  huius  libri,  per- 
cipi poterunt.  Si  quid  prstcrca  pertinebit  ad  terminorum  explanationem , inde- 
curfu  operis  exponetur. 


j.  i 
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PROGRESSIONVM  GEOME>TRlCARVM 

PARS  PRIMA 

Troorcfiio/tcs  confidtrat  indtterminatat. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

Ontinuc  proportionalium  differendi  fune  in  continua  analo- 
gia  eiufdem  rationis  fuorum  integrorum 

A B C D E F C 

Sint  magnitudines  continua:  proportionales  A G,  BG,  CG,DG, EG, 
FG.  oftendendum  ell  AB,  BC,  C D,  DE,  EF  differentias  in  conti- 
nua efle  analogia  fuorum  integrorum,  & contra  fi  A B,  B C,CD,&c.  fue- 
rint continux.fie  F G addatur  vt  A G,  B G,  A B,B  C finr  proportionales} 
■Dico  £c  AG,  B G,  C G, &c.  efle  in  continua  analogia. 

Demonft  ratio. 

Q Vomam  AG  cfl  ad  B G , vt  BGad  CGi  erit  diuidendo  vt  AB  ad  B G , iie 
BC  ad  CG=  & permutando  AB  ad  BC,  vt  BG  adCG,  Gue  vt  AG  ad 
B G.  Similiter  B G cft  ad  CG  > vt  CG  ad  DG:  &:  diuidendo  B C ad  CG  veCD 
ad  D G,&  permutando  B C eft  ad  CD , vt  CG  ad  DG*id  cft  yt  B G ad  C 6» 
id  eft  vt  AG  ad  B G.  atqui  erat  *t  AG  ad  B G.fic  AB  ad  BC,  ergo  BC  cft  ad 
CD  vcAB  ad  BC.  Continua:  fiint  igitur  proportionales  AB,BC.  CD,4equi- 
dem  in  analogia  liiorum  integrorum  'A G.  BG.  limili  ratione  oftesdam  reliquas 
cum  Ilis  tribus  efle  coniinuas:quodcrat  primum. 

Sint  iam  A B , B C , C D,  icc.  continuat,  quibus  addita  fit  FG,  fic  vt  A G Iit  ad 
BGvt  ABadBC.  Dico  omnes  AG,B  G.  CG.DG,  Stc.  erte  in  continu.ianflo- 
gia  differentiarum.  Quiavt  AB  ad  BC,  fic  AG  ad  B G,  ergo  permutando  ic  dr- 
uidendo.St  rurfufn  permutando  vr  AB  ad  BC.hoieft  ex  datis  vt  AG  ad  BG,  fic 
BG  ad  c G.  quoniamaucem  iam  BG  eft  ad  C JBRvt  A G ad  B.G,  hoc  cft  ex  da- 
tis vt  A B ad  BC,  hoc  eft  rurfumex  datis  ve  BC  ad  CD,  eodem  plane  difcurlii 
oftendemus  BG,  CG,DG  cilc  continuas,  Jc  quidem  in  ratione  C ad  CD,  hoc 
eft  AB  adBC.  Quare ciim etiam  AG.BG,  QD  Cntin  eadem  ratione  continuar, 
omnes  quatuor  AG.BG,  CG,DG  erum  in  ratione  ABad  BC  continuae,  limi- 
liter  oftendemus  Jr reliquas  cunuildem efle  concinuas.  Pacetigitut  veritas  propoG- 
tionis. 

PROPOSITIO  II. 

SI  quatuor  fuerint  quantitates  in  continuata  analogia,  erunt  aggregata 
ex  prima  & fecunda,  ex  fecunda  & tertia,  ex  tertia  & quarta,  in  conti- 
nua proportione. 

A B C D E 


Demonjlratio. 

CVnto  quatuor  in  continua  analogia  AB,BC,CD,DH.  Dico  etiam  AC,  BD, 
^CEjelTe  continue  proponioualcs.  cum  enim  lit  vt  ABad  BC,ita  BCadCD, 

H erit 
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$ PROGRESSIONES 

ericavtraquc antecedens  A C , ad ver jmque  confcqucntem  BD  > ve  AB  ad  Bfc, 
vna antecedens,  ad  vnam  tfonicquenciun)  : fmuli  modo  quia  BC  ad  CD,  cft  vi 
CD  ad  DE,  cnr  veraque  antecedens  BD,  ad  GE  vcramqu#confcquentcm , vt 
BC  ad  CD,  id  cfi:  vt  AB  ad  BC,  hocclt  vt  AG  ad  B D.  Sunt  igitur  A C,  B Di 
C E in  continua  anaiogUiquod  fuit  dcmonftrandum. 

• PROPOSITIO  ! It. 

A C D B O It  A B diuifa  in  C & D.  vt  u- 

E Ocio  AB  ad  A C duplicata  fit 

cius,  quam  habet  BD  ad  DC. 
Dico  AC, AD,  AB.  tres  clfeincontinuaracione. 

Dtmonjlrmtt». 

P Oriatur  AE,  media  inter  AB,  & AC; igitur  tres erunt  continuat  quantitates 
AC,  A E,  AB.  quare  pet  primam  huius  etit  ratio  AB  ad  A E,  eadem  cum  ra- 
tione B E ad  E C.  fed  ratio  A B ad  A C , duplicata  cft  rationis  A B ad  A E , igi- 
tur & ratio  AB  ad  AC  duplicata  cft  rationis  BEadEC.  quare  diuifa  Cft  CB 
in  E, vt  diuifa  cft  eadem  C B in  D.ac  proinde  punctum  D,vnum  idemqi  cft  cum  pan- 
do E.  Vndccumfinttrescontinuacproporrionales  A C,  A E,  A Bicx  conitruiftionc, 
erunt  quoque  in  continuata  ratione  AC,  AD, AB,  Quod  dcmonftrandum  fuit. 

PROPOSITIO  IV.  \ 


‘Dcmonflratrf. 


RAtioenlm  AD  ad  AB,  duplicata  eft  rationis  AD  ad  AC,  fed  perprimam 
huius  vt  AD  ad  AC,  ita  quoque  cft  DC  ad  C B,  igitur  ratio  A D ad  ABdu- 
plicata  cft  rationis  D C ad  C Bf:  quod  erat  detnonftrandam. 


PROPOSITIO  V. 


D 


Dico  D,E,  F quantitates,  in  continua  fore  analogia. 


. C Int  treJ  continux  proportio- 
Onalcs  A,  B,C,  fit  autem  ratio 
A ad  B , triplicata  cius , quam 
habet  D ad  E s ratio  quoque  B 
ad  C,  triplicata  rationis  E ad  F. 


DcmonftrAtio. 

CVm  ratio  A ad  B,  fit  eadem  cum  ratione  B ad  C;  igitur  etiam  ratio  B ad  C 
triplicata  cft  rationis  D ad  E.  eft  autem  tc  ratio  B ad  C ex  fuppofitione  tripli- 
cata eius  quam  habet  E ad  Fi  igitur  ratio  D ad  E,  eft  eadem  cum  ratione  E ad  F. 
Sunt  igitur  in  continuata  propottione  D , E,  F.  Quod  demonftrandura  fuit. 


PRO- 
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GEOMETRICA 
PROPOSITIO  VI. 


Sic  A ad  BK  in  minore  ratione,  quam  Cad  D. 

Dico  AadEl  mediata  proportionalem  inter  A 8:  BK,e(Tc  in  mi- 
nori ratione,  quam  ftc  C ad  F mediam  inter  C & D. 

Demonfiratio. 


H 


D 


■piat  emm  A a<i  Bp  m ratione  C ad  D.erici  B G minor  quam  B K.  Er  fiat  inter  „p. 
-*■  A Sc  BG  media  EH,  erit  quoque  JH  minor  quam  E I.  Kuri  im  quia  A ad«- 
II  G,  duplicatam  habet  rationem  A ad  EH.&  C ad  D camdcm  ex  conftrudlionc 
habet  rationem,  quam  A ad  BG  i habebit  etiam  C ad  D rationem  duplicatam 
cius,  quam  habet  A ad  E Ha  fed  Sc  C ad  D duplicatam  habet  eius,  quam  C ad  F; 
igitur  racio.C  ad  F,  eadem  elicum  ratione  A ad  EH;  fed  E I oilcnfa  cft  maior 
quam. E H , igitur  A ad  EI  >■  nunueem  habecrationcm.  quam  Aad  EH,  id  cft 
quam  C ad  F.  Quod  erat  oftendeudum. 

f » ollarium. ) 

C Imil:  modo  demondrabitur  fi  plures  medii  inter  primam  Sc  fecundam , Sc  inter 
‘-'tertiam  & quartam  ponantur , fucritquc  in  prioribus  maior  proportio  vel  minor 
primi  ad  fecundam,  quam  inpoflcriortbus  tertiat  ad  quartam;  fore  etiam  in  prioribus 
primar  adprimam  mediarum  , vel  fecundam  , aliamqueqiiamcumque  maiorem  vel 
minorem  proportionem  , quam  cercii  ad  fimilcm  ordine  mediam  inter  polteriorcs. 

PROPOSITIO  VII. 


iorfit 


Int  duo  ordines  cantitare  proportio- 
nalium. A,  B,C,D,&  E,F,G,H  : & ma- 
at ratio  A ad  B,qUam  E ad  F.  * 

. ■ ’ ri 


I 

Dico  maiorem  quoque  efTc  rationem 
A ad  C tertiam  , vel  D quartam  , quam 
£ ad  G tertiam,  vel  H quartam. 

Demonfiratio. 


E 


G 


H 


CVuienim  fit  eadem  ratio  A ad  B,  qui  B adC,  & C ad  D;  Similiter  F ad  G 
ratio,  & GadH  eadem,  qui  cfl  E ad  F,  fitque  Aad  B maior  ratio  , quam 
E ad  F > erit  etiam  tam  B ad  C quam  C ad  D maior  ratio,  quam  F ad  G ,aucG  ad 
H : 8r  proinde  cric  Aad c C maior  ratio , quam  E ad  G:  Sc  (tmiliter  B ad  D maior  * U-fi***» 
ratio , quam  F ad  H ; Sc  A ad  D maior  qudm  E ad  H : quierant  demonflranda. 


H a 
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PROPOSITIO  VIII.  • 

Olntrres  magnitudines  AC,  AB,  AF;  & F E aequalis  fit  CB. 

D Dico  Ii  AC  minima  trium  , & CB  minor  differentia,  & B E, 
vtriufque  differentia:, differentia  fint  continue  proportionales, ipfas  quo- 
que magnitudines  A C,  A B,  A F efle  in  cpntinua ratione. 

A C_ B E F 

Demonjiratio. 


ttfJStxii. 


•Aliter. 

4 

T BC  aci  CAjfic  EB  ad  BC,idcft  EF : igitur  componendo  vt  BAadCA, 
iic  BF  ad  E F,  hoc  cft  BF  ad  BC:  ergo  permutando  &c  componendo  FA  ad 
B A,  vc  B A ad  C A.  Quod  erat  demonftrandum. 


y 


Corollarium. 

B 


F 


C I autem  A C,  C B,  EF  fuerunt  proportionales,  & B E arqualis  C B minori  diffe- 
rentia: , erunt  rurfum  A C , A B , A F continua:  proportionales. Demonftratio  ea- 
dem  clt,  qu$  propoficionis  iam  polita:. 

PROPOSITIO  IX. 

SIntincontinuaanalogia  AB,  AC,  AD,  & minori  differenti*  BC, 
*qualislit  E D. 

Dico  minimam  AB,  & mitiorem  differentiam  BC, deinde  tc  CE, 
vtriufque  differenti*  differentiam,  effc  proportionales. 

A ' B C _E_ D 

Demonjiratio. 

A Bfatquatur  reftangulo  DBA,  & quadrato  AB:  reflangulum 
i A SISUUUrrcftan8ul,s  ABC>  & AB  ED.ideftrurfus  redtaneu- 

m.lum  n in"  C",m  ED,BJC  l^iear^qualcs)  & redangulo  A B C E:  ergo  reflan- 
unln^  K nv‘ ’Xqu,atur  quadrato  A B , & redangulo  ABC  bis,  & prarterea  rcSan- 
g O AB  CE;  quadratum  vero  A C , atquatur  quadrato  A B , rc&angulo  AB  C bis, 
l & quadrato  BC:  Atqui  cum  AB,  AC,  AD  ponantur  continua:  proportionales, 
ABrWt04!  atqualequadrato  A C ; ergo  quadrarum  AB,  rcdangulum 

fulo  A R r V:iin°U>r  AnB  C,E  1 fumFta’  aquantur  quadrato  A B,  reflan- 
A1BDC«b  '.?‘,U^rat0  BC  fimul  Emptis.  Itaque  demptis  commumbusqua- 
i iw-  *TJ aai l’ * ° AD„9. ualia  remanent  quadratum  B C , & rcftan- 

demondraiidum^UarC  A B’ ' B C’ C E ’ ‘unt  trcs  continu*  proportionales.quod  erat 

•Aliter. 
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GEOMETRICA. 

. • Aliter. 

QVoniam  D A,  C A,  15  A ponuntur  proportionales,  ergo  per  primam  huius  DC 
ad  CB  eflvt  CA  ad  B A : quare (cumxquales fine  Dli.BC  ex  hypotbcfi)  vf 
CD  ad  EDific  CA  ad  BA,  ergodiuidendo  C'E  ad  E D,  hoceft , C B,  vt  CBad 
B A.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium. 

, A B C E D 


QVod  fi  pofitis  continue  proportionalibus  AB  , AC,  AD,  fumatur  CE,  aequa- 
lis minori  differenti*  B C,  erunt  AB,  BC,  ED  in  continua  analogia:  quod 
demonllrabitur  prorlus  eodem  modo  quo  propofitio  iam  polita. 


-■»  . PROPOSITIO  X. 

• •,  . , ’ i ..  1 ’ , • ■ 

Sint  tres  magnitudines  AB,  A C,  AD,incoiltinuaanalogia;ponantur 
autem  maxima  trium  A D,  & maior  differentia  C D,  dein&  tertia 
quxpiam  E D,  continua:  proportionales. 

Dico  BC, C E,  .-equales  effe lineas. 


A 


B C 

Demonjlratio. 


D 

E 


CVm  tres  ponantur  continua:  A B,  A C , A D,  erit  D C ad  ‘ C B,  vt  D A ad  C A: t , 

quare b rcflangulum  DCA  reft.mgulo  DA  BC  , aequale  clt.  Similiter  cum  b,t.  s<«<>. 
ponantur continux  AD,  CD,ED,cft  AC  ad  CE,  ‘ vt  AD  ad  CD:  ergo  reftan-  ci.hhu». 
gulumidem  ACD  xquarur  etiam  rcflangulo  ADCE.  rc&angula  ergo  ADBC, 

A D,C  E,  inter  fc  xquantur  i vnde  B C , ■*  CE  aequales  func.quod  erat  demonftrandu.  di-Suut 


Aliter. 

QVandoquidem  ponantur  continux  AB,  AC , A D,  ergo  per  primam  huius  yt 
D A ad  C A , fic  D C ad  C B.  Iterum  quoniam  ponuntur  continux  A D,  C D, 
ED  • per  primam  huius  vt  AD  ad  CD,  lic  AC  ad  CE ; & permutando  vt  AD 
ad  AC.fic  CD  ad  CE.  Sed  vt  AD  ad  AC,  ficoflcndi  effe  C D adBCjergoCD 
eftad  C E , vt  C D eft  ad  B C.  xquales  igitur  funt  B C,  C E.  quod  erat  demondran- 
dum* 

Corollarium. 


A B CE D 

CImili  plandmodo.fi  pofitis  continuis  AB,  AC,  AD. etiam  AD  trium  maxima, 
^CD  maior  differentia , St  tertia  quxpiam  CE  fuerint  continux  proportionales- 
Dico  B C,  E D xqnales  effc.Demonllratio  eadem  effqu?  propofitionis  decimx. 

PROPOSITIO  XI. 

Sint  AB,  AC, AD  in  continua  analogia,  & minori  differenti*  BC 
xqualis  fit  C E. 

Dico  E D , C D,  A D in  continua  quoque  analogia  effe. 


B C E D 


H } 


Demon 
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A 


aySnw.Ji  l?  Eflangulum  ADR  aquatur»  reflangulo  AED  cum  quadrato  ED : rcflangn- 
b i sum.  ^-lum  autem  A KD.aquaturrcflangulo1’ DEC,  Se  DECB>  lioccft  rurlus  tc- 
Qtangulo  DEC  (cum  CE,  CR  (inc  aquales)8rreflangulo  DI'.  B A. Sed  per  corol- 
larium nona;  huius,  AB,  B C,  ED  lunt  continuc.crgo  rcflangulum  ED  A Baqualc 
ctl quadrato  BO, lioccft  quadrato  EC.  re&angulum  igitur  AED  aquatur  redtan- 
gulo  DEC  bis,  & quadrato  EC.  quare  rc&angulum  A DE  aquatur  rcflangulo 
ca.  Suun-  DEC  bis , Se  quadratis  EC.EI),  lioccft  'quadrato  C D.  Vnde  AD,  CD,  ED  lunt 
<*•  tres  continua:  proportionales,  quod  erat  dcnionftrandum. 

Aliter. 

QVoniam  D A , C A,  B A ponuntur  continua:,  erit  per  primam  huius  D AadC  A, 
iicut  DC  ad  CB.idcft  C E:  quia  atquales  lirnt  ex  datis  B Q.CE:  Itaque  di- 
uidendo  vt  D C ad  C A , lic  D E ad  EC : & inuerrendo  vt  A C ad  CD  > ita  C E 
ad  ED,  5:  componendo  vt  AD  ad  CD.fic  CDad  E D.  Quod  erat  dcinoftrandum. 

Corollarium. 

EX  hac  propoGtionp  reducitur  hoc 
Theorcma.Sint  AB,C  B,  DB  propor- 
tionales, erigatur  autem  ad  angulu  quem- 
cunque refla  BE.atqualisipliC  B.iun- 
ganturque  punfla  A E , C E,  DE.  Dico 
AF,C,CED  angulos  cllc  aquales:  & Ii 
AEC..CED  anguli/ucrint  atquales,  & 
CB  linea  aqueturreflq  BE  , dico  AB, 
CB  , DB  efte  proportionales .■  fi  vero 
AEC,  CED  anguli  atquentur,  Sf  AB, 
C B , D B fint  proportionales  i dico  C B, 
E B lineas  cllc  atquales. 

Demonftratio. 

QVoniam  ponitur  vt  AB  adCB  , hoc cft:  BE,  fic  BE  ad  DB,  & angulus  A BE 
fitcommunis.erit  DEB  J triangulum  , A E B triangulo  fimilc.adeo^ue  angu- 
lus D E B angulo  E A B aquali*.  Rutfum  cum  C B,  E B latera  aquentur  , drunt 
eji.ronl.  anguli  CEB,  ECB  atquales;  cft  autem  angulus  ECB,  aequalis c duobus  angulis 
E AC,  A EC,  igitur  angulus  CE  Bqquatur  duobus  angulis  A EOE  A Cifcd  DE  B 
aequalis  oftenfus  cft  angulo  E AC  s demptis  igituraqiyhbus  E AC,, DEB,  manent 
A EC,C  E D reliqui  atquales. 

Sint  iam  anguli  A E C,  C E D SeCB.BE  linea:  atquales,  dico  A B , CB , DB 
f itu.  efle  continuas. Quoniam  angulus  ECB  hoc  cft  C E B qquetur  angulis  K A Cd  A 1'. C; 

& CED  ponatur  aqualis  ipli  AEC, erit  DEB  reliquus  reliquo  E AC  aequalis; 
eftautcmangulus  A BE  communisicrgo  tertius  tertio  qquatur,  adeoque  Se  AEB, 
DEB  triangula fimilia : vnde vt  AB  ad  EB  hoceft  CB,  ita  EB  fiue  CB  adDB. 
Quod  erat  lecundum. 

Iam  veto  fint  AEC, CED  anguli  qquales.Se  A B,C  B,D  B tres  continuq  propor- 
tionales : dico  C B,  E B lineas  aquari.  fi  enim  non  fint  qquales.ficCB  maior,  fiatque 
CG  ipfi  BE  aqualis,  erunt  igitur  per  fecunda  partem  huius  propol.AG,  C G.D  G 
gii.it«rMi.  eontinuq proportionalcs.vndcfi fiac  HC  aqualis  ipfi  CD, erunt camsAG,  AC, 
AH;  quam  AB,  AC,  AH  continn?  proportionales ; igitur  tam  AGAH  reflan- 
git  Ium,  quam  A B A H reflangulum,  aquale  quadrato  A C medi$  communi ; quare 
hn.  simi  AGAH,  A B AH  reftangula  aquantur  inter  fe.  Vndevt  AH , ad  AH  h fic  AB 
ad  A Gi  fcd  A H liint  aquales,  ergo  A G,  A B refla  equantur.Se  G punflum  idem  cft 
quod  punftum  B;  & CB.  C G.id  eft  B E linea  aquales,  eodem  modo  oftcndituc 
C B non  cllc  minorem  ipsa  B E.  _ 


PROGRESSIONES 

Demonstratio. 

B ‘ c E D 
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DEntur  tres  line*  in  continua  ratione  A B,  Bc,  CD.ita  vt  BC  fit 
maior  AC , 8c  natrcftx  A C «qualis  fi  E. 

Dico  AB,B  E,  ED  efle  proportionales. 

A C E D B 

• Dcmonfltatio. 

/~Vm  ponantur  in  continua  analogia  Afl,  BC.CDi  Iginrt  tt it  vt  BC*  ad  C D*1 
^ita  A C,  hoc  cft  cx  conftruiftione  B E a.)  B D.  Ergo  diuilendo  vt  B D ad  D C, 
ita  ED  ad  D Bi  «c  inuettendo  vti  CD  ad  BD,  itale habet  BD  ad  DE.  Quart 
hBD  quadratum  aquitur  EDC  retianguioj  quadratum  autem f B E «quate  eft  b ,7'^J 
quadratis  BDiDE,  tc  re&ingulo  EDB  bis  fumpto  : atqui  re&angulum  ABED 
aquatur  iifdem : nam  rcctanguluin  A B E D , Aquatur  EDC  J reaangulo(hoc  cft,  vt  >* 
oftcndi^quadratoBD)  & rcdtingulo  ED  AC  (hoc  eft  reftangulo  BED,  id  cft 
rttfumt  quadrato  EU  e«m ifcftangulo  EDB,  & feflanguto  mfilper  EDB  , 


Stxli. 

t*id i. 


datigulum  itiqut  ABED,  Wiii  ij^lemk^ualcCt^quabitur  BE  duadraitttpaict 
igitiit  AB*  * ED  eflfc in cohh AualnalogU.  qtte^dertdttftfrandatafuiti 


(ijJtMti. 


PROPOSITIO  XIII. 

POtiantur  AB,  BC,C  D;  ttes linitz iii continua ptopdrcione:  &fiat  "• 

B C xcjualis  DE. 

Dico  A b,  E C,  C D,  dic  in  continui  analogia. 

Demonftfdtto. 

Vandoquidem  ponantur  eife  continua  proportionales  linea  A B , B C,  C D,  et- 
VOam  erunt  continua  proportionales  A B , D E,  C Di  ac  B C medii  aqualis  D E 
erit  quadratum  DE  rc&angulo  AB  C D aquale, quadratfi  autem  8 CE  iduatur  C D,  S « Sl“*‘ 

* — 8-  ■ C D * 

DE  quadratis,  Acrcdtangulo  C DE  bis  fumpto : quibus  etiam  aquatur  redaneu- 
Ium  A ECD  namtcaangulum  A ECD  aquatur  ECD  rcflangulo  (hoc eft  qua- 
drato  b c Deum  reSanguio  C U B)  «c  retf  angulo  DCB.hoc  eft (quiaexconftruA*- 
dione  B ODE  aquantur)  iterum  teflangulo  C D E & retftangulo  inluper  AB  C D, 

(id  tft.vt  modo  often.dmuS.qua  liato  D E)  quate  retfangulum  AECD  cdm  iifdett. 
aquale  fit,  quadrato  C E aquari  necfelle  eft , sdco(jue  C D,  C E,  E A cflh  in  comi- 
fldi  analogia.  Quod  erat  demortftraHriUrn. 

Oropos  itio  xiV.  • 

C1*»*  A6,  A C,  AD,  iii  dontinua  analogia  ; &fiatvt  ABadBC.it* 
OBC  ad  E lineam  i & vt  A D ad  DC,  fic  DC  fiat  ad F. 

Dico  E & F effe  inter  fc  «quales. 

. .DemonJImtw. 

A ...  ■ _ ' B c G b 


E 


i... 


QVonianifUpponunrur continua  AB,  AC,  AD,  fi  fiat  D G «qualis B& eruat 
continua  * AB  , B C » CG,  ergo  cum  ex  dati,  etiam  fint  in  cLinua  taoone!**- 

AB.BC, 
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AB.  BC.  & E, erit  linea  Exqualis  CG:  deinde  quia  cominuxfunt  AB.AC.AD, 
a it.  Humi,  (i  fi-l(  g q aqualis  QD  , erunt  quoque  in  continua  analogia  ‘ C G.DC  ,DA:  po- 
nunrurautcni continua;  AD.OC  Se  F;  crunc  igitur  continux  F,  I)C.  ADi  eft 
igitut  Fxqualis  C G:  vnde  F te  E quoque iimtxqualcs,  vtpote  ipli  CG  xquales. 
Quod  crarpropoiicuni  dcmonftrarc. 

Lemma. 


T*\Ati  Cntduo  ordines  trium  quantitatum  CA,B  A.  DA  Se  C F,  EF,  GF;  & 
•*-^litvt  CA  ad  I)  A,  lic  CF  ad  GF,  litipieitemvt  B A adDA.iicCF  ad  EF. 
Dico  cfiam  clTc  C'A  ad  ITA,  vt  KF  eft  ad  GF. 

Z 

• A I)  r,  C E G F 

; _ , ' Demonftratio. 

CI  enim  non  eft  CA  ad  B A,vt  EF  ad  GF  , erit- ergo  aliqua  maior  vel  minor, 
CA, nempe  Z ad  BA.vt  EF  eftad  GF;  quoniamctgo  vt  CF  primaad 
EF  fecundam,  itain  altcroordine  B A lecunda  eft  adDA  tertiam,  Se  ve  EF  fe- 
cunda ad  GF  tertiam  , ita  in  ordine  altero  Z prima,  eft  ad  BA  Iccundam  .ergoex 
b i;.gM«.  a;qu0  m prpportionc perturbata,  vtCF  ad  GF.ita  Z bad  D A:  atqui  ex hypotheii 
etiam  CA  erat  ad  DA,  vt  CF  ad  GF,  ergovt  CAad  D A,  iic-Z  (maior  vel  mi- 
J10j  qU^m  q a ) eft  ad  D A,  quod  eft  'ablurrtum ; non  eft  igitur  C A ad  B A,  in  alia 
proportione, quam  EF  ad  GF. 


PROPOSITIO  XV. 

Sint  proportionales  A B,  AC,  AD;  & linea  BD  compofica  ex  vtra- 
que  differentia  BC, CD,diuidatur bifariam  in  F,ac  medix  propor- 
tionali A C,  xqualis  Iit  produdta  A G. 

Dico  FC,  F B,  F G in  continuata  efle  proportione. 

G ABC  D 


Demonjlratio. 

CVm  enim  GCbifc&alitin  A,8c  BD  in  F,  erit  CG  ad  AG>  ve  BD  adFD. 

prxtereacum  AB,  AC,  AD  ponantur  contmux.erit  per  primam  huius  B Cad 
CD,  vt  ABWAC.idcft  AG  ;& componendo  vt  BG  ad  AG,  itaBDad  CDifed 
anteoftenderamus  cllc  vt  CG  ad  AG.itaBD  ad  FD.  Quare  per  lemma  pratee- 
dens  etiam  erieve  CG  ad  B G;  ita  CD  ad  B F,  hoc  eft  F D;  Se  diuidendo  C B 
ad  BG,vc  CF  ad  FD , hoc  eft  FP,;  Itiqtle  inuertendo,  permutando,  it  componen- 
do cric vt  GF  ad  BF,ica  BFadCF;crgoGF,BF,  CF  fune proportioqales.Quod 
erat  demoniir  andum. 

• . . ; . 1 

Corollarium. 

G A E B C D F 

EX  hic  propofirionc  hoc  Theorema  deducimus. Sint  ttes  proportionales  A B,  B C, 
CD,  diuilaquelic  A B bifariam  in  E.  Dico  A E,  E C Si  compolicamcx  AE  Ji 
lineis  BC.CD  bisfumptis,  efle  proportionales,  & ii  A E,  EC,  Se  coinpolicaex  AE 
& BC.CD  lineis  bis  lumptis,  iint  continux ; dico  AB,BC,  CD  efle  in  continua 
analogi*. 

, . , i. 

Demon- 
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‘Demonjlratio.  ....... 

DRoducatur  CD  in  F,vt  DF  linea  atqueturBD  compofuz  : B Averbprodu- 
"'“V"  ?’"A,BC  *'Went.ur*  Quopiam  G A,  B C line*  funt  zquales.crunc 
‘“.V  P ®’  , P contlnu*  proportionales.  Rurium  cum  G A.rquctur  reta*  B C . & 18  «*■»• 
£ E,JP£  EB  fl1 ;*WI«  > ,««  G C in  E bifariam  quoque  diuifii i eit  autem  D F *qua- 

a,0ncnl!"£oKB’EC:-bEE-h°c^AE,EC)&comp^u'>-r««- 

exAE&BC  Cubis  (urnptis  , funt  continua:  proportionales,  quod  erat  primum. 

i.  Quoniam  EB.EC.EF  funt  concinti*,  jst  Edineaf arquattir  EG.  & BF  li 
"ca  C„X5,°"^UC' ttt  'n  © boariam  dimla.er  unr  D C.  D B,  c D G continuae : quare  Si  c M- 
A B.nC.CD  rres  erunt d conupua:  proportiptiaks.  quod  erat  demonftrandum.  . J 

PH'0'po's  j'Yi  d xvi  "mn"  ’’ 

C‘flt  VC/rlryfrtli£.cunclam » ita  tertia  ad  quartam,  erit  vt  prima  cum 
kJ  lecundaadteffijgr.ita  omnes  quatuor  ad  primam  cum  tertia,-  vel  vt 
prima  cum  fecunda  ad  fecundam,  ita  omnes  quatuor  ad  fecundam  cum 
quarta. 

D em  onfl  ratio. 


^ E F , 

gSto  A B ad  B C,  vt  DE  ad  EF,  dico  ede  AC  ad  AB.vt  aggregatum  ex  A C de 
a aS8rcSacum  cx  A B,  D JE.  Cum  enim  fit  AB  ad  Bcfvr  DE  ad  E F,  erit 

vtraquenantccedcnsPACdDFC:  AB’  VC  D F a‘*  D E:  quapropter  erit  etiam 

recedens  AGad  AR„’  DV  ad  vtramque confcqucntcm  AB, DE,  vt  vnaan-  en 
tcceaens  A C ad  A B vnam  confequentem.quod  erat  propofitum. 

Corollarium. 


^rT&L"  teVaT  j’r°P°rtionallbus  fiat  ™a  analis  omnibus  quatuor, verb,  gratid 
pri^*^  fecund^tdcnTmmfipon^m  V^atiaTis^  .tand®rCl5a  T exhibeatur  arquah* 
ter  fi  omnibus  quatuor  riataiqualis  G &r  Vt  ^ a<i  Vtdinjilr- 

* Pappo 
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cs  progressiones 

Pappo  lib.  tertio  propofitione  dccimafeptiroa  in  tribus  continue  proportionalibus 
Propoma  tuiti  qux cum vniucr&lis Iit,  cenfufmusctiam  hoc ipiiim  verbo  indican. 
dun  ad  ampliorem  v(umk 

PROPOSITIO  XVI  r. 

Sit  A xqualis  B,  & C xqualis  D;  omnibusautem  A,  8,  C,  D,  pona- 
tur xqualis  E ; duabus  verri  B,  D,  ponatur  xqualis  F:  fimilirer  duabus 
C,  D,  xqualis  G ; Sc  redtx  D,  xqualis  H, 

Dico  rationem  E ad  F,&G  ad  H efle  duplam.  Quod  fi  rc£tis  E,  F,G,H, 
xqualis  ponaturI,&  duabus  F&  H , Xqualis' ftatuacut  K,-fic  lineis  G,  H, 
arejualis  ponatur Ljdeniquc  refiduz  H,  fiat  M arqualis-, 

Dico  ratiopem  I ad  K,  & L ad  M efle  triplam. 

...  r.  ...  • 

...  ‘ rDemonJbr<uio.  ~ -u—s , 

A _ ? C . D 


G 


H 


!V  ii  A 


M 


Acum  B,  dupla  eft  ipfiusB;&  C cuD.ipfiusD  dupla  efttergo  etiam  A,B»C.D  fi- 
mul fumptx,  duarum  B,  D,  fimul  fumptarum  duplz  funt.  Sed  lineis  A,  B,C>  D 
xqualis  eft  E,  & lineis  B,  D,  xqualis  F»  ergo  E dupla  eft  F : limiliter  C,  D»  fimul 
fumptx,  hoC  eft  Giipfius  D>id  cft  H,  funt  duplx.  Quod  erat  primum.  Secundam 
partem  ita  expedimus.  E continet  reflatn  A bis.SrC  bisiipla  vero  F continet  A fe- 
mcl,  ScCfemel . ipfa  tandem  G continet  C bis;8c  H xqualis  cftCjigitur  omnes  E, F, 
G,  H.hoccfl  refla  1. continet  A terno, & reflam  C (cxies : refla  vero  K,  contincccx 
bypotheii  F,&  Hi  fedF  continet  B & D,  hoc  eft  ipfam  A femel , & icmcl  reflam  C, 
igitur  fi  addatur  H,  hoc  eft  C,  refla  Kcritfcmel  A,  Sc  C bisfumptatn.  fcd  A fum- 
pta  fcmcl , cum  C bis,  eft  tertia  pars  A linex  ter  fumptx,  & line^  C fexies  fumptx: 
ftcioergol  ad  K triplacft.  Eodem  modo oftendemus quod  L, fit  tripla  linc^M, 
nam  L xqualis  eft  G,  H ; ipfa  vero  G continet  bis  C lineam , cuifi  adiiingaturH, 
ipfi  C xqualis,  erit  G cum  H,  hoc  eft  L,  tripla  reflx  C,  hoc  eftH,  hoc  eft  Mt 
patet  ergo  veritas  propofitioneexpofita. 

Schohtm. 


T)Appus  lib.ypropofitione  s%.tribus  continuis  quantitatibus  applicui/  hanc  materiam  jjuafcili- 
d ect  eandem  continuant  rationem',  quia  vero  iduer, ti  non  fotum  continuis  rationibus  conue- 
ttire  hunc  proportionalium  proprietatem,  verum  etiam  difereti fimis , modo  rationes ftmiles  ef- 
fumantur. bine  opera  pretium  duxi,  hoc  inJinuare.Nolatu  autem  dignnm*xisiimo  ,f  quis  vl- 
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t tritu  proportionti  ita  connertat,  que madmodum  hae propofitione fecimus,  in  infinitum  repe- 
ritt  plura  ac  plura  fubdiuifiones  rationum,  folii  praxit  in  propofitione  jwfica  obfer  natione. 

PROPOSITIO  XVII I. 


{^Intquxcumque  & quotcumque  magnitudines  A,B,  C,D,E;pona- 
O tur^uc  F omnibus  (prarter  vlrimam)  bis  fumptis,  ac  vltimz  E fcmel 
fumptx  xqualis;  G vero  xquaiis  omnibus  fimul  fumptis,  denique  H 
xqualisvltimx  E. 

Dico  F , G , H arithmeticam  A B C D E 
analogiam  continuare. 

Demonjiratio.  G 


H 


T fnca F,  id  eft  Ai  B,  C,D  , bis  Ium- 
-“-'ptz,  vna  cum  E iemel, excedit  reda  _____ 

G.  id  eft  A,  B.  C»  D,  E fcmcl  furoptas, 

exceflu  A,  B.  C,  D,  (eme)  fumptis.  Sai  eodem  exceflu  'excedit  linea  G>ip(amH. 
qua:  zqualis  ponitur  rc3a:  E , igitur  F.  G>  H linez  arithmeticam  contimlant  propor- 
tionem. Quod  eratdemonftrandum. 


Scholton. 

QVare  mirum,  videri  non  debuit  Frederico  Commandino,  Pappum, cum  hb.q.ex  Geometri- 
ca proportione,  analogiae , ac  medietates  eruit , Arithmeticae  neglexijfei  quandoquidem 
non  ex  Geometrica  tantum  fed q uacumque  quantitatum  ferie producatur • quod  Pappum  in  ca- 
ttrit  fagacifiimum  latere  potuifie  vix  credi  pote/l ; vel  certe  oportutJfetCommandinumdum 
Pappi  defe£lum,vt  vocat,  eodem  libro  propofitione  19.  fupplere  nititur , continuitatem  Geo- 
metricam afiignare , ex  qua,  cum  quapiam  ratione  Arithmeticam  analogiam  deduxijfet,  non 
ideo  extern  non  proportionalibus  quantitatibus  commune  ejfe , pojftt  demonfirari:  fiquidem  i 
problematici  nitoris  Jplendore  alienumvidetur, certum  & determinatum  quid  in  c en jiruit to- 
nem adhibere , cum  ebulum  quodlibet  fuerit fujficiens.  Sed  hac  ingratiam  antiquitatis  di&a 
fine,  quam  venerari  omnes  deberent : illius  enim  facuh  virorum  labores,  & ingeniorum  parta 
hucufque  non  vidi  a recentioribus  adaquet  t. 

PROPOSITIO  XIX. 

DAtis  duabus  progrertionibus  terminorum  in  continua  ratione  A- 
rithmetica  A,B,C,  D,  E,  F;  ex  vtriufque  feriei  terminis  A,  D, 
B,  E,  CF  in  vnum  conflatis  conftituatur  tertia  (cries  G,H,I. 
D’c°etiam  G,H,  I efle  in  continua  Arithmetica  analogia. 

A B . C 


D E F 


G 


H 


I 


M _N_  P 

I x Dettun- 
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PROGRESSIONES 

Demonstratio. 


B C 


rT"'Ertninorumicriei  A,B,C>  mutuus  exceflus  fit  M;  N,  verd  exceflus  alterius!  M au- 
*■  tem  & N fibi  additi, faciant  p : quoniam  igitur  A fupcrat  B exccflu  M,  & Dfu-; 
perat  E exccflu  N,  A Se  D fimul  fumpti  , hoc  eft  G . fupcrabunt  B St  E fimul 
fumptos,  hoc  cft  H,  cxccfsibus  M Se  N fimul  fumptis , hoc  cft  exccflu,  P : Cmilicer 
oftendemus  H fuperarc  I exceflit  P.  fune  igitur  G.  H,  I in  Arithmetica  analogia. 
Quod  erat  demonilrandum. 


PROPOSITIO  XX. 

E Sto  A B ad  B C,  vt  B D ad  DE;  & fiat  ipfi  BC  atqualis  E F , vbi- 
cumcjue  tandem  cadat  pun&um  E. 

Dico  effe  vt  AB  ad  AC,  fic  AD  ad  AF,  8i  BD  ad  BE. 


Demonfiratto. 


A 

B 

C 

D 

E 

F 

A 

B 

D 

C 

E 

F 

A 

B 

D 

E 

C 

F 

A * 

B 

D 

C 

F 

E 


QVoniamcft  vc  A B ad  B C,ita  B D ad  D E, erit  componendo,conucrtcndo  vt  AB 
ad  ACiita  BD  ad  BE:  vltcritls,  cumfim  EF,  BC  atquales,  erit  tota  AF 
. atqualisquatuor proportionalibus  AB,BC,BD>DE  : Sr  AD  sequalis  prima:  St 
n , tcr[jx ) ytj  gj  A C prim;  ac  fecundat  : quare  vt  * AC  ad  AB,  ita  AF  ad  AD: 
& inuertendo  vt  AB  ad  AC,  ita  AD  ad  AF,  & vt  ante  oftendimus,  itaBDad 
DE:'quod  cratdcmonflrandum. 


PROPOSITIO  XXI. 


DAtxfint  quatuor  proportionales,  minima  A B,  fecunda  AC,  tertia 
AD,  quarta  A E. 

Dico  primo  D B differentiam  prima:  & tertia:,  minorem  effe  E C,  dif- 
ferentia fecunda:  & quarta:: 

Secun- 
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Secando  fi  BD  minori  auferatur  arqualis  EF,ex  CE  maiori,  vt  Ali 
ad  BD,  vel  vt  A C ad  C E,  fic  BC  differentiam  primi  Se  fecundi,  fore 
ad  CF  differentiam  differentiarum  BD  Se  CE. 


Demonflratio. 


CV m ex hypothefi  A B fitad  AC,  vt  AD  ad  A E.igicurpcrmutandovt  ABad 
AD,  fic  AC  ad  A E;  & diuidcndo  vt  AB  ad  BD,  fic  AC  ad  CE  i igitur 
permutando  ve  A B ad  A C,  fic  BD  ad  CE.*  atqui  AB  minor  cft  quam  A C»'gitur 
& B D minor  eft  quam  C E.  Quod  erat  pri  mum.  deinde  ex  difcurfu  iam  fafto,  vt  A B, 
ad  AC  > ficeft  BD  ad  CEj.quarecuni  EI*  ex  hypotiiefifit  xqualis  jpli  BD,  eric 
etiam  AB  ad  AC.vt  EF  ad  CE;  aediuidendo  vt  AB  ad  BC,fic  EF  ad  FC. 
«i  permutando  vt  AB  ad  EF.id  eft  vt  AB  ad  BD.fic  BC  ad  CF:  atqui  etiam  vt 
AB  ad  BD , fic  cft  AC , ad  CE»  (vtante ofiendi ) ergo  vt  A Bad  B D,  vel  AC 
ad  CE»  fic  cft  B C ad  CI;.  Quod  erae  demonftrandum. 

PROPOS1TJO  XXII. 

A B_  C D F E 

B A tarfintqiiaruor  proportionales,  minima  A B,  fecunda  A C,  tertia 
AD, quarta  A E. 

Dico  primo,  differentiam  prima  Se  fecunda  B C , minorem  effe  diffe- 
rentia D E,  tertia  & quarta: 

Secundo  fi  ex  E D maiori  tollatur  EF,  aqualis  minori  BC,  fore  ve 
AD  ad  DE, fic  BD  differentiam  prima  5c  tertia,  ad  DF  differentiam 
differentiatum  B C , DE. 

, Dcmonjlratio. 

AB  ad  AC,  vr  AD  ad  AE»  igitur inuertendo,  diuidendo  , rurfumque 
inuertendo , vt  A B ad  B C > fic  A D ad  D E : Itaque  permutando  vt  A B ad 
AD,  <ic  BC  ad  DE.  fcd  AB  minor  eft  AD,  ergo  & BC  minor  cft  quam  DE.* 
Quod  erae  primum.  i 

Deinde  ciim  modo  oftenfum  fir , effe  A B ad  A D,  ve  B C eft  ad  D E;  &*  cum  F E 
ponatur  amualis  B C,  etiam  A B cft  ad  A D,  vt  E F ad  D E.  Iraque  inuertendo  , ac 
conuerccndo  vt  AD  ad  BD,ficDE  ad  FD:  ac  demum  permutando  vt  AD  ad 
DE»fic  BD  ad  DF.  Atqui  etiam  vt  AD  ad  DE,  ficeft  AB  ad  BC,  ( vt  ante 
oftendi)  ergovt  AD  adDE,vcl  AB  ad  BC,  ficeft  BD  ad  DF.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 


PROPOSITIO  XXIII. 


Sfnt  continui  proportionalium  proceffus  AB,B  C,CD,D  E,EF:affum- 
ta  vero  quauis  alia  N , fiat  vt  A B ad  N , fic  N ad  H I : vtque  B C ad 
N,ficN  fiat  ad  IK,&  vtCD  ad  N,fic  N ad  KL,  & fic  deinceps: 

Dico  HI,  1K,  KL,  &c.  effe  in  continua  analogia. 

f 5 Demon- 
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PROGRESSIONES 


Dtmanjlratio. 

EX  hypothcfi  linei  A B,  N.H  I.funtcontinux  proportionales  ;itcm  BC,N,  IKl 
crgot.im rcfljngulum  ABHlqudtn  rc&anguium  BCIK  1 sequatur  quadrato 
kK.iBiijj,  ac  proinde  xqualia  fune  inter Ic  rcdfcangula;  ergo  vt  A B ad  b B Ci  lic  I K HI. 
fimilitcr  rcfl.ingula  BCIK.&CDKL,  xqnantur  in  terfe,  quia  eidem  quadrato  N» 
zquahafunt;  igitur  Vt  BC  ad  CD,  Gc  KL  ad  RItatquiex datis  BC  ed  ad  CD,  vt 
AB  ad  BC>  lioccd.vt  odendi.Gcuc  I Kad  HI,  ergo  KL,cdad  IK,  vt  IK  ad  HI: 
Continuxiunc  proportionales  igitur  HI,  IK,  K L.  Quod  erat  demondrandum. 

Propositio  xxiv. 

SI  contihui  proportionalium  re&angulorum  bales  fint  in  continua 
analogia : erunt  & altitudines  in  continuata  proportione. 

A B E G ' T L „ 


C D F H K M N 

De monfiratio. 

Sint  AB,BE,EG,GI,  IL.infuper  tc re&anguta  AB  CD,BEDF,EG  FH  Scc. 
tt  hui  in  continua  analogia.  Dico  etiam  CD,  DF,  FH&c.  cile  continue  proportiona- 
lcs.Reclanguli  enim  ABCD  proportio  ad  re&angulum  BEDF, c componitur  ex 
rationibus  AB  ad  BE,  & CD  ad  DF  : item  re&anguli  BEDF  proportio  ad 
EGFH  rcdtangulum, componitur  ex  rationibus  B E ad  EG,  St  DF  ad  FH : qua- 
re cum  cxbypothcfi  redangulorum  ABCD, BEDF, EGF H,xquales Guec^dem 
propottionesGnt.eruntqUoquerariones  AB  ad  BE,& CD  ad  DE , Gmulfumprx 
xqualcs.liueexdemcum  rationibus  BE  ad  EG, & DF  ad  FH  Gmulfumptis.lunt 
ante  ex  hypothefi  etiam xquales  rationes  AB  ad  BE*&  BE  ad  EG;  C^uareG  ab 
atqualibustationibus,  nempe  i compoGta  ex  rationibus  AB  ad  BE,  & CD  ad  DF. 
itemqueacompoGtacx  rationibus  BEadEG.&DFad  FH,  auferas  xqualcsra- 
tiones,  AB  ad  B E,  & BE  ad  EG;  patet  reliquas  proportiones  CD  ad  DF,  fle 
D Fad  FH  fore  zqualesj  vt  condat  cx  definitione compoGtionis  proportionum, 
continuq  funt  igitur  proportionales  CD,DF,  FH.  Simili  difcurlu  etiam  reliqua; 
HK.  KM.&c.  cum  prxcedentibus  eandem  continuabant  rationem,  condat  ergo 
quod  propoiicum  erat  demondrare. 

CoroUmum. 

"POdem genere difeurfus, fi  redangula  ABCN.BEDN, EGFN,&c.  ircmquc 
-M,afcs  A B,  B E,  E G,  &c.  fint  in  continua  analogia,  demondrabimus  cotum  alti- 
tudines CN.DN.FN.  8cc.  continuam  quoque  feruare  analogiam. 

PROPOSITIO  XXV. 

POnantur  denuo  AB,  B C,  C D proportionales  , vti  etiam  EF, 
FG,  GHs&ratio  AB  ad  EF,  continucturquomodocunquc  in  1, 
K,  P ,8c  fimiliter  ratio  B C ad  F G producatur  in  L,  M,  Qj,  & ratio  C D 

ad  G H,  pergat  in  N,  O,  R,  &c. 

Dico  cuam  I,  L,  N,  & K,  M.O,  item  P , Q,  R,  continuare  fuam  ra- 
tionem. 

D enun- 
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. Detnbnftratto. 

A B C Da  l-j.Stkrt. 

QVadratum  enim  F.F  efi  x-  — " ” 

quale  re&angulo  fub  A B 8c  e F G H 

I ; Se  quadratum  FG.atqualccft 

refitangulo  fub  BC  Se  I,  vti  I X, 

etiam  quadratum  GH  , re-  * 

dangulo  fub  CD  S N cop»; 

tento  : igitur  vt  quadrata  EF, 

FG,  GH  inter  felint,  ita  etiam  p 

re&angula fub  lateribus  AB  & , — . 

I.iubBCSeC,  itemfubCD)  & N contenta:  fcd  quadrata  lunt  in  continuata  ana- 
logia , (cum  latera fuperquibusfiunr ex  hypothcfi  line  in  continua  analogia ) igitur 
etiam rcflangula,  fublaceribus  AB  ScI.BC  Se  L.CD  Se  N,  lirat  continue  pro- 
portionalia : cum  autem  ipforum  bales  ponantur  in  continuata  ratione  AB.  BC, 

C Di  etiam  I,  I ,N,  altitudines  erunt  in  continuata  analogia  per  prxcedentc.Eodem 
modoquu  ex  hypothcfi  F.F.F  G,GH,  St  ex  dcmonfttatis  modo  I,  L.N.iuntcon- 
tinux  1 itemque  exhypocheli  EF.I.K:  «c  F G,  L,  Mjitem  G.H.N,  O , continuam 
feruant  analogiam  tdemonflrabimus  K,  M,  O cilc  continuas,  iimih  ter  quoque  pro- 
cedetur in  lineis  P,  Q_,  R, atque  ita  in  infinitum,  confiat  ergo  veritas  propoli  tionis. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Sint  feries  continuae  proportionalium, habentes  primum  tetrtiinumA, 
communem.  A,  B,  C,  D,  E,  P,  8c  A,  M,  N,  O,  P,  Q,  continuata  alitem 
fericvtriufejuc,  fiat  vr  B ad  A,  ita  Aad  G,  &c.&vc  M ad  A, ita  Aad 
R.fievtomnesp.E,  D,C,  B,  A,G,  H,I,K,L:  item  omnes  Q,  P,  O,  N, 

M,  A,  R,  S,T,V,X  fintin  continuata  analogia. 

Dico  efle  B ad  M,  vt  R ad 
G,  fie  C ad  N , vt  S ad  H , & " 

D adO,  vt  T ad  I,  &c. 

Demon/iratio.  . , , 

/~'Vm  B,  A,G,  fiot  tres  cotiti- 
'“'nux,  item  M,  A,  R , erit  tam 
bre£langulum  BG,  quam  reet an- 
gulum M R, quadrato  A,  ideoque 
& Inter  fe  aequalia. Quare  vt  B ad’ 

M,  fic « R ad  Gt  fimiliter  quoniam 
C.  B,A,G>  H,  funteontinux,  ita 
vt  mediam  A > xqualis  vtrimque 
proportionalium  numerus  cingat: 
patet  exelementis, A efie  mediam  p 

proportionalem  , inter  C St  H t — ■— 

reSangulum  igitur  HC  xquacur  quadraro  A;  eodem  modo  rcchngulum  S Nqua- 
drato  A xqualc  erit,-  ergo  inter  fc  xquanrur  reftangula  H C , S N.  Quare 11  vr  C ad  i ,u*' 
N,lic  S ad  H,  fimilidilcurfii  critvt  D ad  OificT  ad  I,  Seficde  exteris;  Quod 
erae  demonfirandum. 
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b 17.  Stxti. 
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c 16. Stxti. 
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PROPOSITIO  XXVII. 


D 


rH 


14 


'G 


- ,,  ni.iinuni  ^ 

— 

v.  '* 


I fcJj.llH 

i-o  n 


Olnt  duo  ordines  continue  pro- 
O portionalium  eandem  haberltes 
. p rimant.,  A,B,  E,  F,Sc  A,G, 
H>  I>  K»  .U 

Dico  proportionem  H ad  G ,ef- 
fe  duplicatam  propbrtionis  G ad  Bi 
Sc  rationem  I ad  D, rationis  G ad  B 
cire  triplicacam : Sc  rationem  Kad  E, 
quadruplicatam:  L vero  ad  F quin- 
tuplicatam  eiufdem  rationis  G ad  B: 
Sc  lic  iri  infinitum. 


'Demonfiret  hinc  pr.1%.  dequltvor  continui froportionolihiO.  Hosc.it/dcm  de 

qtcotcuny.,  cF  itUplenc  methodo  dtmonflrohimui. 

•O'  ■ DemonRratio. , 

QVoniam  tam  A,  G.Hsjqam  A,  B,C  lunt  continua  proportionales  , rc&angn- 
Ium  H A‘,  qiiadnro  G,  &rciftanguluin  C A,  quadrato  *B  zquale  eric.  vnde  re- 
Anngulum  H A,  ad  rctftangulum  C’  A ( cft  vc  quadratum  G>  adquidratum  B:  itaque 
b toUuir.  cum  quadrata  G,  B.  fine 1 unfuplicata  rattone  baliutn  G ad  B ,eric  Sc  reiftangulo- 
rum  proportio  duplicata,  rationis  G ad  B:’lcd  ratio  rcd.uiguli  HA>  ad  rcEtingu- 
ci.sixti.  lum  Q A,  cft  ratio  c H »d  C i ergo  proportio  H ad  C eft  duplicata  rationis  .CJ.adiB. 
Deinde  quontarti  tam  Gi  H.d,  quam  B.CjD.  linit  continua:,  erit  reclangulum  I G, 
Quadrata  II.  jf  rcfUngulum  DB,  quadrato  C xquale.  itaque  ratio  redtangulorum 
d p 3 > hoc  cft  ratio  ^compotita  «proportionibus  laterum  I ad  D.&G  ad  B, 

xqualis  cft  rationi  quadrati  H,  ad  C : atqui  ratio  quadra  totum  HyC.  cft  quadrupli- 
cata rationis  G,  B;  (cft  enim  ratio  quadratorum  JI,  C duplicata  rationis  H ad  C. 
quzoftcnfa  modo  cft  duplicata  rationis  G ad  B:)  ergo  proportio  c6mpofitaJeSt’ra- 
tionibus  I ad  D.8c  G ad  B . eft  quadruplicata  rationis  Gad  & ex  quo  paret  ratio- 
nem I ad  D lolam , cfte  triplicatam  rationis  Gad  B.  Simili  rlifcuiludemotiftiabi- 
mus  rationem  K ad  E.eilc  quadruplicatam  i Sc  rationem  L ad  F.  quinruplicatam 
rationis  G ad  B.  couftat  ergo- verius  propolicionis. 

■PROPOSITIO  XXVIII 

Sint  duo  ordines  continuarum  A,  B,  C,  D,  E;  Sc  A,FX  G,  H,  I eandem 
nafti  primam  A : ponatur  autem  tertius  ordo  continue; proportiona- 
lium, K,  L,  MxN,0,  fecundo  ordini  fimilis;  ita  tamen  vt  A ScK.fint  iri- 
arquales.Dcindeintcr  tertias  C & G , ponatur  media  P ; Sc  inter  quartas 
D Sc  H.ponarfturdux  medi*  Q_8c  R;  eandem  inter  quintas  ponantur 
r.es  medi*  S,  T,  V,  & ita 'deinceps.  1 » ,:t  > 

DicoelTe  vt  L ad  B,  ita  M ad  P,  Sc  N ad  R,  vt  O ad  V,  8cc. 
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/"Y Vomam  vtriufijtie  feriei, primus  terminas  ideo»  eft  A , ergo  per  prae  edentem  O 
v<tftadC,  in  duplicata  ratione  F ad  B i fcd  G etiamcit  ad  C>  in  dupli catajatione 
G ad  P.  igitur  G eft  ad  P,  vt  Fad  B:  fqd  ex  fappeflto  F ad  G eft  vt  L ad  M;  igi- 
tur alternando  M eft  ad  G,  vt  L ad  Fi  eft  igitur  ex  zquo  M ad  P,  vt  L ad  B. 
■Simili  modo  perprarcedentem  H ad  D , triplicatam  habet  rationem,  Fad  B;  (ei 
etiam  H ad  D,  habet  tripi. catam  eius,  quam  habet  H ad  Ri  ergo  vt  F adB.  Ce 
H ad  R:  deinde  eft  F ad  H,  vt  L ad  N,  vnde  alternando,  Sc  ex  zquo  N ad  R 
vt  L ad  B.  Eadem  prorfus  ratione  demonftrabitur  efle  O ad  V,vt  eft  L ad  B.  Qua- 
te patet  veritas  propolitionis. 

Hinc  etiam  patet  B,  P,  R,  V efle  continuas  cum  L,  M,  N,  O.  fint  continuat  * 4c 
quidem  in  eadem  analogia  in  qua  fiht  lineat  A,  F,  G.  H,  I.  vtpatet.  J 


P R O P O S 

POnantur  du*  feti  es  " 

continuarum;  A,B, 

C,D;  & A,  E,  F,  G,  com- 
munem habentes  pri- 
mam A ;& meer  fecun-  ^ 

das  B,E,  fint  quo  tuis  — 

medi*  HjI.KjL*  toti- 
dem Ijaeincer  tertias  in- 
terponantur ,-  M , N,  O, 

P;  Similiter  inter  quar- 
tas D & G , ponantur 
meduc  Q,  R,  S>T. 

Dico  A,  H,  M,  Q, 
item  A,  I,  N,  Rf  & A,  K, 

O,  h,-  & A,  L,  P,  T effe  in 
continua  analogia. 

Dcmonjlratio. 


ITIO  XXIX. 


, » J I 1 ! 
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"pOnantur  enim  inter  A & M,  media  proportionalis'  V i &r  inter  A & N me- 
diaX;  fimiliter  Y,  Z, a, medie  ponimur  inter  A,0>&  A.P.Sr  A,F.  Quoniam 
ergo  A,B,C,&  A,V,M  funt continua;  proportionales, erit*ratioCadM>>lupltc*-“r'w*; 
ta  eius,  quam  habet  B ad  V.vltcriuscdm  A,  V,M,Sr  A,X,N  etiam  fint  continue 
proporrionatesteric  ratio  fc  M ad  N,  duplicata  eius  quam  habet  V ad  X : eodem  bl*J 

5 a&ooftcndctur,  rationes  Nad  O,  & O adP,&  P ad  F,  efle  duplicatas  rationum 
T ad  Y , & Y ad  Z , ir  Z ad*:  Quare  cum  C>M,N,OiP,F  ponamur  efle  con- 
tinuat,etiam  B,V,X,  Y.Z,*,  patetcflecontinuas.Eft  igitur  ratio  B ad  *,  quintu- 
plicata  rationis  B ad  V,  & quia  tam*,  quam  E,  media:  funt  inter  A & F,  inter  fe 
zquales  erunt:  idcoquc  & ratio  B ad  a,  & ratio  B ad  E.  eadem  eft  i etgo  ratio  B ad 
E,  quintuplicata  eft  rationis  B ad  V.  qaia  autem  B,  H,  I,K,L,E  ponuntur  continuz, 
etiam  ratio  B ad  E,  eft  quintuplicata  rationis  B ad  H»eft  igitur  B ad  V,  vt  B ad 
H.  vnde  zquales  (untH  Si  V.  Similiter  oftendetur  I & X , K St  Y,  LJt  Z zquales 
efle.  Quare  cum  ex  conftruainne  A,  V,  M;  A X N j A Y O;  A.  Z,P,  Cnt  continuz; 
etiam  A,  H,  M;  A,l,Ni  A,K,Oi  A.L,  P continuz  erunt.  Non  alia  ratione  often- 
demus,ctiamiplasA,H,  MiQntem  A,l,N,R,&c.  efle  in  continuata  analogiai 
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(Si  nempe  ipfis  A,H,M  inueniamus  quartam  0,  Sc  i p fis  A ,I,N  quartam  y ! Sc  ipfis 
AjK.Oquartam  S.  Sc  ipfis  'A,  I.,F  quartani  i,  denique  ipfis  A,  E,F  quartamj)  de- 
monftrabimus  effe  vt  prius  i pias  0,y,l,  «,|,  ipfis  Q^R,  S,T»  G equalesi  ac  proin- 
de tmmes.quatnps  A, HiJ.l,.Qi  A, INfR^acc.  eilecontinuas.  Quod  erat  demoa- 

fttnndum.  .ilquOri  oa  io . O b',! *. y.  . 

1 17  " P K O P O1  S I T I O X X X- 

,h  lif:  I n bc  U.  O pf.  X u-  ' ! / )i 

IdiA  iAi  ,«I1WKV,  Iigd-d  |,C.  i)  EFGHI 
ilii  ijl  I ij.1V  U .la..d«- :i «.  i 

-1  L ..  * u«l  e x i ■ t 'innui:  ji!  . -Ai-..  / i , ; ■ , 

•aup  . K'-  JJ1<.  ■.  / I»  O .uirMiir./ ■■  N ji.O.-.P  RS 

D|Etuur6inx  £eirfe5  tpncinuq  'profordopaliurn  in  diuerfis  rationibus/ 
A,B,C,  D,&c.  K,  L,  M,N,  &c.  itatamenvt  A K,  LB  fine  edam 
continua:  proportionales!  > > i T 1 . Q i ( A 'i 

D^o  omnes  K,  L,  B,  N,  O : C,  Q^R,  D , & fic  deinceps,  ( omiflo 
in-ferie-KL  tertio  quoque  termino  M,  P,S)  cflein continua  analogia. 

-v-1' — ...  Dcmonflraiio.  , : \.\Si 

Qyia  A,  K,  L,  B ponuntur  continua , ergo  vt  K ad  L , fic  L ad  B : fed  etiam  eft 
ex hypothefi  vt  K ad  L , fic  L ad  M , ergo  L adB,  Si  M eandem  habet  ra- 
if.an//t  tionepi ; xqualesaiglturfunt  B 5i  M.  idcoquc rationes b B ad  C,M  ad  C x quales 
limt.  Quoniam  autem  A,  K,  L.  B fu  iit  quatuor  continuf  proportionales.ericratio  A 
ad  B,  id  eft  ex  hypothefi  ratio  B ad  C>  id  eftexdcmonftratione  ratio  Mad  C,  tripli, 
oatxratiouis  A ad  K:  fed  ratio  A ad  K,  ex  hypothefi  eft  ratio  R ad  L,  id  eft  ratio 
M ad  N ■ ergo  ratio  M ad  C , triplicata  eft  rationis  M ad  N : eft  autem  ratioM  ad 
P,.  triplicata  rationis  M ad  N,  { iunt  enim  M,N,  O.PcontinuxJigitur  vt  MadC, 
fic  M ad  P:  vnde Si  xqualesfunt  C Sc  P.quarecum  locoM,  Inferie ftatuatur  illi 
arqualisJJ,  ScIocoP,  illi  aequalis  C- erunt  A,  K,  L.B.N.O,  C cootinuq  proportio- 
nales. fimiliteroftendemus  fetiem  hanc  per  terminos  Q,  R,D,  &c.  continuari  m in- 
finitum. Quod  erat  demonftrandum. 

•.  Corollarium.  • ' ' 

TTTncfequitur:  rationem  A ad  B.ttiplicatam  efferationis,  K ad  L : Sc  B ad  C,  tti- 
ddplicatamipfius  L ad  MiitemQ  ad  D,  triplicatam  ipfiusM  ad  NtScficdcce- 
ferfs.  nam  ratio  A ad  B continuatur , eftque  ilia  triplicata  rationis  R ad  L.qufpet 
reliquos  terminos  continuatur. 

, PROPOSITIO  XXXI. 

;'TN  triangulo  quouis  ABN  quatuor  ponantur  parallelx  AB.CD,  EF, 
J.G  H,  in  continua  analogia:  ac  inter  AB,  G H,  media  fic  1K,-  inter  E F 
vero  & G H,  media  fit  L M: 

• - Dico  rationem  AB  ad  IK  tri- 

plicatam cfle  rationi*  L M ad 

• . Dtmonftrdtia. 


t)  Atio  AB  ad  GH,  duplicata  eft  ex 
•‘■'•hypothefi,  rationis  AB  ad  IRific 


i3’’  ratio  E F ad  GH  . duplicata  rationis 

, LM  ad  G H;  ergo  cum  iteruin,ex  hy- 

pothefi ratio  AB  ad  GH  triplicata  fit  rationis  EF  ad  GH,  erit  rado  AB  ad  IK, 
* -•  qua: 
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qua;  dimidiata  eft  rationis  AB  ad  G H,  triplicati  rationis  £M  ad  GH>  quardiihf1 
diataefti rasionis  Bt-  «dGH.  Quod  eras  demonftrandurtii  ' 1 

t i , .-.ion 

PROPOSlfip  xxjkji. 

QVantitas  cx  quotuis  continue  proportionalibus  cortipofica , aci 
aliam cx pati  numero  terminorum ciutidcm  icriei  produfta:  confU- 
cam,  multiplicem  rationem  habec  proportionis  pritnz  ad  feciut- 
»m,‘  exquorterihinis  alterutra  quhntiiaturti  coiBponituiK 

: ,tfO  , I Mini sbiuab < Q 1 ...  .,ti  jil  i ■ : . 


dam 

'.H  ,d  C,'  , ,ti  D ,a;>  i Dimonfirietie.  1 H O 

.?<i jur.  *•  .oii  . ..  i 

t'  > 


A J -i 


-OIL- 


> »4  »■■  ■' 


BFGI 


Pdhktuiiferie/fatibaiialfiufusi  cdnfticucre  quaqtiiaretti  AB,  Se  feries  vl  tcciys 
produtta conficiat  quantitatem  BCt  hofc’  tamen  paftovt  vtraque  p'ari  numtfo 
conftet  terminorum  continue  proportionalium  eiufdem  icriei  producta;  verbi  gratia 
ii  numeret  A B quantitas  terminos  o&oxontinue  proportionales,  Se  BC  totidem 
ciufdcm  Icriei  produdz  i dico  A B ad  ii  C,  o&uplicatam  habere  rationem  eius  qua 
AFK«dl*E.  Cusn  crfimtota  icttes  ratttrqi*  AD  ad  DE  > pergat.Voiforaiitet  &$ 
contmucexlijppoflto  vi.^u*ad:C).A!,limifot:tiammieibldtiu(cr)<iin AB.quotftun 
sn  BC,  exempli  cauia  in l:n£uiiSotio;hlUcbiccrga  primo  AD  ad'BF , oflupltctt- 
tam  rationem  eiuS,  quam  habet:  AD  * ad  D£:  fiuiUtet  cacio  D E ad  FG,  odiupli- 
eata cit  rationis  ID  E ad  B H, ad-' fcft  rationis  AD  ad  DBt  quire  cdm  rationes  A D’ 
ad£F>  Se  DE  adFG.  oftuplieata: Cnc  XiAidcm taaoon  AD  ad  DE,  erit  vc  AD 
ad  BFi  fic  DE  id  E G t codetnroodoerii  «rl)E  adlfC.iic  EH  ad  GI  fie  &sbll  j**. 

cetd&S- Quare  omnes 11  antecddentcs  ,id  cft  odo  ttrmjnequi  coaftiruunr  AB.fefia-o.  •'  " 

beat  ad  omnes  coadoqucnness  hoceft  *d  pdto  tsrn.incM  q»i  coniti  ruunt  B C,  vtVna 
antecedens  A D.ad  vnam  cdniequcntem  B F-  Quate  ctim  A D ad  BF,  rationem 
habeat  ociu  plicatam  rationis  A D,  ad.  DEl  habebit  quoque  A B ad  BG  ofttoplict» 
ramnas,  quam  habec  ADuadiDEc  Qoed  orat  detnoniktandum.-imj ! n-  t, 

-luo,  U ) 1 . Oh  i .'0111.-1  Bo  ii.i/Bfiincii  nl.iiV  .aO  ‘)I  i . . ml 1 


P R O P O S I T,I.Q  X X X M I.i a i 


A F G ■'  Hi  >Ii  1 1 C ( O ' ' D 

INtdr  tres  contihue  pitipeirtionato' A ;D , BDyCD,  ttredizlint  GCl| 

E p:  rurfum  inter  A D,G  D,  media  fic  F D,  & inter  BD,  ED,  media 
fit  H D:& hoc  femper  fiat:  r , v v ^ 

Dico  eiTc  vt  A B ad  BC,  fic  A G' ad  BE,  & AF  ad  BH,  &c. 

A * I • ' 

I)cmonjlra(io.  . •, 

CVrti  intef tffes  continuas  A D,  B D,C  D,  media:  Gnt,  G D,  E D,  erunt  A, D.  GP,. 

BD  , ED>  CD>  ( Vt  patet  ex  efetticntis)  omnes concin  uz  proportionales: 
prdlndc^ueedim  «AG.GBiBE,  EC  priinricontlnUr  proportionales  i ergo  ACf.c  t.iimim 
ad  G B,  vt  B F.  ad  £ £ : & Wtftboneftdp  aijner  conuitCpOeni faubnis  A B ad  A G. 
vt  BCad  BE.  Igitirraltertiadao  AB  ad  BC,  vt  AGadBE:  ticinde quoniam 
AD,  GDi  BD,  ED,  funt  continua,  AD  eft  ad  GD , vt  BD  ad  ED:  Quare 
fi  inter  AD,  GD  media  (it  FD>  & inter  BDi  EDq  pedia  HD,  patqc  ex  cle- 
mentis cllc  AD  adFD,  vt  BD  ad  HG.  'atqui cum  At), FD, GD,  fint  conti- 
nor, AF  eft  ad  FG,  vtAD  a«l  FD.pet i.liuius.Etcuni B D.HDjE D (intdoii- 
cinur  etiam  BH  eft  ad  HE,  Vt  BD  ad  HD,  hoceft  (ficut  iam  oftendi)  ve, AD 
ad  FD,  ergo  AF  eft  ad  FG,  vt  BH  ad  HE.  Quare  componendo  ac  per  coni 
■ K a tierfioncm 


> . ntl  ili  i.--  ' f 
; i,  J) 


\ 
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ucxfioncmrw^ityc^p.tftad  AE.ifie.iBlE  »43».'  & permutando  yt.AGad 
B E,  l o;'d[  (ucutoftcndliiM»  AB  adJiCi  fic.A  F ad,B  H,  Cpoftat cr^o-propofi- 
tionis  veritas. 

• „ ii xx x.  o ii i o 5 o <i li 

PROPOSITIO  XXXIV. 

ce  , iitJsc.-nca  ?£.diienqi:i'j'.;oiq  Ssttiinco  rj  tuuuLf  f' 


iiUU 


B 


l:.l  I u.n  i-.  r:i.  - 

JUii'  I i>*  *<np«  Jiiioinoqovj  jsdui  • oiio  m jijlua:  (u:u'*"^ 

rflntinconunUcao^v^fijfiS*  P.&AiKff;  A#».6£ 

iJ  E B;  inter  CB  verd&  D B fit  mecfia  F B;  deinde  inter  EB,  CB,  ac 
CB,  FB  medii  fint  G B , H B v Oeaitpe  ideer  GB,  CB,  & CB,  HB 
fint  medii  I B,  KB.  & fic deinceps. 

Xlli.  Dico. rationem  AC_ad£LD  , duplicaram  efle  ratkmis  EC  acL  CFj 

°auEMc«atn.  m™* 

, ;a  mt))t :MAa  J i 

aijan.di3V;S&s>:jc  jbhilins^i  istmiiliCaiiv^oiqSapa.:.  >(OSmu:.< 
msbiioj  DdVS  »fslenomoqo  /MMUmlntttOjr.ium*!  ‘m  ctimp  A -umu' 
j.up  rino  Ti-Ji:.;;..-.  :i..d  mev  ' • t f ■ :HAo5ii>;x  ul.<.iq. -ii.;  snolili:; 

^V«:AtB,.GB,.E>B  <fil  fcontltmaiprtprecaonalesaericAG  «dCD  ♦ iratrpou- 
V^iiem  cupi  ratuooe  ABadCB.-  item  quia  continueluac  AB  , E B , CiBi  enc 
rati®  A£.  adTHG5:C*^ctnicum  ratione’ AB  ad  EB  : de  quia  mrer  tres  continuas 
■'  ‘ ' ABiCB;I)S)in«diiciiBit  EB;,  FB,  patet  ex  elementis  AB, EB,CB,FBvPB 
o JiitcseileepntirutcpraporfloiUles:  quare  ratio  AJJ  ad  C B,J.l  eft.vtiamoftendi,ra- 
qp.AC  ad  Cii  duplicata.eftrationis  A)B  ad  'EiB)iideftvtofttadi , titionis  AH 
....  . .ad  E.O,q»ii>ik«ccti  centihU* proportioiwilesiuno  AdEEB , C B , FB>  etiam  erfint 

bi.rfw»<,'AE(£C/PCE£Dfltianatrergorr  Afe>attBc,i«fi.C*d  Cfi  crgoratio.ACad 
CBi  etianj duplicata  eftaatamu  EC  ai  'CB  iqundcaur  prunum.  Eodem  difair- 
rendi  m<*lo  dartonftrabimus , rationem .TX7ad  QF,  dupiicaraareflc  ratioou.OC 
adiGH:*doc^«c  uationetir.AC  ad  CDiqnadrupIieatam  ede  rationis  GC  sdGHs 
denique  oftendcminctiart-fioidi ratiocinatione,  tatiooaiti  GCiad  CH,  dupiiea- 
' tam  efle  rationis  1C  ad  CK.  Vnde  manifeftum  cft  rationem  AC  ad  CD  ,eiut 
demo&uplicatameflc.QiiairanKdeiiltJnkranda.  O <1  ( -'i  I 

U PROPOSITIO::  XXXV.  o H 


a IbuL 


T^AtamJijjte^fecarc.ifiquptqjs  continue  proportionales,  fecundum 
l^dau^rafipecm.;,.  ■ V0  . . 

..  „ . Conjlrntfio & demonfir^io.  ‘ ** 

H2  Li.  i . -i  . 1.6  O:  •jlrt08  ''A  iv ■-  • otiiC 

A H I K B TA  Ara  fit  linea 

U A B diui- 


D 


oi.u;tY^mv;u. , 


’ A B diui- 
O denda  ficut  po- 


titi, in  qdaturir  cbHtinuaSi^cundum  CD  ad  l)ft.  Coam|KCur 

tOtidS^ratioCTil  ad  DE>.  quot  continuas  numero'  riefiticras  toJiqea,  data. AB, 
ctosnui.  nempe  CD.  D E , EF,  FG:  tum  diuide  iineatq  t AB ficut  .diuifa  eft  linea 'CG; 
in  punftis  H.I.K:  Dico  AB, ;efl‘ediui(amprtiut exigit propofitio: patet demonllra- 

tioexconftriifUdne.  ~ 7*.  " * , ’ A *"  : , 

,'j.  y ..  • ri • uii.ioo k '•  I , ... 


PROPOSITIO  XXXVI. 

1 . i.  rt’L  , M«  ,UU  /- 


i \i  •: 


DAtatum  linearum  alteram  ita  fetare,  vt  partes  linei  fedli,  cum  in  fc- 
6Ia,  fint  in  continua  analogia.  . 


Con- 
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■p\  At*  fiqt  du^Iipex  A a & B C.^uarutn  F 

alteram  Icilicec  A B.  oporteat  diuidyf \ 
re  in  Dpun<2o,v.t  AP.  DB.BC  lint  i^’  ' “ 
cotinya  analogia,  pro  «onftruaione/upcr.  ' / /C 

BC  diametro  dele (Tbatur  circulus,  itenj'  f , / \ 

fupet%eaAC,^m  polita  ex'  duabus  da-  ( f \ 

tis  AB  ti  BGquifint  BEC  & AFC;  A P jH  \Q 
& ex  punflo  B erigatur  perpendicularis  l * \ 

BF  , ad  redam  Ac  ; ducacurque  ex  F N. 

puncto , linea  FI.  per  centrum  minoris  y 

circuli  <5  ■,  fi  at dihique  redas  OFuequalls  i c :T 

GD.  Iilcofadumc(rc  quod  imperatum  fultu  quoniam  quadrato  F B tam 
rcdangulunnA  B C,  quim»EF  I.hoc  eft  BDC.  erunt  BDC,  ABC  re 
aequalia  inccr  fe : fed  A B C rciTaogulo  xquantur  reflangula“ADBC  . E 
1 B D C redangulo  xquatur  reflangulum  DBC,  vna  cum  quadrato  DBl 
igitur  communi  redangulo  DBC,  manet  DB  quadrato,  xquale  redi 
A D B‘C.  igitpr  AD,  D B,  BCTunt  cbiitinux, 

■ •.•oqo-iqA.iitfloq.  i»i  jnilx". 

. uiialSai  av  , ;i  ni  qt,  :.u.„w  Aliter. 

■ tU  toniaibcupU.  1 , 


A SGumprf  FG  iineS  „*  ■ ■ r f J p.Vot 

•**-maioti  quamJA‘B,  x \ " 

Aatfiiper  FGranqfitm  abi:  ujci.  , \ Bl  T t{  - /l 

diametrocirculusFIG:  ■>  I • c.  : p \ -;®i . 

deinde  ( quod  ex  ele-  ! 

mentis  facile  perfiCN  ' T|  t O '! 

tur)  redangnlu  GHF  \ 7 

aequale  liat  redangulo  c Vcuaci  c.  .../  . • : r ' ■ T 

ABCDj  arexpuftoH  rflnoj  ,•  .,-,1  '■  1 f 

ita  ducatur  HKI,  vt  • . V_l» 

K I aqualis  Et  A B (quod  ab  alijs  faflum  , St  nqs  libro  noftrode  circhltsalra atqui  0* 
alia  methodo  praedabimus  ) denique  ex  K eteda  nortnili  K L , aequali  ipfi  C D, 
prxfejtvdatur ex  KL(odcndam.cnimeflomaiorern  ) linea  KN  , aqualis  ipfi  HK. 

Dico  fa&um  quod  petebatur. 

Nam  redangulum  MHK atquatur rcdangulo  GHF, id eftex condruftionc rc-l>J‘-I“'i 
dangulo  ABCDjid  eil  ruriumexconilrudione  1KL,  ergo  vt  IHad  KI,  itadl 
rcciproce.KL  ad  KHeatqui  IH  maioteft  quamlK,  etgo  &LK,  quam  K Hma- 
iorctir,  quodafiumptuui  fuerat  ittcopftmetioncrperficiantar  iam  rectangula  IHK, 

I K L,  duitis  per  N 8i  LparallelisadHI.  Sc  normalibus  HM.IOP-  Quoniam  igitur 
redangulaIM,  1 Lxqualia  liant,  aialato  communi  K O , reliqua  O L,  K M aequalia 
erunt,, Quare  cum  KM  (vt  ex  cnudructiotic  patec ) iitquadratum.erunt  N O,  KN, 

LN  trcscontiaux.  Atqui  N O eft  K I,  hoc  cft  A Bi  Sc  KLeft  C D.  Fidum  igiturelt 
quod  petebatur. 
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Schohot. 

HAnc  eandem  propofitionem  noAnillialij  &propofici,ant,fr feliciter foiuerunt.  Vti  1 1 A 
Clauius  Magi  fer  meus  ( cuius  per  piares  annos familiaris  & domifitud auditdffuijfcU- 
tdriuSyCT  Guido Yhtidus  :ftd txeraUj  caufa , etiarh  meo  e am Marte  tx/edire  ■volui  ,he  alienis 
plumis  me  exornare  velle  videar : nupjtmm  enthi prbpof/ionem /fatui  nieis  lucubrat  ibdibus  in- 
ter  fer  ere , quam  dtuerfi  difcurfus  dcmohf  ratio  Ac  meam  nbn fecerb ; velant  horis  ‘notriin  in  pu- 
blicum non  protulero.  Rogo  benigne  Leclor  huius  rei  memor  ejte  velis , dunt  tn  poficr Um  fmde 
Accurret.  1 ‘ 1‘/.  .f.f  .1.  • • 

/ PROPOSITIO  XXXV IL 

nAtaium  duarum  redarum  alteram  itaiecare,  vc  re&angulura  fub 
infeda.  & narte  linex  fedtx.  ad  refidux  linex  quadrarum,datam  ha- 


G uniliAti  ut  ratio  AadB,.deindeaatxH- 

■ ■— 1 ' U neat (int  C &DF,po(hilac prbpoUuo,' 

C fecari  redam  D F in  E > vt  redangu- 

lum fub  C ic  EF,  ad  quadratum  DE  , 

jj  F F eam  rationem  habeat , quam  data  4tf  ad 

datam  A.  Fur  C ad  G , Vt  B ad  Ay&  per 

przcedentcm  fecetur  DF  ih  pun&o  E» 

H vt  fuit  tres  continux  propottiohaks  li- 

. B nex.G.DE.  EF.  Dicofafhimquodpe- 

tcbatur.fiat  enim  vt  B ad  A>  fic  H ad  D E: 

erit  ergo  vt  G adC.Cc  DE  ad  H permutando  vt  G ad  D fc-tal C lad. H :;fcd 
vt  Gad  DE,  ira  DE  ad  EF  ex  conftrudionci  ergo  vt  DE  ad  EF,  «aCadjJ  . re- 
dangulum  igitur  fuper  lineis  C «c  EF.zquale  eft . tedangulo  fub  DE  & ^or- 
rd  redanaulum  fub  lineis  DE  &H  conftruftum  , adquadratutp  DE  , earahabee 
br.s»i.  proportionem  quam  linex  ipfx  , fcilicet  quam  habet b H ad  DE;  ergo  & redangu- 
fumC&EF,  cft  ad  quadrarum  D E»  vc  H ad  DE:id  cft  vc  B A:  »gi  tardatarum 

reAarumaireram.&c.  Quodfuitprxftandum.  , , 

PROPOSITIO  XXX VILI.  I. 

nAti  media  trium  in  continua  ratione  exiftentium  , Sc  aggregato 
trium  linearum  primam  & tertiam  conftituericium , exhibere  pn- 


di*  acqualiS:  quate  cftm  AC  orchogona  fit 
35  ad  B E,  erit  AECi  rcAangulum  xquale 

qiiadratoECiigitur  data  media  trium  continue  proportionalium,  illarumque  aggre- 
gato; exhibuimus  primam  & tertiam.Quod  erat  faciendum. 

D f.cmma. 


I 


geometrica 


79: 


, v • - , Lemma. 

Cl  fuerint  tres  B A,  D A,  CA  in  continua  analogia  , re&angulum  fuper  maxima’ 
'^AB.&cxceiTu  CD  iccundat  iupra  tertiam , non  erit  maius  quadrato  dimidiq  ip- 
Gus  AB-  i • -V  , 

DemonUratio.  ■■  >.■  . 


A 


C D 


B 


Q Vomam  enim  B A.DA.CA  fune  continuz  proportionales , critvt  BA  a adaiH»;*. 

DA,fic  BD  ad  DC.  Quare  reflangula  b B ACD.& BD  A zquantur.  Sedbls  s"'i 
reftangulumBDA,  non  efl  maius  quadrato  dimidia:  AB  c vtpatec.  ergo  nequnc 
rc&angulum  BACD  maius eric  quadrato dimidia:  A B.  Qyod  erat  dcniondratidu. 


PROPOSITIO  XXXIX. 


"JTXAta  maxima  trium  continuarum , & cxceflu  quo 
1 Vnimam,  exhibere  mediam'  & minimam. 

media  fuperat  rtii- 

•i-.  ■ .J(l 

Confirucho  tr  dtmonjlratio. 

' : - •' ! 'i  i A o!> 
' . 

A * - C i D 

B 

E F 

G r. 

ry/itafit  AB  linea maximatrium  proportionalium,  & G zqualis  cxccflui  que 
A^media  fuperat  minimam  : oporteat  igitur  inuenirc  mediam  & minimam,  fiat  re- 
ftangulo  ABG  zquale  quadratum  EF: quoniamergo per  lemma  pramedens qua- 
dratum EF, id cft reflangulum  ABG,  non  maius efl quadrato dimidiz  AB. patet 
• ita  i fecari  poffe  AB,  vt  reflangulum (nb partibus , aequate  fit  quadrato  EF-  It». *’*'""*■ 
que  diuidatur  refla  AB,  inpunflo  D,  vt  reflangulum  ADB  zqualc  fit  quadrato 
EF.  Di  copunflum  Defle  quod  problema foluit:  fiat  enim  tcflz  G , zqualis  linea 
DCtericitaque  reflangulum  ABCD  aequale  reflangulo  AD  B,  cum  vtrumque 
atquale  fit  quadrato  £F;ergo»t  AB  ad'  AD.ita  cftBD  ad  DCtfiiiio  areflaI^-'*‘•i“',• 
gulo  ABCD,  auferas  teflarigulum  BD  C,  remanebit  reflangulum  AD  Ci  (i  vedb 
a reflangulo  ADB,  auferas  idem  BD  C, reliquum  erit  rcflangulumAC  D B;  atqui 
tora  A B C D , A D B funt  aequalia,  itaque  ablato  communi,  erunt  & reliqua  re&tni- 
gula  ADC.ACDB  zqualiaintcrfc;igiturvt  BD  ad  DC,fideft(Gcutiamoften  ft4S«W 
di)  vt  BA  ad  DA.fic  DA  ad  CA.  SuutigiturtresincontinuaanalogiaAB.AD, 

AC;  & CD  aequalis  G , eft  exccflus , quo  media  A D,  excedit  minimam  AC  Fa- 
flum  igitur  cd  quod  requirebatur. 

PROPOSITIO  XL. 

DAtis  duobusexccflibus , trium  magnitudinum  in  continua  analogia 
exiftentium,  exhibere  tres  continuas. 

ConJlru%w(y  demonflratio. 

T^Ati  fint  exccflus  AC,C  B,  qui  ponan- 
A^tur  in  direflum,  & erigantur  AD, 

CE  parallela:  , qux inter fe eandem  ra- 
tionem feruene  quam  AC  ad  CB  ; & 
duflapcrpunfla  D & E refla  DE,  con- 
ueniac  cum  AB  produfla in punflo quo- 
dam F.  Dico  faflum  quod  poftulacuri 

• nam 
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' nam  AD  ad  CE,  eandem  habet  rationem,  quam  linea  AF  ad  CF.  Sed quam 
rationem  habet  DA  ad  CE,  eandem  ex  confiruSione  habet  AC  ad  CB;  igitur 
quam  rationem  habet  tota  AF  ad  totam  CF  , eandem  habet  AC  ablata  ad  CB 
„,<W  ablatam.Ergott  AF  tota  ad  CF  totam  fic  quoque  » C F reliqua  ad  reliquam  BP. 
fi.  Quare  teflx  AB  adiunttaeftlinca  B F, qua: faciat  AF.CF,  B F incommuapoo- 
portionetquod  petebatur. 


Aliter. 


D 


y-TVm<h*c  conftruaio  Colis  Uncis  conueniat , fubiuuga  mus  aliam,  qux  in  omni  ge- 

^-'nete  quantitatis  locum  habeat: 

'Dati  igitur fintcxceffus  AB, BC:  fiat  A E differentia  datorum  exccffuum,  ipfif- 
*que  AE,  AB  inueniatur  tertia  proportionalis  continua  AD:  Dico  AD  abfolue- 
re prqblcma.Ciiin enim  ex  conflruffione  AEfit  ad  AB,  vt  AB  ad  AD,  erit  di- 
uidendo AE  ad  EB,  Vt  AB  ad  BD:  & componendo  AB  erit  ad  BE  , hoccft 
BC,»tAD  ad  BDiJt  permutando  A B ad  A D » vt  B C ad  B D ; St  diuidco- 
do  A B ad  B D vt  B C ad  C D i componendo  igitur  A D,  B D,  C D fum  continuae. 
Fecimus  ergo  quod  petebatur. 


PROPOSITIO  X L I. 


B 


DAtam  magnitudinem  AE  fcmtl  fertam  in  C,  proportione  maioris 
imrquahtatis.itain  duobus  alijs  punrtis  B & Dlubdiuidcrc,vt  qua- 
tuor  partes  A B,  B C,  C D,  D E fmt  in  continua  proportione ; qua:  duni- 
drqtaut  rationis  AC  ad  C E,  ex  prima  druifrone  orta:. 

fim/lrutlnt?  dermmflrtUu. 

> DErquadraeelimam  hujus  addatur  EF,  vt  AF,  C F,EF  fmt  proportionales  itum 
A inter  AF,  CF  media  ponatur  BFt  inter  C F quoque  & EF,  media  D F.  Dico 

faflum  quod  petebatur.Cdm  enim  inter  tres  continuas  A F,C F,EF /nediae  um  BF, 
DF,  patet  ex  elementisomnes  AF.BF,  CF.DF,  EF,  effe  continue  proportiona. 
kilhiB.  ks.  Quate  etiam'  A B,  B C,  C D,  D E,  funt  scontinux , St  quidem  mtac.one  A F ad 
cM*  BF.qux ex conftruaione dimidiata eft rationis  AFad  CF,  hoc  cft  AC  « adCE. 

FaSum  igitur  efl  quod  petebatur. 

Aliter. 

F G H 


D 


I 


INter  AC.CE  inuentammediam  F H ita  diuide.vt  FGfit  ad  GH,vt  AC  ad 
ipu  feu  F H ad  c E : fiantque  C B,  C D Ipfis  F G , GH  xquales.  Dico  fartum 
quod  pethur.  cum  enim  fit  AC  ad  FH,  vt  FG  ad  GH,  tdeft  BC  ad  CD,  em 
ouoaue  AC  ad  B D (qux  ex  condrudionexqualisell  FH)  vtBCadCD:  &p  cr- 

mutando  A C ad  B C vt  B D ad  C D ; «c  diuidendo  A B ad  B C , vt  B C »d  C D. 

Sunt  igitur  A B,  B C,  C D tres  continux  proportionales  in  ratione  BC  ad  CD.  51- 
militcr  cum  FHft  ad  CE,  exconftrurtione  vt  FG  ad  ° *nt 
CF  vt  BC  ad  CD,ac  permutando  conuertendo  BD  ad  CD  , vt  CE  au 
Ideoque  diuidendo  BC  efl  ad  CD  , vt  CD  ad  DE.  Sunt  igitur  tres  cone, nux: 
BC,  CD,  DE,  in  ratione  BC  ad  CD  : ac  proinde  omnes  quatuor  funt  continua: 
propqrriouales  inrationeBC  ad  CD.ideftFG  adGH.ideft  AC  ad  FH.quae 
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e*  conftruiftione  dimidiat*  eft  rationis  AC  ad  CE;  fecimus  ergo  quod  fueratpro- 
pofirum. 

Corollarium. 


EX  hoc  problemate  licebit  praxim  defumere  > non  folum  fubdiuidendi  duas  in 
quatuor  continuas  > fed  etiam  in  fex  continuas ; imo  quotuis  datas  in  duplo  plures 
continuas  , & quidem  in  ratione  dimidiata  cius,  in  qua  ipfx  exili  unt. 


PROPOSITIO  X L 1 1. 


B 


£*IntAB,BC,  CD  in  con-  A 5_ 

(3  tinua  analogia;  deinde  fccc- 

turqu*piam  linea  F G in  E,  vc  ? 

FE  ad  EG,  eandem  habeat  rationerrij quam  AB  adBC, 

Dico  re&angulum  B C F G,  xqualc  efle  duobus  ABEG  & E F C D 
rcftangulis. 

‘Uimonfiratto. 

/"''Vincnim  fitvt  AB  ad  BC,ita  FE  ad  KG,rcdangulum  BC  EFi  «zqualeeft 
^-''rctftangulo  ABEG.  Similiter  quia  vt  B CaJ  C D,  ita  FE  eft  ad  E G.  erit  etiam 
rc&angulum  BCEG  «quale  re&angulo  CDF  E.  duo  igitur  B CEF,BC  EG  re-  b lSuUli 
Sanguis,  id  eft  breQanguluni  BCFGt  «qualia funt  duobus  ABEG,  CDFK  re- 
flangulis.  Qjtod  era:  oftendendum. 

PROPOSITIO  XLIII. 


at  6.3ML 


A C D E F B 

SI  fuerint  quotuis  continua:  proportionales  A B,  C B,  D B,  E B,  flte.  ' 

Dico rc&angula  ABEF,  CBDE,  DBCD,  E BAC  efle  inter  fe 
xquaiia.  Hoc  eft rcitangulafub lineis feriei  AB  , CB,  DB,  &c.  &fubrc- 
fiduis  EF,DE;CD,AC  efle inter  fe  zqualia;  modo  retrograde  con- 
iungantur. 

! Dtmonfiratio . 

QVoniam  eft  vt  A B ad  c C B , fic  D E ad  EF , reftangulum  ABEF  zquatur c >■ 
d reflangulo  CBDE.  iimiliter  quia  vt  C B ad  D B » ita  C D eft  ad  DE,  ent J s“ri' 
reftangulum  CBDE,zquale  rcdiangulo  DBCD.  rurfus  quoniam  DB  eft  c ad 
EB  vt  AC  ad  CD,  reftangulum  D BCD  xquale  erit  ipft  KB  AC  i zqualia  funt 
igitut  omnia  inter  fe.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X L I V. 

Ilfdcm  politis: 

Dico  tc&angula  EB  AC,  DBCD, CBDE  efle  inter  fe  zqualia. 

Demonfiratio. 

CVmcnim  vt  C B ad  t)  B,  ita  CDfGt  ad  DE; igitur  refbngulum  C BDEzqua- 
leeft  sreflangolo  D B CD.Sed rurfum  vt  D B ad  EB, fic  AC  ad  b CD, quare 
etiam  reftangulum  DBCD,  zquale  erit  rc&angulo  E B A C;  oftenfum  autem  fuit 
reift  angulum  CBDE,  efle rcftangulo  D B CD  zquale,  quate  & hzc  duo  E B AC 
Si  CBDE,  proindeque  omnia  tria  inter  fe  erunt  zqualia.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

L Pari 
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Pari  ratione  fi  ponatur  vlcerius  produci  feries  progrcfsionis,  ica  vt  A B,  C B.  D B, 
EB,  FB,Sec.  ponantur  continua:  proportionales,  dcmonftrari  poterit  quatuor  te- 
ftangula  F B A C,  E B C D , DBDE  &CBEF  inrerfcfcxqualia  ciTe. 

PROPOSITIO  X L V. 

A C D E B 


SInc  A B,  C B,  D B,  E B in  continua  analogia , fltc. 

Dico  quinque  re&angula  inter  fc  aequalia  eiTei  quorum  primum  eft 
illud, quod lub  AB,  BC  tanquam  vna  linea, &fub  D E continetur:  al- 
terum , quod  defcribitur  aCB,  8t  D B tanquam  vna,  ac  te&a  C Dj 
tertium,  quod  a DB  & EB  tanquam  vna  , & reda  AC  conficitun 
quartum  , quod  ab  EC,  & CB;  denique  illud  quod  ab  AD,  DB  de- 
lcribitur. 

Dtmonfiratio. 

Edangulum enim  ABDE  xqualc efl  • re&angulo  CBCDs  & redangulum 
b U U.  bqe  xqualc eft redangulo  b DBCD:  duo  igitur  redangula  ABDE,  St 

C B D E,  id  efl  redangulum  fub  ABCB  tanquam  vnd.Sc DE, aequalia  funt  duobus 
CBCD  & DBCD.id  eft  concento  fub  CBDB  tanquam  vni,  & fub  reda  CD: 
eodem  modo  oftendam  fub  DBEB  8c  AC  contentum,  xquari prioribus ; de  reli- 
quis quoque  idem  fimili  difcurfu  dcmonftrabicur.  Conflat  ergo  vetitas  propofitionis. 

PROPOSITIO  X L V I. 

A C D E B 

Sint  continua:  proportionales  AB,  CB,  DB,EB,  &c. 

Dico  redangula  ABCE,  CBAD,8t  duo  fimul  fumpta  A C B, 
ACDB,  denique  trium  aggregatum , Icilicct  quadrati  CE,  rcdanguli 
A C E,  8e  rcdanguli  CEB,cflc  inter  fc  aequalia. 

Demonftratio. 

QVoniam  eft  vt  A C ad  C D,  ita  C D ad  DE,  erit  componendo  Se  alternando,  vt 
A D ad  C E ,fic  C D ad  D E : fcd  vt  C D ad  D E . ita  eft  A B ‘ ad  C Bi  igitur 
Ait  smi  Vt  AD  ad  CE,  iiceft  AB  ad  CB,  8c redangulu d ABCE,  zquale erit  redangulo 
' CB  AD.  Infupet  quia  eft  vt  ABadCB',ita  AC  ad  CD,ent  redangulum  A B CD» 
«quale  redangulo  AC,CB.  Quia  vero  cx  zquo  etiam  eft  vt  AC  ad  DE, ita  AB 
ad  DB,  erit  quoque  redangulum  ACDB  » xqualc ipfi  ABDE  : fcd  redangulum 
«, ,s«mA  AB  DE,  vna  cum  AB  C D , xqualia  « funt  redangulo  ABCE,  redangulum  igi- 
tur AB  CE,  xqualeetiam  eft  duobus  ACB  & AC  DB.  Deinde  quia  reda  AB 
f i.  sa«**.  feda  eft  in  C & E , erit  f A B CE  xqualc  tribus  CE  in  C A.  Sc  CE  inCE  dudo, 
(lioc  eft  quadrato  CE)  Se  eidem  CE  in  EB  dudo:  xqualia  funt  igitur  inter  fc. 
Quod  fuerat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XLVII. 

G I K L M H 

A B C D E F 

Sint  in  continua  analogia  minoris  inaequalitatis , A B , A C,  A D,  A E, 
A F,  8ec.  & totidem  alis  maioris  inaequalitatis  eiufdem  feriei , G H, 
lH,KH,LH,MH,&c. 

Dico 
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Dico  redangula  A B G H,  A C I H,  item  A D K H,  A E L H,  A F M H, 

• &c,  efie  omnia  inter  fexqualia. 

Demonfiratio . 

EXdatisvt  AB  ad  AC.  fic  IH  ad  GH,  ergore&angulum,»  ABGH,  zqua-  * “ s,x" 
tuf  reflangulo  AC1H.  rurfum  exdatisvt  AC  ad  AD,  fic  K.H  ad  IHiergo 
re&angulum  ACIH  krcAangulo  ADKH  atqualc  erit.  Simili  difcurfu  reliquo-  b '*«*• 
rum  «qualitatem  oftendemus. mani  fertum  ert  igitur  quod  fuerat  de  nionftrandtun. 

Corollarium. 

/■'VVoniam  per  primam  huius  politis  continui  proportionalibus  AB  , AC>  AD» 
^AE.  AF,  itemque  GH,  IH  , KH.L  H.MH,  earum  diifercntiz  FE.EDi 
DC,&c.  GIjIK.KI.,  Atc.  funt  etiam  in  ratione  continua,  manifefte  patet  eadem 
difeurrendi  methodo  demonrtrari  rctftangula  FELM,  DEKL.CDIK,  BCGI 
quoque  inter  fe  zqualia  erte.  «* 

PROPOSITIO  XLVllI, 

rf^Int  dux  feries  quotcumque  continuarum  eiufdem  rationis , A,  B,  C* 

•O  G, H ; D,E, F,  l,K:  Iit  autem  re&angulum  AB,  zqualc  Dfc  re- 
ftangulo: 

Dico  etiam  rc&angula  BC,EF,CG,FI;GH,  I K ; & fic  deinceps 
aequalia  efie. 


A B C G H 


Demonjlratto. 

pRoportlo  reirtanguli  AB,  ad  reilangulum  D E,  componitur  c clt  rationibus  Aadc,,I“’1' 
A D,  &B  ad  E;  fcdreflanguli  BC.ad  rc&angulum  EF  .propottio  quoque  cdm- 
ponitur  ex  rationibus  B ad  E,  & C adF,hoc  ert  A ad  D (nam  cum  ex  datis  Sc 
ex  atquo  fit  A ad  C , vt  D ad  F , erit  permutando  A adD,  vt  C ad  F,)  trgo  cx 
ijfdcm  rationibus  componuntur  proportiones  re&angulorum  A B,  D E : B C , E F, 
adeoque  exdem  funt.  quare  eum  ratio  reAangulorum  AB,  DE  ponatnr  xqualita». 
tis,  rc&angulorum  quoque  B C,  BF  «qualitatis  proportio  crin  eodem  modo  rcliqu» 
reliquis  oftendenturxqualia.Quod  erat  deraonfttandum.  e 

*•  PROPOSITIO  XLXlX.  . 1 

SI  re&angula  AB,  BCjCG.GH;  &DE,E  F , F i,  IK  fingula  lin- 
gulis fint  xqualia: 

Dico  eflc  A ad  C,  vt  D ad  F,  & B ad  G , vt  E ad  1 , 8c  fic  deinceps.  . 

A B_  C G H 

, D E F X K 


Demonfiratio. 

»•  ..  - i 

/'‘""'Vmre&angulum  AB.drqiidlefitrcdtangulo  DF.t&rcflanguium  BC.rectaia-  . 1 

^^gulo  EFjergovt  rectangulum  AB  ad  DE,  fic  BC  ad  EF  : permutando 

L » vt 
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vt  AB  ad  BC>  CcDF.  ad  EF.  atqui  re&angulum  AB  ad  BC,  eft  vt  A ad  C, 
& O i.  ad  I.  F cftvc  1)  ad  F$  ergo  A ad  C,  vtD  ad  F.  Eodem  diicurfu  erit  8 ad . 
o > vt  E ad  1.  Quod  cracdcmonftrandum. 

P R O P O S I T I O L.  . 

SI  re&angula  AB,  BC,CG,GH, &c.  reCtahgulis  D E,  EJvFT.  j I K 
lingula  lingulis  xtjuaha  (int: 

Dico  vtramque laterum feriem  A,  B,  C,  G,  H;  & D ,E,  F,  I,  K , (i  po- 
nantur eflc  continua:  proportionales,  elTe  quoque  continuas  eiuiiJem  ra- 
tionis. 

A B C G H 

D E F I L 


‘Dcmonfl ratio. 

PEr  prarccdcntcm  cft  A ad  C,vt  D ad  F:  quiaautem  tam  A,  B,C»quam  D,E,F, 
funt  continua: proportionales  ex  datis,  etit  tam  ratio  A ad  C,  ( ‘d  cft  D ad  F,) 
rationis  A ad  B duplicata  i quam  ratio  D ad  F (id  eft  A ad  C)  duplicata  Et  ra- 
tionis D ad  E.  Quare  vt  A ad  B,  fio  D ad  E;  &Bad  C.vc  E ad  F,«rc.  funtigi- 
tur  A,B,C,  G.H,  Se  U.E.F,  I.  K continuat  ciufdem proportionis.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 


ai  .Sixti. 


PROPOSITIO  L I.  # 

SI  prima  A ad  fecundam  B,  camdem  habeat  rationem,»  quam  tertii 
C ad  quartam  D: 

Dico  tria  reftangula  ex  hifce  fada,  effe  in  continuata  proportione, 
nempe  rc&angula  AB,  BC  & CD. 

Dtmonftratio. 

; A • ■.!.  B 


D 


1?  Exanguium  A B,  eft  ad  rcflangulum  BC,  vt  A ad » C,  fededam  redtangu- 
^lumBC,  ad  CD,  (ob  eandem  rationem  )eftvt  B ad  D.  ciimlgiturfitcatioA 
ad  C eadem  cum  ratione  B ad  D;  eam  quoque  rationem  habet  reftangulum  AB, 
ad  BC,  quam  habet  BC  ad  CD  rcdtangulum ; funt  igitur  in  continuata  canone, 
prout  erae  demonftrandum.  % . 

PROPOSITIO  L 1 1.  * 

SI  prima  A ad  fecundam  B eandem  habeat  rationem,  quam  tertia  C 
ad  quartam  D,  fiatque  vt  prima  Ahd  tertiam  C , ita  tertia  C ad 

quintam  E:  _ 

A Dico  rcdtangula  ex  his  lineis  conftituta,ef- 

Ic  in  continuata  ratione;  nempe  rc&angula 

H AB,  BC,CD,  DE. 

Dtmonftratio. 


bl.Sori.. 


C 

D 

E 


D Eftangulum  AB  ad  BC  reclangulutr 
''■mu  rationem , b quam  A ad  G;  fedratii 


m , habet 
ratio  A ad  C, 
eadem 
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eadem  eft , ctlm  talione  C ad  E ex  conftruftione,  igitur  ratio  roftanguli  AB,  ad 
B C,  eadem  cft  cum  ratione  C ad  E.  icd  quoniam  vt  A cft  ad  Ii , ica  C ad  D.  cric 
permutando  A ad  C,  vt  B ad  Dicrgoratioredanguli  A B ad  BC,  cft ratio  Bad 
U;  fed  reflangulum  BC  ad  C D,  etiam  cft  » vt  B an  Di  ergo  ratio  AB  rciftanguli  “M' 
ad  reflangaluBi  BC,  eadem  cft  cuta  ratione  reltanguli  BC,  ad  C 1)  reftangulum. 
eftjUKfm  ratio  B ad D,  hoc cft  A ad  C,  eadem  qua;  cft  C ad  E;  vnde  etiamratio 
rc&iqguli  CD,  ad  Dii  reftangulum  , eadem  cft  cum  ratione  redanguli  B C,  'ad 
CO.retdangulum  i quocirca  in  continua  analogia  (iihc  rcdangula  A B,B  C,CD, 

, DE/ euan  luit  m rationc  A ad  C,  Conftac  igitur  veritas  propolitioms. 


propositio  l i i i. 


Sint  A , B,  C , tres  in  continua  rationc.Sintfy  D,  E,  F,  in  eadem  vel  di* 
nctfa  continuata  ratione. 

Dicorcdangula  CD.CE.CFiitem  BD,  BE,BFtitcm  AD,  A E, 
A F efle  in  continua  analogia.  , , 


D 


<Li 

;ii'i 


Dtmonfirmo. 


v 


1?  Exanguium  CD  cft  ad  rifflangulum  CE,  vt  D b linea  eft  ad  E : At  C E reflan-  b ..s«a. 
Avgulum  cft  ad  rcdangulum  C F,  vt  E ad  F : fed  D,E,F  ex  hypotKcli  iunt  conti- 
nu*  propottionalcsi ergo  At  reftangula  C D,  C E,  CF  funtin  continua  analogia. Eo. 
demmodo  probaiuur  BD,BE,BF  reSangula , item  A D , A E,  A F bife  continue 
proportionalia, Quod  erat  demonftrandum. 


: 7 1 f.  I 


Nv\.'  v . 

, PRO  PO  SI  T I O LI  V. 

^It  A prima  ad  B fecundam,  vt  C tertia  ad  D quartani. 

O Dico  quadratum  fub  prima  ,rc&iiigulufti  fub  fecoddiAt  tertii,  k 
quadratum  quanar/in  co imnu a t ile  analogia.  j , ' : 

1 '1  ' ■ i Mnl  r:  dn;;:i,  tj-,i  ' 1!  rlu! 

' ■ ....  ...  ofit.  : . i Ll, , . • l.  1-  ' ■■■ 

■ • .Q  /lutiio  • ! j .»!•>'•  '.'3(11,1  » <|  ,|  * 

'.1  Ol.-pl; 


,>,/1 

— r 


B 

D 


Ario,  quadrati  A»  ad  rea.ingpjum  ,C  PD.cqmpontturex  ratione.  A.ad  B ( hoc  eft  c t.  Smh 
■ C *d  D,)  Ac  Miratione  A «4.  C/  .SedriUP  tetftanguli  B<l,ad  p qpadtitunn 
con»  polita  cft  cxijftem  rationibus/  narp  eqtio  rcctangvEBG  , ad  £)  quadratum, 
componitur  ex  ratione  B ad  D , hoc  eft.  Aid  C,  At  ex  ratione  C ad  D , hoc  eft  A 
ad  .Bi  .ergpfuntmc»  cootinu*  quamitatesy  quadratum  A,  rectangujum  B C , Af 
qw*dwtun>IX:Qai>d-«Widc«<infttaitdMiaimt  . in;,  ,1.  ,. 

•io^iltta.l  •.  >.111.1  , jla  4 :.c  . ■ . 1.*.  1 1 : o; 

-1.0=111)  P RiO  P OS.I  TU  O;  . : [ f £ 

Sint  tres  linea:  A B,  B Cl,  C D in  tfdnitinuairtaldgia;  * K'  • £' :n'i 
Dico  A B quadratum  primaqj  fc<2angiqlum  A B C ■,  fub  prima  St 
Iccunda,  quadratum  B C lub  lecunda;  redtangulum  BC  D fub  fecunda 
ac  tertiat  denique  C D quadratum  tertix,  efle  in  continuata  ferie  ciuldcih 
rationis  A B ad  BC.  t’ r,ri:l:  ‘ . ‘ tv 

A 


D 

Demon- 
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PROGRESSIONES 


• I Sexti, 
b Ibit 


c17.SH ttl. 


d tHJ. 


e 17  ,hnuu. 


fi  f.SiXti. 


B 


Demonjlratio. 

c 


QVadratum  AB  * cft  ad  rcctangulum  A B C,  vr  AB  ad  B C : & tecta  ngujutn 
ABC  cft  ad  quadratum  B C » vt  A B ad  B C.  Rurfum  quadrarum  B C b cft 
ad  rcctangulum  BCD,vt  BC  ad  C D,  id  cft  ex  datis , vt  AB  ad  BC;4crectan- 
gulum  BCD  cftad  quadratum  CD>  vt  BC  ad  CD.  hoc  eft  iterum  vt  AB  ad 
B C.  ergo  quinque  illz  figurz  fune  in  continuata  (cric  rationis  A B ad  B C.  Quod 
crac-dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  L V I. 


B 


M 


M 


D 


H 


Linei  GI,  DF  , AC  ita  fintdiuifx  in  H,E,B,  vtrado  DE  , adEP 
duplicata  fit  rationis  GH  ad  HIj  8:  rado  AB,  ad  BC  triplicata 
rationis  G H ad  HI : fintque  prxterca  GH,  DE,  AB,  in  conticua 
analogia. 

Dico  Sc  rectangula  G H I,  DE  F,  A B C,in  continua eOc  analogia. 

Demonjlratio. 

Flatvt  DEad  GH,  fic  GHad  K.Jtvt  EF  ad  HI,  Hc  HI  ad  Ldglturrectan- 
gulum  fub  DE  & K,  quadrato  GH,  Si  rcctangulum  fub  EF  fic  L,  quadrato 
H I ,c*quale  efti  ergo  rcctangulum  DEK>  cftad  rcctangulum  EF  L,  vc  quadra- 
tum GHad  quadratum  Hl.exhypothcfiautcm  DE  cftad  EF,induplicata  ratio- 
ne GH  ad  HI,  hoc  cft,  DE  cft  ad  EF.vt  quadratum  G H,  ad  quadratu  H I : ergo 
rcctangulum  fub  DE  Sc  K,  cft  ad  rcctangulum  fub  EF  & L,  vt  DE  ad  EF.Er- 
goiR  Sc  L linee  fune  zquales:  quia  autem  cx  hypolhefi  GH,DE,  AB,  ficexcon- 
ftructione  K,GH, DE, funteontinux-patet omnes  quatuot  K,GH,DE.  AB  efle 
contihuas.  Iamalias  quoque  lineas  L,HI,  EF,  BC.,  dico  effe  continuas  i fienim 
non  (inc.fiat tribus  lineis  L.HI.EF,  quzcxconftrucrione  funt  continur,  quarta 
continue  proportionalis,  quzuis  BM,  maior  vel  minor  quam  BC.  habemus  ergo 
duas  continuarum  feries  R,  G H,  D E,  A B : L,  H I,EF,  B M qu*  incipiant  ab  aqua- 
libus terminis  KScL.qtaate  ratio  AB  adcBM,erit  triplicata  rationis  GHad  HI: 
Atqui  ex hypbchefietiamtatib  AB  adiBGjefattriplicata  rationis  GH  ad  HI,  cft 
ergo  vt  AB  ad  BC.ira  AB  ad  BM, quod eftabfurdum. ergo L,HI,EF,BCet- 
iam  font  contiauz.  Itaque  ratio comppfira  cft  rationibus  GH  ad  DE,  8c  H I ad  EF, 
hoc  cft.  ratio rectanguliGHIfad  rcctangulum DEReademeft  eum  rationccom- 
pofitaex  rationibus  DE  ad  AB,  & EF  ad  BC  , hoc  cft  cum  ratione  rcctanguli 
DE  F,  ad  rcctangulum  ABC.  recta  ngidaigirur  GH  I,  DEF.  ABC  funcincon- 
ttnua  analogia.  Quod  erat  detjionftrandppp,  ' 

PROPOSITIO  EVII. 

■:i  ■ ■ 

Sit  ratio  A ad  B,  eadem  cum  ratione  C ad  D,-  & inter  veramque  tara 
A,B  quam  C,  D interponantur  qusuis  linex:  E quidem  inter  A,  B; 
F vero  inter  C,  D. 

Dico 
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GEOMETRICA  8? 

Dico  re&angulum  A E,  ad  E B rcdtangulum  , eandem  habere  ratio- 
nem, quam  habet  redtangulum  CF  ad  FD  rcdtangulum. 

Tkmonftmtto. 


B P 

■n  Atio reftanguli  AE  ad  EB  reflangulum  , eiieaIquam  Ijabet  A ad  B;  fed  vr  A,,.j„h. 
■^•ad  B > ita  ponitur  C ad  D,ergorC(Jangiilum  A E ad  E B,  eftvt  C adDtfcd 
redtangulum  CF.ad  FD  reaangulum.ctiam  eftvt  linea  b C ad  D,igiturre£Ungu. 
lum  A E,  ad  EB  redlangulum,  eandem  habet  rationem,  quam  habet  CF  ad  FD 
rcftanguluro.  Quoddemonftrarc oportebat. 

PROPOSITIO  LViii. 

POnanturtres  line*  A,B,  C;&alixtres  D,  E,  F,vcramprimx,quam 
fecundx,  fuam analogiam  licet diuerfam  continuent. 

Dico  etiam  redtangula  AD,  B E,  A B C 

C F efle  in  continua  analogia. 

b D F.  F 


JDemonfiratio, 

REflatiguIum  fub  A & D , ad  redtangulum  fub  B&  E habet  c rationem  conipo-  * *!■  *«** 
litam  ex  rationibus  A ad  B,  & D ad  E : proportio  quoque  rcdtanguli  fub  B 
& E ad  redtangulum  iub  C &C  F compofita  ex  rationibus  B ad  C , hoceft  A ad 
B,  S£  ex  ratione  E ad  F»  hoc  cft  D ad  E ; vnde  ratio  rcdtanguli  fub  B 8c  E,  ad 
redtangulum  CF.  componitur  ex  ijfdem,  ex  quibus  ratio  rcdtanguli  fub  A & D,ad 
redtangulum  fub.B  & E cftcompolita  i Quare  cum  proportiones  cxijfdem  rationi- 
bus compofitx  ex  dem  iint , erunt  redtangula  A D,  B E , C F in  continua  analogia. 

Q^od  erat  dcmouftrandum. 

PROPOSITIO  LIX. 

Sint  dux  diuerfarum  rationum  feries  continue  proportionalium  A B, 

A C,  A D,  A E,  A F;  G H,  1 H,  K H,  L H,  M H. 

Dico  rcdtangula  A B G H,  A C 1 H,  A D K H,  A E L Hr  A,  F M H elle 
in  continua  analogia. 

. Demonjlratio. 

A B C D E p 


L M 


H 


"D  Edtangulum  enim  (ub  ABGH,  ad  redtangulum  fub  ACIFt  rationem  hahet 
•^compolitam  ex  tationc.AB  ad  AC,  & ratione  GH  ad  1 II : & redtangulum 
AC  IH,  ad  redtangulum  A D KM  ratione  haber  compoiitum  ex  rationibus  AC  ad 
AD.StlHadKH.  Quare  cum  ex  datis  fitVc  A B ad  AC,  fic  AC  ad  AD,  Sc  vt 
GH  adlH,flc  1M  ad  KFIdgirur  ratio  rcflangulorum  ACI  H Sc  AD  KH,  cx 
ijidcm  rationibus  componitur,  cx  quibus  redtangulorum  A B GH,  A C I Hi  funt  igi- 
tur redtangula  A B G H,  AClH,  ADKH  in  continua  analogia : idemque  in  reli- 
quis eodem  difcurluoltcndccur, 

Corot- 
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PROGRESSIONES 


W 


(jrotlarium. 

■pOrro  cum  per  primam  huius , etiam  continue  proportionalium,  differentii  fint 
■*-  in  continua  analogia  (uorum  integrorum  ; 'tnanifeftum  cft  reflangula  quoque 
ABGI,BC  IK, CDKL,  DEL  M,  &c.  efle  continue  proportionalia. 

•'  PROPOSITIO  LX. 


Sint  in  continua  analogia  A B,  AC,  AD. 

Dico  redtangulum  ABC,  ad  ACD  redangulum,  duplicatam 
habere  rationem  cius,  quam  habet  AB  ad  AC  lineam. 

Demon/lratia. 

ABC  D 


QVoniam  DA,  CA,  BA  ponuntur  continue  proportionales,  erit  DC  adBC» 
• vt  C A ad  B A,  & inuertendo  B C ad  C D,  vt  A B ad  A C : itaque  ciim  re&an- 
b i),  stxti  gU|orU[jj  ABC,  b ACD  ratio  componatur  ex  laterum  rationibus  AB  ad  A C,  & 
BCad  C D;  qu$  iam  oflcnfp  funt  arquales , conflat  eam  elTe  duplicatam , rationis 
AB  ad  AC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I. 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  ABC  rcftangulum  ad  redtangulum  A DC,  triplicatam  ha- 
bere rationem  cius  quam  habet  AB  ad  AC. 

Demonjhatio. 

tX datis  tatio  A B ad  A D, duplipata  eft rationis  A B ad  AC:  &c  vt  patet  ex  pra- 
ecedente & per  primam  huius  ratio  B C ad  C D , aqualis  eft  rationi  AB  ad  A C: 
ergo  ratio  compofita  ex  rationibus  ABadAD.&BC  ad  CD,'  triplicata  eft 
rationis  AB  ad  AC.  Quare  cdm  rc£tangulorum  ABC  , ADC  ratio  ex  propor- 
c ij. stxti.  cionj|,Us laterum  AB  ad  AD,  Sc  BC  ad  CD  c componatur  , patet  eam  effe  tri- 
plicatam rationis  AB  ad  AC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X 1 1. 

POnantur  dua:  fetiesquatuorcontinuarum  A,B,  C,  D;  fic  E,  F,  G,H. 

Dico  redtangulum  A H,  ad  E D re&angulum , triplicatam  ratio- 
nem habere  eius,  quam  habet  BG  redtangulum,  ad  rcctangulum  F C. 

Demonjlratit. 

A B C D 

E F G H 

d ij.  Stxti.  I?  E&angulifub  A & H,  ad  rcctangulum  fub  E&  D.ratioeft  compofita,  dexra- 
■‘^•tionc  A ad  D , & H ad  E : ratio  vero  rcctanguli  B G , ad  rcctangulum  FC, 
compofita  eft  ex  ratione  B ad  C , & G ad  F : ratio  autem  A ad  I) , triplicata  cft 
rationis  B ad  C,  & ratio  H ad  E etiam  triplicata  eft  rationis  G ad  F ; igitur  ratio 
rcctanguli  AH  ad  DE,  triplicata  eft  rationis  eius,  quam  habet  BG  rcctangulum, 
ad  F C.  Quod  erat  propofituni  dcmonftrarc. 

^ PRO- 
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Propositio  lxiii. 

DAc* fint eres continux proportionalcsj AC,  CD,DE«&DE bife- 
dafitinB. 

Dico  quadratum  AB, xqualecffc quadratis  AD, CB. 

DimqpFlratio. 

A ‘ C D B E 

QVia  AC,CD,DE  funtin  continua  proportione,  quadratum  C D ,aquaturre-  >17.5»*«, 
flangulo  ACDE  ; hoc  cft  ( quoniam  DE  bifedta  ponitur  in  B ) rcftangulo 
ACDB  bis fumpto. Iduare  (i  vrriiquecommunc addatur  rcclangulum  CDB  bis, 
erit  quadrarum  CD,  cum  rcdlangulo  CDB  bis,  aquale  rechngulo  ACDB  bis, 
cum  rcflangulo  CDB  bis  ; qui  quatuor  reflangula  conftitunntb  rcaangulumb,  s,f"' 
ADB  bis.Rurfum  ergocommuni  addito  quadraro  D B,  erit  quadratum  CD,  cum 
rc&anguio  CDB  bis  , & quadrato  D B,  id  eft:  cquadratunq  CB , aquale  rettanau- 
lo  ADB  bis,  cum  quadrato  DB  : itaque  communi  addito  quadrato  A D , erit  re-*' 
ctangulnm  ADB  bis,  cum  quadratis  D B,  A D,  id  cft J quadratum  A B,  aquale  qua-  HU. 
dratisCB,AD:  Quod  erat  demonftrandum. 

PR  OPOSITIO  LXIV. 


Sint  tres  line®  in  continua  analogia  AB,BC,CD,  &diuidaturCD 
bifariam  in  E. 

Dico  quadratum  A E,  xquari  quadratis  A C , E B. 

■ Demonjlrftio.  , * 

/^Vmiint  continui  proportionales  AB,  BC.CD.critvt  Bt«ad  C D.licAC».»**. 
•^-'adDB.  vnde  rectangula  C BD,  A CD  atquantur.  fedrcctangulum  C B D.cft  ' 
rectangulum  CDB,cum.quadrato  DB,  hoc  cft  (quoniam  ex  datis  CD  bilecta  eft 
in  E)  rectangulum  EDB  bis,  cum  quadrato  DB:  rectangulum  vero  AC  D, eft  re- 
ctangulum A CE  bis  i ergo  rectangulum  EDB  bis,  cum  quadraro  DB,  aquatur  rc- 
ctangulo  ACE  bis  :& communibus additisquadtatis^A  C,  CE,  fiueED,  erunt 
rectangulum  EDB  bis,  Scquadrata  BD.ED.AC.fimulfumpca  , aqualia  rcctan- 
gulo  ACE  bis,  & quadratis  AC, CE:  Atqui  rectangulum  EDB  bis.cumquidra- 
ris  DB,  ED.  AC, atquaJecft  quadrato  f E B,  & quadrato  AC  j rectangulum  verof ..  s««»- 
A CE  bis , cum  quadratis  AC,  CE,  atquantur-quadrato  AE 1 ergo  quadsata  EB,  * 

AC  atquanuir  quadrato  A E..  Quod  erat  demonftrandum.  *,w' 


PROPOSITIO  L X V. 


GOntinu®  propoTtionalcs  fint  A B,  A C,  AE & cx  B C , fumi  polfit 
BDxqualisAC. 

Dico  redangulum  fub  BA  & fubCD,  A E,  tamquam  vna  linea con- 
ftrudluin,  xquari  quadrato  AD. 

Dtmonjlrtno.  . 

A »E  C D B 

D Ectangulum  BACD  , k aquatur  tcctangulo  BCD  (id  cft  i quadraro  CD  , Si  h >■*«•*■ 
'‘rcctangulo  BD  C)  vna  cum  rccrungulo  ACU:  (cd  (quoniam  aquales  funt  poli- 

M tx*’ 
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A E C D B 

i*  AC.BD)i pialia  (untrcftangula  BDC.AcD;  ergo  fcflangulum  ABCD, 
xquatur  rcdlangulo  AC  D bis,  cuni  quadrato, CD;  & quia  (iint  continux  B A,C  A» 
EA,rc&ingulum  B A E,  xquale  eft  quadraro  CA  : Itaque  G reflangulo  ABCD 
ai  Secundi  addas  tcdiangulum  BAE:  Se  rcdangulo  ACI)  bis,  c'um quadrato  CD, addas  qua- 
dratum CA,  erunr  rcccangula  B ACD  , B AE,  ( id  cft  rectangulum  » ex  B A in 
l>4.j„aa,.  COAE  tanqi/am  vnam  lineam ) xqualia  quadratis  CD.C  A,  & rectangulo  ACD 
bis,idcft  b quadrato  A D.  Quod  erat  demoiiftrandum.  • 

PROPOSITIO  LXVI. 

POnatur  linea  A B*  diuiia  in  tres  proportionales  AB,  C B,  D B : dua- 
bus autem  C B,  D B,  in  directum  confticuancur  xquales,  B F,  B E; 
Dico  rectangulum  CDF, rectangulo  ADB  xquale  efle. 

! Demonflratio . 

A -C L>  B E F 


ur.d,  QVoniam  AB,  CB,  DB,  ponunutr  continua:  , erit  rectangulum  ABD  ("id  efl 
^‘reciangulum  ADB  cum  quadrato  D B)  sequale  quadrato  CB;  atqui  etiam 
J|  Jtam/t-  (cum  ex  datis  CF  bifectaficin  B)  rectangulum  CD  F cum  quadratoD  B,  squatur 
d quadrato  CB;  ergo  rectangulum  AD  B,  cum  quadrato  DB,  aequatur  reclangulb 
CDF, cum  quaurato  DB.  Quocirca  ablato  communi  quadrato  DB  rectangulum 
C D F,  rcctangulo  ADB  atqualccrit.  Quod  fu  1 1 demon  lirandum. 

PROPOSITIO  LXVII. 

C*It  AB  ad  AC,vt  AD  ad  AE. 

O . Dico  primo  rc&angulumfu^  prima  A B,  & D E {Merentia  quar- 
tx  & terttx,  xqqan  rectangulo  fub  B C,  diffctentia  primx  3c  fccundx  & 
,1'ub  A D tertia:' 

Secundo  reftangulum  fub  prima  AB  , & $E  differentia  prim*  Sc 
qaartx , xquari duobus  rcctangulis  fub  AC,  BD,  & lub  AB,BC. 


Demonjiratto. 


D 


. E 


C'"  vt  A B AC,  fic  A D*ad  A E,  itaque  inuertendo  &- diuidendo  vt  C B 
rs»aA,BA  a C E°  ad  DA, quare  rectangulum  F.DAB  xqUatur' rcctangulo 
« I.  D A C B.  quod  erat  primum.  Deinde  cum  fit  vt  Ii  A ad  D A.  fic  C A ad  B A crao 

rectangulum  EA  B xquatur  rectangulo  DAC>  hoc  eft  « rcctangulo  DCA  cum 
quadrato  C A.  Quod  fi  autem  a rectangulo  E A B abftulcris  quadratum  A B.rcma- 
f4.JW,?.Ct,reCtan^uIu,J1  EBAi,&  '''Hem  abftuleris  i rcctangulo  DCA  cum  quadrato 
CA  remanent  f rectangulum  DC  A , rectangulum  CBA  bis  cum  quadratoBO 
Icaq  uc  cum  tota  fuerint  aequalia,  erunt  ablato  communi,  aqualia  adhuc  reliqua*  re- 
ctaligui  um  nempe  EDA.S:  rcccangula  DCA  femel , C B A bis  , & quadratura 
BC  fimullumpta.  atqui  rectangulum  AC  B . xquale  eft  rectangulo  A BC  cum 
gt.  s««4:Saadrato  B Ci  cui  li  addas  rectangulum  ACD, orietur  Srectangulum  ACBD 
*.  quod  cum  rectangulo  ABC  xquale  er,  trcctangulo  ABC  biscum  quadratoBC,’ 
k rectangulo  AC.D  : qtt*  cUm  fimulfcmpca  xqualia  ellc  oftendertm  rcctangulo 

rniln  b «"a  SuoI“c  rcctanguluta  AC,  B Deum  rectangulo  ABC  xquale  rectan- 
guJo  EB  At  quod  erat  dcmonltrandum.  * 

PRO- 
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_B_ 

D 


GEOMETRICA 
PROPOSITIO  LXVIII. 

SI  quatuor  line*  proportionales  fuerint,  A 

maxima;  Se  minimi,  quadrata  fimul 

fumpta,  maiora  funt  reliquarum  quadratis  

fimul  fumptis.  • 

Dcmonftratio. 

Vm  enim  quatuor  linex  ponantur  proportionales,  etiam  « earum  quadrata  erunt » n.  suat. 
'“'proportionalia.ita  tamen  vt  quadratum  maximi  linea;  maximum  fiti  quadratum 
verd  minimj.fit  minimum,  vt  patet  ex  clemcntiS;igicur  b condat  propofixum.Theo-  bi,.gw». 
rema  eadem  fere  polita  demonftrationc  quibufuis  planis  & folidis  (imilibus  applica- " 
ri  poteft.  0 

PROPOSI  TIO 


carum  vna 


AB  quxuis  figura  APB  : & fub  partibus  duz  fimiles  ei  quxfit  a tota, 
nempe  A F E,  E G B.  Deinde  fub  alia  C D fiat  q uzeumque  alia  figura 
C H D,  fiuc  fimilis  prxcedcndbus,fiuedj(limilis  fcu  re&ilinea  Icu  curui- 
lincas  fub  partibus  autem  ftatuantur  duz  aliz  CLK,  KID,  fimiles  ei  quz 
fit  a tota. 

Dico  vt  APB  ad  CH  D,  ficduz  AF  E,  EG  B adduas  CLK,K  ID. 

Dcmonjlratio. 

/-''Omparemus primo  reSilinea  cum  re&ilineiss  quia  figuti  Gmilcsfunt  AFE, 
'~"<APB,  erit  AFE,  ad  APB,  in  duplicata  ratione  laterum  « homologorum  „ j„„ 
AE,  A B ; fimilitcr  quia  CLK»CH  D luutftguri  fimiles,  erunt  in  dupli  c3ta  ra- 
tione CK  ad  CD,  id  eft  ex  datis,  in  duplicata  ratione  AE  ad  ABiergn  AFEeil 
ad  APB,vtCLK  ad  C HD-’  non  alitet  oilendemus  EGB  efleadAPB.vrKID 
ad  CHD.igicur  AFE  d cum  EG&,  eft  ad  APB,vt  CLK.  cum  KID,  ad  C H D. J * «-g»»- 
Itaque  permutando  AFE  eft  cum  E GB»  ad  CLK  cum  KID,vt  APB,adCHD.  "• 


Comparemus  deinde  re&ilinea  eum  curuilineis.Siiper  C t)  conftiriiatur  Tegmen- 
tum circuli  CHD;4t fupet C K,fC D,fegmentaC L K.K I D , iiroilia Tcgmeto C HD: 
cum  igitnr  iimilia  circulorum  Tegmenta , duplicatam  habeant  proportionem  fubterv- 
farum  , G reftilinea  linei  A B,  cum  fegmetitis  linei  C D comparentur,  cadetn  pror- 
fus  demonftrationc  concludetur  propofitum,  qua  vG  fuimus  in  prima  comparatione: 
Tertio Gcuruiiineacu  curuilineiseiuide  fpecici  cofcrantut, patet  d fottioripropoGtu: 

M a Eodem 


\ 
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Eodem  modofi  curuilmea,  cum  diuerfxfpeciei  curuilineis.trcs  nempe  paraboli 
fimiles,  cum  tribus  hyperbolis  fimilibus,  conferantur  , eadem  his  quoque  demon- 
ftrandi  ratio  conucnict : cum  tam  parabolae  limites,  quam  hypcrbolx  fmt  in  duplica- 
ta rationcfubtenfarum.  Conflat  igitur  huius  theorematis  vniuerfalis  veritas.  , 

PROPOSITIO  L X X. 

■ i-  . 

Sit  A B C ttiangulum  diuifum  reftl  linea  D B ; ducantur^,  lineij  D E* 
E F,  F G,  G H,  H I,  I K bafi  A C,  de  lateri  B C parallela  quot  libuerit. 
Dico  omnes  A D,  E F,  G H,  I K,  item  D E,  F G,  H I,  &c.  efle  in  eadem 
continuata  analogia. 

Demonftratio. 

■T*  pRoducantur  enim  linez  GF  in  L, 
2-Vd  iEF  inMj  GHinN(&  IHinP- 


A ide(l*tI)C  ad  LC:  furit  igitur  in 
/ continua  ratione  A C,  D C,  L C;  qua- 

.j'  / re  ac‘ AD  1 ad  DL,  ideft  EF  vt  AC 

/ c cft  ad  D C.  Similiter  oftendam  elTe 

/tx  ri  continuas  EM.FM.PMr  vnderurfus 

eft  vt  EM  b ad  FM  ( id  cft  vt  A C dd  DC, ideft  AD  ad  EB)  fic  EF  ad  FP.id 
efl  GH.  continui  proportionales  funtigitur  AD.EF.GH  : eodem  modo  often- 
dam IK,  4i  alias  quotcumque  in  eadem  ferie  efle  continuas.  Deinde  cdm  AD  ipfi 
EF,  & DE  ipfi  FG  fit  parallel*,  patet fimilia  efle  triangula  ADE.EFG:  er- 
go vt  AD  ad  EF,  ita  DE  adFG:  fimiliter 'oftendam  efle  vt  EF  ad  GH,  ita 
FG  ad  HI.  quare  erunt  etiam  D E,  FG,  I H,  «tc.  continuar, & quidem  in  ca  ratio- 
neinquafunt  AD,  EF.GH.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXI. 

DVx  lincte  A L,  F L angulum  facientes , fedi  fint  in  continue  pro- 
portionales, quarumcumque  rationum  AL,BL,CL,  DL,  EL, 
&c.  item  F L,  G L,  H L,  & c.  dein  opptjfitafedionura  punita  lineis  A F, 
BG,CH,DI,  &c.  coniungantut. 

Dico  triangula  A FL,BGL,CHL,&  extera  in  infinitum  efle  in  con- 
tinua analogia.  *■ 


Dtmdn 


geometrica: 

Demonfiratid. 


CVm  ALi  BL.CL,  8rc.  ponantur 
continua;  proportionales,  cftvtAL 
ad  15 1., Ce  BL  ad  CL,&  CL  adDL, 


&c.  fitniliter  elini  ponantur  cpntinux  I ''SlLj. 

FL,GL,&c.  erit  vt  FL  *d  GL  , ira  / 1 

GL  ad  HIi atque  ica  fetnper  : Igittir  / ali  T 

ratio  compofita  ex  rationibus  AL  ad  I I //  . 

BL,&  FI.  ad  GL,  eadem  eriteum  ra-  r~  e pf — 

tionc  compofita  ex  rationibus  B L ad 
C L,  fit  G X.  ad  H L;  de  compofita  ea 
rationibus  BLad  CL.&GLadHL, 

eadem  erit,  cum  compofita  ex  rationibus  CL  ad  D L»  fit  HLad  IL:  Atqui  triail. 
£u“  AF  1 >a  l triangulum  BGL  proportio  compofita  eft  ex  rationibus  AL  ad 
BL,8c  FL  ad  GL:  Stratio  ttianguli  BGL, ad  triangulum  CHL,  compofita 
eft  ex  rationibus  BL  ad  CL,  Sr  GL  ad  HL,  vt  ex  Commandino  demonftrat 
Clautus,  ad  propoli  tionem  aj.fexn;  eadem  igitur  eft  ratio  ttianguli  AFL  , ad 
triangulum  BGL, quxhuius,  ad  triangulum  CHL.  Similiter  oftendemur  reliqua 
triangula  effc  in  analogia  cominuq.  Qjiod  qrat  ^emonfttandum.  . . .. 

1 ^ ‘ - CwoUt&mm. 

! ,t  / . ' i - ' .! 

TTlncconfequitur  etiam  Trapezia  A G,  B H,  CI,  &c.  effein  continua  analdgia, 
* «dunt  enim  trapezia,  triangulorum  continue  proportionalium  differenti*  'vnde 
ex  prima  huius  patet  corollarij  veritas.  - 

PROPOSITIO  LXXII, 

•,  • , 

Ilfdem  politis  ducantur  in  lingulis  trapezijs  diametri, A G,  B H,  C I,&e. 

Dteo  triangula  inde  nata,  A G B,  B H C,  CID.aec.  itetn^u*  trian- 
gula F AG,  G B H,  &c.  efle  continue  proportionalia. 

Demonfiratio. 

£X  punSis  enim  G,  H,  I,  Src.  dd  A L, 

demittamur  normales  GM.HN.TO,  r— 'Q  A 

Scc.  ratio  triauguli  AGB  ,ad  triangu-  I „ 

Ium  BHC,  componitur  ex  » rationibus  I / 1\  yr- — t , 

AB  ad  BC,  & altitudinis  GM,  ad  alti-  1 ./  i\  / 1\  * 

rndinem  HN  :fed  quia  AL.BL,  CL,-  \/  I \ / | \/  I \/  \ 

Sic. ponuntur continua  proportionales  5^*-“ — — 5t|ijp  Or ®D i.S  v 

etiam  AB,BC,CD,b&c.  erunt  conti- >i  A -5  m -sHiui  ,;i  t 

nux  in  rationc/uorum  integrorum  Ati'"1  ' ,*  A ! |J  ' . i? 

BL,C'L,8fC.  Sr  qoia  GMlHKi  «C,- 

ad  AL  hotmafcs,iideo%i*tcr(e  parallelafilnt.eiSt (5 5t  *d  HNi  «¥  CLidlfE, 
Jjofccft  ex  datis , vt  H L ad  I L;  igitur  ratio  trianguli  ;AG  B , aStrtdtfgdlain  BtfC, 
comiioniiur ex lationibus  BC  ad  CD,  St  HL  ad  iriitmili^Unedifairfuofteti- 
deimis,  rariohem  ttianguli  B H C.  ad  trfartgtifum  6 1 b!,  ex  ijHtm  rationibus'elfc 
compolitanu  igitur  triangula  AG  B , G HC  , C1D  dmit  inconfinfiS  analogiqSafi. 
liter  de  alijs  idem  demoti ftrabitur.Pacet  igttnr  vetnavpropofitioni».  ' • 


Propositio  lxxii i. 

COntingarit  circulum  BCDdux  linex  AB, AC, ex  eodem  pun&o 
tdudlx  i & centro  A intcruallo  B,  C.defcribatur  arcus  BEC.dcin- 
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deex  pun&o  A , ductis  quotcumque  lineis,  fecantibus  A F E D iungan- 

cur  DD,  E E,  F F. 

Dico  triangula  inde  nataD  AD,  E A E,FAF  cfle  incotinuaanalogia. 
Dcmonjlratio. 


CVm  AB  contingat  circulum,  erit 
a rcflangulum  D A F,  xqu.de  qua- 
drato AB,  hoc  eft quadrato  AE.Vn- 
de  D A.  E A,  F A funt  continuar  pro- 
porrionalcs. Similiter  reli  qux  omnes  li- 
neae DA,  EA, F A, eruntin  continua 
analogia. triangul  i igitur  D A D,E  A E, 
FAF  b etiam  in  continua  funt  analo- 
gia. Quod  erat  detnonftrandum. 


PROPOSITIO  LXXIV. 


DVos  circulo*  inaequales  CBD,  IKL  , contingant  «quales  lineae 
A B,  G H:  & ex  punftis  A,G  educantur  fecan  tes  A C D,  A F E,G  1 K, 
G mL  continentes  angulos  «quales  E AD,  LGK  : iunganturq;  FC, 

ed;Mi,lk.  1 

Dico  reciprocam  effe  triangulorum  E A D,KGL;MlG,  FAC  pro- 
portionem. 

Dcmonjlmtio. 


' - - ' . . 1.  a 

« |«.T«f  /~\Voniam  tangentes  A B , G H aequales  funt , paret ' reflangula  D A C,  K GI, 
duauu.  V^z(jualia  ede:  igitur  & rationes  AD  ad  KG,  Se  1 G d ad  C A _ xquales  funt. 
Similiter  cum  reflangula  EAF.LGM,  xqualium  tangentium  quadratis  aequentur, 
inter  fe erunt xqualia  i quare  Sc  rationes  E A ad  L G,  MCI  ad  FA  exdem  Itant;  fi 
igitur  ratiomb.s  xqualibus  AD  »4  K.G.,  JcIGadCA,  xquales  addantur ra- 
tionfs,  EA^ad  LG,  ScMG  ad  FA,  erit  ratio compofita  ex  rationibus  AD  ad 
KG,  Sc  HA  ad  E G ^sqqqlij  compofitx  ex  rationibus  IG  ad  C A,  Sc  MG  ad 
F A i hoc  eft  ratio  trianguli  B A D,  ad  LGK  triangulum  xqualis  rationi  trianguli 
MGf.ad  FAC  triangul.mi  cum  ob  angtriprum  A G «qualitatem,  rationem  ex  la- 
teribus habc.mccompoiicam.Vnde  veritas  patet  propoli tionis. 


G E O M E f R T C A.  s* 

PROGRESSlONVM  GEOMETRICARVM 

PARS  SECVNDA 

T trminum  cuiufiun % progrefiioitu  in  infinitum  continuat*  defignat. 

PROPOSITIO  LXX  V. 

1 • M 

A B C.  D fe* K 

SI  fuerit  magnitudo  AB,  ad  magni  tudinem.B  K,  Vt  magnitudo  B Cad 
magnitudinem  CK.  ’ 

Dico  proportionem  AB  ad  BC,  line  termino  continuati  aftu  poflc 
intra  magnitudinem  AK,  itavtnumquamad  K perucniatur. 

Tternonfi  ratio. 

TJIat  enim  vt  AB  ad  B C > fic  B C ad  L.qufa  igitur  A B e(t  ad  B K,  vt  B C ad  C K; 

■Terit alternanda vc  AB  ad  BC,  ideil  vt  BC  ad  L>  fic  BK  ad  CK:  SrrUtfura 
alternando,  vt  B C ad  BK,ficI.ad  CK:q*arcciim  BC  ex  dans,  minor  fir.quam 
B K,  erit  etiam  L,  minor  quam  C K t poterit  etgo  ipfi  L,  ex  C K fami  xqualis  C D: ' 
erantautem  A B,BC>L,  tres cominux  proportionales;  ergo&  AB,BC,CD  tres 
funt  cominux.  Fiat  iam  his  tribus  magnitudinibus  continue  proportionalibus  AB,  ■ 

B C,  C D,  quarta  proportionalis  continua  M : quoniam  igitur  paulo  ante  oilendi  cfie 
B K ad  B C vt  C K eft  ad  L , fiuc  C D,  erit  diuidendo  3c  inuerrendo,  B C ad  C K, 
vt  C D ad  D K t eodem  plane  difcurlu  oftcndutn , M eile  minorem  ipsa  D K , quo 
ante  I,  oilendi  eiTe  minorem  ipsa  CK:  poteric  ergo  ipfi  M,  cxDK  abfeindi  D E xqua- 
lis. Sunt  igitur  quatuor  magnitudines  A B,  B C,  C L),  D E cominux  proportionales. 

Atque  ita  demonftrabimus  proportionem  AB  ad  B C,  intra  lineam  A K fine  ter- 
mino poflc  aftu  continuari,  ita  vt 'nunquam  ad  K perucniatur.  Quod  erat  demona 
• Arandum.  . t • 

PRO  POSITIO.  LXX  VI. 

A B JC D E FG  K 

SI  fuerit  magnitudo  A B,  ad  magnitudinem  BK,vt  magnitudo  B C,ad 
magnitudinem  C K; & proportio  AB  ad  B Qconcinueturin  magni- 
tudine A K,  per  plures  terminos  C D,DE,  EF,&c. 

Dico  etiam  CD,  fore  ad  DK,  & D E ad  EK,  &fie  deinceps , vt  AB 
cftad  BK&BCad  CK,  &C, 

Demonfiratio . 

/“Wandoquidjtn  AB  eft  ad  BK,  vt  BC  ad  CK,  erit  aitetnando  Ab  ad  BC, 
''Ahcc  cfttx  datis  BC  fldCD,  vt  BKad  CK  : & rurliim  alternando  ac  inuer- 
tendo  K B ad  B C , vti  K C ad  C D ; & diuidendo  acinuertcndo , vt  B C ad  C Kr 
fic  CD,  ad  D K ; non  aliter  oflcndemos  vt  CD  ad  DK,  fic  eiTe  DE  ad  EK  - at- 
que ita  deinceps  in  infinitum. Q_uod  erat  dqnonftrandum. 
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PROPOSITIO  LXXVII. 


DAca  fit  proportio  quxuis  minoris  inxqualitatis  AB  ad  AC. 

Dico  (i  hxcconunuetur, exhibendam  magnitudinem  quauis  da- 


ta maiorem. 


Dcmonftratia. 


DEturcnim  magnitudo  quamis  L.: manifeftum  eftfi  BC  , exccffus  fecunda:  ma- 
gnitudinis A C.liipra  primam  AB.  aliquoties luinatm|r«naiorem fore  magni- 
tudine L:  debeat  ergo  fumi  liC,'  quater,  vt  excedat  L : continuetur  ratio  AB  ad 
AC  per  quinque  terminos  AM.AC.AD.AE,  A Kiatqueita habebimus  quatuor  dif- 
a t.  H.u».  fcrcntias  BC.  CD,  DE.  EKAjuoniam  autem  eft  vt  ‘ D A ad  C A.ficDC  ad  C B, 
&cum  DA  maior  fit  C A,  erit  quoque  DC  maior  quam  BC  ■ fimiltter  erit  ED 
maior  quam  CD.&  KE  quam  ED-  ergo  KB  ex  quatuor  differentiis  compofita 
maior  ertequam  B C quater fumpta.  Quare  cum  BC  quater  fumptt  maior  pona- 
turquam  L:  erit  KB  multo mator quam  L , tdeoljuc  AK  adhuc  multo  quam  L 
maior  erit : conitar  igitur  quod  fuerat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXVIIT. 


M N 


A Magnitudine  AK  auferatur  quatuis  pars  A Bj  & arefiduoBKau- 
feratur  B C,  ea  lege  vt  licut  eft  A B ad  B K,  ita  fit  B C ad  C K. 


Dico  fi  haec  ablatio  lemper  fiat,  relinqui  ex  AK  quantitatem  datami- 
norqift.fi?  rvnwerjahs  prim*  dccurn. 

* . Demonftratio. 

T\Etur  enim  quantitas  L M aut  alia  quantumuis  parua  : dein  vt  KB  ad  K A,  lic 
•*-/,LM  fiat  ad  L N : atque  ha:c  proportio  per  tot  terminos  continuetur,  donec  LR 
maior  fit  quam  A K,  hoc  autem  aliquando  futurum  elt  per  praecedentem.  Deinde 
quoties  in*  M.N.O.P  diuifa  eft  LR,  toties  in  ratione  AB  -id  BK  fubdiunlatur 
AK  in  B,  C.  D,  E-  Quoniam  ergo  ex  conftruftione  LM.  LN,  LO.  &c.  funt  conti- 
nua:,enc  vt  I,  M ad  LN.ideftvt  BK  ad  KA,  lic  LP  ad  LR.  quare inuertendo 
vt  AK  ad  B K,  fic  RI.  ad  PL,  Sc  permutando  vr  AK  ad  R L,  lic  B K ad  PL. 
Atqui  ox  conftruamne  AK  minor  eft  quam  RL,  ergo  & B K quam  PL  minor 
erir.dcinde  quoniam  ex  conftruiftione  eft  A B ad  BK.vt  BC  ad  CK,  ftt  CD  ad 
DK.Sc  DE  ad  EK  .patet  componendo  6mnes'AK>  B K,  C K.DK.E  Keflccon. 
tinuastitaque  BK  eft  adCK,  vt  AK  ad  BK,  id  eftex  conftrudtione  vt  NL  ad 
ML : fcd  PL  eft  ad  OL,  vt  NL  ad  ML,  quiaomnes  RL.PL,  OL,4ec.  funt  ex 
conftrutSionc  cqntinuz;  ergo  B K eft  ad  C K.  vt  P L ad  O L ; & permutando  vt 
B Keftad  P L- fic  C Keft  ad  O L.  atqui  iam  oftendimus  BK  minorem  efle  quam 
P,L>crgodt  c K quim  OL  minor  erit,  fimiliter  demonftrabimus  DK  minorem 
eflequam  NLi  ac  tandem  EK  clle  minorem  quam  ML,  qua:  erat  data  quantitas 
minor;  ergo  relinquitur  quantitas : quod  erat  demonftrandum. 
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Scbolion . 

V[ Ota : dum  in propo fit 'tone  dicitur , fi  haec  ablatio  fcmpcr  fiat , dico  rcl/nqui  cx  A K 
^ quantitatem  data  minorem  : fenfum  propofitionis non efie , relinqui  ex  A K quantita- 
tem dut*  minorem  , poit  ablationem  terminorum  in  infinitum  continuatam  * fiuepofl  totam 
firiern  abjblutam,  relinqui  adhuc  quantitatem  dataminorem\  fed  auferendo  terminos  ex  A A', 
in  ratione  ante  dtftay  aliquando  tot  auferendos y vt  re/idua  pars  totius  AK , minor  fit  quanti - 
tatedatJ:  quod  in  gratiam  quorundam  didum  fit, 

PROPOSITIO  LXXIX. 

A B C DE  F ^ 

_ K 

DAtafit  magnitudo  quarcumque  AK:  fi  fucric 
}AB  ad  B K,  vt  B C ad  C K. 
lAB  ad  AK,  vtBC  ad  BK. 
vel  <JAK,BK,  CK  continue  proportionales. 

| AB  ad  BC,  vt  BK  ad  CK. 

^AB  ad  BC  , vt  A K ad  BK. 

Dico  magnitudinem  AK  xqualcm  efle  toti  progreflioni  magnitudi- 
num continue  proportionalium,rationis  A B ad  BC  in  infinitum  con- 
tinuata:,- fiue  quod  idem  eft,  rationis  AB  ad  BC  in  infinitum  conti- 
nuatx  terminum  ede  K. 

Demon/I  raiio. 

ABfitad  BK,  vtBCadCKj,  poterit  ratio  j A B ad  B C,  intra  ma, 
'“''gnitudinem  AK  femper  continuari  , ita  vt  numquani  pcrucniatur  ad  K,  »7 i.luum. 
id  cft  AK  maior  erit  quacunque  ferie  finita  terminorum;  ergo  A K , non  cli 
minor  fene  tota  rationis  AB’  ad  BC.  Deinde  quia  AB  eftad  BK,  vt  BC  ad 
CK.iitatio  AB  ad  BC  feroper  continuetur,  erit  vt  A B ad  b BK,  fiue  vt  B C ad  t,..*,,-,, 
CKific  CD  ad  DK  & DE  adEK, atqueica  deinceps  iri  infinitum:  Itaqueficon- 
tinueturfemper  ratio  AB  ad  B C,  relinquetur 'tandem  ex  A K magnitudo  quauis  cjt.lnmi- 
daraminor.  Quare  AK  nequit  clTc  maior, ferie  rationis  AB  ad  BC : nam  Ii  maior 
effet  deberer  aliquo  cxccflii  cifemaior.ponaturis  IK ; igitur  AI  fcrici  rationis  AB 
adfCS  xqualis  erit : ergo  ratio  AB  ad  BC  quanrumuis  continuata  non  tranfilict 
vnquam  I.  ergo  relinquetur  ex  A K magnitudo  fcmpcr  maior  quam  IK.  ergo  non 
minor  quauis  data,  contra  iam  demonftrara.  non  erit  igitur  A K maior  ferie  rationis 
AB  ad  B C:  Quqrdcum  neque  minorem  efle  antea  licoftcnfum,  xqualis  fit  ncccf- 
fe  cft.Quod  erat  detfionftrandum. 

Reliquarum  hypothefium  demonftrationes  ad  primam  rcditcuntur.nam  fi  fuerit 
AB.ad  AK  vtBC  ad  B K,  erit  diuidendo  AB  ad  BK.vc  BC  ad  CK.  ergo 'per 
primam  dcmonftrationcm  , rationis  AB  ad  BC  fcmpcr  continuatx  terminus, eft 
inK. 

Deindefi  fuerint  AK  , BK,  CK  continux,  erit  diuidendo  A B ad  BK,  vt  BC 
ad  C K.  Rurfumigiturpcr  primam  dcmonftrationcm  paret  prnpofitum. 

Denique  fi  fuerit  AB  ad  BC,  vt  BK  ad  CK,  vel  A K ad  B K.crit  permutando 
vel  AfladBK,vt  BC  adCK.vel  AB  ad  AK  vtBC  ad  0K*Vndc  Iterum  per  prt-  . ^ 

mam  dcmonftrationcm  conficitur  propyfiium. 

PROPOSITIO  L X X X. 


M 


B,.:.. 


D 


DAta  (erie- continue  proportionalium  AB,  BC;  QD,  8cc.  cuiu(- 
eumque  proportionis,  & quocumque  in  genere  quantitatis;  iriuc- 
nircmagnitudinem  ,qux  omnibus  terminis  totius  feriet  datx  in  infint'- 
turri  tdntinnafrt,  fit  xqualis: 

N tT/tr- 
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* ConftruElio  prima. 

A M B C D E F 

— — ■■  — 

C ' - A M,  differentia  primorum  duorum  terminorum  : fiatquevr  AM  ad  BCfc- 
^ eundum  terminum,  (ic  BC  ad  tertium  quempiam  C K.  Dico  C K magnitudinem 
cum  primo  AB.  & fecundo  termino  BC  > nqualcm  elfe  ierici  vniuerl.it  AB.  BC. 
CD,&c. 

1 Conttruciio fecunda. 

TJIat  vt  AM  duorum  primorum  terminorum  differentia , ad  AB  primum  rermi- 
■A  num,  ita  fecundus  terminus  BC,  ad  tertiam  aliquam  magnitudinem  BK.  Dico 
magnitudinem  B K,  cum  primo  tcrmino.exhiberequantiratem  aqualem  toti  fcrici. 

ConflruEiio  tertia. 

"P\lftcrcntia  duorum  primorum  terminorum  AM,  &c  primo  termino  AB  , terti» 
proportionalis  fiat  A K-  Dico  A K totam  icriem  exhibere. 


\A 


DemonHratto 

XiRima  ccnflrttflionis ; A M cft  ad  B C , vr  B C ad  C K ; igitur  componendo  AM 
A cum  BC, hoc  cft  AB,  erit  ad  BC,  vt  BK  ad  CK  : & permutando  , AB  ad 
»7;  (,,/«,  B K,vt  B C ad  C K-  Quare  a AK  magnitudo,  hoc  cft  C K,  cum  AB  & BC  pri- 
mis terminis,  toti  ierici  aqualis  eft. 

Secunda  conltrucUonis  \ A M cft  ad  AB,  ve  BC  ad  BK  ex  conftru&ionc:  igitur 
diuidendo,  vt  AM  eft  ad  M B,  id  eft  ve  AM  ad  BC,  fic  B Cad  C K.  itaque  per  de- 
monftratione  m pnmse  conftruiftionis.A  K{hoc  cft  B K vna  cum  ptimo  termino  A B) 
aquatur  toti  fcrici. 

Tertia  constrati  toni*,  Cum  fit  ex  conftruftione  AM  ad  AB.vt  ABad  AK,  erit 
inuertendo,  diuidendo, ruriumque  inuettendo  AM  ad  MB,  vt  AB  ad  B K : it 
componendo  AB  ad  M R,hoc  eft  B C,  vt  A K ad  B K.  Quare  AK  b toti  Ierici 
t>7f.k*im  aequalis  eft.  ha&um  igitur  eft  quod  petebatur. 

Prima  igitur  conjlrutlione  exhibetur  tota  feries  frater  primum  (f fecundum  terminum, 
i.construt/ione habetur feries  iota prater primum,  terminum.  5. confrutiione  ftmul  tota  pro- 
ducitur feries.  Huius  autem  problematis ,’  ac  conUruClionis  eiufdem  uniuerfalttatem  , amphtft 
deductam  habes  in propoftionc  123.  huius,  (&•  corollario  quarto  ibidem.  q ^ 

PROPOSITIO  LXXXI. 

QVia  vero  vltimo 
ratio  quarom- 
ciimque  qaanti- 
titnm  ad  lineas1  reduci 
poteft,  lainc  eti^pvfe- 
quenti  methoda,' li- 
neam toti  feriri  fio- 
^ porrionalium^/)fbea- 
* ru , reperieraus  aiquale; 


E pi  1 

y y : o i ' < u \ r; 

r onjlruttio  & demonfirati t. 


■pXpumftis  A & B, 'erige  ad  quemuis angulum  , parallelas  A'Al;BN;  tjuaf ipfis 
■*-'AB,B  C fint  proportionales  1 St  per  funda  M St  N ducatur  reda  M N.scon. 
currens  cum  A;BC  in  K.  Dico  A K.toti  feriei  AB,  B C,  CD,  Stp.  «qualem  ciVc. 
Quod  autem  MN,  occurrere  debeat  ABC  produfhr,  patet  ex  cp,  quod  BC  cx 

1 hypo- 
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hypnthefi,  minorfitquam  AB,  ac  proinde  etiam  BN i cilm  AM.BNproporcio-  * 
nalesGntipGs  AB.  BCi  Gt  igitur  concurfus  in  Ki  erit  vt  AB  ad  BC,  fic  MA 
ad  NB;  fedvc  MA  ad  NB,  fic  AK  ad  BK  , ergo  AB  eft  ad.BC.  vt  AJRad 
B-K.  Vnde»AKtotiierieixqualiseft.Fafiumigitur  eft  quod  petebatur.  _ -utu. 


PROPOSITIO  LXXXII. 


N 


B 


F G 


M 


M 


Q*It  magnitudo  A K,  feries  tota  rationis  AB  ad  BC  continuat*  in 
O infinitunl.  . ■ 1 ’ 

fABad  BK,  vtBC  ad  CK. 

j AB  ad  A K,  vt  BC  ad  BK.  ' ' 

Dicocffc  ^ AK,  BK,  CK,  &c.  continue  proportionales. 

j A B ad  B C,  vt  B K ad  C K.  • . . . * 

(AB  ad  B C,  vt  A K ad  B K-  ■■■■<  ‘ . '-■■■ 

1 . 

• . Dtmonflratio.  : • 1 ' '.'J 

px  AB  abfcjti datur  NB,  xqualii**  c G ergo  non  eft  AB  ad  BK,  vt  BC  ad 
«-•C  K,  neque  pcrrtiucando  AB  erit  adBC,  id  eft  BN.vt  B K ad  C Kt  ergo  ne-  . 
qucdiutdcndo  AN.er.t  ad  NB.vtBC  ad  CK.  Fiat  igitur  vt  AN  ad  NB  , fic 
BC  ad  aliam  magnitudinem  CM,  maiorem  velminoreni  quam  CK.  Itaque  com- 
ponendo, AB  en  c ad  N B,  hoc  eft  B C,  vt  BM  ad  CM:  Scpcrinutando  AB  ad. 
BM/vt  BC  ad  CM.  Quare  totius  ferici  b rationis  AB  ad  BC,  terminus  erit  Mi 
fiue  AM  xqualis erit ierpei rationis  Ab  ad  BC,  'quod  eft  abiurdum.cum  A K ma- 
ior  vel  minor  quam  AM,  fit  ex  hypothcfi  xquahs  ferici  datat,  r.or.  erit  igtrur  alia  ra~ 
lio  AB  ad  BK  dratioiic  BC  ad  ^K,  ergo  eadem.quod  erat  dempoftranduro. 

Reliquas  autem  afiertionis  parces  cx  prima  deducemus.  Cumcnim  iam  demon, 
ftratumfirex  hypothefi  theorematis, fcqui  AB  cfleadBK  vtBC  adCK.compo- 
nendo  erit  A K ad  BK,  vt  iiK  ao  C K.  quod  erat  iccundunr 

Et  quoniam  AK  eft  ad  B K,  vt  BK  ad  CK,  igitur  per  conuerfionem  rationis, 

, AK  eft  ad  AB,  vt  BK,ad  BC;&inucrcendo  ABadAK,vtBC  ad  BK.  quod  erat , 
tcrnutii- rurlum quoniam  AB  eft  adBK,.vtBCad  CK,  erit  permutando  AB  ad 
BC.vt  BK  ad  CK- quod  erat  quartum,  denique  quoniam  oftenfumeftAB  eflead 
AK,  vt  BC  ad  B K,  etiam  permutando  AB  eft  ad  BC,  vt  AKadB  K:  'qua-oirtnia 
erant  dcmonftranda. 

• • • » 

. Corollarium.  . 

pX  quinta  afiertionis  parte  hoc  theorema  deducitur  : data  fit  ieries  magnictidi- 
J-num  continue  ptopottitinalium  A B,  BC.CD.Scc.  fine  termino  continuata/ 
Dicocfte  vt  vna  antecedentium,  nempe  AB,  ad.vnam  confequcntium  BC.  fic 
omnes, hoc cftinfinitasailtecedentcs,fiuc  AK,  adomnesfiue  infinitas  coniequcri- 
tes,fiueBK. 


PROPOSITIO  LXXXIII. 


•’M 


?Ic  AK  magnitudo  produ&a  cx  ratione  AB  ad*BC,  ininfinicutn 
Jcontinuata';  primi  autem  & fecundi  termini  differentia  fit  A tvf; 

Dico  primo;  differentiam  A h4,BC(ecundu  terminum,  & CKtotar^i 

N-  i • * , feriem. 


9 


ioo  • PROGRESSIONES 

fenera , (prster  duos  primos  terminos ) in  continua  effe  analogia. 

Dico  (ecundo,  A M differentiam,  ad  ptimum terminum  AB , effc  vt 
B C fecundus  terminus,  ad  B K totam  (criem,  prxter  primum  terminum. 

Dico  fertio, differentiam  AM,primum  terminum  A B,&  totam  feriem 
A K,  in  Continua  eflranalogia.  ■*  ; . 


A.  M 


Dtmonjiratto. 


D 


QVoniam  AK  magnitudo  produfia  cft  cx  ratione  AB  ad  BC  in  infinitum 
continuata,erirperpra:cedcntcm  AB  ad  BK,  vt  BC  ad  CK:  igitur  pcrqiu- 
tandovt  BK  ad  CK.fic  AB  ad  BC,  hoc  eft  M£,  8c  diuidendo  AM  adMB,hoc 
cft  BC-,  vt  BC  ad  CK-  quod  erat  primum. 

R urfum  cum  (itvt  AM  ad  BC,  hoccft  M B>fic  BC  ad  CK-  erit  componen- 
do inuertendo , vt  -A  B ajl  M B t fic  B K ad  C K>-&  conuertendo  inuettend»  vt 
AM  ad  AB.itaBC  ad  BK.  quod  erat  fecundum. 

Iterum  cum  iit  vt  AM  ad  AB,  fic  BC  ad  BK,  erit  permutando  , vt  AM  ad 
BC, hoc  cft  MB,  fic  AB  ad  BK;&  inuertendo  componendo  , St  ireruminuer- 
tendo  vt  A M ad  AB,  fic  AB  ad  A K.  quod  erat  tertio  loco  ifemonftrandum. 

• /propositu?  l xxx iv.  • 

A B C DE’  K 


M 


N 


DA  txfint  feries  binr  AK,M  R(quasfimiles  licebit  appellare)  magni- 
tudinum continud  proportionalium,  in  eadem  proportione. 

Dico  feriem  totam  Ait,  effe  ad  feriem  M R vt  AB  primus  terminus 
feriei  A primum  terminum  ferici  MU. 

Demonftratio. 

TDEr  oftuagefimam  fecundam  huius  A K cft  ad  B K,  vt  A B ad  _BC,  hoc  cft,  (cum 
~ exhypochefi  AB  ad  BC,  MN  ad  Ntt  fimilcs  fint  rationes)  vcMN  ad  NO; 
fed  per  eandem  etiam  cft  MR  ad  N R,  vtMN  adNO.igitur  AK  eft  ad  BK.vt 
MR  ad  NR.  vndeperconucrfionem  rationis  A K eft  ad  AB , vt  MR  ad  MN: 
Si  permutando  feries  A K,  eft  ad  feriem  M R,  vt  primus  terminus  A B prima:  fcrici, 
adprimum  terminum  MN  fecunda:  feriei  j quod  erat,  Jcc. 

P R O PO  S I T I O . LXXXV. 

QVamcjudm  cxni,qux  baflentu  -zjntuerftheer  dcmonfira^imus  propofitione  otto- 
pe  fima,  & oUogefimd  pnmd,  nota fit  proportio  tot  ntt feriet  , ad  primam  magni- 
tudinem i placuit  tamen  exercitij  causa,  notifiimii  quibufd.it»  proportionibus  applica- 
re-, maxime  currt  dcillis  fiepe  mentio  futura  fit. 

PRimumigicurtdata  fit,  quocumque  in  genere  quantitatis, 'proportio 
dupli, A 13  ad  BC:  , 

Dico  totam  feriem  proportionis  huius.fine  termino  continuatae, con- 
flitucre  magnitudinem.-qu;  dupla  fit  primx  magnitudinis. ' 

Demon « 


e 


G?OMETRIC  M. 
Dtmonjlratio. 

B.  C 


iot 


Flac  enim  ipfi  B C , arqualis  B I,  & fiat  vt  AI  ad  A B j fic.  A B ad  AK : erit  K 
terminus  » rationis  A B ad  B C,  (empet  continuati.  & quoniam  BA,  dupla cft 
BCitftquc  BI  arqualis  B C,  erit  quoque  B A dupla  IA;  Quare  cum  fit  tfx  con- 
ftru&ione  vt  B A ad  IA, fic  ifcK  ad  ARs  critetiam  AK>  (idcfttota  feries  ratio- 
nis AB  ad  B C ) dupla  BA>  ptimsemagnitudihis.  Qugd  erat  demonftranduui; 


D 


PROPOSITIO  LXXXVI. 

Etur  deinde  proportio  tripla- A B ad  B C. 

Dico  totam  leriem  , fore  fefquialteram  primi  magnitudinis. 

•. , Dtmonjlratio. 


__K. 


Fiat  enim  fecundi  magnitudini  BC.  zqualis  Bljcriccrgo  BI,  tertiapars  AB;8t 
AI  exceflus , feu  differentia  primat  &!  fecundari  vudefi  fiat  vt  A I ad  A B.  iic  A B b (W 
ad  AKierit  AK  b arqualis  toti  terici  i & quia  IB>  tertia  parseft  B A,  erit  B Afefqui- 
altera  ipfius  A I : quare  cum  fit  vt  B A ad  A I . fic  A K.  ad  A B,  cot  quoque  AK» 
fcfquialteraprimamagnitudinis  AB-  Qqod erat demonftrandum. 


PROPOSITIO  L XXX  VII. 


B 


CD  E 


DEnique' proportio  data  fit  quadrupla  A"R  ad  BC. 

Dico  totam  ferjem  elfc  lefquitcrciam  primi  magnitudinis  : fiue 
eam  habere  rationem  ad  primam  magnitudinem,  quam  quatuor  aderra. 


Dtmonjlratio. 


BA 


FlatenimBC  arqualis  BIfetit  ergo  BI  quarta  pars  AB,  Sc  confequenter  I 
fefquirerria  ipfius  IA.  Fiat  igitur  vt  AI  id  AB.  ficAB  ad  AK.enc  AK  « 
ra  feries.  Quare  ctim  KA  fit  ad  B A,  vt  BA  ad  I A,  erit  K A icfquitertia 'primi 
magnitudinis  B A.  Q_uod  erat  demon  lirandum. 

Sed  do  bis  modis  fatis:  poterit  enim  quilibet  ex  propofitione  exoBuagefimahuius  bencintcl- 
leeta,  data  proportionis  rationalis,  feu  numeri adnumerum, totam foriem,  & contequemer  ra- 
lionem ferta,  ad  primum  termtnum  exhibere.  • . . 

■ • . . Scholton . ’ ‘ * 

Qrod  fi  confirutlionem fecundato  oBuageftma  propofitionis  adbibere  plact/erit  , habebitur 
tvnica  operatione  proportio  prima  magnitudinis  id  reliquam  feriemft  vero  prima  confit u- 
Ilione  viamur , exhibebitur  proportio  prima  & fecunda  magnitudinis  fimul fum piarum , ad 
. Jariem  reliquam.  , 

Prafens  materia  memorem  me  facit  eius,  quod  in  argumento  huius  libri  prafatus  (um.cum 
mentio  insideret  Zenonici  dtfcurfus , quo  fe  credebat  omnem  motus  rationem  'e  medio  tollere 
peffe : nucleus  autem  argumenti  tanta  apud  authorem  aut  heri  tat  it  exfitht , vi  eundem  -Achil- 
lis inuiCliffimi  Ducis  nomenclaturi  dignaretur  : perfuafum  habent,  eum  nucleum  vfque  adeh 
duro  cortice  faturum,  qui  par  foret  omnibus  Philofiphicerum  Elenchorum  malleis  fuflinendis. 

.Repetam  difeurfum  Zenonis,  ijfdem  verbis,  quibus  in  prafatione  huius  libri  fum  vfus.  con  - 
fifiebat  ille  in  duobus  Pquamouerenlur  \primo  Achillis,  vcUciJSiml  currentis , altero  lefiudinis 
tardtfime  TtvtAtittSa  ■ 

>N{ 


c 1M. 


Penatut 


c 


P.RO  GRESSIONES 
R.  DE 


T enatur  inaniebat  Ille,  Achilles  curfrpcrnsclffimus,  ex  A puncte  tcfiuiixem  reptantem  per 
femitam  B C,  lentiffimo  me  tu,  velle  affequi  -,.quo  tempore  Achilles  tendit  ex  A m I! , meta  eflt 
Jte(ludo  ad  aliquod flatium,perueniem  in  D : igitur  necdum  Achilles  ajfieutua  efl  Hfludfnem-, 
iterum  que  tempore  Achilles  ex  B currit , vtaffequatnr  tejbdsnem  txtpnttm  m D , n)0tAeft 
tefludo.  ad  E punctum-,  igitur  Achilles  extftens  m D nendum  ajfccutsts  ejl  lejladinerqi  atque 
hoc  in  infinitum  eueniet : quoniam  continuum  diuifibile  est  in  infinitum  ,vndenumquom  A- 
chillesajjcqueturtejludinem.  Incumbit  igitur  nebis  hunc  nucleum  tfringerp,  ex  doctrina  huius 
libzi\ quod  ajfecutos  nos  effe  cognofces , cum  tpjijjimum  punctum- ajjignauenmus , quo  Achilles  ' 
teiludinem  apprehendet.  . ' « 

Vt  nodum  ‘hundGordium , ex  principiis  huius  libri  difioluamus,  fupponemui , non  mistus  A- 
■ chillem,  quini  rejludmem  in  fuo  cnrfn  -uniformiter  procedere  ; ita  vt  Ceteri  tus , primi  parte 
motus  affumpta,  perfeueretin  eodem  flatu  c vfque  ad  vltimurn  temporis  momentum  quo  fiia^ 
jpatia  decurrunt,  fupponemus  infnper,  (quoniam omnis  metus  flates  cll  quantitatis ) duoshofce 
motus, ciimvmformes  ponantur, infuit  partibus , fiortiri  inter fe  aliquam  proportionem,  quod 
necefeeSt  eueniat.  inter  omnes  quantitates,  quet  in  eadem Jlecie  vtrjanturs  vtfssnt  duo  motus 
'rclli&vnflormcs.  ' • 

Ponatur  igitur  proportio  duorum  horum  mobilium,  ftcisndhm  celeritatem  ,'confiflerein  ra- 
tione dupla-,  na  vt  Achilles  dupto\elerihs,flasim  decurrat,  quam  teiludo : igitur  quo  tempore 

teiludo  ad  quarram  partem  fiadq  promota  fuerit, medium  fladtum  confedent  ^ichUles.  EduS  a 

itaque  Unca  A C,  D C.  <»  ratione  dupla  ex  C punito, diuidantur  in  B,  F>  H.  &e.  & E,G,I. 
fecundum  rationem  duplam-,  vt  ACdupla  , fit  BG>  ^ DC  dapis  E C • itemVsC.  dnpla 
FC,&c.  EC  dupla  GCs&c,  , „ 

ji f H • C 

D E G *l’ 


Confislat  itaque  Achilles  in  k.fii  A C femitam  reprafentans  ftadto  longitudine  aqualem-, 
tefludo  vero  confit  ut  a in  dipnidio  st  adij , in  puncto  B ,-vel  D.pofta  DC  aquali  ipfiThC. 
Chroniam  Achilles  ex  A materi  tnespis , quo  tempore  ex  D inchoat  cur fum  tefludo  i igitur 
pen, enent  Achillei  ex  A M B , quo  tempore  ex  D.  tefludo  pertinget  in  E : & quotempare  A- 
chilles  ex  B pertinget  in  V,  eodem  peruenerit  tefludo  ex  E tn  G ei" fle  confequenter.  quia  ve- 
roterminiuprogre  fonti  rationis  AB  *IBF  terminatur  in  C,f>rout  propofllioneoltuagefl- 
mi  quinta  demonflratumcfl  ; flmiliter  chm  progrefo  , fecundum  rationem  B F , ad  PH, 
vel  D E ad  E G.fnern foruatur  in  puncto  C , fecundum  eandem  prcpefiiienem:  igitur  con- . 
cutfus  duorum  horum  mobilium,  AchillisfcUicet  & tefludtnu,  continget  in  punito  C i ffupifi 
loco  proportionis  dupU,  aflumatur proportio  tripla , tunc  afflgnabitur  concurfus  per  propofitso- 
ntm  oltuagefimam  fextam  huius. Si  vero  quadrupla,  infindet  propofltio  altuagefima  feptsma, 
& fle  de  reliquis.  . . 

Captiofus  Zenonis  dtfcurfus  molestias  creat  non  conpderantt  dtferimen  , quod  tn  eo  exjur- 
ot t,  tnfer duplicem progrefonem,  qua  argumcntationisfilumdubiumfacit-,  aliaenime/l  pre- 
grefflo  per  partes  aquales  ; alia  per  partes  proportionales  i hic  vtriufqne  cstrfus  fupponi- 
lur fieri per  partes  vniformes , fi ue  per  pafjus  aquales  , cifm  pajfus  primus  a fecundo,  vel  tertio 
non  diferepet,  licet  duos  paffus  Achillis,  verbi  gratia,  'eodem  contingant  tempore  quo  vntn  paf- 
fus sefludinis ; fecundum  vero  hos  paffus. Jit  vtriufque  curfus : Zeno  autem  in  decurf » aigu- 
mcnttfui,  dfftinguil  motus  curforum  per  partes  proportionales , fecundhmquat  mobilia  nullo 
modo  monentur i ac  proinde  m idem  esus  difeurfus  recidit,  ac  fi  dicat  quis,  eo  tempore  quo  dini- 


B C t>  ‘ e 

~dam  hneamJTh,  infartos  quatuor  aquales,  alius  eam  fubdiuidet  fecundum  aliquam  fortem^ 
per  partts  proponionalcsfprofeOb  citius  afpgnabunlur  termini  quatuor  partium  aqualium, qui 
infiniti  termini  partium  proportionalium : Achilles  enim  drtcHudodecurrentCi  A E ffatiam, 
por  partes  aquales  ,•  fluorum  paffuum  aqualium  terminum  tandem  acquirunt  \ Zeno  vero  dum 
hac  contingunt , a curforihusdiuidivult  flatium  A E»  in  partes  proportionales , fecundum 
quas  mobili*  non  fucc edunt. 
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c^fd  argumentum  porro  recondendam  eji , dum  dmlur  : Priufquam  Achilles  CX  A 
pcrucni.it  ad  B punflum , tnoca  cft  icltudo  ex  B in  F i 

A Ji_ 1?  H c 

fenfum  huiua propofnionis  totnaderc  cum  hic  cpuo  dicetur,  prius  dehet  Achilles  aflignare pun- 
itum B)  epuam  notet  punttum  F.  ejuod  repugnat  cur  fui  jccundurn  rationem  motus',  nam  omnia 
afpgnatto  in  hac  materia  continet  rationem fuhfistentU,vt  Mathematici  fentiunt  ,faitem  fe- 
cundum intellectam , ac  proinde  alte  unit  quietis,  qua  motat  repugnat.  Verum  hactn  gratiam 
PhtlefopborumdtlUfujJiciaNt. 

PROPOSITIO  L X X X V II I. 


A KFK  D C B 

DAta  A B,  cuius  tertia  pars  fit  C B;  fiat  vc  tota  A B , ad  C B tertiam 
fui  partem , ita  C B ad  C D , Sc  C D ad  D E , SE  D E ad  E F , at- 

qucitafemper.  u ; I ' 1 1 • : • 

Dico  K.  terminum  huius  progre(Tionis,bifariamdiuidcrcpropofitam 
magnitudinem  AB. 

Demonjlrario. 

'Cfi.it  enim  ex  hypothefi  AB  cum  BK,  xqualis  roti  feriei  proportionis  tripli.  ac- 
-^-'qui  tora  feries  rationis  cripla:,  > ieiquialrcra  elE  magnitudinis  prttnx  , ergo  AB 
cum  B K,  ielquialtcra  cft  primi  magnitudinis  AB.crgp  BK,  cft  ciufdcm  dimidia, 
quod  erat  dcmonftrandum.  • 

P .R-O  POSITI  O LXXXIX. 

A • ’ ' * K FE  D C B 


DEtur  quantitas  AB,  cuius  quarta  pars  fij  B C;  fi  fiat  vt  tota  A B ad 
quartam  fui  patjterti  B C,  ita  B C ad  C D , St  C D ad  D E,  8c  D E 
adEF,  atque  ira  fctppef  continuando,  punctum  K huius  progrcflioni? 
terminus  emergat:  • . v,  i «n  i 

Dko  BKofletertiam  parrem  prdjjofiti quantitatis  AB. 

T c • oi:_  . tit.ail  ■■■ ’■  bcmonjlratio. 

XTAmexhypothefi  AB  cum  B K,  cft  tota  feries  proportionis  quadrupli.  Atqui  to- 
^■^ta  feries  rationis  quadrupliicft  *>  ad  f rtmim  magnitudinem , vtquatuoradtria,  b»7 .hmn, 
ergo  B K cum  AB>eftad  A B , vc  quartior  ad  tna.  Sr  diuidendo  K B ad  A B,  vc 
vnum  ad  cria,  hoc  *ft  K B tortu  pars  cft  ipfibs  AB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

i,  i:nt  1 1 b.  propositio  x<p.  , :r- 

-vl  t rrumoinitru:;: : : ; ; r V t“  «il*  ••  1 • >— *• 


H 


' i>'  E F 


1 qu 

5 


TTmrtr 


Atatriiqp^ifudinetn  AK,nain duobus  pantftis  B,C  , diurdere,  vt 
AB  ad  B C , habeat  rationem  datam,  G ad  H.  Et  prdfsortionts  A B 


K 


ad  BC  continuati  progreflio  terminetur  inK. 

~(a  >i<l  • ? h 


Ccrt- 
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PROGRESSIONES 
Conflriiflto  <y  dcmonttratio. 


G 


H 

A B C D E F 


DIuidc  A K in  B > ita  vc  Gt  A K ad  B K . vt  G ad  H ; & vc  AK  ad  B K,  fic  A B 
fac  ad  BC.  Dico  fa&umeflequodpccebarur.  cumenim  Gtvt  AK  ad  BK  > Gc 
• iJSw»  ^ g B C.eric  St  reliquum  B K Jad  reliquum  C K,  vt  AK  ad  B K:  vnde  rationis 
b 7, AB  ad  BCb  terminus  eft  K : eft  autem  A B ad  BC  ratio  eadem  cum  ratione 
AK  ad  B K.  id  eft  G ad  H.  conftat  igitur  propoGturo. 


QtroHanum. 

'CX  hac  propoficione  manifeftum  cft,  omnem  magnitudinem , omnes  rationum  fe- 
■»-,rtes  continere. 

PROPOSITIO  XCI. 


A B 

L P Q_ 


G ' H I K 

C D E F 

M R S N T V O 


DAtis  quotcumque  rationibus  A ad  B,  C ad  D,  E ad  F,  datam  ma- 
gnitudinem LO  , oporteat  diuidere  in  tot  partes  , quot  datae  fune 
rationes,  nempe  in  LM,  MN,  NO,  ita  vt  partes  illae  eandem  habeant' 
rationem,  quam  primi  datarum  rationum  termini , A , C,  E & praeterea 
fingula:  partes  LM  , MN  , NO  lingulis  datis  rationibus,  fine  termino 
continuatis,  fine  xquales. 

CohfiruClm  (y  dtmonflrdtio. 


Flat  GHIK,  omnibus  A,C,E,xqnalisi  &vc  diuifaeft  GK,  (5c  diuideEO  in 
M & N;  denique  per  90.  huius  LM  ita  diuide  in  P & Q,vcGt  LP,ad  PQjficut 
A ad  B;  & rationis  L P ad  P Q.  terminus  GcM.fimiliter  MN,  NO  diuide  mpun- 
flis  R,  S,T,  V fecundum  rationes  C ad  D,  E ad  F, ita  »t  rationum  M Rad  RS.NT 
ad  TV,  termini  fint  N Sc  O-  Dico  fidum  quod  petebatur.  Dcmonftratioexipfa 
conftruftionecft  manifcfta. 

: r 

PROPOSITIO  XCII.  ; 


A B C D E F G HI- 


DAtis  quotcumque  rationibus  AB  adBC,  DE  ad  EF,GHad 
H 1, 8cc.  magnitudinem  inuenire,  quse  omnes  harum  rationum  , fe- 
ries progrclfionum  adaequet. 

QtpfhuElio  (y  dcmonflrttio. 

■pEr  odogeftmam  huius  inuematmir  magnitudines,  qax  fingufarum  ratiorrfUW^ries 
A adxquent ; atque  omnibusillu  magnitudinibus, vna  fiat  xquahs.hxc.Ytpatec.ad- 
sequabic  omnes  feries  datarum  rationum.  . i V‘ 

- • lilii:.  i:  ■■■■•■’■  ■■ 

P R O- 
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PROPOSITIO  XGIII. 

DAtas  quotcumque  feries  diucrlarum  rationum  ita  conftitucre,  ve 
fint  in  continua  analogia  datae  proportionis. 


Canslrmho  & dcmonftratio. 


R Q.  T 


A B C 

D E F 

G H I 

J Z 

L M R V N Q S Z V 


T)  Ationes  diucrfac  fint  AB  ad  BC,  DE  ad  EF,  GH  ad  HI.  & alta  data  ratio  Y 
*'"ad  Z.  Fiant  tres  magnitudines  KL.MN.OP  continue  proportionales,  inratio- 
ne  Y ad  Z.  Se  KL  ita  «diuidarur  in  QJT.&c.vtferiem  coniiituat  rationis  AB  adsjo,*»;*. 
BC;  &MN  itadiuidaturin  R V.  Scc.vtadzquctiericm  rationis  D E ad  EF:ac 
demum  diuidatur  fimiliter  OP  in  S & Z,  ve  rationis  GH  ad  H 1 coniiituat ie. 
rieni, fa&umque  erit  quod  petebatur. 


PROPOSITIO  X C I V. 


A D B C E 

DAtam  magnitudinem  A E,  femelfctftam  in  B,  itarutfumfccareinC 
& D,  vt tam  progreflio  rationis  AB  ad  BC,  quam  progreiEo ratio- 
nis A D ad  DB,  terminetur  in  £. 


C onjlru%io  (y  dtmonprxuo. 


D Eperiarur  primo  ipGs  AE,  BE,  tertia  proportionalis  CE.  Dico progrefsionera 
A B,  BC.terminari  in  E.  paret  e*  feptuagefima  nona  buius.Deindc  inter  A E.B  E, 
inueniatur  media  DE.  patet  rurfum  progreisionem  AD,  DB  terminari  in  E , per 
eandem  propofitionem  : fecimus  ergo  quodpetebacur. 


PROPOSITIO  XCV. 

' ■ : • o " ’ . 

DAti  magnitudine  DG , & proportione  maioris  inaequalitatis  A ad 
B;  itcmfjue  alia  magnitudine  C:  examinare  quomodo  feries  progref- 
fionis  dat*  rationis  A ad  B,  cuiusprimul  terminus  fit  C,  fe  habeat  ad  da- 
ram  O G magnitudinem. 

C 
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v>s  PROGRESSIONES 

Conjlruttio  & dcmonftratto.  • 

■piatvt  A ad  B,  CcDGadEG.  Primo igirurfidara  magnitudo  C,quq primus  rermi- 
nusprogrcisioiiis  clic  debet, squalis  ficD  E,  erit  feries  rationis  A ai  B habens  pn- 

* • ■>  C 


D 


A- 

B- 


H 


F_ 

K 


mumccrminumC-xqualis  data:  magnitudini  DG  nam  fiat  DE(id  cft  C ad  EF,  vt 

' A adB.  quoniam  igitur  DG  cft  ad  EG  vt  A ad  B , erit  B quoque  DE  ad  EF 

*”  V[  DGad  EG.  ergoprogreisio  , rationis  DE  ad  EF,  (id  efl  progrefsioratioms  A 

ad  B.  habens  ptimum  terminum  C ) conftiiuct  magnitudinem  D G. 

Secundo  fi  magnitudo  C , qua:  debet  effc  primus  terminus  , maior  fit  quam 
DE,  erit  progrefsio  A B,  habensprimum  terminumC.  maior  quam  DG.Fiatcnim 

ipfi  C atqualis  HI,vt(]uc  A cft  adB,  ficHI  fit  ad  IK,  acprogrdsionisHI  ad 

b!<,4«  1K  b reperiatur  terminus  L.  Igitur  eric c vt  HI  ad  DEficHI  tota  feries  pro- 
c iZ  grefstonis.  H I,  IK.  ad  D G totam  feriem  progrcfsionis  D E,  EF.  atqui  H I maior  eft, 
quam  DEiergoStHL.maioreftquamDG. 

Sidenique  C,.minor  fit  quam  D E erit  quoque  progrefiio  rationis  A ad  B,  habenr 
primum  terminum  C,  minor  quam  D G;  quod  eodem  modo  oftendemus,  quo  pri- 
mum. Fecimus  igitur  quod  petebatur. 


PROPOSITIO  XC  VI. 


H I 


K L 


DAta  fit  progrefsio  rationis  A F ad  F G , terminata  in  B , & alia  ma- 
gnitudo C E : Oporteat  in  magnitudine  C E,  ita  verimque  ad  C & 
E conftituereptogrefsionem  rationis  A F ad  FG  (progrcfsioncs,  nempe 
C H,  H I , &c.  & E K,  K L,  8cc. ) vt  eundem  habeant  terminum  D,qui 
ita  diuidat  C E,  vt  A B,  C D,  D E,  fint  in  continua  analogia. 

ConftruCho  & dcmonjlnuto, 

■D  Eftam  CEitadiuide  per  rrigefimarn  fextam  huius  vt  AB,  CD,  DE  Gnt 
A^-continuq  pfoporrionalcs.  Deinde  pernonagefimam  huius  ita  diuide  C D,  in  HSc 
I,  vt  ratio  CH  ad  HI, eadem  fit  cum  ratione  AF  adFG,  ac  fimul  progrefsio  C H, 
HI,  terminetur  in  D.  Idem  facito  in  E D.  Fa&umquc  crir  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XC  VII. 

SI  duarum  ferierum  A M , B N termini  A,  B,  C,  D,  E,  F,  G,  &c.  aJter- 
natimin  continua  fint  analogia. 

Dico  illas  inter  fc  eam  proportionem  habere,  quam  primi  termini. 
Demonflratio. 

A C _ E G K M 

H ' F 


N 


D 


QVoniam  A,B,  C fune  tres  continua:  propornonaksscrgo  A cft  adC,  in  duplica- 
ta ratione  A ad  B;  ireriimcum  C,  D,  E finr  tres  continuat,  C erit  ad  E,  in  dupli- 
caca  rationeC  ad  D;  hoc  cft,  vt  patet  ex  datis  A ad  B : ergo  cum  rationes  A ad  C,  8c 
' < . Ca4 
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M 


geometrica 

C _E G 

N L I H F D B 


C ad  E eiufdem  duplicat*  fint,  eruntA,C,E  trcj  continue  proportionales  in  ra- 
tione- duplicata  A ad  B-  Quare  feries  A M cft  feries  rationis  duplicat*  ; ra- 
tionis A ad  B : deinde  quia  B , C , D funt  continu*  proportionales  , erit  ra- 
tio B ad  0,  duplicata  rationis  B ad  C.  fimiliter  oftendemus , rationem  D ad  F> 
duplicatam  ede  rationis  B ad  C.  continu*  proportionales  funt  igitur  B,  D,  F. 
vnde  feries  BN>  eft  feries  duplicat* rationis  B ad  C,  id  cft  ex  datis,  Aad  B;  fimlles  »*4**i«/. 
igitur  feries  funt  AN  fi£  BN.  quare  funt  > inter  fe,  et  primi  termini  A&B.  quod 
erat  demonfttandum. 


PROPOSITIO  XCVIII. 

A B C 1)  F.F 

H I P 


L M O N 

COntinuetur ratio  AB  ad  BC,habeatque  terminum  G.  deinde  fiat 
ferici  rationis  AB  ad  C D,  aequalis  magnitudo  HKrlcrici  autem  ra- 
tionis A B ad  D E,  aequalis  L N. 

Dico  HK  magnitudinem  maiorem  efie  quam  fit  L N. 

TDtmonJlratio. 

QVia  H K eft  feries  A B,  C D,  Scc.  St  LN  cft  feries  A B , D E , Scc.  fumantur 
ctHKi  partes  HI,  IP  *qualc*ipfis  AB,CD:ex  LN  verp  partes  LM.MO 
«quales  ipfis  AB,  DE.  Quoniam  igitur  ferici  H 1 1 II’ terminus  cft  K,  erit  H K 
bad  IK,  vt  HIad  IP:  St  quia  ferici  LM,MO,&c.  terminuseflN , etic  LN  c ad^Jj^”"- 
MN»  vt  LM  ad  M O.  fed  H I ad  IP  minorem  habet  rationem, quam  LM,  id  eft 
HIadMO.Ergo  HK  ad  IK, minorem  habet,  quam  LN  ad  LM,  A per  conuer- 
ftonem  rationis  KH  ad  HIi  maiorem  habet  quam  LN  ad  LM-ergopermutando 
HKadLN, maiorem  habet, quam  HI  ad  L M.  Quare  cum  cx  conft.  HI, LM  lint 
zquales,  nccedeeft  HK  maiorem  ede  quam  LN-Quodcratdcmondrandum. 

PROPOSITIO  XCIX 

SEries rationis  AB  ad  B C,  terminetur  in  M,-afiumarur  autem  ex  feris 
A M,  terminus  quicumque  D E. 

Dico  rationis  A B ad  D E feiiem,  vna  cum  ferie  rationis  B C ad  E F, 
aeferie  rationis  CD  ad  F G,  aequari  ferici  rationis  A B ad  BC. 

A B C D E F G H IKL M 

‘Demonflratio. 

^\Vandoquidem  omnes  A B,  B C»  C D,  D E,  Sic.  in  continua  fintanalogia , pacet 
V-Cex  clementis  AB.DE.GH  Si  fle  in  infinitum  efTccontinud  proporrionales.Si- 
miliccr  B C, EF,  HI,  fice  teentque  C D,  FG» I K cflc  continue  proporrionalcsiergci 
feriestrium rationum  AB,  DF„  BC,  EF,  CDj  FG,  continuantur  perpetuo ; in- 
traferiem  AB,BC,CD,&c.  ita vrinhis tribus fericbusflmuifumpris,  necplures, 
nec  pauciores  termini  rcperiantur.quam  fintin  ferie  A B,  B C,  C D,  Scc.  inanifeftum 
igitur  ed  bas  tres  feries,  feriet  A B,  B C,  Sic.  xquales  ede  Quod  erat  demonftrandu. 

O a PRO- 
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PROPOSITIO  C. 

SEfics  rationis  AB  ad  B C terminetur  in  G ; feriei  autem  rationis  A B 
ad  C D,  xqualis  fit  H K;iccm  feriei  rationis  B C ad  E F,  xqualis  fit  L N. 
Dico  feriem  A G,  duabus  HK,LN,  maiorem  cfle. 

Demonjlratio. 

A 

H 

L 


.ji.fcwu.  CEnes  B C,  E F*  Scc. 1 minor  eft  ferie  BC.  DE,  Scc.  ergo  feries  B C,  E F.Sec.cum 
iJlcrie  A B,C  D.  Scc.  minor  enr,  quam  feries  BC.DE,  &c.  vna  cum  ferie  A B, 
Cl),  Scc.  aequi  per  prxcedentem  (eries  BC,DE>  Scc.  cum  ferie  AB,C  D,  Scc.  con- 
ilituit'  ieriem  AB,BC,CD,DE,Scc.  hoc  eft  magnitudinem  A G.  ergo  feries  BC, 
Ii  F,  Scc.  cum  ferie  AB,  Cl),  Scc.  minorem  confticuic,  quam  AG:  ergoHK,  LN 
f bries  xquales  feriebus  A B,  C D,  Scc.  B C,E  F,  Scc.  minores  funt,  quam  feries  AG. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  Cl. 

A B C D E F G H I K L 

L M N » 0 (4) 

O P Q_  Q Eries  continue  proportionalium  A B,  B C,C  D,&c. 

Oterminetur  in  L.  Detur  autem  proportio  o ad  & 

5 s T multiplicata  rationis  A B ad  B C,  iuxta  datum  aliquem 

numerum  (quatuor  exempli  cauli ) Sequor  funt  vnitates  in  dato  nume- 
ro, tot  vna  minus  fac  magnicudines  LM  , OP,  RS,  aequales  dat*  feriei 
terminis  AB,  BC,CD. 

Dico  feries,  rationis  * ad  0 , quarum  primi  termini  fint  L,  O,  R.fimul 
fumptas,  conlhcucre  eandem  magnitudinem  , quam  feries  rationis  AB 
ad  BC. 

Demonjiratto. 


D 


EF 


M 


O 


-N 


piat  vt » ad  (3,  fic  L M ad  M N,  Sc  O F ad  P Q^SC  R S ad  S T;  erunt  ergo  omnes 
lucrationes  quadruplicat*  rationis  AB  ad  B C : 5r  quoniam  LM,  A B,  xqualcs 
funt,  eandem  habebunt  rationem  ad  MNiergo  Se  ratio  AB  ad  MN.  quadruplica- 
ta eft  rationis  AB  ad  B C ; eft  aucem  Se  ratio  AB  ad  DE  • quadruplicata  rationis 
AB  ad  BC.ergo  vt  AB  ad  DE.  ita  A B ad  MN.  arquantur  igitur  DE  St  MN: 
feries  igitur  rationis  LM  ad  MN,  eftfcries  rationis  ABad  DE.  Similiter  often- 
daraferiem rationis  OP  ad  P Qjjrfte feriem rationis  BCad  EF, Sc feriera rationis 
b R S ad  S T>  feriem  cfle  rationis  C D ad  FG.  atqui  h*  tres  b feries  iiinul  iumptie, 
adaequant  feriem  rationis  A B ad  B C ; ergo  etiam  Sc  illx  eandem  adaequabunt. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


PRO- 


Digitized  by  Google 


GEOMETRICjE.  109 

PROPOSITI  O CII. 

A B C D E F G H I Q y 

L M N O _£_1  3^ 

SEries  rationis  AB  ad  BC  continuati,  termineturinK.  Dataautetri 
licLM  iqualis  AB,  &quiuis  numerus  (puta  j.)  deinde  fiat  ratio  LM, 
ad  MN  multiplicata  rationis  AB  ad  Bc,  iuxta  datum  numerum;  fitcji 
rationis  L M ad  M N terminus  O. 

Dico  feriem  A K,  ad  feriem  L O,  eandem  habere  proportionem, quam 
totidem  termini  feriei  A B,BC,  CD  quot  Eunt  vnitatesin  dato  nume- 
ro, habent  ad  primum  A B. 

Dcmonflratio. 

Z-’ Vrn, exempli  caufi, numerus  datus  ponatur  ternarius,  erit  ratio  LM  ad  M Nfi 
^-'triplicata  rationis  A B ad  BCjoftcndcndum  nobis  ell  , AK  eile  ad  L <),  vt 
tres  primi  termini  DAadprimu  A B.  exicrlc  AK  fume  fex  terminos  AG:  Igitur 
propottio  A D 1 ad  DG, triplicata eft proportionis  AB  ad  BC>  aqualis  igitur  eft 
rationi  LA1  ad  MN,  boc  eftt>  rationi  LO  ad  M O-cfim  enimO  fit  terminus  feriet 
LM,MN>crit  LO  ad  MO,vtLM  ad  M NjDcindcquia  K tcrmmuj  cft  feriei  A B,  c liul 
BC,  erunt 'tres  AK,BK,  CK  conti  nua;  proportionales,  adeocpie  omnes  etiam  fe- 
quentes  erunccontinua::  Quare &AK,  UK.GK,  inter  quas  par  continue  propor- 
tionalium numerus  mterijettur,  ex  elementis  patet  efle  continue  proportionales. 

Vnde  AK,1*  eftadDK,vt  AD  ad  DG,  idcfl  (quemadmodum  iamoitendi,)  vtL  O 
adMO.  Itaque  per conucrfionem  rationis  AK  c(l  ad  AD,  vt  LO  ad  LM,  Sc 
permutando  AK  ad  LO,  vt  AD  ad  LM,  idelt  exdatis  AB.  Quod  erat  demon- 
fttandum. 


propositio  ciii. 


L O 


EX  (erie  continue  proportionalium  AK  , fumatur  quiuis  terminus 
vt  HI. 

Dico  feriem  rationis  A B ad  B C,  habere  proportionem  ad  feriem  ra- 
tionis AB  ad  H I,  quam  habet  H A (omnes  nempe  termini  ipfum  H I 
pricedentcs)  ad  AB  primum  terminum. 

HiCpropofitio,  vtconfideranti  facile  patebit,  eadem  eft  cum  prici- 
«lenti,  fcd  aliter  & commodius  fortafle  propofita.  Quare  eadem  erit 
vtriulque  dcmonftratio. 

Corollarium. 

L'X  hoc  theoremate  licebit  ptaxim  defumere,  afsignito  quouis  termino  H I,  in  (c- 
-A^ric  A K.  rationis  AB  ad  B C>  reperiendi  magnitudinem  torilcrici  rationis  AB 
ad  HI  .xqualem.  Nam  fi  fiat  vt  H A ad  AB  >fic  KA  ad  alia  m LO;  erit  LOatqua- 
lis  toti  feriei  rationis  AB  ad  HI. 

Fateor  tamen  opus  non  cfic  ad  hanc  praxim  recurrere,  cum  vniucrfalem  metho- 
dum, canique  facillimam  reperiendi  magnitudinem  , toti  ierici  cuiuieumque  ratiti- 
niszqualem,  propofitio  80, huius fuppeditei, 

Oj  PRO. 
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PROGRESSIONES 
PROPOSITIO  CI V. 


A B C DEFGH  j£ 


T K L M N O _Q. V 

DAtx  fint  continue  proportionalium  feries  binx,  A X,  K V rationum 
diucrfarum,  ita  tamen  vt  A,K,  L,  B etiam  iinteontinux. 

Dico  feriem  AjKjL.M.N,  &c.  terminatam  in  V,  eam  habere  propor- 
tionem ad  feriem  A,B,C,  D,  &cc.  terminatam  in  X,  quam  A,  K,  L iimul 
fumpti  ad  A primum  terminum. 

Demonjiratlo. 

ADdatur  ipfi  K terminus  T in  dire&um,  xqualis  ipfi  A:  ratio  igitur  ( quod  e*  hy- 
pothcfi  colliges ) T ad  M,  tripli  cata  cft  rationis  T ad  K.  Quia  autem  A,  K,L,  B 
ponuntur  continux  proportionales, erit  L ad  B,  vt  K ad  L:  fed  etiam  L eft  ad  M , vt 
a ? gaoui.  ^ adLi  ergo  E adSjStMi  eandem  habec  rationem  t adeoque  » B 8c  M xquaics 
. , funt.  Sunt  vero  etiam  atquales  AT,  ergo  ratio  A ad  B,  eadem  eft  cum  ratione  T 
adM.  quare  ratio  A ad  B.  triplicata  cft  rationis  T ad  K.  cum  ergo  vtriufquc  Caici 
initium, idem  fitterniinus  A, erit  feries  T, K,  L, Scc.  id  eft  feties  A,K,L>  M ,flcc. 
bioi.H«-b  adferiem  A,B,C,D,4cc.vt  tres  primi  termini  L,  K.T,  hoc  cft  L, K,  A , Gmul 
fumpti  ad  T,  hoc  eft  ad  A,  primum  terminum  : quod  cratdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CV. 

A BCDE„F  G H I L 

*>■  * — ■ ■■■■■■  —>—1  M 

. N O P Q R S 

DAtx  fint  binx  feries  continue  proportionalium  magnitudinum  in 
diucrfis  rationibus , terminatx  m K & M ; & ab  xqualibus  termi- 
• nis  A B,F  G incipientes.  Fiat  autem  fecundo  termino  BC,  vnius  ferici 
xqualis  NO,  & GH  fecundo  termino  alterius  ferici , xqualis  OP,-  Dc- 
inderatio  N O ad  OP  (vel  ratio  OP  ad  NO,  fi  OP  maiot  fit  quam 
N O)  in  infinitum  continuetur. 

Dico  N O effe  ad  P Q,  vt  C D ad  H I,-  & N O clfe  ad  QR  vt  D E ad 
1 L,  atque  ita  in  infinitum. 


Dcmonjlralio. 

cn.luim.  Vm  feries  A K,  F M incipiant  ab  xqualibus  terminis,  erit  ratio  cCDadHI,  ra- 

ptionis B C ad  G H,  hoc  eft,  ex  Conftrudionc,  rationis  N O ad  O P,  duplicata; 
Atqui  etiam  ratio  NO  ad  PQj  duplicata  eft,  ex  datis,  rationis  NO  adOP.exdem 
igitur  funt  rationes  CD  ud  HI,  & NO  ad  PQi  fimiliter  ratio  DE  ad  IL,  tri- 
plicata cft  rationis  BC  ad  G H , hoc  eft  rationis  N O ad  O P : Qqarc  cum  Sc  ratio 
NO  ad  QR,ciufdcm  rationis  N O ad  OP , lit  triplicata  , cxdetn  erunt  rationes 
DE  ad  IL,  & NO  ad  QR.  Atque  ita  in  iniioitum , fimili  detaonftratione  proce- 
demus, Patet  igitur  Theorematis  ventas. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CVI. 

DAtxfintdux  rationes  fimiles,  AB  ad  C D,  8c  BC  ad  DE,  quae 
terminis  (ic alternarim  pofitis,  continuentur. 

Dico  vtriufquc  rationis  iit  infinitum  continuat*  eundem  terminum 
futurum. 

A B C D E FG  K 

Dcmonjlratio. 

QVoniam  exhypothefi  ABeltadCD,  vtBCad  D E;  erit  permutando  campo. 

nendo,  rurlumque  permutando  A C ad  C E,  ve  BC  ad  DE  i fimiliter  quia 
CDeftad  EF,vt  DEad  F G,  erit  permutando  componendo,  rurfumque  permu- 
tando, CE  ad  EG.vt  DE  ad  F Gi  hoceil  ex  hypothcfi  vt  BC  ad  DE.hoccftey 
iam  demoniiratis,  vt  AC  ad  C E:fum  igitur  AC,  CE,  E G continua:  proportiona- 
les. Quod  ii  rationes  AB  ad  CD,  &r  B C ad  D E,  in  infinitum  continuemur, oden- 
dam  pariter,  rationem  AC  ad  CE,  in  infinitum  continuari,  per  terminos  continui 
proportionales  A C,C  E.  E G.Scc.Inueniatur  igitur  ‘ terminus  fenei  AC.CEiEG,1'1*'' 
Stc.fitque  K.  Itaque  non  eilpundlum  afsignabilc.  inter  punila  A'A:K.  vitra  quod 
non  cadat  aliquis  terminusierici  AC.CE.EG.  Quare  cum  rationum  ABadCD, 

& BC  ad  DE  continuatarum,  termini  omnesita  contineantur  in  ferie  A C,  CE, 

&c.  vt  finguli termini  feriei  AC, CE,  &c.  contineant  vnuin  terminum  rationis  AB 
• adCD,  fie  vnum  terminum  rationis  BC  ad  DE  i manifeftum quoque cfi nullum 
punflurn  alsignari  pofle  inter  A Si  K,  vitra  quod  non  cadat  aliquis  terminus,  tam 
rationis  AB  ad  CD,  quam  rationis  BC  ad  DE ; neutra  igitur  leries  terminabitur 
inter  A & K : led  neque  vili  di&arum  rationum  termini  tranfilienc  K , c«m  perpe- 
tuo contineantur  inferie  AC, CE,EG>&c.  (quar  ex  conftmaidnc  hpn  tranfilit 
ynquam  K)  ereo  bin* feries  rationum  AB  ad  CD,  8c  B C ad  DE,  eundem  habent 
terminum  K.  Quodcrat  demondrandum. 

PROPOSITIO  QVII. 

• ■ . 1 J)):  ; 

A . , A,  . C , r E G IE  D 

— jr 

IV /1  Agfitudo  ABbife&a  fit  in  CrBC  autctrfin  D;  &CDin  £p& 
JVJ.D  E in  F;  & E F in  Gf&  F G Tn  I;  atque  hoc  femper  fiat: 

Dico  alterna:  huiusprogreflionis  terminiim  fore  in  puncto,  quo  tmf 
gnitudo  A B,  diuidttur  in  pdrtes,  habentes  rationem  quam  vnum  ad  dudl 
liuc terminum projtdlioms  abfeindere  BJ#,  tertiam  partem  magnitudi-. 
nis  AB.  . v , 

DcmonJlrAtU).  fi  ,s:  r . i 

QVoniam DC  dupla eft  CE,’&  BC  dupla  DC  . eri»  BC,  hoceft  Ac»  quadru- 
pla ipfius  C E:  fimiliter  cum  F E dupla  fit  GJi,  &DE  dupla  F E»  erit  & D E, 

Eoe  efl  CE,  quadrupla  E G;  funt  iglriir  A C,  C fe,  E G ttes  continuae  in  proportione 
quadrupla.  Deinde  c,urn  ED  cxliypochcfi dupla  (it  DP»8tCD  dupk-ED*  etiefe)  t9i  ;xl9 
rnm  CD,  hoccfi:  B D,  quadrupla  DF  : fimiljter  qui4  GF  dupla  clt  F1.&:  EFdti- 
J$la  GF,eric  EF,  hoc  di  DF  quadrupla  FI  : luor  igitur  BD,  D F,  FI  cdntiriux  in 
ratione  quadrupla.  Itaque  Ii  alterna  illa  bilc&tofine  ftatu  continuetur  , conflicuetur 
ttrimqueprogrcfsio  ininfinitiuin,  proportionis  quadruphr:  8c  quoniam  AC  qui'-* 
druplacft  CE,  erit  & BC  eiufiew  CE  quadrupla  : cft  vero  fle  C E»  quadrupK» 

E G,  aeque  ita  in  infiniciomi  progreisio  igitur  A pjC  E >EGi  &c.  eadem  <;ft  cum  pro- 
, . ' 1 ‘ greisione 
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C K G IF  D _B 

grcfsionc  B C,  C E.  E G.  Ac.  A eundem  terminum  habet:  Atqui  progrefsionis  qua- 
• l, .*»'«.  druplx  B C,  C E,  Ac.  terminus  H,  Iccac  • CBin  ratione  vilius  ad  duo,  ergo  etiam 
cerminus  progrefsionis  AC,  CE  iccac  C B,  in  ratione  vnius  ad  duo.  Quare  CH  di- 
midia eft ipfius  HB.A  CB  fefquialrera  HB  : ideo^ue  AB  tripla  ipfius  HBj  ac 
denique  AH  dupla  H B ; ergo  terminus  progrefsionis  AC , C E,  Ac.  le  cac  AB,  in 
ratione  vnius  ad  duo.  vl terit. s cum  progreisiones  AC,  C E,  Ac.  BD,  DF ,F  I,  Ac. 
eiuldem  lint  rationis,  nempe  quadruplx.cnt  tota  feries  progrefsionis  A C,  C E, E G, 
**  Ac..ad  totam  feriem  progrclsionis  BD,  DFi&c^vt  A C ad  BD : Quare  cum  A C 
"dupla fit  DB,  "erit  quoque  feries  progrefsionis  AC,  CE,  &e.  id  eil  AH.  dupla 
ferici  BD.DF,  Ac.  Atqui  AH  iam  oftendimus  etiam  duplam  efle  HB;  ergo 
AH,  ad  lenem  progrefsionis  BD,  DF,  eandem  habet  rationem  quam  adHBtvn- 
de  H B xqualis  eft  ferici  B D,  DF  i vnde  progrclsionis  B D , DF,  leries  termina- 
tur etiam  in  puu&oH.  Quare  per  eadem  procedens  puncta,  cum  alterna  illa  bife- 
fltoconfiituat  vtramque  progrelsioncm  , illius  quoque  terminus  erit  puncium  H. 
quo  diuiditur  A B in  ratione  vnius  ad  duo : quod  erat  demon ftran dum. 

Q>rollanum. 


p;XhocTheqrematereperieturarcustrife&io,fiindependcnter  itrifeflione , al- 
■Eternx  illius  progrefsionis  terminus  inueniatur.  Cum  enim  Theorema  vniuerGde 
iit,A in  quauis  magnitudine  demonftratio  allata  valeat, fiinarcu dato  AB,  fimilis 
alterna  fiat  bifeflio,  terminus  quoque  progrclsionis  alternz  H.abfcindet  tertiam  ar- 
cus partem  B H : protndeque  reperto  alii  via  dido  termino,  arcus  etiam  dati  trilc- 
£bio  reperictur. 

PROPOSITIO  CVIII. 

U 

‘A  .i  B ; E ; H7K I8G<F4p  t C 

I> 

- t y\  ■ 

DAta  (it  magnitudo  AC  vtcunquefc&ain  B: Deinde  fiat  vt  A C ad 
BQficBCadBD, &^D  ad  E D,  AE  D ad  E F,  A EF  ad  HF-, 
atque  fic  alterna  diuifio  femper  fiat,- 

Dico  vtrimque  conftitu tum  iri  duas  prpgrelliones  fimiles, magnitudi- 
num A B,  B E,  E H,  Ac.  & C 0,  D F,  F G,  Ac.  continue  jsroportionalium 
in  ratione  duplicati  proportionis  AC  ad  BC. 


DcmonFlratio 


analogia,  A quidem  eo  ordine  vt  prima,  tertia,  quinta,  feptima , A fic  deinceps  (in- 
termino femper  numero  medio ) conftituant  feriem  Ai  fecundavero, quarta,  fexea, 
ocUua,  A fic  deinceps  (femper  omilTo  numero  medio)  feriem  C,  conficiant,  igitur  vc 
AB  ad  BE,  prima  ad  tertiam  , ficCD  eft  ad  DF,  fecunda  ad  quartam;  A fic  dein- 
ceps; adeoque rationes  AB  ad  BE,  A BE  ad  EH,  Ac.  fimiles  erunt  rationibus 

CD  ad 
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CD  ad  DF.&DF  ad  FG.Scc.  eft autem  AB  ad^BE,  vt  >AC  ad  BD,  hbceft,  /tu 
in  ratione  duplicata  AC  ad  BCs&  CD  eft^d  DF,  vt  BC  eft  ad  ED  (ccunda 
ad  quartam,  hoc  eft  in  ratione  duplicata  BC  ad  BD,hoccft  AB  ad  BC.crgodux 
illx  progreisioncs  , Smiles  erunt , & in  ratione  duplicata  A B ad  B C.  Quod  erat 

<*.enionn  randunu 

PROPOSITIO  CIX. 

A B KHKYZIGF  D _c 

__  - j p iT£  4 l 

S r L M J N Oj  CL  R?V  X T* 

a 468 

Ilfdem  politis  progrcGio  vtraque  A B,  B E,  E H,  8tc.  C D,  D F,F  G,&c. 

ex  alterna  illa  diuilione  nata,  tendinum  habebit  eundem  in  magnitu- 
dine AC. 

Dcmonftr*tio. 

SVmatur  ST  xqualis  AC;  &c  capiantur  ex  ea  magnitudines  LT,  MT,  N T> 
OT,ic.  quxxquales  fint  continui  proportionalibus  B C,  B D,  E D,  E F^&c. 
erunt  igitur  SL,  LM,  MN»N  O.  Stc.ipfis  quoque  AB,CD,BE,FD,  &c.'a:qu*- 
les ; cum  enim  rota  A C,  S T,  & ablata  B C , LT,  xqualiafinr,  jiecefle  eft  etiam 
reliqua  AB,  S L eflexqualia:  & rurftmquia  tota  BC,LT,  U iblata  BD,  MT 
xqualiafunt,  patet  quoque  reliqua  CD,  LM  xqualiaeiTc.  Similiter  ollendam  tt 
BE  ipfi  MN.DF  ipli  NO.  arqueira  in  infinitum,  reliqua  reliquiKequaliaeiTe.er- 
go  vtraque  progrefsio  A & C.  progrcfsitmi  SL,  LM>xquales  funt fimul fumprx. 

St  quoniam  S T.  LT,MT , 8cc.  xquantur  continue  proportionalibus  AC.BCi 
BD, Sec.  etiam  ipfx-erunt concinux  b ideoque  S L>  LM,  MN,  8tc.  funt  concinux  b i^'1*1' 
proportionales,  atque  ita  fine  termino  continuatur  ratio  , SL  ad  LM;  ergo  pro-  C7J  tli;„ 
grelsio  c SL  ad  LM.  terminatur  in  T,  fiue  conftituit  magnitudinem  Si:  quare 
ctlm  vtraque progrefsio  A St  C fimulfumptx,  xqucnrur  progrefsioni  SL.LMi 
etiam  condi  tuent  magnitudinem  ST,  hoc  eft  AC  cx  conftru&ione:  eundem  igi- 
tur terminum  habeant  in  magnitudine  ACnecellceft.  nam  fi  diuerfos  habeant, fint 
illi  Y St  Z.  vel  inter  vtrumque  terminum  Y.Z  fupererit  media  quxdam  magni- 
tudo, qu^  ad  neutram  (criem  pertineat,  vel  aliqua  erit  magnitudo,vtrique  ferieicom- 
munis,critque  Z terminus  fenei  A,ScY  rerminusferieiCineutrumauremfieripo- 
tefti  nam  primo  dato, conftitueret  vtraque  feries  magnitudine  minorem  quitn  A C; 

8r  polito  altero,  maiorem  quam  A C.  Quod  vtrumque  repugnat  modo  demonfiratis; 
non  igitur  diuerfos  habebunt  terminos  didf  progrcfsiones,  fed  eundem ; quod  erat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CX. 

Ilfdem  politis,  gemina:  progreflionis  AB,  BE,  &CD,DF  cx  alterna 
fe&ione  nata:,  communis  terminus  P,  magnitudinem  AQdiuidct  in 
ratione  AC  ad  B C. 

t>monflritio. 

A B EHK  I G F D C 

' ‘ P ’ • 

■pErprxeedcntem  ponatur  P c(Te  communis  vtriufquc  terminus , “quoniam  igitur 
*■  fimilcsfuntprorcisioncs  A & G,erit  tota  feries progre/sionis  A,  hoceftAP,  ^ ‘ot 

P ad” 
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B 


D 


C 
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P 

ai4.fan>.a(!  totam  fcriem  progrefsionis  C hoccft  CP,’vt  AB  ad  CD.  quia  autem  ex  liypo- 
b i.buiMi.  thcfi  AC.BC.BD  lunt continua: proportionales, erit  AB  ad  CD,  bvt  ACadBCi 
cft igitur  A P ad  CP,,vr  AC  ad  BC-  terminus  ergo  P vtriufque  progrefsionis, 
diuidit  AC,  in  ratione  AC  ad  BC:  quod  erat  dcmonflrandum. 


PROPOSITIO  CXI. 


A P,  E P F D 

rlfdcm  politis,-  terminus  aiternx  fc&ionis,  fiue  progrelfionis  A C , B C, 
B D,  E D,  E F,  &c.  diuidet  magnitudinem  A C,  in  ratione  A C ad  B C. 


Demonfiratio. 


'f7Triufqueptogrcfsionis  AB,  BE.&  CD,  DF,  termini  limul  fumpti  funtij  dem 
’ cum  terminis  progrefsionis  AC,  BC>BD,  ED,  Scc  alternarim  fiimptis.  ergo 
progtefsio alterna  AC,  B C,B  D,  Scc.  eundem  habet  terminum  quem  progrcfsio- 
nes  AB,  BE  & CD,  DF.  fedharum terminus perprxcedcnttm, diuidit  AC,iti 
ratione  AC  ad  C Biergo&altcrnx  progrefsionis  A C,  BC,  BD,  &c.  terminus 
in  eadem  ratione  diuidet  magnitudinem  A C.  QUod  erat  dcmonflrandum. 

* PROPOSITIO  CXII. 

DAta  fit  continue  proportionalium  feries.conftituens  magnitudinem 
A K:  fit  autem  LN,  squalis  A K,  fiatque  prims  A B,  squalis  LM; 
fecunds  veto  B C , squalis  fiat  NO;  tertis  autem  CD,lit  squalis 
M P,  & quarts  DE,  squalis  O R : atque  hoc  alternarim  lemperfiat, 
itavtomnes  AB,  C D,  b F,  G H,  Scc.  fint  exparte  L;  omnes  vero  BC, 
D E,  F G,  H I,  & c.  fint  cx  parte  N. 

Dico  terminum  huius  alternq  progrelsionis , A B,  N 0,M  P,  O R,  P Qj 
R S,  &ci  diuidere  L N,  in  ratione  AB  ad  B C. 

1 Demonftratio . 

A B C D E F G HI  .. 


L M PQ.TYZVSRO N_ 

X 

QVoniamAB,BC,CD,DE,  funt  continui  proportionales , etiamAB.CD, 
EF,  Scc  funt  continui,  Sc  quidem  in  ratione  duplicata  AB  ad  BC;  Vt  patet  ex 
elementis.  Similiter  in  eadem  ratione  duplicata  AB  ad  BC,  erunt  continui  pro- 
portionales omnes  B C > D E,  F G,  Scc  atqui  omnes  AB,  C D , 8tc.  funt  ex  parte 
L,  & omnes , B C,  D E,  Scc  cxparteN.  Igitur  in  magnitudine  LN  per  alternam  il- 
lam progrefsionem.eonflituunturduiferiesappofitifimilcs.ciufdem  nempe  ratio- 
t nisdupiicati  A B ad  BC-  Quare  feriestota  LM,  ‘MP,  Scc  eftadfcricm  totatn 
NO , OR,  Scc  vt  LM  ad  N O > liocefl  AB  ad  BC.  Deinde  quia  per  feries  AB, 
d i C D,EF,  Scc  S;  feries  B C , DE,  Scc.  fimul  fumpti,  iquantut  feriei  A B , BC, 

• CD.DFo&c  feries  quoque  L,  8t  N,  fimul  fumpti  xquabuntur  lerici  A B . B C, 
C D,  D E,  Scc. Quare  cum  hic  cx  hypotlicfi  co  nllicuaj  magnitudinem  A K,id  efl  ex 
hypothefi  LN,  etiam  feries  L S e N,  magqitudinem  LN  confi^tuenc.  ergo  eun- 

dem 
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dem  in  magnitudine  L N , habeant  terminum  necefle  eft  : fi  enim  diuerfos  habeant 
vt  Y,  Z;  vclintcrvtrumquc  terminum  fupererit  media quardam  magnitudo,  qux 
ad  neutram  lcriem  pertineat,  vel  aliquid  erit  vtrique  commune , ita  vt  terminus  fe- 
rici  L,  fit  Z,  terminus  vero  feriei  N,  fic  Y.  neutrum  autem  fieri  poteft:  nam  primo 
dato  conftitucrct  viraque  feries  magnitudinem  minorem  quam  LN , altero  autem 
poiico  maiorem,  quod  vtrumque  iain  demonftratis  repugnat,  eundem  igitur  termi- 
num X,  habebunt  ieries  L Bc  N : cum  igitur  oftenfum  prnit  fit,  lenem  L efle  ad  fe- 
•riem  N,  vt  A B ad  B C,  vtriufqueferici  terminus  communis  X diuidet  magnitudi- 
nem LNi>nrationcAB  ad  BC-  Atqui  alterna  illa  magnitudinum  LM>N  O.MP, 
O R,  ficc.progrelho,  conftituic  lenes  L ,Sc  N,  ergo  ipfius  quo  queiterminus  erit  X> 
diuidens  L N in  ratione  AB  ad  BC:  quod  eritdemonfttandum. 

PROPOSITIO  CXI1I. 

Ceme(tma  yadeamalitcr  demon flrttur. 

DAta  iit  magnitudo  A B vtcumque  diuifi  inC;  fiatadtem  vt  ABad 
BC,fic  BCad  CD,  & CD  ad  DE,&  DE  ad  EF,&:  EFadFGs 
atque  hoc  lem  per  fiat. 

Dtco aeterna: ii uws  progressionis  terminum  «,  diuiderc  AB,iaratio- 
ne  A B adB  C.'--  • 

em  onft ratio. 

A y C EGI  KB  F D B 


lr  - . M N . R S T V X Y .Z 


rVmaMtr  enim  fez  requalis  A B , iqfingulis  in  quas  diuiditur  alternatim  AB.con- 
^emtifcproporrionalibus  AB,8C,CD,DE,fiec.  aiquales  fiant  M Z,  N Z , R Z, 
ace.enHit  igicurejiam  ha:«  ideoqae  fic  LM,M N,NK,Stc.  continua:  proportiona-1 
lesj  Si  ptogteilionis  huius  £ MrMEi,  St  E * terhiinus  etit  7,-.  A-  quoniam  AB.LZ  fieb 
BC.MZ,  rquantur, etiam  ACVEM  apqqal^s qrunt.rppTus,qiua  BC,MZ,fic CD, 
N Z, aquales  funt , etiam  BD , MN  aiquales  erunt'  Similiter  oftendam  CE,  ipfi 
N & D 1'  ipji  R $>  fic  ^/Eipii  S TjddFMipfi  TV /fcfieininfinirumj  aquales 
sflfcftubemus  igicurprogrefsicioem  alternam  magmtudi<MimAC,B'D,CE,DF,  fiec. 
qualisin  praiccdente  propofiuope  proponebatur  , cuips  tqrminu»  X diuidit  AB 
in  ririfitie  LM  adMN.  Igitur  cum  ex  prqgrelfiqnc  plccrna  hic  propofita  AB, 
BC,  CD,DE,EF,  Stc.  illa  altera  oriatur',  ita  vt  tam progreflio  AB,  BC,  CD, 
D&icc.  .quam  progreflio  AC, BD, CE,  DF,&c.ih punfljs i jrdem  C,  D,E,F,G. 
H,  fice,  diuidant  magnitudinem  A B.  huius  quoanc  teraunm  ent*,  diuidens  AB  in 
ratione  LM  ad  M N,  c hoc  eft  in  ratione  LZ  ad  MZ,  hoc  eft  ex  conftru&ionc  in  c 
ratione  AB  ad  CB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


Corollarium. 

C I vero  fiat  vt  AC  ad  CB.fic  BD  ad  DC.fie  CE  ad  ED,  & DFad  FE, atque 
‘“'itafemger:  huius  qupque  alterna:  progreftionis  terminus , diuidet  AB  in  ratione 
A B-*d  -BC.  otii*  «nim  fit  vt  AC  ad  CB , fic  B D ad  DC  fic  CE  ad  R©,  iec. 
componendo  erit  AB  ad  BC,  vtBC  ad  CD,  fic  CD  ad  DE,  fice,  atqui  termi- 
nusprogreflionis  A B,  B C,  D C.CD.&c,  diuidit  A B in  ratione  A B ad  BC.  ergo 
Aepregre/sionis  A C,  C B,  B fr,  DC,8tc.  terminus,  diuidet  A B i?  ratione  AfJ  ad 
®-Ci  ciim  enim  vtraque  haic  progrcfsio  in  punitis  femper  ijfdcm  lecet  A B,  eundem 
vttaquetermirtum  habere  debet. 


Lrm- 
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t ;(  . . i Lemma  primum. 

A C E C D F H _ 

— — — — £ 

I K 

DAta  fit  magnitudo  AB  fcdain  tres  partes squales,  in  I & K : te  rurfum  alitet  fe. 
da  in  C>  inter  A & I.  v , 

Dico bifedionem  partis  CB, cadere inrer  I&  K in  Di&bifedionempartisDA, 
. cadere  inter  I & C in  E ; rurlumbiicdionem  partis  E B,  contingere  inter  D de  K, 
in  F;  ipfius  autem  F A bifedionem,  inter  E & I in  G : atque  ita  ininfinicum. 

Demonjlratio. 

QVoniam  CBmaiorcft,  quam  IB  dupla  A Is  erit  ipfius  CB  dimidia,  maior 
quam  AI-  ergo  biledio  ipfius  CB,  cadit  vitra  I,  verius  B.  Iterum  C B plus 
cft, quam  dupla  KB, adeoque  ipfius  CB  dimidia,  maior  quam  BK  j quare  bifedio 
CB,  cadit  vitra  K,  verius  A’:  adeoque  cadit  inter, I dt  K,inD.  Deinde  clim  C B 
pius fitquam dua: terti*, ipfius  AB,  erit  CD  eius  dimidia,  plus  quam  yqatcrtia 
iplicisABi  fit  autem  AC  ex  datis  minor  , quam  vna  tertia  i ergo  CD  maior  eft 
AC.  & bifedio  ipfius  D A,  cadet  vitra  C verfus  B.  fimilitcr  cdm  A I etiam  maior 
fitquam  DI,  cadet  bifedio  ipfius  DA  vitra  I verius  A,  adeoque  inter  C &I,in 
Ei  non  aliter  oilcndemus  reliqua,  qua;  in  ailcrtioncpropoiuimus.  Conilae  igitur  ve- 
ritas lemmatis. 

Lemma fecundum. 

A G E C H F D B 

i * 

DAta  rurfiim  fit  A B feda  in  trespartes  atquales,  in  1 & K ; Se  rurfum  aliter  leda 
inter  I&K,  in  C. 

Dico  bifedionem  partis  C B cadere  inter  K 3c  B in  D;  de  bifedionem  panis  D A, 
cadere  inter  C , deF.in  E;  bifedionem  autenl  partis  EB,  cadere  inter  K dt  D in 
Fi  partis  veto  F A,  bifedionem  contingere  inter  K 4c  I in  G;  atque  ira  in  infioicii. 

. Dcmoniltatio  eadem  propi  qua:  lemmatis  praecedentis. 

PROPO  SfTI  O C X I V. 

, I jX  magnitudine  A B fe&a  rnttcs  partes  squales  in  1 & K,  fuma- 
1 atiir  AC  minor  vel  maiortertia  parce  totius  AB,  & bifariam  diuida- 
tUr  C B in  D,  & DA  blfariam  in  E,  & EB  in  F.fie  FA  in  G,  Rur- 
fum G B bifariam  in  H,  & H A in  tj..  atque  hoc  femper  fiat. 

;vDico  huius  progtclfionis  alterna;  terminos  diuidere magnitudinem 
AB  in  tres  partes  aequales,  . ..  i. 

Demonfiratto.  ' 

AC  EGE  D F H d 


LG  E 


D 


{ /'"''Vm  CB  dupla  fit  DB , Sc  EB  dupla  FB  , erit  CB  ad  DB,  vt  EB  ad  FB, 
ai9  jw  V>crgQ  CE  ad  D F , * vt  EB  ad  FB.  Quare  ctim  E B dupla  fit  FB,  etiam  CE, 
ipfius  D F dupla  erit.  Deinde  cum  DA  dupla  fit  EA,  icemque  F A dupla  ipfius 
- G A, erit 
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I 

I-  G E 


H F 


D 


' I ■ ■ ‘ ' K 

GA,  erit  D A ad  EA,  vt  FA  ad  G A;  ac  proinde  D F erit  , ad  GE.vr  DAad*'«- 
E A.  Quarecum  L>  A ipfius,  EA  dupla  fit,  etiam  Dl'  dupla  erirEG  vnde  CE 
quadrupla cft  ipfius  EG.  Siiuilireroftcndemus  F.  G duplam  cilc  FH,  miam  autem 
FH  duplam  elle  CL,  proindeque  E G ipfius  G L quadruplam  elTc : atque  ita  con- 
tinuando fine  (latu,  per  alternam  illam  biie,2ionem  conditui  progrcinonem  maeni- 
tudinum i CE,EG,GI.,&c.  proportionis  quadruplat,  eodem  autem  dilcurfu  quo 
prius  vfi  fuimus,  demon  lira  bimus  DF  effe  quadruplam  FH,  & EH  quadruplam 
fcqucmis  termini,  ac  proin  de  etiam  hic  progreflione  rationis  Quadrtiplje  ftatui.Vlce- 
(ius  quoniam  tam  ratio  C B.  ad  E>B,  quam  1B  ad  KB,  dupla  cfl , etic  CB  ad  DB  vt 
IB  ad  KB,&1>  C1  ad  UK,Tt  1B  ad  RB.  Itaque  uim  IB  dupla  fit  KB, etiam  b; M. 

CI  ipfius  UK  duplaertt;  luminer  DK  ipfius  F.l  duplam  cfle  dcmonrtrabimus. 
IguurCI  quadrupla  eft  EI:  idcoque  CI  cft  ad  EI.  «CE  ad  EXJ.vndc  pro- 
gremoms  CE‘  F.  G,&c.  ter  minus' dt  I ; cadetn  methodo  difeurrendi , odendecur  c”  ***■“•' 
1>K  cfleadFK,vt  DI-  cdadFH.  Quare Sc  prngrclsionis  DF, FH  Scc  termi 
nuserit  K_  dum  ig,tur  vtraqUc  progtclsioGE,  E G,  Scc.  D F,  F H,  ite.  condicuatur 
ab  alterna  illa  bifeaione.mpropnfitionepropolua  , ipdius  quoque  termini  erunt  ini 
8cK,vbi  triturum  diuiditur  magnitudo  AB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Kjtffumpftmw  A C minorem  in!  maierea 
‘H**1*  v*i  terti*  feret,  bifectionesaltern*  m , 

manifestum  eH,  effertionem propof rienis  confideranti 

Lemma , 


K^fjumpfimm  A C rmnorem  1*1  maiorem  tertii  parte  magnitudinis  dat*  A B";  quiaji 

in  eadem  femper  puncti  I & K inciderent  ; vti 


. . . . . . . :i  > I ' ■ 

PARS  PilMfej  , .... 

DAfa  fit  magnitudo  A B fefla in  I & R Tcbundum  titionem  V ad,  X • ita  yrA  K 
XAtad  KB.vt  BI  ad  I A.  dinifafifdefade  A B adhuc  aliter  * I ,n c 

?u°f!iCB  d“',d"1,r‘nrat,'one  V ad  X ■ fcaionem fieri  vitra  KinD  itemti 
D A diuidatur  in  ratione  V ad  X lectionem  cadere  vitra  I in  E:  rurfum  fi  E B dt- 

/o«  rn^r^rn  G°^  K & D in  Fi  3c  fi  F A,  ledioncn 

^ O 


B GLN 


Demonjiratio. 

D F H M 


VS:  . 


7 


B 


NLG 


■3' 

M H F- 


,•[  ( . 
,‘l*  li-  , 


1 


.X, 

• ' ? 

X 


B 


I 


?Aad51?’  !5  nud‘  A, erit  componendo  AB  ad  K B,  vt  A B adIAcfi 

f T-  ,ern*T°  Pn"ds  mo£*nbftcndctur : item  £Tod  vitra  D,  verfu,  B fiCoftcnd£ 
fa«a  CB  ad  D B,  m ratione  V ad  X;cnt  E Bad.okm  mmot.mtmncquS  v 4dt 

P 3 «go 
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ergo  fedfio  ipfius  E B,in  ratione  V ad  X, cadit  vitra  D.vcrfus  B:  ergo  cum  etiam  vicra 
K verius  A cadat,  interD  8 c K,  contingat  ncccifc  cft, nempe  in  F i fimiliter  fcdioncm 
ipfius  F A in ter  i ac  E,  futuram  in  Gdctnonftrabimus,  atque  ita  in  infinitum  i difeur- 
lus  enim  idem  omnibus  diuilionibus  (equentibusquadrat. 

PARS  SECVNDA. 


TIfdempolitis.fi  C cadat  inter  I Se  K (na  fi  inter  B & K caderet,  foret  cafus  prima: 
‘parris ) fimili  plane  difcurfu  demonltrabimus  eadem  omnia  contingere  quj  prius, 
hoc  lolurn  mutato,  quod  figna  diuifionum  E>  G,X*K»&c.DF>  HM.&c.  ad  alterum 
latus  ordine  conftituantut. 


. , -v 


X 


..•ac. 


PROPOSITIO  CXV. 


E GLN  D F H M 


NLG  E 


K 

MHF  D 


-B 

-B 


DAtafit  proportio  V ad  X,  & magnitudo  AB  ita  fe&ain  I & K,  vt 
AK  fic  ad  KB  , 6c  B I ad  IA,  fictu  V cft  ad  X.  Aliter  deinde  di- 
uidacur  AB  in  Cr  quocumque  tandem  loco  cadat  C,  modo  non  inci- 
dat in  I aut  Kt 

Fiat  autem  C B ad  D B , vt  V ad  Xj  & D A ad  E A , vt  V ad  X:  item 
EBadFB,&FAadGA,  & G B ad  KB,  & HA  ad  L A,  fuerint  in- 
ter  fe  vt  V,  cft  ad  X : Atque  hoc  femper  continuetur. 

Dico  alterna:  huius  progreflionii  terminos,  fore  in  I & K,vbi  AB,di- 
uiditur  in  ratione  V ad  X. 

* . . . . . ’ 1 i;  / • T ’■  . ......  t 

.1..  ' a.  Demon  fi  ratio. 

. • ' o»  •;■  .i. 


QVoniam  cft  ex  conftruflione  CBadDB.vcEBadFB  (funtenim  vtraque  ad 
inuicem  in  ratione  V ad  X)  etiam  C E reliquum  a D F reliquum,  erit  vt  C B ad 
li.’  DlJ.ideft  ficut  V ad  X:  & quia  DA  cft  ad  EA,  vt  F A ad  G A (nempi  in  tatio- 
noV  ad  X-}  rttritttn  erir  D E ad  EG,Vt  FA  ad  GA,  hoceft  vt  V ad  X : fune  igi- 
tur C E, DF,  E G»  tres  continua:  proportionales  in  ratione  V ad  X.  ergo  ratio  CE 
ad  EG  duplicata eft  rationis  V ad  X.  Similiter  offendemus  EG,  FH , GL  elfe 
continuas ju  ratione  V ad  X.ideoquerationetn  EG  ad  GL,  duplicatam c(Tc  ra- 
tionis V ad  X.  Cum  ergo  etiam  ratio  CE  ad  E G,  fit  rationis  V ad  X duplicata, 
erunt  CE.EG.GL,  in  continua  analogia;  atque  ita  continuando  fine  ftatu  alter- 
nam illam  diuifionem.deinonftrabimus conditui  progrcllionemqnagmtudinum CE» 
BGfGL,  tN,  & c.  continui  proportionalium  m ratione  duplicata  V ad  X.  abaire- 
f&vetxiqjartc, 'eodem  plane  dilcutfu  offendemus  D F,F  H,  HM>  Sfc.  citi  continua» 
in  ratione  duplicata  V ad  X;  ac  proinde  fic  quoqpe  cenftiivi  ptogrellionero  pro- 
portionis duplicata:  V ad  X.  vlccrius.quia  A,K  eft  adKB.vt  B-i.ad  1 A,  componen- 
do AB  cfir  ad  KB,  vt  AB  ad  A fi  id  coque  K B,  AI  nquanfur  :additaqrI:K  com- 
muni, aequales  crunr  !B,A  Kicrgoyt  A K ad  KBiidcft  ex  oeftrudionc  vt  V ad  X. 
fic  IB  ad  KB  :Quarer'6m  Sc  CB  ad  DB,  fit  vt  Vad  X.eiiain.C.B  erit  ad  D 
bi»-fc"*-  ad  K B.alUtis  ergo  I B,  K B.  C I critbdd  DK,vtCBadDB  reliquum  ad  reliquum, 
Iioccftexcdftruvtionc  vt  V ad  X.fiMilifir  dcindftrabmius  D Keilc  ad  El,vt  V ad  X, 
c * erunt 
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erunt  igitur  C T,  D K>  E I continu^  proportionales  in  ratione  V ad  X : ideoque  ratio 
Cladlil,  duplicata  erit  rationis  VadX;  quare  cum  & ratio  CE  ad  EG,  ciufdem 
oftcnfa  fit  dTc  duplicata,  erit  C I ad  E I,  vt  C E ad  EG,8c  permutando  vc  C E ad 
C%  fic  EG  ad  EI,  vnde  terminus  * progrefsion  is  CE*EG>&c.  cftl.  llmiif  difcurfua79 
oftendetur,  etiam  D K efle  ad  F K,  vt  D F eft  ad  F H*  quare  huius  qyoq  ueprdgreftio- 
nis  terminus  erit  K:  Itaque  cum  v^raqueprogrcllio  CE,  E G,  &c.DF,FH.  &c.  ab 

alterna  illa  diuifioiic  conftituatur,  ipliusquoquc  termini  erunt  I &Ki  vbi  magmtu- 
do  A B,  diuiditurin  ratione  V ad  X.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Schohori. 


TT  /c  quoque  Voluimus  punftum  C non  incidere  in  I aut  K ; eo  quod  fi  in  alterutrum  incide- 
^ ret}diutJiones  quoque  ait  er  na, in  eadem  femper  punfta  I & K,  deberent  incidere-^  vtp.it  et 
conpderAnti flatum  T beor  ematis. 

Caterum  qui  hanc  propofitione  cum  priori  contulerit  ^facili  intelliget  hkncvniuerfalemefe , 
illam  vero  particularem  cafum  rvmplefli. placuit  enimtd fubinde  tum  hic,  tum  alibi faflitare , 
tum  quia  in  particularibus  caftbus  eiufdcm  Thtorematis  veritas , clarius  non  raro  atque  illu- 
strius emicat , tum  quia  'a particularium  cafuum  cognitione,  facilius  ad percipienda»  vmuerfa - 
itum  Theorematum  demon  fi  rationes  proceditur. 


PROPOSITIO  CXVI. 

A E G , I B 

C F H KO D 

CMncdua:  quantitates  A B,  G,D;  (ic^uc  A B diuifain  E & G,  ita  vt  A E, 
vJftt  non  minor  dimidio  aB,  ik  EG  non  minor  dimidio  EBj  eodem 
modo  diuifa  fit  CD  in  F & H,  fintque  A E,  EG;  CF.FH  proportiona-* 
les:  & hoc  femp’er  fieri  poilit. 

Dicototam  AB  efle  ad  coram  GD,.vt  cft  AE  ad  CF. 


Demonftratio, . 

SI  enim  non  eft  proportio  A B ad  CD  xqualis  proportioni  AE  ad  CF.  eritvcl 
maiorvei  minor:  iit  pfiraominor.  cum  ergo  porutur  AB  ad  CD,  minorem  ha- 
bere rationem,  quam  AE  ad  CF.habebit  AB  ad  aliquam  b minorem  quam  CD  bi.gtlmi. 
nempi  ad  C K , eandem  proportionem, quam  A E ad  C F :&^uonum  ex  quantita- 
tibus AB,  CD,  earumque  refiduis  femper  non  minus  dimidio  aufertur , ficonci- 
nuctur  harc  ablatio  peraiiquos  terminos,  verbi  gratia  per  tres  C F,  FH,  H O.rciin- 
quetur  tandem  OD  ' minor  quam  KD  i idcoquc  CO  erit  maior  quam  CK  : fi'1*** 
iamex  AB  totidem  partes  ad  mentem  propoiitionis  AE.EG.Ol,  collantur,  erit 
exhypotheii  AE  ad  EG,  vt  CF  ad  FH»  fi  EG  ad  GI,  vt  FH  ad  HO:  ideo- 
que permutando  vt  AE  ad  CF, fic  E G ad  FH,  8c  vcEGadFH, fic  Glad  FtO. 
ergo  d vt  AE  vna  antecedentium , ad  CF  vnam  confequcntium , ficomncs  ante- 
cedentes,  id  eft  linea  AI  ad  omnes  confequemes  , id  eft  ad  lineam  CO:fedvtAE 
ad  C F,  fic  cft  ex  conitruftlone  AB  ad  C K i ergo  A i,  eft  ad  C O.  vt  A B ad  C Ki 
quod  eft  abfurdum;  v{  patec  ex  elementis,  non  «ft  igitur  proportio  AB  ad  CDmi- 
nor  proportione  AE  ad  CF. 

A E G K I B C F H O D 

Sitiam,  fi  fieri  potyft, proportio  AB  ad  CD  maior  proportione  AE  ad  CF:  ita- 
que  aliqua'  minor  quam  AK,  habebit  ad  CD  eandem  rationem  quam  AE  ad'  ‘ 
CF.  & quoniam  aufertur  femper  non  mimis  dimidio,  poft  aliquot  partes, exempli 
gratia  poft  tres  AE,  E G.  G I,  ablatas , relinquetur*tandcm  IB  minor  quam  A K; 
ideoque  AI  erit  maior  quam  AK-  Siiam  totidem  auferantur  ex  quantitate  CD, 
nempe  partes  CF.FH,  H O, erit  exhypotheii, &perraurando  AE,adC  F,vc  EG, 

ad 
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A E G K I B C . F H O D « 

in.f>>Mi.a<l  FH.icemvt  GI  adHOergoavt  A E vna  ancecedentium.ad  CFvnamconle- 
quentium, ita omnes  antecedentes,  id eft  linea  A I . ad  omnes  confcquentcs,  ncntye 
lineam  CO.  Atqui  ex  conftru&ione  vc  AE  ad  CF.fic  ent  AK  ad  CDscrgo  A I 
eftad  CO  vt  AK  ad  CD.quodcfle  ablurdum patet  ex  elementis,  non  eft  igitut 
ratio  AB  ad  C D , maior  ratione  AE  ad  CF.  patet  ergopropoiitionis  veritas. 


(\ro\larium. 


H 


-D 


A Duabus  quantitatibus  AB,  C D,  auferri  pofsint  A Ei  CF,  aequalia,  & non  mino- 
•a^-ra  dimidio  ipfarum  AB,CD*  &a  refiduis  EB..FD  rurfum  auferri  pofsint  EG« 
F H,  xqualiaie  non  minora  dimidio  refiduorum  :■  fi  hoc  femper  fieri polsit,  zqualcS 
erunt  quantitates  AB,CD.  Patet  ex  dcmonftratione  propolitionis. 

Quamquam  fatear  hoc  Theorema  aliud  non  continere , quam  particularem  ca- 
fum  propolitionis  prioris;  tamen  quia  in  libris  fequentibus  non  (emel  vfui  veniet, 
vifus  mihi  (iim  opera-  pretium  facturus,  fi  facilitatis  caula  cxplicitc  hic  apponerem. 

Similiter  hocquoquc  Theorema  ciufdcm  propofitionis  -vniucrtahs  cafuseric  : li 
fuerint  dux  quantitates,  a quibus  auferri  femper  pofsint  non  minora  dimidio , fic  vc 
ablata  fingula  vnius , dupla  perpetuo  fintfingulorum  cx  altera  ablatorum  , erit  vna 
quantitas  alterius  dupla. 

Quod  fi  ablata  vnius,  femper  tripla  fuerint  ablatorum  alterius,  etit  vna  quantitas, 
alterius  quadrupla.  Atque  ita  in  infinitum  per  proportiones  quadruplam,  quintu- 
piam,  &c>  licebit  procedere. 

PROPOSITIO  CXVII, 

Q.  R 

A r G HI  fi'  C KLMD  E NOPP 


DAtse  fint  tres  magnitudines,  autplures  AB, CD,EF  & a fingulis 
auferri  pollitnon  minus  dimidio, ita  vc  ablata  AG,CK,EN  fine 
in  continua  analogia  Qad  R.  Deinde  a refiduis  auferri  pofsit  iterum  non 
minus  dimidio,  ita  vt  ablata  G H,  KL,  N O fine  continue  proportiona- 
lia in  ratione  eadem  Qad  R:  & hoc  femper ficfijpolfit. 

Dicopropofita*  magnitudines  AB, C D,  E F e(lc  in  continua  analogia. 

Demonflraiio. 


itu. 


QVoniam  AG  eftad  CK,  exhypothefi  vt  Qad  R : Sc  GH  ad  Hlad 

LM,  vt  Qad  R , erunt  pattes  ablat*  A G,  C K,  G H,  K L i H I,  L M, atque  ita 
in  finitufn  inuicem  proportionales;  Quare  cum  ex  hypochefi  etiam  fingulz  fint  non 
t,  minores  dimidijs  fuorum  integrorum, erit  AB  ad  C D,vt  A.G  ad  CK,  hoc  eft  ex 
datis  vt  Qad  R.  Similiter  oftendam  C D effe  ad  EF,  vt  C K ad  EN,  hod  eft  ex 
datis  vt  Qad  R.  erunt  igitur  A B.CD, E F.continuz  proportionales  magnitudl- 
nes.Quodcrat  dcmonftrandam. 


P R O- 
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PROPOSITIO  CXVIII. 

A G H I B C KLM  D E NOP  F Q.  R ' 

PRopofitzfint  tres, aut  plurcs  magnitudines  A B,CD,  E ratio  Q 

ad  R quxcumquc,  minoris  inxqualitatis:  Auferantur  a lingulis  A G, 

C K,  E N,  ita  vt  ablata  A G , C K,  E N , fint  ad  fua  tota , in  ratione  Qjd 
R & in  eadem  ratioiieQ  ad  R inter  fc  continue  proportionalia; 

Dico  Ii  hocfempcr  fieri  poflit,  propofitas  magnitudines  AB,CD,  EF 
cflein  continua  analogia* 

Demonflratto.  . * 

QVia  ex  hypothefi  AGtftad  AB,  vt  G H a<i  G B , erit  etiam  , reliquum  G B 
ad  reliquum  H B>  vt  iota  AB  ad  totam  G B;  funt  igijur  AB , G B , H B & eo- 
dem difcurfu  etiam  1B  rehquxquc  in  infinitum  continua:  proportionales:  vnde  et- 
iam b ablata  AG>  GH.  H I,  Scc.  funt  in  continua  analogia, Sc  c terminus  huius  pro-  b 
greflioms  AG,  GH, &c.  eft  B.fimihtcr  oilendam  ablata  C K, K L,LM, Scc.  clTcC7,'*“ml' 
in  continua  analogia,  cuius  terminus  fit  D.  Sc  quoniam  ex  hypothefi  A G eft  ad  A B, 
vt  Q__ad  R)  Sc  CK  ad  CD,  vt  Q_ad  R,  erit  AG  ad  AB  vt  CK  ad  CDjScin- 
uettendo  ac  pcrconuerfionem  rationis  ABad  GB.vt  CD  ad  KD.  Atqui  AG, 

GH,  HI  » Stc.  funt  J continua:  proportionales  in  ratione  A B, ad  GB;  hoc  eft  “*  *■  **'**• 
veiam  oftendi  CD  ad  K Dt  Se  per  eandem  CK.KL,  Sic.  funt  etiam  continua:  in 
ratione  CD  ad  KD : Igitur  A G,  G H,  Scc.  CK,  K L,  8cc.  fimilium  rationum  fe- 
ries lunt.  Quare  ABeftad‘CD,  vt  AG  ad  CK-fimiliprorfus  difcurfu  oilendam 
CDeiTe  ad  EFvt  CK  ad  EN.  funtautem  ex  datis  AG,CK,  EN,  tres  continui 
proportionales ; ergo  8c  A B, CD, EF  in  continua  funt  analogia.  Quod  etaede- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  CXIX. 

A — — . F 

B G 

C H 

D I ‘~ 

E K 

SI  data quxlibct proportio  maioris inxqualicatis  A ad  B,  continuetur 
perpetuo,-  deucnictur  tandem  ad  magnitudinem  data  minorem. 

Demonjlratio. 

■pOnatur  enim  magnitudo  quatuis  F iSrfiat  F ad  altam  G.vt  B ad  A i continue- 
turque  ratio  F ad  G,  donec  per  feptuagefimam  feptimam  huius  habeatur  K ma- 
gnitudo, maior  A magnitudine  s Sc  per  totidem  terminos  continuetur  ratio  A ad 
B.  Dico  E minorem  efle  quarti  F.  eft  enim  vt  A ad  B,  ficGad  F;&vtBadC,  fic 
H ad  G,Scc.  ergoexatquoin  propottioneprtturbata,  vt  A ad  E,  fic  K ad  f,  ied  A fl  - m 
minor  eft  quam  K,ergo  Sc  E f quam  F.  Quod  erat  demonftrandum.  m 

Scholton. 

HV c etiam  pertineret  propo/itio fepttiageJlmafeptima.nifiiUam^nod  ad  terminum  progref- 
jitnit  intremendum  ejfet  neceljaria,coa£li  ejjemus  citeriori  loco  collocare. 

Q.  PRO- 
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PROPOSITIO  CXX. 


E- 

I- 


'H 


-M 


O 


N- 


Slt  magnitudo  aliqua  AD,  fecla  in  tres  pattes  A B,  BC,CD  : ablata 
media  B C vel  alterutra  extremarum,  reliduis  A B , C D fiat  aequalis 
E H,  qua:  diuidatur  in  tres  partes  E F,  F G,  G H in  eadem  ratione  qua  le- 
£ta  eft  A D : fi  hoc  continuetur; 

Dico  relinqui  tandem  magnitudinem  data  minorem. 

cDemon/ir*tio. 

QVoniam  AB  eft  ad  BC.vt  EF  adFG,  & BC  ad  CD.vt  FG  ad  G H : igi- 
tur permutando  A B ad  EF.  vt  BC  ad  FG,  & CD  adGH  : ergo  , v(AB 
ad  EF, GcAD,  ad  EH:  & permutando  AB  ad  AD»  vt  EF  ad  EH.  (imiliccr 
bi4  g»n»-  demonftrabimus  DC  efle  ad  DA,  vt  HGadHEiergo  AB  h cum  CD.adAD, 
vr.EF  cum  GH  ad  EH  :&  inuertendo  AD  ad  AB  cum  CD,  id  eft  ex  hyporhefi 
EH,  vcEH  ad  EF  cum  G H, id  eft  ex hypothefi  iM.func  igitur  AD,  EH.IM  ia 
continua  racione  minoris  inatqualitatis.  non  aliter  demonftrabimus  N Q,  extera- 
querefiduaininfinitura  cum  prioribus  eandem  proportionem  minoris  inxquahta- 
cu,Hm-  tiscontinuare.Quarecrelinquetur  tandem  magnitudo  dati  minor.  Qijoderatde- 
•«.  monflrandum. 

PROPOSITIO  CXXI. 


D 


E F C 


DAtafit  AB  magnitudo  vtcumquefc&ainQacinter  A B,  CB  me- 
dia proportionalis  ponatur  D B;  rurfum  inter  DB,  CB  media  fit 
E B,&  hoc  continuetur. 

Dico  cx  A C relinqui  tandem  magnitudinem  data  minorem. 
Demonjh-atio. 

pErprimamhuiuSiAD  eft  adDC  vt  AB  ad  DBiatqui  AB  maior  eft  quam  DB, 
A ergo  etiam  AD  eft  maior  quam  DC/  ergo  AD  maior  eft  quam  dimidia  ACt 
Similiter  quoniam  DB.EB  CB  funt  continux , erit  DE  ad  EC,  vt  DB  adEB: 
quare  DE  maior  eft  quam  EC,  ideoque  & maior  quam  dimidia  D C.Eodcm  mo- 
do probabitur  EF  efle  plus  dimidio  EC.  atqueita  in  infinitum  (emper  plus  dimi- 
djo  ab  AC,  ciulq;  reliduis  auferetur. Quare  t relinquetur  tandem  magnitudodata 
minor.  Quod  erae  demonftrandutn. 


PRO- 
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Propositio  cxxit. 

INter  duas  magnitudines  inxquales  AB,  inueniatur  media  proportio- 
nalis C,  & inter  has  tres  A,C,B,  inueniantur  dui  medix  D & Eirurfum 
inter  illas  quinque,  quatuorftatuantur  medix,  & hoc  femper  fiat. 

Dico  hac  [fraxi  tandem  exhibendas  lineas  qua:  fimul  fumptx  maiores 
lint  data  quauis  magnitudine. 


Dcmonftratio. 

QVoniam  C media  eft  inter  A & B , hjbebit  A ad  B maiorem  rationem,  quam  ad 
Cj  ergo  C maior  eft  quam  B > ergo  tres  magnitudines  A,C,  B maiores  erunc  qudm 
triplaipGus  B.  Similiter  oftendam  D &c  E maiores  efle  Gngulas , quam  B:  ac  proin- 
de A,  D,C>E>BGmulfumptasmaiorrtcfle,  quam  quintupla  ipGus  B:  atque  itade- 
monftrabimus  G plures  femper  medix  rcperiantur.fummam  magnitudinum  jcxccflu. 
fam  B magnitudinem  determinatam , fecundum  quemuis  numerum  aGignabdem. 
cx  quo  liquet  magnitudines  illas  fimul  fumptas, futuras  quauis  data  quantitate  maio- 
tes. 


1 


ii4  • PROGRESSIONES 

. PROGRESSIONVM  GEOMETRIC ARVM 

PARS  TERTIA 

Progreffiones  terminatas  planis  applicat, prtfcritm  fifhtltbus. 

QVa  dt  progrefiombui  Cj come  tricis  fecunda  parte  kaSlenut  demonfirauimus, 
abfque ' ullo  difirimine  lineis,  fuperficiebus , corponbufque  conucmuntibac  enim 
de  caufa  nomen  magnitudinis,  non  linea  perpetui  ajfump/imus , ait  propofitio- 
numainiuerfahtas  indicaretur.  quia  tamen  fuperfiaerum  corporumqtle  fimtlium  fimt- 
literque  pofitorum  progreffiones, fi  extra  mucem  in  dircttum  conflituantur,  fingularet 
habent  proprietates  rion paucas  ,anfim  est  opera  pretium  futurum  lUas  hac  tertia  ac 
quarta  parte  explicare.  • 


.0L xr O-  P e. 


9{ota,  duplici  modo  planorum  ac  corporum  progreffiones  inflttuipojfc.  primo  qui- 
dem a it  termini  progreffionis  fimul  fumpti , <-tmam  magnitudinem  continuam , ac  ho- 
mogencam  componant:  ait  tn  figuris  appofitis  exhibetur,  fecundus  enim  terminus  N O 
cum  primo  M N , mnam  magnitudinem  M O componit;  & ternus  O P,  cum  fecun- 
do ac  primo  , confittmt  vnam  magnitudinem  M P ; omnes  denique  t ermini  fimul 
fumpti  vnam  componunt  magnitudinem  M R,  continuam  ac  homogeneam. 

Secundus  modus  eft  quando  termini  progreffionis  fimiles  inter  fe  fiunt,  fimiliterque 
pofiti,  neque  iuxta  pofitionem  qua  dantur,  conftttuunt  fimul fumptiamam  magmtu- 
’ ehnem:  buiufmodi  progreffiones  ( quas  quidei 5 tn fiqucnttbus  profiquemur ) exhibent fi- 
gura appofite  A,B>  C,D, 
E,  K m quibus  termini 
omnes  fimiles  funt  fimih- 
tcrquepofiti,acin  dire  Sium 
confiituti,  tta  njt  neque  fe- 
cundus terminus  B C ,cum 
primo  A B , neque  tertius 
C D,  cum  primo  (fi  fecundo,  neque  cateri  fubfiquentes  cum  pracedentibus  componant 

amam 
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rvnttm  magnitudinem.  & 
figuris  fic  pofitis  terminum 
quidem  ad  quem  bafes  tUa- 
rum  figurarum  excurrent 
fitlicct  K,  per  pracedentia 
reperiemus;  in  heterogenea 
mero  illius  feriet  ( tta  enim 
lubet  appellare)  quam  figu- 
rafimtles  fimtbtcrqi  & ex- 
tra fe  fo/itx  componunt, 

'cognitionem  non  veniemus , 
mfi figuras  has  fimilcs fimt- 
litcrquccxtrafepofitas , ad 
illas  reuocando  , quarum 
prima  cum  fecunda,  & fe- 
cunda cum  tcrtia,(y fec  de- 
inceps vnam  aliquam  magnitudinem  confhtuit.  Vtfi  exempli  gratia  fint  figura  AB, 
B C,  C D (sr  fimilcs  fimtbttrquc  & extra  fe  inuicem  pofita  t liarum  termini  in  infi- 
nitum continuataru  Jumpti  magnitudinem  non  vnam aliquam,  fed aggregat um  quod- 
dam figurarum  confhtuent-.fi  igitur  magnitudo  huic  feriet  figurarum  aqualis  quaratur, 
oportebit  figuras  fimtles  A B,  B C,  C t),  D E,  drc.  ad  figuras  M N , NO,  O P, 
(yc.reuocare.quafiguraM  N,N  O,  OP  magnitudinem  vrlam confhtuunt  \ (fe fi 
proportio  M N ad  NO^NOaiOP  continuata  terminetur  m R : erit  MR 
toti  feriet  progrcjjionis figurarum  A B,B  C &c.  aqualis,  qua  omnia fequentt  propofit to- 
ne demon jhrata fient  danor  a. 

PROPOSITIO  CXXIII. 

DAta  igitur  fi  c fecundi  generis  progreffio  AB,  BC,  CD,  D E , &c. 

conflata cx  firrulibus  terminis  fimilitcrq;  & irt  diredtum  pofitis , fl- 
ue planis,  fiue  (olidis,  & quidem  planis  vel  fohdis  cuiufcumque generis. 

Dico  omnes  progrefiionum  proprietates  fuperiori  parte  dcmonflratas 
huiufmodi  etiam  progrelsiombus  conuenire,ac  proinde  propofidones,in 
quibus  illae  proprietates  demonftrantur,  prorfus  vniuerfales  cfle : in  hac 
igitur  demonftratione,  progreffio  pofterior  fiueheterogcnea,  reducitur 
ad  priorem  fiue  homogeneam. 


e 

Q 


p. 

rZ)emon- 


PRQGR.  ESSlONES 
Demonftratio. 
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Sit  enim  primx  magnitudini  AB.atqualisquxcumque  alia  MNi  St  vt  A B ad  B C, 
ita  fit  MN  ad  aliam  N O,  quxcum  M N,  vnam  magnitudinem  continuam  &ho- 
mogencam  componat:  concmueturquc  ratio  M N ad  N Oj  ininfinitum  per  plu- 
res  (cmper  terminos  O P.P  Q,  &c.qui  perpetuo  cum  procedentibus  terminis  vnam 
magnitudinem  componant.  Quoniam  igitur  atquales  funt  A B , MN,  erit  AB  ad 
N O.vt  MN  ad  N O i fcd  MN  clt  ad  N O.  vt  A B ad  BCi  ergo  AB  cft  ad  NQ, 
vt  AB  ad  BC=  xquales  ergo  funt  BC.N  O > ergo  BC  cft  ad  OP.  vt  N O adOPi 
fcd  NO  eftadOP.vt  MN  ad  N O,  id  cft  vt  AB  ad  B C . id  cft  vt  B C ad  C 0: 
ergo  BC  cft  ad  NO.vt  BC  cft  ad  CD:  xquales  ergo  funtCD.  OP.  fimilitcr 
oftendam  Angulos  vtriufquc  progrcftioms  terminos  inter  Ce  zquari  in  infinfru.  Qua- 
re Scfcriestota  AB, 8rc.xqualiseft  toti  fcriei  MN<&c  vtpote  conftans  squalibus 
Aue  ijfdcm  terminis : atqui  quxeumque  toto  fecundo  libro  dcmonftrata  funt  de  pro- 
greifionum  proprietatibus,  conueniuntprogreflioni  MN>NO,Scc:  ergo  etiam  con- 
ueninntprogreilioni  AB,  BC»&c.  Quod  erat  demonftrandum.  Verum  vt  res  cla- 
rius patear, idipfum  per  aliquot  confcflaria  feu  corollaria  explicabimus. 

. Corollarium  primum. 

EXhisigitut(ijfdempoGtis)  infero  primo  : progreilioncm  vniuerfam  magnitudi- 
num A B,  B C,  &c.  producere  eandem  determinatam  magnitudinem  feu  quanti- 
tatem quam  feries  MN,  NO. 

• 

Demonftratio. 

CEtiesenim  AB,  BC.Scc.zqualiseft  fcriei  MN,  N O,  &c.  ergo  eandem  producit 
« 75. Ww.  quantitatem.- atqui  feries  M N conftiruit,  finitam  60  determinatam  quantitatem 
(exempli  caufi  M R)  ergo  & feries  AB  producit  quantitatem  finitam  MR. 

. Corollarium  fecundum. 


tlfdem  pofitis  infero  fecundo,  feries  AK  (ideftomnes  antecedentes)  cftadferiem 
1liK (id cft otnnesconfcquciucs)  vt  AB  antecedens  ad  B C vnam  confequentem. 
Et  feries  B K cft  adferiem  CK  vt  AB  adfiC. 

Ettresfcries  AK,  BK.  CK,  funt  in  continua  analogia.&r  fimilitcr  alia  inferemus 
qus  prop.o&uagefimi  fecunda  habentur. 


Demonftratio. 

Clt  M R aequale  toti  firriei  MN,N  O.Stc,  eritergo  & tota  feries,  AB,BC,8cc  et- 
^um.vt  oftenfum  antea,  xqualis  ipfiMR  :cdm  igitur  & AB  xqualis  fic  MN,  erit 
quoque  feries  B C,  C D,  Scc.acqualis  ipfi  N R.  Igitur  feries  A K eft  adferiem  BK  vt 
kit.late.MR  ad  N R ^Atqui  M R b cft  ad  NR  vt  MN  ad  NO-  ergo  feries  A K eft  adfe- 

riem 
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riem  BK  vt  MN  ad  NR,id  eil  vt  AB  ad  B C.  quod  erat  primum.  Similiter  reli- 
qua quoque  demonilrabimus. 


firolUriuMi  tertium. 

TIfdem  politis  infero  tertio;  AF  differentia  primi  & fecundi  termini,  AB  primus 
■^terminus,  tota  feries  A K.  funt  in  continua  analogia. 

Et  A F differentia , cfl  ad  A B primum  terminum,  vr  B C fecundus  terminus  ad 
totam  feriem  dempto  primo  termino  nempe  ad/eriem  BK:&  AF  differentia,  Bt 
fecundus  terminus,  tota  feries  demptis  duobus  primis  terminis,  (feries  nempe  CK,) 
funt  in  continua  analogia. 


• Dcmonflratio. 

Clt  MT  differentia  primi  aefefundi  termini,  in  progreffione  MR.  quoniam  igitur 
'JAB,MN,BC,NO,  xquantur.excdTus  quoque  A F,  MI,  squales  fcrunt : &quia 
iam  AF  ipfi  MI, Sc  AB  ipfi  MN,  xqualis  cft,  ipfis  AF.AB  eadem  magnitudo 
erit  tertia  proportionalis,  quxipfis  M S.MN,  vt  patet  ex  elementis:  atqui  ipfis  'MI,  . 
MN,  tertia  proportionalis  MRiefttotaferies  rationis  MN  ad  NOiergo  ipfis  etiam  *,J  *' 

AF,  A B eadem  tota  feries  M R,  tertia  proportionalis eritt  atqui  feries  AB,  B C, 
per  corollarium  primum, eandem  producit  magnitudinem  M R,  quam  feries  MN, 

NO,  ergo  etiam  produdtum  feriei  A B,  BC>  Ac.fiuc  tota  feries  A K, erit  tertia  pro- 
portionalis ipfis  AF,  AB:  funt  itaque  AF  differentia  , AB  primus  terminus,  tota 
feries  AK  in  cominuaanalogia.  Quod  erat  primum.  Similiter  reliquas  corollarii 
partes  demonftrabimus.  1 • 

Corollarium  quartum. 

TlCIcm  pofitis  infero  quarto, luc  etiam  valere  vniuerfalemillam  ac  triplicem  conftru- 
Jaionem qua  propofitione datae feriei  magnitudinem  atqualcminuenimus. 

Fiat  enim  vt  AF  differentia  primorum  terminorum  ad  A B,  fic  A B ad  aliam  ma- 
gnitudinem Z.  Dico,  Z atqualem  efle  coti  (imilium  magnitudinum  feriei  AK. 


DemonUratio. 
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Cl  non  cft  Z atqualis  toti  feriei,  ergo  alia  magnitudo  maior  vel  minor  quam  Z ipfi 
xqualis  erit;  (aliqua  enim  magnitudo  per  Corollarium  primum  toti  feriei  AK  x- 
qualis  eft.Jfic  illa  Y.  ergo  per  corollarium  prxcedens  AF,A  B.Y.funt  continux.arqui 
etiam  er  eonffruiffioue  AF,  A B,  Z funt  continux,  ergo  AB  eftfad  Z,vt  A F cfl  ad 
AB:&  AB  cft  ad  Y,vc  AF  cfl  ad  AB.  eandem  igitur  A B ad  Z & Y rationem 
habet : xquales  igitur  funt  Z Se.  Y contra  hypothefim:  ponebatur  enim  Y maior  aut 
minor  quam  Z.  non  erit  ergo  alia  minor  maiorue  quam  Z,  'atqualis  feriei  A K-  ergo 
Z aequalis  erit,  fimilitcr  duas  alias  propofitionis  ottuagcfimq  huius  conftruaiones 
dcmonflrabimus. 

• Corol- 


I 
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Corollarium  quintum. 

TIfdcm  potitis  infero  quintoifi  fuerit  progrcflio  AB)8cc.fimilium  magnitudinum 
I itemquc  alia  progrcftio  fimilium  inter  fe  magnitudinum  «,Siy)«,8tc.uucumiIes  ili* 
fint  terminis  alteriusfiuedifsimilessfic  autem  progrelfiovtraqueeiuldem  proportio- 
nis: infero  inquam  totas  feries  AK,  »£  eam  habere  rationem  inter  fe,  quam  primi 
termini  A B Sc  a. 


5 C T>  "E 


Demonjhatio. 

PEr  corollarium  fecundum  feries  AK»  eft  ad  ferlem  BK»vtABadBC:  fedet 
hypothefi  ABcll  ad  BC,vt« ad  /3;  ergo  feries  AK  eft  adferiem  BK.vta  adS, 
hoc  eft  per  idem  corollarium  vt  feries  af  ad  feriem  & £.  Igitur  per  eonuerfionem  ra- 
tionis feries  AK  eft  ad  AB,  vt  feries  ad»;  & permutando  feries  AK  eftadfe- 
riem  vt  AB  ad  a.  Quod  erat  dcrnonflrandum. 

(orollarium Jixtum. 

ET  quamquam  haflenus  folum  alTurapfcrimus progrefsioncm  planorum,  corpo- 
rumve  fimilium  fimiliterquc  politorum,  non  eft  tamen  quod  exiftimet  Icaor.quq 
haftenus  dcmonftrara  funt  non  fubliftere, fi  planorum  aut  corporum  non  fimilium 
ftatuaturprogrefsio,  eadem  quippe  vtrobique,  vtcuilibetrem  expendenti  manite- 
ftumeft  , & veritas  eft  & veritatis  demonftratio.  idcirco  autem  figuras  fimilesailu- 
mere  placuit, quod  & vfus  earum  frequentior,  & magis  fint  ad  demonftrandumac- 
commodata:,  « 

Ex  his  hunc  in  modum  demonftratis  roanifeftum  eft  progrefsionum  proprietates, 

fecunda  parte  explicatas  progrefiiombus  magnitudinum  indirectum  poGtarurmquas 

deinceps  profequemur,  non  minus  quam  alijs  conuenire : ac  proinde  propofitiones 
fuperioris  partis  inquibus  illq  traflantut.prorfusvniuerfales  effe. Quare  has  deincep» 
vti  teuera  tales  in  fequentium  theorematum  demonftrationibus  citabimus. 

PROPOSITIO  CXXIV. 

DAt*  fint  proportionales  continuae  A B,  BC,  C D,&c.  & fuper  ijs 
conftru<£ta  plana  fimilia.  . 

Dico  planaelTe  in  continua  analogia:  & fi  plana  dentur  continue  pro- 
portionalia: 

Dico  etiam  bales  fore  continue  proportionales. 

Demon- 
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GEOMETRICA 

Dentonftratt». 


ttLanum  AM 

H ~eftad  planum 

BN,in  duplicati 

f \ N p ratione  AB  ad 

»[  - V y BC  ; Sc planum 

' " c" Jp — ^ .&  BN  eftadptanu 

. CO.in  duplicata 

ratione  BC  ad 
CD,id  eft  ex  da- 

^ nsABadBCfi- 

— ■ — 4 0 militer  planum 

.* ) ? COeftadpIand 

I DP, in  duplicata 

I * -I . — — " ratione  CD  ad 

A B ; C » B DEjideftrursa 

’ ABadBOftrai- 

liret  oftendaus 

. , , . . . * omnid  reliqua 

inter  fc effe in  duplicata  ratione  AB  ad  BC:  maiiifeftum  eft  igitur  omhiaeffe  in 
continua  analogi  a : Quod  erat  primum,  fecunda  pars  fimiii  plane  difcutiu  oftcnde- 
torj  patet  igitur  vcriras  propofitionis. 

PROPOSITIO  CXXVi 

EAdempofiti  figura  data  fintduo  plana  fintiiia  , bafibus  homologis 
indiredum  poliris,  A M maius,  B N,  minus.  Peritur  inueniri  termi- 
nus longitudinis,  ad  quem  proportio  diftorum  planorum  line  ftatu  con- 
tinuata excurret.  ’ : I 


Conflruflia  (y  denunflratio. 

pErcfhiagcGmShuiuslnueniaturprogrcfsionis  baGum  A B,  B C tetminuSi  fitq;  K. 

DicO  etiam  K terminum  effe  longitudinis  ad  quem  feries  planorum  excurret : pk- 
na  enim  ilnulia  qua!  fient  &per  terminis  progrefiioms  baliutn , per  pratcedenccm 
erunt  continue  proportionalia  , ac  proinde  linearum  planorum^;  in  infinitum  pro- 
grefsio , pari  paffu  procedent  t quare  vtriqfque  terminus  erit  K.  Quod  erat  demop- 
ftrandum. 

CoroUttrtuM. 

Scm  igitur  punfbim,  terminos  eft  progrefsionis bafinm ; & terminus  longitudinis» 
uem  habet  feries  figurarum  fimilium  : Gue.quod  idem  eft , linea  qua:  aqualis  eft 
ei  balium,  eft  longitudo  fenei  figuraram  fimilium,  fuper  bafibus  deferiptarum. 

PROPOSITIO  CXXVI. 

DAta  fit  planorum  fimilium  continue  proportionalium  Icfies,  homo- 
logis  bafibus  A B,  B C,  C D,  &c.  in  diredum  pofitis,  habens  termi- 
ti um  longitudinis  pundum  K-, 

Dico,  totam  planorum  feriem  M K eflfe  ad  primum  terminum  A M, 
vt  eft  totffferies  bafium  imparium  A B,  C D,  E F,  Sce.ad  primam  A B. 
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SEOGRISSIOWES 

Dtm&nflratto. 


Atl.kttim. 


b i bmmi. 
ctoj.Jw* 


T)F.r  oflusgcGmam  fe* 
eundam  huius  , to- 
ta planorum  feries  M K 
eftadfericm  N*K.  vt 
planum  AM  ad  pianti 
BN  : atqui  cum  plana 
fini  (i milia,  duplicatam 
habent  ratione  baliura 
AB,  BCi  ergo  feries 
M K ad  leriem  N K du- 
plicatam habet  ratio- 
nem ABadBCt.quia 
autem  per  corollarium 
progofit.  praecedentis, 
.progreftionis  bafium 
K AB, BC, AecTcrminus 
eft  K,  erhnt  igitur  A K, 

B K a C K tres  cotinus: 
proportionales,  vnde 
ratio  A Kad  C K,dupli- 
Cafa  eft  rationis  A K 

ad  BKddcftnt  foriis  AB  adBCicrgo  Feries  MKeft  ad  feriem  MK,  vt  A Kad  CKt 
quate  per  conuerfionem  rationis  feries  M K,cft  ad  planum  AM.Vt  A K ad  C A : de- 
inde quia  (eries  AB,B  C,  C,DDE,  &c,ideft  linea  A K,  eft  ad  leriem  A B,  CD,'  &c. 
vt  C A ad  B A,  erit  alternando  AK  a'd  CA.vt  feries  AB,  CD.Acc.  ad  A Bifed 
feries  planorum  M K , eft  ad  planum  A M vt  AK  ad  CA,  ergo  fcriesMK  eft  ad 
planum  AM,vt  feries  A Bi  G D,  &c.  ad  AB  Qnoderat  demonftrandum. 

; A :•  !■’.  ‘ 

Mtmffjium.  . . 

EX  demonftracionis  difcurfu  patet  totam  planorum  feriem  efte  ad  primum  planam, 
■“-■vt  KAadCA.  Quod  quia  poftcavfui  veniet,  figillatim  notare  placuit. 

K PROPOSITIO  QXX  VII. 

Ilfdem  politis  fit  AI  differentia  pritn*  AB,  Jctertia:  CD. 

Dico  totam  fimilium  planorum  fcriemejTcad  primum  planum  A M, 
vt  A B prima  bafis,  ad  A 1 primae  & terti*  differentiam. 

Dtmtmftratio. 

,.lmUu.  P*t  l'neis  A I,  A B tertia  S T continui  proportionalis.  Igitur  S T i atqualis  cflto- 
ti  ferici  bafinmimparinm  AB.CD.EP,  Src.  ergo  per  praccdemcmtota  feries 
planorum  MK  eft  ad  planum  AM  vt  ST  ad  AB:  Atqui  exconftruaione  AB  eft 
ad  A I,  vt  S T ad  A B i ergo  tou  Icrips  cftad  planum-  A M,  vt  A B ad  A I.  Quod 
cracdcmonftrandum.  * - * ^ 

• , * • • f ~ * • 

PROPOSITIO  CXXVIII.  V 

EAdem  manente  liguri , data  fit  quadratorum  feries  bafibus  in  dire- 
ctum pofitis,  terminum  babens  longitudinis,  pun£tum  K.: fiat  autem 
per  o&uagcfima  huius  S T, aequalis  feriet  bafium  imparium  A B,C  D,&c.. 

Dico  re&angulum  fuper  ST  in  altitudine  AB  zquari  toti  ferici  qua- 
dratorum M K.  * 

Demo»-, 
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geometricae. 

Dcmonjlratio. 


. y* 


ivr 


- 

u 

" B C D X 3 

5?  F 

a: 


pEr  ptopoGtionem  centefimam  vigcfimam  Textam  huius,  tota  feries  quadratorum 
1 MK.eft  ad  primum  quadratum  AM.vt  S T ad  AB;  atqui  reftangulum  fuper 
STin  altitudine  AB, eft  adquadratum  AM,  vt»STad  AB  ; ergo  feties  qua- 
dratorum MK  eft  ad  quadratum  AM,  vt  reftangulum  S T AB  ad  quadratum 1 
AMi  arqualia  funt  igitur  reiftangulum;  & totaieries.  Quod  cratdemonftrandum. 


Corollarium. 

TTlnc  fequitur  quadratum  ST,  totam  feribm  MK,  & quadratum  AM  in  conti - 
‘•'■'■nuaelie  analogia;  nam  quadratum  S T ad  reflangulum  iuper  ST  & AB,  ctt 
vt  S T Imeaad  AB  lineamtfed  re&angulum  idem,  hoc  eft  iota  feries  MK  eft  ad 
AM  quadratum  in  eadem  ratioaeiergo.&c,  . 


I 


PROPOSITIO  CXXIX. 

Ifdem  politis  vt  A B ad  B C,  fic  fiat  A X ad  X K. 

Dico  rc&angulum  XAB,  toti  quadratorum  fcrici  squale  efle. 

Vemonfiratio. 

0^‘AX  eft  ad  XK»vt  AB  ad  BC,  erit  inuertendo  ac  componendo,  K A ad 
/TX  v'  CA  ad  BA;  Atqui  etiam  KA  >- eft  ad  feriem  linearum  AB,  CD,vt  b,»,.*,. 
C A ad  BA;  ergo  K A eandem  habet  rationem  ad  XA,  Sc  adferiem  AB,  CD,“ 

C vTr' ,fcri“ABlCUrS£  ,in“  X A.  vnde  per  prxcedenton  reflan- 
«uium  XAB,  toti  quadratorum  fenei  eft  atqualc.  Quod  erat  demonfirandura.  ' 

Corollarium. 

E^i“^“PrrOpof,ti0n,buscoll,8ere  modum  •««.  quo  quadratorum  dat*  feriei 
Ab  Wv  q“*dratumvnumxquale.  nimirum  G inter  AB  & ST,  vel  inter 
ab,  kc.  A X,  media  fiat  proportionalis  i erit  h*c  latus  quadrati  xqualis.toti  fericii 
vt  patet  e*  duobus  lam  demonftratis  theorematibus  : Verum  luculentius  & vniuer- 
fahus  hoc  Theorema  fequeoti  prbpofit.one  conftruemus, 

PROPOSITIO  C X X X. 

P,a"orum  quorumcumque  bafibus  in  diredum  A B, 

L IJ.&c-  pofins,a.c terminum  habens  longitudinis  pundumK 
petiturplams  fenei  vniuerlxpianum  xquale  ac  fimde exhiberi. 
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PROGRESSIONES 

Conjlrncho  ac  dtrnonfiratio  prima. 


TJIac  vt  AC  ad  A K . Gc  primum  feriei  planum  A M,  ad  aliud  fimile  cuius  diamc- 
r tervcl  bafisfit  Z.  Dico  hoc  coti  fcrici  zqualeeftc. 

Per  manifeftum  propofitionis  116.  Imius,  tota  planorum  leries  M K,  eft  ad  planum 
AM.vtAKad  AC, idefl ex conftru&ione  vt planum  Z.adAM  planum  : ergo 
planum  Z eft  ad  planum  AM,  vt  tota  feries  MK,  ad  idem  planum  AM.zquancur 
igitur  inter  feplanumiZ,  & tota  feries  M K.  Cum  itaque  etiam  Gmile  fit  ex  con- 
ftruflione planum  Z,  planis feriei  data:  MK,  perfecimus  quod  in  problemate  pete- 
batur. 

Confrucho  (y  demonstratio  fecunda. 

SVmaturAI  primz  AB.  ac  tertiae  CD,  bafium  differentia:  fiarqueve  Alad  AB, 
fieprimum  feriei  planum  AM,  ad  aliud  fibi  fimile  Z: 

Dico  Z planum  (atisfacere  problemati. Nam  tota  feriesM  Keltadplamlm  AM 
■ vt,  ab  a(|  AI:  Atqui  ex  conftru&ionc  etiam  planum  Z eft  ad  idem  planum  AM« 
vtAB  ad  AI;  ergo  planum  Z.Sc  cora  feries  zqualia  funt.Inucnimus  igitur  data:  pla- 
norum fimilium  fetiei,  planum  zquale  ac  fimile.  Quodetat  demonftrandum. 

ConftruSho  ac  demon/lratio  tertut. 

Flatvt  AB  adferiem  bafium  imparium  A B,CD,ta.fic  primum  planum  ad  aliud 
fimile  Z. 

Dico  hocfcriei  planorum  data!  aquari,  vel  (quod  iddm  eft)  Fiat  Vt  A B ad  B C,fi« 
AF  ad  FK,  vtque  AB  eft  ad  AF,  fic  planum  primum  fiat  ad  aliud  fimile. 

Dico  etiam  hoc  conficere  problcmaidemonftratio  eadem  eft  quz  prima!  ac  (ecun- 
dzconftru&ionis,  ea  tantum  differentia,  quod  propofitioUS.huius,  fit  adhibenda. 
Dixi  autem  fecundum  huius  tertiz  conftru&ionis  modum  coincidere  cum  primo, 
eiufdetn conftruflioms tertiz,  quodex przccdenci  manifeftum  fit,F Azqualemeflc 
feriei  bafium  imparium. 

Schotion. 

A Diserte  conJlruClionem  Olam  triplicem  propofitionjs  oCluagefima  huius , cim  vniuerjalit 
fit,  huic  etiam  feriei  conuenire : verum  qui*  in  proprefjtonihus  huisos  generis , fusiliores 
fuhinde  ac  magis  expedit t conSlruClionei [appetunt , vifum  eft  opera  pretium  jsdat  tum  hoc  loco, 
tum  aliji  etiam  deinceps  in  medium  proferre. 


Lemma. 
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Lemma. 


E Sto  linearum  AB,BC, 
CDprogteffio  terminata 
in  K,  Sc  expundis  A,  B,C, 
Sic.erigantur  parallelj  AM, 

BN,  CO,  Sic.  quz  propor- 
tionales fint  ipfis  ABi  BC. 

C D,  Stc.  ducaturq;  ex  pun- 
do  M ad  terminum  progref- 
fionis  K , linea  MK>  Dico 
hanc  per  omnium  parallela- 
rum extremitates;  N > O, P,Jrc.tran(ire. 


Demonftratio. 


COnfideremus  primo  lineam  BN;  fi  ergo  MK  non  tranfit  per  N . fecabit  li- 
neam BN  fupra  aut  infra  N,  in  I.  erit  ergo  MIK  vna  reda.  Et  quoniam 
progrefiionis  AB,BC,Sec.  terminus eft  K per  8a.  huius,  erit  vt  AK  ad  BK  fic 
AB  ad  BC, hoc  eft,  ex  datis  AM  ad  BN  : atqui  etiam  vt  AK  eftad  BK,  fio 
AM  ad  BI ; ergo  AM  eft  ad  BN,  vt  AM  ad  BI  maiorem  aut  minorem  quam 
BN,  quod  eftimpoifi.bile.  Non  ergo  fecabit  MKipiaro  BN  fupra  aut  infra  N» 
ergo  in  Nifimiliter  oftendemus  redam  N K (hoc  eft  redam  MN  K.  oftendimus  enim 
modo  pundo  MNK  cireinvnarefta)tranfireperO.  Sc  fic  de  ceteris  in  infinitum: 
Pater  igitur  veritas  lemmatis. 

PROPOSITIO  CXXXt. 


E Sto  planorum  redtilineorum  fimiliumfimiliterque  pdfitdrum  feries 
M K,  bafibus  indirc&um  collocatis,  terminum  nabens  longitudinis 
punftum  K.  Ex  vertice  autem  M,ad  K ducatur  redia  MK. 

Dico  hanc  per  omnes  omnium  angulorum  totius  feriei  vertices  N,  O* 
P»Qi&c-  tranfirc  : fiue  totam  planorum  feriem  angulo  AKM  inferi - 
ptam  efle. 

DtmonflrAtio. 


DAta  fit  primum  (iries  figu- 
rarum trium  quatuorue 
laterum.  Cum  igitur  ex  hypo- 
thefi  planorum  feries  termi- 
netur in  K , bafium  quoque 
progrefsionis  terminus  erit  K 
pcria4.huius: St  quoniam  pla- 
na AM.BN.Scc.fimiliafum, 
fim/literqi  polita , ex  clemen- 
tis patet  latera  BM  * CN> 

k ^ W^ue  AB^B  c!  Src!  proportionalia,  ergo  per  lemma  przcedens  MK  ttanfic 
per  omnes  vertices  N,  O,  P,  Q.' &c'  crat  3em»n««»dutn. 
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PROGRESSIONES 


Sintiam  plurium  laterum  figura:  quarum  feries  terminetur  in  K.  Quoniam  igitur 
..plana  A M,  BN,  Src.fimilia  funr  fimilirerque  pofita,  erunt  Ba»C/3,D  y,  E£,  pa- 
rallela: inter  fe,  iplisquc  A B,  B C proportionales,  quare  per  lemma  prxccdens  pun- 
£la  »,  B,  y , &c.  cum  punclo  K funr  in  vna  cadcmquc  linea  a K.  quq  cdm  fimiliter 
diuilS  fit,  ac  linea  B K,  manifcflum  eft  progreilioncm  linearum  aB,&y,  Sic.  termi- 
nari quoque  in  K.  Sunt  autem  ex  pumilis  B,y,  fic.  ercfta  parallela  latera  a M 
fiN.yO,  &c.  qux  lateribus  BC,  CD.  DE,  hoc  eft  ipfis  «/3,  B y,  y£  , funt  propor, 
tionalia  ( qtix  omnia  patent  ex  eo  quod  A M,  BN,  C O,  &c.  fimilia  plana  finr  fimili- 
terque pofita)  ergo  per  lemma, linea  M K tranfitpcr  omnia  punita  M,N,0>  F,Qj 


E Sto  linearum  A B i B C, 
C D , 8tc.  progrefsio  ter- 
minata in  K.  & ex  punitis 
A,  B,  C,  Sic.  erigantur  A M, 
BN,  CO,  DP  , Scc.  inter 
fe  parallela:  > Si  proportiona- 
les ipfis  A B , B C,  C D,  Sic. 
aiTumptifque  duabus  lineis 
AM,  CO,  per  M & Odu- 
catur  refla  MO. 

Dico  hanc  produftam  incidere  in  K ac  per  omnium  reliquarum  extremitates 
tranfire, 

Dcmonjlratio. 

CI  enim  ira  non  fit  ; igitur  M O produfta,  cis  vel  vitra  K in  B concurret  cum  li- 
gnea AKiSc  quoniam  progrcfsionis  AB,  BC,  CD  terminus  cft  K,  erunt  A K, 
a ti.hmm.  g K>  <ci(,p  K,EK  proportionales  continux.  quare  etiam  A K,  C K,  EK  cxxquo 
V *unt  continux.  vnde  bvt  AK  ad  CK.fic  AC  ad  CE.  Atqui  c A C e it  ad  CE,  in 
!«°S  ' duplicata  rationis  AB  ad  BC,  id  eft  ex  hyporhefi  rationis  AM  ad  BNicrgoAK 
elt  ad  C K,  in  duplicata  rationis  A M ad  B N : fed  & ratio  A M ad  C O ( vt  ex  da- 
tis colligitur ) duplicata  cft  rationis  A M ad  BN,  ergo  A M eft  ad  CO,  hoc  eft 
MO  V ad  O V , vt  A K ad  C K'i  quod  eft  impoflibile : non  igitur  occurret  MO 
ipfi  AK  cis  vel  vitra  K-  Quod  erat  primum.hoc.uitemficdemonftrato,  patet  fe- 
cunda pars  ex  lemmate  propofitionis  prxccdentis.Qux  erant  demonftranda. 

PROPOSITIO  CXXXII. 

E Sro planorum  redilincorum  fimiliumfimiliterque  politorum  feries 
MK,  vti  prius-, & terminus  fit  K,  per  quorumlibet  autem  duorum 
planorum  AM,CO  vertices  ducatur  reda  MO. 

Dico  hanc  produdam  cadere  in  terminum  K ac  per  omnium  reli- 
quorum 


Scc.  Quod  erat  demonftrandum. 


'Lemma. 
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^nofutnVcrtiCw  N,  P,  Q,  &c;  tranficc»  fiuc  totam  planorum  ferietn  an- 
gulo A KM  imcriptam  cflc. 

Demon/lratio. 

-TyfSWfr*  dewnfttationh  plani  idem  erit  qui  propofitionfs  procedentis.  Nam 
;*^qufraadmoduro  illic  per  lemma  illi  propofitioni  appoficum  demonftrauimuspro- 
pai^,icahtep«Wiatis  proximi  applicationem  propofitioni?  veritatem  con- 


.a 

?7»v  T" 


K*  >J 

;:.njV« 

m 


Lemma. 

i.  a f it  f; 


±-J  ._  J&,  v t> 


K. 


SJ?  ah’  B C VCnK‘n  ^ Afferentii illarum  nem- 

»£* " &C>  b,fea* (S.y.Scc.  Dico  etiam  »K,  0K, 


Dtmonjfratio. 


Q^AK’ftB Pri™rnr A B eft  ad  BC.hoc 
vrt  rnmn  av  B vt  K ad  B K.  cum  ergo  ablatum  Aa  fit  ad  ablatum  B j3 
, a ri!!!  «^toturn  BK,«rit  & reliquum  «K  adaeliquum  fiX,  vt  totum 
AK  ad  totum  B K.  fimiltter  oftendemus  flK  cflc  ad  yk  vt  BK  eft  ad  CK  h6c 

SKi'!*''  »S'  ir*  -f J •?.  ££$ 

- • *X.  f)K,  yX  spminuat  <^uuri  erat  denwnftrandum,  6 

PROPOSITIO  cxxxni. 

"P  ?t°arc.ulorum  progreffio  diametris  in  direAum  poficis,  terminum 
A-^abemlong^udinispunaumK  t&exK  du<»a  linea  KM  tangat 
ejucnitm  datx  feriei  circulum, verbi  gratia  circulum  A M B. 

Ulco  uncam  K M totam  circulorum  feriem  contingere. 

Dmonftratie, 

t5C  centro  a ad  con- 
■*-*ca<ftum  ducatur  4 M 
linea,  coi  ex  centro  /3 
parallela  fit  B X iecan? 
circolum  BN£in  N. 

Eefta  igitur  MK  oc- 
currit ipfi  Sit  vel  in 
punfio  N , vel  fupra  au  t 
mfra  N in  I.  non  au- 
tem Rpfa  aut  infra pof-  ’ 

fe  occurrere»  fic  de- 

mortftro.  occurrat  enim  , f.  fieri  poteft  , fuprt  Vel  in/ra  Nin  i quoniam  Igitur 

dantur  crrcull  in  tondnua  analogia  , etiam  per  114.  huius  A Bi  BC  rn  &c 

fune  continue  : ergo  A B eft  ad  BC.  vt  &Cad  CD,  hoc  eft  vt  ad’  C*': 
fed  & AB  eft  ad  BC,  vr«/3adSCi  crgoVt  ABcftad  B C , fic<»0  eftad 
Py.  Pricrcrca  quoniam  K terminus  eft  progreftionfs  bafium  A B,  B C,  Sic.  per  co- 
rollarium 1.15.  huius,  erunt  per  81.  huius  continua:  proportionale?.  A K HK  C it. 
DK  , quare  per  lemma  etiam  «K.fiK.yK  erunt  continue.  ergo  per  primam  hu- 
r Vn  “ ad  Syhoc  eft  llcut  ante  oftendimus  AB  ad  BC, 

hoc  eft  - M ad  BN.  Atqu.  etiam  eft  vt  - Kad  0K,  fic.M  ad^l  fimtenim 
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exconftru&ione  line* 
«M,  Si  parallelataer- 
gc  b M eft  ad  £ I , vt 
>M  ad  BN  maiorem 
aut  minorem  t|uam  B I. 
quod  eftabfurdura.  NS 
igicur  reddi  M K oqcur- 
. , • . ■ ^ ■ . ii'  ret  reft*  |3I  lupra  vel 

/ . • . Infra  il  i ergo  in  N. 

' Quoniam  autem  ex 

centro  ad  conta&um 

arte*'»*  «M  angulus  KM<t , refius  cft  i quate  cum  ex  Conftruftione  B N parti- 

kunw  ■ ,c*a  <*M  . angulus  quoque  KN$  re  Sus  erit  : ergo  b linea  KM  ungit  circulum 
r’  BNC.  fimili  ratiocinatione  dcmonftrabimus  KM  reliquos  etiam  omnes  circules 
contingere.  Quoderat  demonftraadum.  . 

Corollarium. 

QVod  in  hac  Theor.de  circalisdenlonftrauimus, etiam  de  lumiibut  EUipftbus,Pa- 
rabolis,  Hyperbatis  demonilrari  poteft. 

PROPOSITIO  qxxxiv. 

Tlfdcm  potiris  duos  quotcumque  circulos  ferici  datae  drculos.vetbi  gra- 
Xcia  A M B,  C O D tangat  rcfta  M O. 

Dico  hanc  procludam  cadcrc  in  terminum  longitudinis  K,  & reli- 
quos circulos  omnes  contingere. 

Dcmonftratio. 

, Emra  circulorum 

. '“'fine  *,i3,y,  £.&c. 

...  tum  ex  a ac  7 vi  con- 

latus ducantur  «M, 
7 O.  fi  igitur  negetur 
aflertio,  tangens  MO 
ptodu ta  occurret  li- 
ne* AK  cis  vel  vitta 
K in  V-  & quoniam 
per  corollarium  pro- 
pofitionis  115.  huiu* 

c»t.  Mu.  terminus  progreffionisbafiumeft  in  K. erunt « A K,  B K,  C K . D K,  £K,  fcc.  ac 
proinde  per  lemma  propofitionis  przcedentis  etiam  «K,  BK,  7K,  in  continua 
anai0gjj  Quare  patet  exaequo  etiam  aK.7K.JK  elle  continuas;  ergo  a K cft  <■  ad. 
7K,  vt  a7  ad  7J.  Atqni  a7  cft  ai^J,  n AC  ad  CE  (quod fimili  modooftende- 
ctor.Sa-  mus  quo  in  pratcedentioftendimus  AB  effe  ad  B C vt  »B  ad  B7)  8t  AC  eft  ad 
i*.  CE  in e duplicata  rationis  AB  ad  BC,  ideft  vt  AB  ad  c D > & AB  cft  ad  CD 
vt  «M  ad  7O.  ergn-aK  eft  ad  7K.  vt  «M  ad  yO.  Deinde  cdm  oM.  7O  ex 
centris  ad  concaGus  duG*  funt,  eruntperpendicnlarcsad  M V,  ideoque  parallel* 
inter  fc.  Q_  are  MV  erit  ad  OV,  vt  «M  ad  7O.  hoc  cft  per  iam  demonftrata  vt 
«K  ad  7 K , quod  cft  abfiirdum.  non  igitur  M O occurret  ipfi  AK  cis  vel  vitra  K, 
fed  in  K.  Quod  erat  pri  num.  Quo  dcmonftrato,  paret  per  praecedentem  fecunda 
pars, qua:  erant  dcmonftranda. 

Quod  fi  loco  circuli  COD  aiTumatnr  circulus  B N C,  ita  vt  linea  duos  vicinas 
circulos  contingat,  dcmonftratio  longe  erit  facilior, quam  proinde  omifimus. 


Cmt- 
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rjOc  quoque  Theorema  non  tantum  circulis, fcd  etiam  alijs  fimilibus  fc&ionibus 
applicari  potefc. 

PROPOSITIO  CXXXV. 

Linearum  AB , BC, 

CD,  &c.  progrcflio  'M' 
terminetur  in  K:  crc&aqs 
adquemuis  angulum  re- 
da AM  , ducatur  MK: 

Deinde  ex  lingulis  pun- 
ctis in  progrellione  A K 
repercis,ad  A M, parallela: 
erigantur  BN,CO,DP, 

atque  ita  fempcr. 

Dico  ex  triangulo  A MK  relinquendum  tandem  triangulum  aliquod 
quauis  data  liipcrficic  minus. 

Dtmonftratio . 

vVoniamfimilia funt triangula  AMK  , BNK,  COK  , Scc.  erit  duplicata  eo- 
Irum  proportio  , proportionis  laterum  AK  , BK  , CK»  &c.  quia  autem 
progreflionis  AB.  B C terminus  eft  K,  erunt  , AK,  BK,  CK,&c.  contimue 
proportionales,  vnde  fimilla  triangula  AMK,  BNK,  *tc.  etiam  funt  in  ratione  con- 
tinua Se  diuidendotrapeziurn  AM*NB  ad  triangulu  B N K,  vt  trapezium  BN  OC 
ad  rriangatum  COK  , Se  trapezium  CP  ad  triangulum  D P K : atque  ita  fempcr. 
Igitur  b relinquetur  tandem  triangulum  dato  minus.  Quod  erat  dcmonfttandum.  b ; i 

PROPOSITIO  CXXXV  I.  ^ 

E Sto  planorum  feries  lateribus  homologis  indirectum  conftitutis,  ter- 
minus aurem  longitudinis  Iit  K. 

Drcocx  ablatione  continuata  planorum  AM,  BN,C  0,&c.  relinqui 
refiduum  fcriei,quouis  dato  plano  minus. 

Dcmonflratio. 


QTu 


£ r a k 


DEr  o&uagefimam  fecundam  huius, A M eft  ad  reliquam  feriem  planorum  NK> 

* vt  planum  B N eft  ad  reliquam  feriem  OK:  de  per  eandem  planum  BN  eft  ad 
reliquam  feriem  O K,vc  planum  C 0,eftad  feriem  reliquam  P K:  Atque  ita  in  infi- 
nitum. ergo  experpetua planorum  AM,  BN, 8tc.  ablatione refiduam  ferieipropoli- 
erit  tandem  quouis  dato  plano  minus.Quod  erat  dcmonftrandum.  CJt 

S PRO- 
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PROPOSITIO  CXXXVII. 


DEcur  feries  planorum  fimilium, homologis  bafibus  in  diredtum  col- 
locatis, terminum  habens  longitudinis  punitum  K : fumpto  au- 
tem quouis  plano  CO,  numerentur  alia  plana  in  infinitum  E Q,  GS, 
IV,  &c.  totidem  femper  intermiflis  quot  inter  planum  CO&  primum 
feriei  planum  A M intercedunt.  Petunturomnia  plana  A M,  C O, E Q, 
G S,  &c. expropofita  ferie auferri. 


, i i Confiruclta  (y  dcmonfiratio. 

QVoniam  ex  hypothefi  plana  AM>  BN,  CO>DP,EQ.>FR>OS,  Amt  in  con- 
tinua ratione,  etiam  ex  xquo  plana  A M,  C O,  E Q^I  V,  in  continua  funt  ana- 
logia. igitur  per  propofitionera  ia«.huius, feriei  planorum  continue  proportionalium 
AM,CO,EQ>  &c.  inueniarur  planum xquale.  hoc  fiaufers  ex  plano , quod  per 
eandem  proportionem  tiS.fa&um  fuerit  xquale  feriei  datx  M K»'.  habebitur  propo- 
li tum.  , 

PROPOSITIO  GXXXVIII.. 

DEtur  progreffio  quadratorum  habens  bafes  indircdlum , & termi- 
num longitudinis  K : & ex  K per  H ducatur  redta  K H , quie  per 
propoficionem  ijt.huius  contingat  omnia  feriei  quadrata  & concurrat 
cum  A L in  G. 

Dico  triangulum  AGK,  toti  trapeziorum  GB,  HC,  ID,  & c.  fiue 
vtrique  quadratorum  AH,  B I,  &c.  ac  triangulorum  LGH,THl, 
&c.  progrcflioni,a:qualccfrc. 


Demon- 
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Dcmonjiratie. 


PEr  corollariam  pro-  ■- 
politionis  ii;,  huius 

feries  baGum  A B;  B C.  M ' * 1 ■ ■ • 

CD  terminatur  in  1C  — -jg  — . . % 

vnde  AK.‘BKi  CK;  *r  — — . ' 

&c.  (unt  continuar  pro-  Sy 

portionales, & triangula  — -^V  - 

b AGK,  BHK,  CIK,  | 

&c.in  connua  (iint  ana-  d ii-S — ^ 

logia.  Quareto.i  ferie,  A B c D EtP 

troportioms  quam  ha- 

et  trapezium  GB  ad  trapezium  HC.  fineftatucohtinuatp,  triangulum  AGK 
zqualeeft.  Atqui  trapezia  ID,  XE,  &c.concinuatit  rationem  trapezij  GB  , ad 
trapezium  HC;  (cdmenim  trianguU  AGK,  BHK.,  CIK,  &rc.  fint  continui 
proportionaha,corum  quoque  differentia:  nempe  difta  trapezia  erunt  continuat  er- 
gotriangulum  A G K , trapeziorum feriei  vniuerfae  eft  rrqualc:  Qiiod erat demori- 


. PROPOSITIO  CXXXIX. 

ESt0  quadratorum  Icries  H K;  bales  habens  in  dire&tlm.fc  terrtlinurti 
longitudinis  K:  Scex  K per  Hdu&arc£ta  KH  tangat 'per  {sropofi- 
tionem  131.  huitis  omnia  feriei  quadrata,ac  concurrat  cum  AL  in  G,- in- 
tenta deinde  per  propof.8o.huius  linea  A Q,quzzqualis  Iit  feriei  baliuoi 
impariu  AB,C  D,E  F,diui(alj;  bifariam  L G in  M,fiat  rcdtangulu  QA  M P; 
Dico  hoc  triangulo  AGK,  xqualc  elTc. 

I Dcmbnftrttio . 


TpRodueftur  L HinR.Jr  BH  in  6 ; linea  MN  Oparailqlaeff  ex  datis  ad  A Qj,qu$ 

-*■  Xqnidiftat  LHiefgo  MN  O parallela elt ad  LH. Srqui.i  CMxqualiseft  MLi 
etiam  GN  xqualis erit N Hifunt  autem Sc  OH>ML, id ett  MG  arquates,&aneu- 
li  OHN,  MGN,  zquales  : ergo  zquantur  triangula  MGN,  NOH:  additoque 
communi  LMNH.trlangulum  LGH  • re&angulo  LO  xquqle  c(t:  quare  qua- 
dratum AH  eftid  rriangjilum  LGH.vt  idem  quadratum , ad  reftangulum  LO; 
hbc  d eft.  vt  linea  A L ad  lineam  L M Przterea  triangula  LGH,  THl,  VlX,d  xsmi. 
ftmiJia  (iint;  Sr  homologa  latera  LH,  i"  1,  V X; adeoque  indu  plicata « ratione  late-  * '* 
rlim  IjH.TI.VX, &c. igitur  cOm  quadrata  AH,  BI,  Scc.fint  in  eorundem  late- 
rum rluplicataratidnejpatfct  triangula  difta, quadratis  propoitionalia  effe.vndeper- 
rnutarldovr  quadratum  AH  a4 triangulum  L GH,  (icqdadratum  BI  ad  triangu- 
lum THI,  &quadrutuni  CX  ;ad  triangulum  VIX  (atque  ita  in  infinitum.  Ergo 
vr  quadratum  AH  ad  triangulum  LGH,  hoc  eft  ex  ante  demonftratis  vt  ALad 


»4®  PROGRESSIONES  ' ? 

ttt.fiuMf.  l M , *fic omnia  quadrata,  ad  omnia  triangula.  Atqui  vt  AL  ad  LM  fic  etiam  eft 
redangulum  AR  ad  reiftangulum  LP.  Jgitur  vt  omnia  quadrata,  ad  omnia  trian- 
, gula, fic rcftangulum  AR  adrcflangulum  LP.  Atqui  rcdtangulum  AR,  aiqualc 
b toti  b quadratorum  feriei , ( eft  enim  A Q_a:qualis  icriei  baiium  imparium  AB, 

Cft&c.k  AL,  AB)  ergo  cum  feries  quadratorum  oftenfafir  sequaris  efle  re&an- 
c 14.  *«i»-  gulo  A'R  ; etiam  tora  triangulorum  ieries  rcdangulo  ipt  asqualis  cnt.  quare  to- 
tum rcflangulum  A P,  vtriquc  feriei  quadratorum  ac  triangulorum,  hoceftferiei 
Jijr.A*.  trapeziorum  GB,  HC , ID,  &c.  aequabitur : fed  trapeziorum  feries  , <1  confticuit 
>«  triangulum  A G K.  ergo  re&angulum  AP  triangulo  A G K sequalc  eft.  Quod  erae 
demonftrandum. 

QroNarium. 

P difcurfu  demonftrationis  colligitur,  rc&angulum  M L R P,  progreiConi  trian- 
gulorum GL  H,  HTI,  &c. effe  atqualcr  reftangulum  vero  GLR.duplumcf- 
ic  ciunlem  triangulorum  progreftjonis. 

PROPOSITIO  CXL. 

E Sto,  vtprius,  quadratorum  feries  HK,  inferipea  triangulo  AG  Ki 
litquc  AQ  arqualis  feriei  baiium  imparium  AB,  CD,  &c. 

Dico  re&angulum  fub  AQ,Jt  lineis  GA,  AB,  tamquam  vna  c«n- 
tentum , rc&angulo  G A K arquale  ciTe. 


Dcmonflratio. 


J^Iuidatur  enim  tG  bifariam  iri  M ; igitur  linea  compoCta  ex  GA,  AB,  bis 
^„cnn".nct  "neaS  L M,L  A.quare  compofita  ex  O A.A  B dupla  eft  linea:  A M ergo 
«.ta*  "4"f1'um  f“b  AQ.&  compofira  ex  G A,  AB.duplumefWc&angulifubAQ. 
fu »■*«-  Atqut per re&angulum fub  AQ&  AM,  iquatur  f triangulo  AGK:er- 

gorcdangulum  fub  AQ^Sc  GA  , AB  tanquamvna  linea,  duplum  efttrianguli 
AOK.  Quare  cum  Sc  reSangulum  GAK,  eiufdem  tria  nguli  G A K fif  duplum, 
f,r,abv!tai ""'"fc-te^angulum  fub  A Q_&  compofita  ex  G A,  AB,  &reaan- 
guKim  CAR..  Quod  erat  demonftrandum. 

Lemma.  * . . . ■ 

T A tus  AK.  trianguli  AFK, 
-“-'ficditiiium  pe»  lineas  la- 
teri A F parallelas , in  con- 
tinue proportionales  AK, 
B KfC  K.  Src. 

Dico  trapezia  FB,  GC, 
H D, &c.  eifo  fimllia. 


Demea" 


Digitized  by  Google 


GEOMET1UCA 


m 

Demonji ratio. 

OB  linearum  AF>  BG,  CH  xquidiitaniiam  , angulus  FAB,  angulo  GBCl 
Se  GFA,  angulo  HGB,  & BGF,  angulo  C H G,  Sc  AB  G,  angulo  BCH, 
xqualiscll.  Dcindequu  AKi  BK,  CK,Sec.  funt  concinux  proportionales, erit 
AB  ad  BC  , a Se  BC  ad  CD  , vt  AK  ad  BK.  Cum  igitur  etiam  FA  fit  ad 
G B,  vt  A K ad  B K,  erit  F A ad  GB , vt  AB  ad  B C>  Sc  permutando  FA  ad  A B, 
vt  GB  ad  BCt  fimiliccrcilm  AB  fit  ad  BC  bvt  AK  ad  BK,  hoceltexhypothc-  b na. 
fi  ,vt  BK  ad  C K,  hoc  c(l  vt  B G ad  H C;  erit  permutando  AB  ad  B Q,  vt  BC 
ad  C H : non  aliter  etiam  oftendemus  B G ciTc  ad  GF,  vt  CH  ad  HGi  & GF 
ad  FA,  vt  HG  adGB.  quate  cum  trapeziorum  FB,  GC  Sc  anguli  omnes  fint  x- 
quales,  Sc  latera  drea  xquales  angulos  proportionalia,  Trapezia  (FB,GC  SC  omnia  « Di, 
reliqua,  eruilt  fimilia. Quod  erat  demonitrandum. 

PROPOSITIO  C X L I. 

DAta  fit  quadratorum  feries,  habens  bafcsindire£tum,  Se  terminum 
longitudinis  K,  inferipta  triangulo  A G K<  ac  primi  quadrari  la- 
tere LM  bife6to  in  F,  per  F ducatur  redta  FK,  occurrens  ipfi  A G in  I, 

Dico  triangulum  AIK  feriei  quadratorum!  triangulum  vero  IGK, 
feriei triangularum  LG  M,  TMN,  Scc.  xquale  efle. 

Demonftratio. 

CVm  LM  bifc&a  fit  in 
F,6c  SM,  IL  ex  hy- 
potheG  fint  parallelx,  patet 
triangula  1FL,  SFM  x- 
ualiacfie,  acproindcad- 
ito  communi  ALFSB, 
trapezium  A 1 S B quadra- 
to A M squale.  Deinde  cu 
pcrcorolhrium  propofitio- 
nisiiy.huiits , progreilionis 
bafium  A B,  BC  terminus  n.Mai. 

fit  K.crunr-1  AK,  BK.Sec. 

continux  -.quare  cum  etiam  AI,  BS>CX,  Btc.fint  parallclj, erunt  per  lemma,  tra- 
pezia I B,  S C,  X D,  Scc.  fimilia  inter  fe.vnde8cc  trapezia  1 B,  S C,X  D.Scc.  funt  'lo.fixii. 
in  duplicata  ratione  laterum  homologorum  AB,  B C , C D,  8cc.  atqui  Sc  quadrata 
AM.BN.  C O,  Scc.  funr  in  di&orum  laterum  duplicata  ratione,  ergo  trapezia  fuflt 
quadratis  proportionalia.Scvtprimum  ftrapeziumlfe,  ad  primum  quadratum  , ita  f njmu 
tota  trapeziorum  feriei,  ad  quadratorum  feriem.  Atqui  primum  trapezium,  oftendi- 
mus  primo  quadrato  xquale  efle,  ergo  trapeziorum  etiam  Sc  quadratorum  fenc* 
xquales  lunt.  Deinde  feries  trapeziorum  e G B , M C,  N D . conftituit  triangulum 
A GK,  ergo  Sc  feries  trapeziorum  IB,  S C . triangulo  AIK  xqualisetit;  Quare 
triangulum  AIK , quadratorum  feriei  xquabitur:  Quod  erat  primumjtx  quo  etiam 
patet  fecundum,  qux  erant  demonltranda. 

PROPOSITIO  CXLII. 

DAta  fit  planorum  limilium  feries  habens  bales  homologas  in  dire- 
ctum, Sc  terminum  longitudinis  punflum  K-,  (it^ue  feriei  rationis 
AB  primae,  ad  tertiam  CD.xqualis  linea  VI:  linea  vero  T feriei  rationis 
AB  primx,  ad  EF  quintam  fit  xqualis; 

S j Dico 
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Dico  feriem  totam  planorum  A M,BN,CO,  D P,  &t.  clfead  fcricm 
planorum  imparium  AM,CO,  EQ,  &c.  vtlinca  VI  eft  ad  lineam  T. 

btmonjlratio. 


i 


i»t. 


CEries  bafiura  imparium  Afi> 
&c.  confticuacur 


r"V~Vvvt 

h B o D J>'  I- 


> 


V x 


feparatim,  vt  VX  ipfi  AB,  te 
X Y ipii  CD,  Se  YZ  ipfi  EF 
fit  aqualis : itemque  plana  fu- 
X per  his  Fafla  planis  AM,  CO» 
E Q,  aqualia  fint,  & fimilia.  pa- 
ter igitur  feries  rationis  AB  ad 
EF,  & rationis  VXadYZj 
eafdem  efle.  quare  cum  T a- 
qualis  fit  Felici  AB,EF,  etiam 
leriei  VX , YZ  , aqualis  eric. 
Deinde  feries  «plasorum  A Mi 
B N,  C O,  eft  ad  planum  AM, 
vt  linea  V 1 ad  AB  : & feries 
planorum  Va,  X 3,  & c.  eft  ad 
planum  V X , id  eft  ad  planum 
AM,  vtTad  Va.id  eft  AB: 
Atqui  vt  V I ad  A B,  fic  re&an- 
gulum  fu  b v 1 & AB, ad  qua- 


dratum A B : 8c  vt  T ad  A Btfic 
re&angulum  fub  T & AB,  adquadratumA  8.‘  ergo (eriesplanorum  AM,  BNi 
8cc,  eft  ad  planum  AM  vrre&angulum  fub  VI  8c  A B,  ad  quadratum  A B : & fe- 
ries planorum  V *,X3(8cc,  eftad  planum  Va,hoccft  AM.vt  redangulum  T AB 
ad  quadratum  AB.Igiturpermutando  feries  AM.BN,  eft  adreftangulumfuB  V I, 
AB,  vr  planum  AM,  ad  quadratum  AB  : itemque  permutando  feries  Va,  X(3 
eftadredbangulurti  T AB  > vt  idem  planum  AM  ad  idem  quadratum  AB.  ergo 
feries  AM,  B N,  eft  ad  re&angulum  fub  V 1 A B vt  feries  V a,  X fl  ad  rcflangulum 
TAB:  & permutando  feries  A M,  B N,  eft  ad  feriem  V a,  X 0,  ideft  exconftru&io. 
ne  ad  feriem  A M,  C O,  E Q,  vt  retftangulum  fub  V I A B ad  redfangulum  TAB* 
hoc  eft  vt  linea  VI  ad  Jineam  T : Quod  eratdcmonftrandum. 


PRO  POSITIO  CXLI1I, 

DAtaS  fint  quadratorum  feries  binx  , qux  habeant  bales  indire£tum, 
&i  longitudinum  terminqs  punfta  K & R.  fit  autem  AKdiuila  in 
O,  in  ratione  AB  ad  BC  j & F R diuila  fit  in  P , fecundum  rationem 
FG  ad  GH.  •••:,./,  . 

Dico  feriem  quadratorum  NK;,  ad  feriem  quadratorum  N R , ratio- 
nem habere compofitam cx  rationibus  AB  ad  FG,  & AO  ad  FP. 

-•  ■ .aon:: . ■;  • 

• • ; 1 O I i i D 


P R O- 
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. 

-7^-, 

o 

KNoh 

A 1 

t J t o D 2 

U 

e K i*  r 


CEriesquadrjtommMK>i*-ai)*.4<- 
^quatur  re&angulo  OAB.8c“- 
feries  quadratorum  NR  » re- 
&angulo  PFG  aequalis  eft. 

Atqui  ratio  re&angulorum 
O A B,  P F G ex  laterum  A B. 

FG.  KAOiFP  , rationibus 
Componitur,  ergo  etiam  ferie- 
K rum  M K,  N R , ex  ijfdem  ra- 
tionibus proportio  componi- 
tur. Quod  erat  demonftran- 
dum.  Sed  hoc  Theorema  vm- 
uerfale  reddamus. 

PROPOSITIO  CXUV. 

E^Adem  manente  figu- 
vra,  dutxfmt  feries  bi- 
na: planorum  fimilium, 

— quarum  longitudines  funt 
AK,  FR  : (it autem  AK 
diuifa in  O, in  ratione  AB  ad  B C,  & F R in  P , in  ratione  F G ad  G H. 

Dico feriem  planorum fimilium  MK,  ad  fenem. planorum  fim ilium 
NR,  habere  rationem  compofitam  ex  rationibus  AB  ad  FG,  Sc  AO 
ad  FP.  _ i 

Demon(lratio. 

CVperijidembaCbus  fiant  binx  quadratorum  (erics,  Sc  lineis  CD,  HI,xquaIes 
■-^fiant  «B,{G:  deinde  »t  A»,»d  AB,  & F£,adFG  fiat  quadratpp»  AR,ad  AS 
quadratu,&  quadratum  FG  ad  quadratum  F 0.  itaque  quadratum luper  AS  xquabi* 
tur  b feriei quadratorum  M K:  planum  vero  fuper  AS  fipjilcplams.  A S,  BT»F 
GX,  Ac.  xquabicar  feriei  planorum  S K : fimilitcrab  altera  parce  quadratum  fu- 
per Fi  feriei  quadratorum  N R ,& planum  fimile  fuper  eadem  F$>  planorum  fe- 
riei VR  xqualia  iriiht.  Itaque  feries  planorum  SKcft  ad  leriem  planorum  V R, 
vt  planum  fuper  AS,  ad  planum  F 4 ; Item  /erics  quadratorum  MK  eft  ad  ferieru 
quadratorum  NR,  vtquadratun/fuper  AS,  ad  quadratum- fuper  F 4.  Atqui  pia» 
num  AS  eft  ad  planum  !F  (,  vt-qtiadratum  AS  ad  quadratum  Fit  falm  enim  catn 
quadrata , quam  plahaex  conftruftione  fint  limiha,  vtraque  fune  in  dpplicata  ratio- 
nis  AS  ad  Fi :)  ergoferiesplanorum'S  K eft  ad  feriem  planorum  V R,vc  feries 
quadratorum  M K ad  feriem  quadratorum  NR.  Atqui  per  procedent,  icries  qua- 
dratorum MK  ad  feriem  quadratorum  NR,  rationem  habet  compofitam,  ex  ratio- 
nibus AB  adFG,&  AO  ad  F P, ergo  & planorum  feries  SK  adieriem  planorum 
V R,  rationem  habet  cxijfdem  rationibus  compofitam  .-quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  C X L V. 

DAcx  fine  quadratorum  feries  HK,L  G,  inquibufuisrationibus,ab 
aequalibus  quadratis  incipientes:  fitque  linea  S feriei  rationis  primae 
AB  ad  tertiam  C Q.ircmquc  linea  T,  feriei  rationis  DE  primx  ad  ter- 
tiam  FR  zqualis. 

Dico  feries  quadratorum  eam  proportionem  haberequam  Iinez,S,T. 

Dtmtm- 


i 
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PROGRESSIONES 


Demonflratio. 

CEriesHK.  arquatur  rcdan- 

*^gulo  S AB,itemferiesLG 

Ijt  zquaturrcdagulo  TDE>hoc 

• X cft,  (quoniam  quadracaAH, 

TT  . DL  , ideoijuc  &lincz  AB, 

''"•s.  o DE.  ex  hypothefi  atquantur) 

/ \ f rcdangulo  T A B.  eadem 

' \f  \ igitur  eft  ferierum , 8c  S AB. 

1 E 3 c t * T A B redangulorum  ratio. 

£ Atqui  redangulorum  S A B. 

T A B,  eadem  eft  ratio  b qui 

redarum  S.T.ergo  3e  ferie- 

[ rum  eadem  qua:  S , T , linca- 

! ^ rum  eft  proportio.  Quod  crar 

• y demonftrandum.  Hoc  quoque 

✓ "X.  t , Theorema  faciamus  vniuer- 

/ \ /"  N __  fale. 

5“ S ^ PROPOSITIO  cxlvl 

— „.T _ 

EAdem  manente  figu- 
ra; dentur  planorum 

fimilium  bina:  feries  quarumuis  proportionum  N K , P G , qua:  ab  «qua- 
libus incipiant  planis,  fintque linea: S,T, «quales  feriebus  AB.CQ,  Scc. 
AB,  FR,  Scc. 

Dico  eandem  eife  ferierum  & redarum  S,T,  p roportionem. 


i'H- 


■E  K 


, > Demonflratio.  . 

A D huius  Theorefnath  demonftrationem , eandem  letftor  conftrudionem  ac  ra- 
«X^tiocinationem  (i  adhibeat , qua  propofitionc  procedenti  fuimus  vfi,  non  aliter 
propofitionis  przfcntn  veritatem  ex  prarccdenti  deducet , quam  propofitionis  144. 
ex  143-huius  deduximus. 

PROPOSITIO  CXLVII.  V'  • 

ESto  redangulum  altera  parte  longius  A G , a quo  A M quadratum 
ablatum  fit.  Petitur  exhiberi  feries  quadratorum,  quq  «qualis  fitre- 
dangulo  A G,  & incipiat  a quadrato  A M. 

ConfiruBto  demonflratio, 

VT  AF  ad  BF,  fic 
ABfiatadBI  : Bccx 
Iduda  IH.  parallela  ad 
B M redangulo  I B M H, 
iquale  fac  quadratum 
BN.haii  BC  indiredum 
polita  cum  A B:  tumpro- 

greflionis  quadratorum 

AM,  BN.  c continuati 
■ inueniatur  K terminus 
longitudinis.  Dico  fericra 
quadratorum  MK>  pro- 
blemati 
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HJ 


-K. 


M 


»7  f.lmim. 


1 c 


1_ 


n e x 


hiemati  (atisfacere.  Nam 
ctim  exconftrurtione  AB 
fu  ad  BI,  vt  AF  ad  BF; 
erit  AF  «qualis  a icriei 
mtionisAB  ad  BI.Dcin. 
de  ck  cenftrurtione  re- 
ftanguium  BH  aquatur 
quadrato  BN,  ergoqua- 
dratum  AM  ad  refla  n- 
gulum  B H , it  quadraa 
tam  BN, eandem  habet 
' raiionemi  vnde  cilm  qua- 
dratam A M > fitad  quadratum  BN  vt  AB  ad  CD, erit  quoque  quadratum  AM 
ad reflangulum  BH  , vtABrfCD.  aequi  vt  quadrarum  AM  ad  rertaneulum 
BH,  fae  AB  ad  BI  ttrgo  Affert  ad  CD.  vt  AB  ad  BI : «quantur  tgitufcD 
® T*  AF  etiam  atquahs  eft  fenei  rationis  AB  ad  CD:  quare  rcrtangulum 
f . .rc“*hSoi“m  AO  b i quale  ert  feriei  quadratorum  AM.BN.CO  ,Scc  buU» 

hoc  ert  (enet  MK.  fa&tim  igitur cft  quod  poftufabatur.  <«. 

J " Vmonflratio  alta . 

rT*Ota  feries  quadratorum  MK  cft  per  Sz. huius  ad  reliquam  feriem  NK,  vtqua- 
• . dratii.m  AM  ad  quadratum  BN,  hoc  eft  ex  conft.  ad  rcrtangulum  BH.  At- 
qui  ex  jwftrmftiont  , rcrtangulum  AG  cft  ad  rcrtangulum  BG,  vt  rertan- 
gulum  AAi  ad  tcftaoguium  BH,  ergo  feries  MK  eft  adferiem  NK,  vt  AG  ad 
BG-  Jgttuh  diuiueodo  quadratum  A M,  ert  ad  reliquam  feriam  NK , vt  quadra- 
tum idem  A M ad  reliquum  rcrtangulum  B G i ergo  Icries.  NK,  Sr  rertaneulum  B G 
A^Tfum ^xi^rominuniaddito quadrato  AM,tocafcricJ  MK,  & rcrtangulum 


i 


f i 


Corollarium. 


K 


D I E 


c t«7. 1 


■pSro  linea  AI  ferta  in  B, 

A-rpctitur  addi  IK,  vt  AI 
fit  adXK.vt  AKadBK. 

ConJbuSi»  tS>  dtmonftmio. 

CVper  AJ  liat  in  ahitudi- 

°nc  AB  rcrtangulum  A G, 

cui  «qualis c inueqiatyr  fe- 
ries quadratorum  baiibus 
indirertum  pofitis  MNK; 

incipiens  i quadrato  A B,  fiue  A M , & terminum  habens  longitudinis  K : Dico  fa- 
rtutn  quod  petebatur.  Curo  enim  rertangulum  AG  exconftrurtioneiir  «quale  fe- 
rici  MK,  AJ  erit  ad  IK,  vt  AB  ad  BC,  vti  ex  119.  huius  facile  demonftrari 
ptert:  it  quia  terminus  longitudinis  feriei  quadratorum  cft  K , progreffionis  etiam 
banum  terminus  J erit  Ki  ergo  AK  eft  <ad  B K,  vt  AB  ad  B C,  hoc  cft  per  demon-  «“.*«» 
it  rara  vi  AI  ad  2K.  Faftum  igitur  cft  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  CXL  VIII. 

ESro  figura  plana  quateumque  Fl.lqua  fimilis  auferacurFG,  petitur 
exhiberi  feries  planorum  fimilium,qux incipiat  a plano  ablato  FG 
& dato  plano  F I (it  «qualis. 


Con- 
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progressiones 

Conflraflto  <y  dtmonftritio. 


VT  planam  FI  ad  fcgmentum 
GI , fic  planum  FG  , fiat  ad 
fcgmentum  aliquod  G H , deind* 
plano  FG  fac  fimile  Sc,  «quala 
AM, & fegmsnto  GH  «quale fic 

K planum  BN,,fimile  autctp  planis 

»n (.»*«  S C B X AM,FG,f?I-  Deniqtte.progrcf- 

fionis  planorum  AM,  BN>  conti- 
nuatae1 inueniatur  terminus  logi- 
tudinis  K..  Dico  feriem  planorum 
. fitnilium  M Kpoftulato  (acisface- 
re,  eft  enim' iota  deries  planorum 
MK.  ad  reliquam  feriem  NK. 
btt.huim.  vctplanunj AM  adplunum  BN« 

hoc  eft  ex  conllruiltone , vt pla- 
num F G an  fcgmentum  G Hi  fcd 
rurfum  ex  conftrufiione  planum 
Fi  eft  ad  fcgmentum  GI,  vt  pla- 
num F G ad  fcgmentum  O H,  ei- 
go  feries  M K > eft  ad  reliqua  N K. 
vt  planum  FI  ad  fegmentum  G I*  - 
Quare  per  conuerfionem  rationis 
feries  MK,  eftadplanum  AM.vtplanum  FI  ad  planum  FG:  fedex  conftruftio. 
ne  plana  AM,FG  «qualia  fumi  ergo  etiam  feries  planorum  fimilium  MK.Si  pla- 
num FI  «qualia  funt.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CXLIX. 

DAta  fit  progreflio  quadratorum  MK.St  quadratum  aliud  D P.quod 
minus  clTc  debet  ferie  M K.petitut  exhiberi  alia  feries  quadratorum , 
incipiens  a quadrato  D Pj  aequalis  feriei  MK.  y . . 

QmRru£Uo  isr  dcwonft  ratio. 


IHC 


GK  f 


cttfM» 


iw 


■platredangulum  AG  inalti- 
A tudine  AB  , = «quale  feriei 
dat«  MK.  deinde,  ( quoniam 
quadratum  D P ponitur  minus 
ferie  MK.ideftcxconftruftio- 
ne  reflangulo  AG, ) auge  qua- 
dratum DP,  reflangulo  ES. 
; vtreflangulum  totum  D S ,«- 
“ quale  fit  reftangulo  AG:  tum 
re&angulo  D S d inueniatur  *- 
qualis  feries  quadratoru  P QH. 
incipiens  a quadrato  DP.  Dico 
feriem  P QH  folucre  Proble- 
ma. Nam  cx  conftr.  feries  qua- 
dratorum P Q_H  incipit  a qua- 
drato-dato  DI’,  K «qualis eft 
re&ingul  o D S,  hoc  eft  ex  con- 
ftruftionc  reflangulo  AG.hoc 
eft  rurfum  cx  conftruflione  fe- 
rici  dat«  M K.  Faftum  igitur  eft 
quod  petebatur. 
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PROPOSITIO  CL. 

DAtafic  iterum  quadratorum  feries  MK,  & aliud  quadratum  DP, 
item  ratio  quatuisfiue  maioris  fiue  minoris  in.r  qualitatis  V ad  T. 
petitur  exhiberi  feries  quadratorum  incipiens  a quadrato  D P,  & habens 
adferiem  MK,  rationem  datam  V ad  T. 

Conjlrufin  iy  dtmonjiratu. 

piat  s rcftangulum  AC"'1^ 
zqualc  feriei  MK,  & in 
eadem  altitudine  rccfangu- 
lum  A L,  quod  ad  r exangu- 
ium A G,  datam  habeat  ra- 
tionem. (i  iam  quadratum 
DP  maius  iit  aut  arquale 
rccbngulo  A L,  impoffibile 
eft  problema.  Minus  ergo  fit 
oportet  quadratum  D P re- 
Xangulo  AL.  Itaque  au- 
geatur rcXnngulo  ES,  ita  b ... 
vc  totum  D S b re&angulo 
A L sequale  fit.T um  reXan- 
gulo  DS  inueniatur  squa- 
lis feries,  quadratoru  p QH 
incipiens  a quadraro  DP. 

Dico  hanc  foluerc  proble- 
ma. 

Jg_  Ex  conftruftione  enim 

D P I feries  P Q.H  incipit  a qua- 

drato.DP,  & zqualis  eft 
reftangulo  D S , id  eft  ex  conftruSione  reftangulo  A L. quare  cum  re<fta:igu)um 
AL  ex  conftruftione  fit  ad  reftangulum  AG>  vt  V ad  T,  etiam  feries  P QH 
erit  ad  reftangulum  AG,  ideftrurlumex  conftruftione  ad  feriem  datam  MK.vt 
V ad  T.  Fecimus  ergo  quod  petebatur.  Nunc  vero  vtramquepropofitionem  pro- 
cedentem vniueriaf em  faciamus. 

PROPOSITIO  CLI. 

DAta  fit  planorum  fimilium  progreffio  vt  prius  difpofita  MK,  & 
aliud  planum  DP  fimile planis  feriei  MK:  Petitur  exhiberi  fimi- 
lium planorum  feries , incipiens  a dato  plano  D P,  zqualis  vero  feriei 
dat*  MK. 


T a Confim- 
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PROGRESSIONES 
C onflruflto  & demon flratto. 


imi. 


bni.hm- 


DLanis  » feriei  MK  atquale  ac  fimile 
fiat  planum  T V R,  (i  iam  planum  da- 
tum  DP,  aequale  aut  maius  fit  plano 
T VR,  fien  problema  non poteric  : mi- 
nus ergo  fic  necelTe  cft.  Itaque  inuenia- 
tur  feries  b planorum  fimilium  PQH, 
quxxqualis  fic  plano  T VR,  & incipiat 
a plano  dato  DP.  Dico  hanc  folucre 
problema. 

Nam  ex  conftruftione,  icries  P Q H 
incipit  a dato  plano  DP,  & atqualis  cft 
plano  T V R , id  cft  ex  conftru&ione  fe- 
riei datae  M Ks  Fa&um  igitur  eft  quod 
poftuiabatur. 

PROPOSITIO  C.LIL 


tjo.  S«- 


d 148.6«- 
hu. 


DAta  fit  iterum  planorum  fimilium  feries  MK  , 8c  aliud  planum 
DP, fimile  data:  feriei  planis,  itemque  ratio  quatuis,fiue  maioris,  fi- 
ue  minoris  inaequalitatis  « ad  /3.  Petitur  exhiberi  feries  planorum  fimi- 
lium, quae  incipiat  a plano  D P,  & ad  feriem  M K,  datam  nabeat  ratione. 

Qmjtruftio  tgydimonflratio. 

■piat  planis  feriei 
fMK  1 xquale 
planum  L,  dein- 
de vt  a ad  /3 , fic 
fiat  planum  fimile 
T V R ad  planusn 
L,  fi  iam  planum 
datumDP.asqua- 
w le  vel  maius  cft 
plano  TVR, fieri 
problema  non  po- 
terit. Minus  ergo 
planum  DP  fic 
oportet  , plano 
TVR:  Itaque  in- 
ucniacuc  J fetiea 
planotu.  fimilium 
PQH  , incipiens 
i plano  D P , ae- 
qualis vero  plano 

TVR.  Dico  hanc  problema  (oluere,  nam  ex  conftrutftione  feries  P QH , incipit  a 
plano  dato  DP,  tc  atqnalis  eft  plano  TVR,  quare  cum  planum  T V R ex  conftru- 
flione  datam  habeat  rationem  ad  planum  L>  etiam  feries  PQH  ad  planum  L, 
hoccftrurfumex  conftruftione  ad  feriem  datam  MK,  habebit  rationem  datam: 
Faftum  igitur  cft  quod  petebatur. 


TB 


P R O- 
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PROPOSITIO  CLIII. 

ESto  progrcflio quadratorum  GHK,  bafibus in dircdtum politis , & 
terminum  longitudinis  habens  punitum  K. 

Dico  quadratum  fupertota  A K tadtum,  ad  Icriem  datam, proportio- 
nem  habere  compofitam,  ex  rarione  K A ad  B A,  & C A ad  13  A. 

Dcmonftratio. 


Flat  enim  AD  ad  D K , vt  A B ad  BC-  Igitur  teAangulum  DAB,  flue  A E, 

»xquatui feriei  GK.  ergo  quadratum  AF,  eandem  ad  ferietn  GK,  & ad  re-  V1’  **- 
Aangulum  AE  habet  rationem. quonumautem  AD  eftad  DK>  vt  A B ad  BC, ' 
erit  inuertendo  ac  componendo  K A ad  DA,  vt  CA  ad  BA.  Ergo  ciim  quadra, 
tum  AFad  redtangulum  AE,  rationem  habeat  b compotitam  ex  rationibus  KA  adbtjji»!. 
DE,&KAadDA,  habebit  quoque  quadratum  AF,  ad  idem  rc&anguluin, 
compofitam  ex  rationibus  KA  ad  DE,  &c  CA  ad  B A:  quare  cum  feries  GK& 
reflangulum  AE,  xquatiafint,  habebit  quoque  quadratum  AF  ad  feriem  GK 
rationem  compofitam  cx  rationibus  KA  ad  DE,  hoc  eft  B A,  & C A ad  B A. 

Quod  erat  dcmonftrandum. placet  hoc  quoque  theorema  vniucriahter  dcmonftrare. 

PROPOSITIO  CLIV. 

DAta  fit  planorum  fimiUutn  quoromcunqne  progreflio  F G K,  ha- 
bens bafes  homologas  indire&um,&  terminum  longitudinis  K,da* 
ta:  progrefiionis. 

Dico  planum  A PK  ad  rotam  fenem  F G K habere  rationem  compo- 
fitam, ex  rationibus  K A ad  BA,  & C A ad  B A. 


T ; DemeH- 
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PROGRESSIONES 

Demonjiratio. 


CVpcrijidembafibus  AB.BC,  Src.  conftnmur  quadratorum  feries  DEK:  fiat* 
^que  quadratum  AD  ad  aliud  AHI,  vt  AC  ad  AK,  quod  toti ifcrici  quadra,- 
torum  DEK  atquabitur- Super  AI  vero  fac  planum  ANI  iimiie  plano  AF.  Ita- 
I»  11.  suiL  que  planum  AF  eft  ad  planum  ANI  t>  vt  quadratum  AD  ad  quadratum  AHI» 
hoceftexconftruiftione  vt  AC  ad  A K-Quare  etiam  planum  ANI/eriei  planorum 
cijo-S*-  fimilium  FGK'  atqualeciitjergo  feries  FGK  eft  ad  planum  ANI,  vt  feries D E K 
. ad  quadratum  AHI : atqui  planum  ANI  eft  ad  planum  APK  . Jvt  quadratum 
AH  I ad  quadratum  totius  AK  t igitur  ex  squalitate  feries  FGK  eft  ad  planum 
APK.vtleries  DEK  adquadratum  AK, & inuertends planum  APK  eft  ad  fe- 
eijjA»«i.  riem  FGK, vc quadratum  AK  ad  feriem  DEK. fed  quadratumAK  c ad  feriera 
DEK,  proportionem  habet  compofitam  ex  rationibus  K A ad  BA.St  CAadBA. 
ergo&t planum  APK  adferiem  FGK,  proportionem  habet  ex  ijfdem  rationibus 
compoiitam ; quod  erat  dcmonftrandum,  * 

PROPOSITIO  CLV. 

ESto  quadratorum  feries  habens  bafes  in  dire&um , & terminum  lon- 
gitudinis K , inferipta  triangulo  AGK,  iuxta  propofitionem  iji. 
huius,  & completo  re&angulo  AI,  latera  quadratorum  producantur  in 
L S,  &c.  item  in  Q,  O,  R,  8cc. 

Dico  ex  hac  laterum  produdlione  perpetua,  oriri  progrefsionem  re- 
«Stangulorum  M I,NL,  &c.  fimilium  , & continue  proportionalium, 
quae  progrcfsioni  quadratorum  quoque  fit  xqualis. 

Demonjiratio. 


h \s 

<t * - » 

£ ~V  C~K  t>  £ f K 

. f^Voniam  ex  hypotheii  K terminus  eft  longitudinis  quadratorum  feriei , etiam  K 
^terminus f erit  progrellionis  baiium  AB,  BC,  &c,  igitur  BK  8 eft  ad  CK,  vt 

A TJ  .J 
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AB  ad  BC.hoccft  vt  PM  ad  HN.hoccftvcGMadMN.hocellfquiaQGM, 

HMN  Gmilialunr  triangula)  vt  QM  ad  MH,  hoccft  denique  vt  Q_M  ad  ON: 
i primo  igitur  ad  vltimum,  BK  eft  ad  CK>  hoc  eft  HI,  ad  NS,  vt  QM  ad 
ON  : re&angula  igitur  M.f,  NL  .proportionalia  habent iatcra.  Quare  cum  fint  & 
juquiangula,  erunt  limilia ; qtiod  erat  prunum. 

Deinde  difta  re&yngula  complementa  fuut  eorum  , quocirca  diametrum  id n r. 

Ergo  lingula  quadratis  lingulis  datae  feriei»  atquantur.  crgt>&  progreflio  tota  roti » >"*<• 

progreflioni  arqualis  erit  icx  quo  etiam  fecundum  pater.  Cum  enim  quadrata  ex  hy- 
potliell  hnt  in  ratione  continua,  etiam  complementa  illixsequalia.in  continua  ctunc 
analogia ; qua:  erant  demonftranda. 


PROPOSITIO  CIVI.  : 

Ilfdcm politis fiat  A X bxqualis  leriei rationis  AB  ad  C D, Sc cx punQb-1"****- 
X,  duCta  normalis  X Y (ccet  lineas  P L,  G K,  iri.  T Sc  V. 

Dico  rcdangulum  fiub  BK.  V Y,  toti  complementorum  leriei  MI, 

NL,  &c.xquan.  ,,  . ■ 

Demonjiratio.  ' . q ni 

TNVcaturenim  AK  perpun^um  V parallela «|3.  Igitur  rc&angula  * V I.  KV/*,  t"mk 
icemque  re&angula  M Y , a M,  xqualia  lunc  intcric.  Igitur  Ggura  MQliSV 
figurx  MPAX  V xqualiseft.  quare  communi  addito  reflangulo  Z T,  erunt  re- 
ftangula  Zl.AT  aqualia.  Aequi  redfangiilum  Z I cll  reflangulumfub  ZiS,  ideft 
B K.8c  fub  Z id cll  V Y,  reflangulum  vero  AT  fcriei  quadratorum,  d cll  aqua- 
le.  ergo  rcftangulum  fub  BKVY,  fcriei  quadratorum,  hoc  c(l  per  prxcedentcm 
fcriei  complementorum  cll  aequale.  Quod  erat  demonflrandum. 

PROPOSITIO  CLV1I. 

I!  fdem  pofitis,  qux  fiupra. 

Dico  ea  qua:  circa  diametrum  fiunt  re&angula  PQ^,  H O,  Scc  efle  fi- 
milia  inter  fie  Sc  continue  proportionalia  ;rc&angulum  vero  lub  AB  Sc 
V Y,  toti  eorum  progrefisioni  effic  xquale. 


T/T  PMeftad  MO,  flue  HN,  Gc  GP  eft  ad  ON,  ob  triangulorum  GMP, 
» MON.Gmilnudinem:  quare  cum  reftangula  PQ_,  HO,  & latera  habeant 
proportionalia , & angulos  xquales,  erunt  fimdia  > acproinde  Sc  reliqua  omniaeo* 
dem  difcurfu  Gmlia  erunt  i quod  fuitprimum. Deinde  cdm  Gmilia  Gnt  dida  rcCian- 
gula,  erunt  in  duplicata  homologorum  laterum  PM.HN.Scc.  ratione.  Quare  cum 
& quadrara  fint  m eorumdem  laterum  ratione  duplicata,  eadem  erit  rca^gulorliirt 
ac  quadratornm  proportio.Atqui  hxc  cx  hypotheG  funt  in  continua  analogia , ergo 
icilla ! quod  erat  altcrum.Dcniq;  rc&angulumnM,  zquatur  e retiangulo  M Y.  Ad* 

dito 


Digitized  by  Googtc 


* iif.hu- 


t5a  PROGRESSIONES 

dito  igitur  communi  PQjjequabiturreflangulum  a (T,  hoc  eft  rcfiangulum  fijb 
AB  te  VY,  rc&angulo  1'  Y : Atqui  tedangulum  PY,  «duplum  ctt progte/Iionis 
triangulorum  GPM, MHN. &c.crg0  5creSanguUim  fub  AB &r V Y, prngrcisio. 
nis  triangulorum  eft  duplum : quare  cum  progrclliorcftangulorum  P Q.  HO.&c. 
etiam  fit progrefsionis  triangulorum  dupla,  re&angulum  fub  AB  & VY.Scpro- 
grcflio  redangulorum  scquabaerunt:  Quod  poitremum  fuit  eqrum , qua:  erant  de-, 
monftranda. 

PROPOSITIO  CLVIII. 

DAta  fit  quadratorum  feries,  bafibus  indiredlum  pofitis,8e  terminum 
habens  longitudinis  K : impares  autem  quadratorum  bafes  A B, 
<2D,E  F, &c.  notencurnumeris imparibus  i.yf.y.&Lc. 

Dico,  primum  quadratum  A Meile  ad  fecundum  BN,  »t  ABadCD: 
Strurfum primum  quadratum  AM  eflcad  tertium  CO,  vt  AB  ad  EF; 
& ad  quartum  D P,  vt  A B ad  G H.  Atque  ita  in  infinitum,  bafes  notat* 
imparibus  numeris,  funt  primo  quadrato  cum  fubfcquentibus  compa- 
rato , proportionales. 

Demonfirati*. 


M 


3 


p 

i 


x: 


& K 


/"''Omparemus  exempli  gratiaquadratum  AM.cumtertio  C O;  Quoniam  qua, 
b>»4-  *■  V_»,jrauomnia  AM,  BN, CO, &c,in continua funtanaiogia,eruntb  8c bafes  con- 
tinu^  proportionalcsjcx  arquaiitate  igitur  etiam  A B,  C D,  E F,  erunt  continui;  ( cfi 
inter  ipfa s zqualis  continue  proportionalium  numerus  intercedit ) ergo  quadratum 
AM  eft  ad  quadratum  CO,  vt  AB  ad  EF;  (cdm  rationes  tam  quadrati  ad  quadra- 
tum, quamlinc*  AB  adlineam  EF,  linrrationis  AB  ad  CD  duplicat*) eadem 
‘ valebit  demonftratio.li  quadratum  A M cum  quouis  alio  comparetur.  Conftac  ergo 

propofitionis  conclufio. 

PROPOSITIO  CLXIX., 

EAdcm  pofita  figur!;data  fit  planorum  fimilium  feries  M K habens 
bales  homologas  in  directum, & terminum  longitudinis  K. 

Dico  feriem  MK  ad  nullam  fui  partem,  verbi  gratia  ad  feriem  NK 
aut  feriem  O K,  vel  fericii)  P K,  Scc.  eam  habere  rationem,  quam  inter  fe 
habent  du*qu*cumqucin  hac  bafiumferie,  redii  line*,  inter  quas  par 
linearum  numerus  intercedit. 

Utmouftreuio. 

QEricsenim  dataMK,  cum  ea  fui  parte  comparatur.rt  inter  vtriufque  primum  ter- 
^minum,  vel  par  intercedat  planorum  numerus,  vel  impar;  comparentur  primo  fe- 
ries MK  Ac  OK,  inter  quarum  initia,  impar  terminorum  numerus  intercedit ; quia 

igitur 
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igitur  plana  fune  in  continuaanalogia,  etiam  bafcs  AB,  B C,  &c.  erunt  * continuar  »'»♦•*»- 
proportionales.  Quare  ex  zquo  etiam  AB,  C D»  EF,  erunt  concinuar:  ergo  pia-*" 
num  AM  eft  ad  planum  CO.vtbAB  ad  EF.  Atqui  feries  M K c cll  ad  Icriem 
OK,  vtplanum  AM  ad  planum  CO,  (funt  enim  fimilium  rationum  feries  ) ergo 
feries  MK  eftarfferiem  OK,  vt  A B ad  EFi  inter  quas  impdr  numtruS  bafium 
interccdic,  nempe,  j.  Atqui  in  tota  icric  balium  , non  polTunt  reperiri  du;  aliz  11- 
nez,  quz  eandem  rationem  habeant , quam  A B,  EF,  nili  illae  inter  quas  idem  ter- 
narius numerus  linearum  intercedit, vti  ex  elementis  demonftratur ; igitur  nulix-  li- 
nea: ex  terie  balium,  inter  quas  impar  linearum  numerus  inter  iicitur , eandem  ha- 
bent rationem, quam  leries  MK  ad  fuiparrem  O K. 

Comparentur  modo duz feries  MK  > PK,  inter  quarum  initia  par  planorum  fle 
numerus:  Rurfum  igitur oftendemus vti ptnls  feriem  MK  elfc  ad  feriem  PK  . *t 
AB  ad  GH.  quare  cum  inter  AB  & GH,  impar  linearum  fu  numerus,  nem- 
pe 5 ; tota  demonliratio  primz  partis  huic  etiam  quadrat : vnde  patet  propofltionis 
veritas.  * 

PROPOSITIO  C L X. 

DAtafit  quadratorum  feries  habens  bafes  in  diredtum  & terminum 
lo'ngitudinisK.  Deinde cx  lingulis  punitis  B,  C,  D,Scc.  ere&acfinc 
perpendiculares  AI, BL,C  M, &c. proportionales  continua: in  ratione 
dimidiataproportionis  AB  ad  BC;  & fuper  illis  perpendicularibus  in 
altitudine  tincarum  A B,  BC,dcc.  fiant  rcdtangula  I B,  LC,  MD,  &c. 

Dico  feriem  rcttangulorum  I K,ad  feriem  rcdtanguloruni  LK,  tripli- 
caram habere  proportionem  rationis  Ai  ad  B L^cuius  quadruplicatam 
habet  leries  quadratorum  E K,  ad  feriem  quadratorum  F K. 

‘Dtmonjlratto. 

■pRimumenimredangula  IB.LC,  3 
8cc.  efle  m continua  analogia  C c 
oftendo.  ratio  reflanguli  I B ad  L C, 
coponitur  ex  rationibus  A I ad  B L, 
hoc  eft  ex  hypothcli  B L ad  C M,  Sc 
ABadBC,  hoc  cftBCadCDi 
Atqui  etiam  redangulorum  LC,  * 

M D,  ratio  componitur  cx  rationibus 
BL  ad  CM,  Sc  BC  ad  CD  1 ergo 
eadem  eft  re&anguli  I B ad  L C,  St 
LC  ad  MD  ratio  : ergo  ilia  re&an- 
gula fum in  continua  analogia,  ha- 
beturque  progtelEo  continue  pro- 
portionalium reftanguloruml.L.M,  I , 

N.K:  quare  feries  IK  eft  a ad  feriem  LK,  vt  reftangulum  I B.ad  reftangulum  1,  C:  ■ 

A tqui  ratio  refianguli  1B  ad  LC  «componitur  ex  ratione  AI  ad  B L , Sc  ex  ratio- 
ne A B ad  BC  , quz  ponitur  efle  duplicata  rationis  AI  ad  BLi  ergo  ratio  re- 
ffanguli  IB  ad  LC,  hoc  eft  ficut  modo  oftendimus,  ratio  feriei  IKad  lenem  L K, 
eft  triplicata  rationis  AI  ad  B L.  Series  autem  quadratorum  E K eft  ad  feriem  FK, 
evr  quadratum  BE  ad  quadrarum  CF>  hoc  eft  m duplicata  rationis  AB  ad  BC,eM' 
hoc  eft  (vt  ex  hypothefi  colligitur)  in  quadruplicata  rationis  AI  ad  B L,  cuius  tri- 
plicata eft  ratio  feriei  re&angulorum  IK,  ad  feriem  L K.  Quod  erat  demonfttan- 
duro. 
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PROPOSITIO  CLXI. 


Ilfdem  poficisloco  re&angulorum  intclligatur  fupcr  normalibus  AI, 
BL,  &c.  conftrui  feries  quadratorum. 

Dico  feriem  quadratorum  E K,  ad  feriem  F K,  duplicatam  habere  ra- 
tionem cius,  quam  habee  feries  quadratorum  AI,  8L,CM,  &c.  ad  fe- 
riem quadratorum  BL,  C M,  D N,  &c. 

Dcmonftratio. 


• rtid  1 CEries  EK  eft  ad  feriem  » FK  vt 

• ^quadratum  B E ad  quadratum 
CF,  hoc  eft  in  duplicata  rationis 
A B ad  B C-  fimiliter  ratio  fieri  qua- 
dratorum AI,  BL,  icc.  ad  feriem 
K quadratorum  BL,  CM,‘&c.  eadem 
eftqux quadrati  AI  ad  quadratum 
B L,  hoc  eft  duplicata  rationis  A I, 
ad  BL;  hoc  eft  ex  hypothcG  ratio 
feriei quadratorum  AI,  &c.  ad  ie- 
riem  quadratorum  BL,  Scc.eadem 
eft  q»z  AB  ad  BC.  quare  cdm 
ofienfum  fit  rationem  feriei  E K , ad 
feriem  FK,  crte  duplicatam  ratio- 
nis AB  ad  BE,  erit  quoque  duplicata  rationis,  quam  habet  feries  reflangulorum 
IK,  ad  feriem  re&angulorum  LK;  Quod  eratdemonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXI1. 


I KHem pofitis qua:  fupraj inter  BA,  AI,  CB,BL,DC, CM,  &c.  in- 
ueniantur  medix  proportionales  AO,BP,  CQ,ficc. 

Dico  quadrau  A O,  B P,  C Q,  &c.  cubis  A I,  B L,  C M , &c.  efle  pro- 
portionalia. 


Demonjlratio. 


bij./unu  ptV oniam  B A,  A O,  A I,  funt conti nuz  proportionales  ,erit  quadratum  A O , re- 
V£&anguloBAI*>£qualc:fimiliterreliquaquad.rata  B P,  C Q^&.c.  reliquis  re- 
c lio.S*-  dar.guhs  C B L,D  C M,Scc.erunt  xqualia.quare  cum  re&angula  c dicta  funt  conti- 
*"•  nue  proportionalia  in  ratione  triplicata  A I ad  BL,  quadrata  quoque  AO,  B P, 
* 8cc.  erunt  in diflorum  laterum  AI,BL,  Jcc.  triplicata  ratione  continue  propor- 
d,,.W,-honalia.  Atqui  etiam  cubi  A l,BL,Stc.  funt  in  laterum  A I , B L,  Jcc.  d triplicata 
n mi.  rationejergo  quadrata  AO,BP,&c.cubis  AI,  BL,  &c.  funt  proportionalia.  Qtjod 

erat  demonilrandum. 
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Doffrinatn procedenti  parte  in  planis  demonfl ratam ,corpori- 
• bue , foltdutjj  applicat.  . . 

PROPOSITIO  CLXIII. 

DAtafit  quadratorum  continue  proportionalium  feries  ,ba(ibus  in 
dite&um  politis , cuius  longitudinis  terminus  fit  K;  fupcr  (ingulis 
autem  quadratis  cubi  conftruantur. 

Dico  conflituilcricm  cuborum  continue  proporcionalium,qux  cum- 
dem  quoque  habeant  terminum  longitudinis  K. 

Demonstratio.  ‘ 


RAtiocubi  AM  ad  cubum  BN,  triplicata eftritionij» AB  ad  BC,  item ritio * » *■** 
cubi  BN  ad  cubum  CO,  triplicata cft rationis 11  BC  ad  CD;  Id  cft  rationis  "«ju* 
AB  ad  BC;  f ponuntur  enim  quadrata  AM,  BN  , CO  8cc.  in  contiruu  analo- 
gia) qnare  cum  rationes  vtrzquc,  cabi  AM  ad  cubum  BN,  Acubi  BN  ad  cubum 
CO,  ftipiicanefint  rationis  AB  ad  BC,  eardem  erant.  Sunt  igitur  cubi  AM.BiV, 

CO  in  continua  analogia  i eodem  modo  erant  A reliqui  omnes  continue  pro- 
portionales. Quod  erat  primum,  ex  quo  paret  etiam  fecundum:  COnf  enim  qua- 
dratorum & cuborum  feries,  pariter  femper  procedant,  idim  vtriufque  terminus  liit 
longitudinis  nccciTcefl.  Qute  erant  demonftranda. 

PROPOSITIO  CLXVI. 

IlfHcm  pofitis;  primx  AB,  &quarc*  DE,xqualesfianc  RS,ST:con- 
tinueturque ratio  RS  ad  ST,  perplures  femper  terminos  T V,V  X,  8cc. 

Dico  cubum  primum  AM,  clTc  ad  quemlibet  cubum  ferieipropofitq, 
veibi  gratia  ad  quartum  D P,  vt  cft  linea  RS  ad  quartam  V X. 


T VX 


Demon- 
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Demonjlratio. 


tJt. 

CVbus  AM  adcubnm  DP,  eft  in  triplicata*  rationis  AB  ad  DE,  hoc  eft  per 
cooft ruit ioncm  rationis  RS  ad  S T.  Atqui  ctilm  RS  ad  quartam  V X»  ellin 
triplicata  ratione  eiusj  quam  habet  R S ad  ST:  ergo  »t  R S ad  V X , fic  cubut 
AM  ad  cubum  D P.  Simili  ratiocinationeoftcndemus  cubum  pritnum.adquemuii. 
fetic!  cubum,  eandem  habere  rationem,  quam  habet  RS  ad  lineam  quxzque  di- 
ftabitaprima  Rs,  atque  cubus  a cuboprimo  A M.  Quod  erat  dcraonftratidum. 

Contrarium.  , . 

DVo  hxc  theoremata  eadem  ferulea  demonftratione , ad  omnia  firailiura  lorpo- 
, rum  genera  licebic  extendere. 

PROPOSITIO  CLX  V; 

DAta  fic  quadratorum  feries, habens  bafes  in  direftum,  & terniinum 
longitudinis  K.  luper  quadraris  autem  lingulis , cxflrudti  fine  cubit 
Petitur  feriei  cubica:  atquale  parallelepipedum  exhiberi. 

. • Conjlruflio  Cr  dcmonjlratii .4 

. , CErici  rationis  primae  bai 

• ^(eos  AB  ,ad  quartam  DE, 
imimi.  K a • fae*> aequalem  AF;&  fupet 

. ■ „ AF-ih  altitudine  A B.rcAan- 

( "l  o gulum  A G : deinde  fuper 

1 aeidangtilo  A G>  in  altitudi- 

1 1 X-  «c  AB,  conftrue  parallele- 

' J j"j D S pipedum  rcQangulum.  Diet» 

• hoc  feriei  cubicae  aequari. 

Vel  fuper  quadrato  AB  in 
altitudine  linea:,  xqualisfe- 
rici  rationis  AB  ad  D E,  fac  parallelepipedum.  Dicohoceffe  quzfitum.Fiatenira 
B I zqualis  D E.  Quoniam  igitur  ex  conftruflione  feriei  rationis  A B ad  Bl,  fiue 
AB  ad  DE,  zqualis  eft  AF,  erite  A F ad  BF>  vt  A B ad  B.I . hoceft  n AB 
ad  DE:  quia  autem  quadrata  cx  hypothelifunt  continua,  erunt J linex  AB.BC, 
«*-CD,  DEiAcc.  in  continua  analogia  t vnde& cubus*  AM  ad  cubum  BN.Vt  A B 
ad  DE,  hoceft  [ficutoftetidi)  vt  AF  adBF:  Quare  cum  parallelepipedum  AG, 
"*■  fit  ad  parallelepipedum  BG> f vt  bafis  A G ad oafim  BG,  hoceft  vtB  AF  adBF, 
ai.  erit  cubus  AM  ad  cubum  6N , vt  parallelepipedum  AG,ad  parallelepipedum 
BG:  Atqui  tota  Ii  feries  cubica  MK>cft  adferiem  cubicam  NK>  vt  cubus  Alf  ad 
t-iu.  cubum  BN,  ergo  parallelepipedum  A G,  eft  ad  parallelepipedum  B G>  vt  feriei 
cubica  MK,  adferiem  cubicam  NK:  ergo  diuidendo  cubus  AM,  eft  ad  parallele- 
pipedum BG'Vt  cubus  idem  AM,  ad  feriem  cubicam  NKi(cumenimparallele-  . 
pipeda  AG,  BG  conftru&aftnrfupra  bafes  A Gi  B G>  in  communi  altitudine  AB, 
patet  cubum  AM  efle  exccfTum  parallelepipedi  A G fuper  parallelepipedum  BG.) 
Itaque  feries  cubica  N K.  & parallelepipedum  BG,  erunt  xqualia;  communique! 
additocnbo  AM, tota fctiescubica,  & parallelepipedum  AG  zqualia  ctunt.  Fa- 
£him  igitur  eft  quod  petebatur,  • 
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, Corollarium. 

f ‘taquefi  Fuerint  propofit*  bini  , vel  plures  cuborum  progreffiones,  etiam  ratio- 
*num  diifimilium,  cognoicctur  earum  proportio  intct  Ce,  fi  perhanc  propofitionem 
Angulis  cuborumprogrclfionibus  arqualia parallelepi peda conili tuantur. 

PROPOSITIO  CLXVI. 


DEntur  binx.fcd  squales  cuborum  progrclliones  rationum  diflimi- 
lium.  - 

Dico  feriehi  cubicam  AK,  ad  feriem  cubicam  HR,  rationem  habere 
compofitam,  ex  ratione  primi  quadrati  A F,ad  primum  quadratum  H O, 
& ratione  feriei  rationis  AB  prima:,  ad  quartam  D E,  adfcricm  rationi* 
H I.primsr, ad  quartam  MN.  i 

' Dcmonftratio. 


* 
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i ' # 
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K 

tjArallelepipedum  fa&um  fuper  quadrato  AB,  m altitudine  line*  feriei  rationis 
AB  ad  DE,  per prseccdentem feriei cublc*  AK,  eritzquale : fimiliter paral- 
Jelepipedum  fuper  quadrato  HI,  in  altitudine  line* feriei  rationis  HI  ad  MN, fe- 
riei cubicx  HR  zquale eft. Quare curhfecies cubic.it ponamur zqualcs.dida quo- , 
que  parallelepipeda  xqualia  erunt  i ergo  reciprocam  habent  bafium  8t  ‘altitudinum 
rationem,  hoceft  habent  rationem  compofitam  ex  rationibus  bafium  k altitudinu: 
Quare  Se  feries  cubicq  AK  Se  HR  illis  sequalps,  rationem  .habent  compofitam  ex 
ratione  didarum  altitudinum,  hoc  eft  ex  ratione  feriei  A B,  D E,&c.  ad  feriem  HI, 
MN,  kc.  8c  ea  ratione  bafiiim,  hoc  eft  ex  ratione  quadrati  A F ad  quadtatum  H O. . 
Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  CLXVII. 


DAta  Iit  quadratorum  progreflio  , bafibus.in  direfitum  politis;  quae 
terminum  longitudinis  habeat  K.  & iuxta  tjt.  huius  inferipea  Cii 
triangulo  A Q K,-  completo  autem  re&angulo  A M,  producantur  latera 
quadratorum  in  N,  O,  P,  kc.  k in  H,  I,L,  Scc. 

V f ■ . : ■ ■ Dico 


ij«  PfcdcRESSlONtS 

Dico  feriem  parallclcpipedorum,  fuper  re&angulis  E M , F N , GO, 
&c.  in  altitudine  linearum  B E,  C F,  D G,  & c.  aequalem  efle  ferici  cubi1 
cx,  fuper  quadratis  exftru&x. 

’ Dcmmftratte. 


Dl&aenim  EM.  FN,  fcc.  rc&angula , funr  complementa re&angulorum  , quae 
liint  circa diamctrum.ergo* Cngula  q aadratis lingulis  ordine  funt  aequalia. Qua- 
re parallclcpipcda  fuper  complementis  illis  exftru&a,  cum  eafdem  quoque  cumcu- 
Ws  quadratorum  habeant  altitudines  B E.  C F.  tcc.  patet  lingula  b patallelepipeda 
lingulis  cubis  xqualia  c(Tc  : ergo  tota  parallclcpipedorum  fcrics.toti  feriei  cubicq  x- 
quatur : quod  erat  demonflrandum. 

PROPOSITIO  C LXV1II. 

DAta  (it  progrelTio  linearum  AB,BC,CD,&c.  terminata  in  K,  & 
fuper  lineis  quadrata,  fuperquadratis  autem  cubi.  Petitur  cuborum 
feries  inlcribi  pyramidi,  quadratam  bafim  habenti. 

Ctinflruflio  (y  itmonflrcUio. 


i'  l * . 

EX  punflo  K,  per  I,S,  F,dueantur  rettq  KI,  XS.KF, quarum  du$  prlmf  K|» 
K S>  occurrant  lineis  A E.  AX  produ&is  in  L & Z : produdo  deinde  plana 
Ais,  decurrat  linea  KF  ih  M.  iuUganturquc  1M.  ZM.  Dico  fadtum  quod  peteba- 
tur i Ducantur  enim  in  aduerliscuborliin  planis  diametri  AE,BF,CP.DQ;  &c. 
primo  igitur  cx  hypotheli  tnanifeilum  eft  vcriufqi  ferici  quadrata  A I,  B N,  C O.  &c. 

ASf 
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AS,  B T,  &e.  cflc  in  eodem  plano,  quare  lincx  ‘ K IL,  K S Z tranfeunt  per  omnia  i*,'" 
punfta  N,  O.&c.  T,Y,  &:c.  hoc  ed  tangunt  rocamcuborumfcriem.Supereft  ergo 
vtdemondremus  lineam  KFM  traniire  etiam  per  omnia  piinfla  P,  Q_,  &c,  quod 
fic praedabimus.  IF  edad  H G',  vt  1 B ad  HB,  id  clt  vt  1 K ad  N K>  hoc  clt  vt 
BK  ad  CK;  Atqui  ciim  feriei  AB,BC,C  D terminus  fitK,  b A K,  B K,  CKiunc  b s' 
continuae  proportionales;  ergo  B K eft  ad  CK,  vt  AB  adBC:  &r  IF  ad  HG  vt 
AB  ad  BO  quare  cum  AB,1F  xquales  fint.etiam  B C & intercepta  HG,  ae- 
quales erunt;  ergo  BF  traniit  per  verticem  anguli  G,  quadrati  S BHG,  cuin  in- 
tercipiat parallelam  H G xqualem  lateri  difli  quadrari ; vnde  B,  G,  F lunt  in  dire- 
£um.  Itaquccum  ex  clementis  condet  diametrosaduerfas  CP,  BG  clle  paralie- ^ ^ 
las,  etiam  CP,BF  erunt  parallele.  Quia  igitur  linea  BF  ed  m Splano  BF  K,  et-„)  ‘‘ 

tamCP  in  eodem  J plano  BFKeric.  Similiter  odendemus  lineas  D Q>  CP,  clle 
parallelas, & proinde  cum  CP  fic  in  plano  B FK,  etiam  D Q ede  in  plano  B F K,- 
eodem  difcurfiu  demondrabimus  omnes  BF,  CP,  D Q_,  X/3,&c.  cflc  in  eodem 
plano  BFK,  Gue  AMKtdcindc  BI",CP,&c.  cumlinc in  oppodtis  planis  paral- 
lelis, produ&x nunquam conucnienc.  quarccum Gntomnesin plano  BFC,  erunt 
omnes  inter  cfc  parallela-.  Praeterea  ex  elementis  & ex  datis  patet  diametros  B F,  < t*,a. 
CP,to.  ede  lateribus  1B,  NC,  Src.hoccd  AB,  BC,  C-D,  &c.  proportionales;^^ 
quare  1 K F M traniit  per  amnia  punda  P,  Q//3,  &c.  Quod  aucem  etiam  bafis  Z M 
quadrata Cr, fic odendo ; Z A ed  ad  X A,  vt  ZK  ad  S K,  hoc  eft  vc  AK  adB  K,  >•■. 
hoccd  vt  LK  ad  IK,  hoc  eft  denique  vc  LA  ad  R A ; Quia  ergo  X A , R A x- 
qualesfunr, etiam  ZA.LA  gxquales  erunt.  Prxterea  LM  edadlF  vt  LK  adg,4f*'*'1 
XK,  hoc  eft  vt  AK  ad  BK,hoc  eft  vt  AZ  ad  B S,  atqui  IF,  B S xquales  funr,  er- 
goetiam  LM,  AZ  xquales  erunc.  Deinde  cum  LK  fit  ad  1K,  vt  bMK  ad  FK,  *' 

critLM  parallciaad  IF,  quqcum  ad  AX  Z parallela  fit , etiam  LM  ad  AX  Z 
parallela  erit.  Quia  igitur  MZ  Sc  AL  xquales  fic  parallelas  LM,  AZconne- 
flunc,  ipfj  quoque1  xquales  &parallelx  erunt;  ed  aurem  angulus  L A Z re&us,  ac*  H-/''"' 
proinde  etiam  angulus  M Z A,  & confequentcr  anguli  iilis  oppofiti  iunt  reifti , bafis 
igitur  Z L ed  quadrata : Fatftum  ergo  cd  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  CLXIX. 


SEries  feu  pyramis  cubica  inferipta  fit  pyramidi  A L G K.  Oporteat 
pyramidis  includencis,  & inclul*  differentiam  exhibere. 

Conjirucho  & demonftratio. 


CVper  quadrato  A B in  altitudine  linexxquatis  feriei  rationis  AB  ad  DE  faepa- 
*-,raliclepipedum,hoc  ed  feriei  kcubicx  xqualeerit.  Deinde  fiat  vt  quadratum  AB  b i*t- 
ad  quadratum  AI.  G,  ita  pyramidis  GLK  alcitudo  AK  ad  aliquam  Q ; denique”' 
fiiper  quadrato  AB  in  alcitiidine  linex.qujcontineac  vnam  rerriam  reflx  Q_fiat 
paraileiepipedum.crit  hoc  pyramidi  L K xqualei  nam  parallclepipedum  fuper  qua- 
drato 
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dratb  AB  in  altitudine  linez  Q,  aquale  cft  *paraIlclc.pipedo  fuper  quadrato  A G 
timi.  in  altitudine  AK>  cum  habeant  baies  exconftr.  & altitudinei  reciprocas.  Quare 
cdm pyramis b LK  fit  vna  tertia  p^rallelepipedi fuper  AG  inaltitudinc  AK  (cft 
timi!*  enim  A K altitudo  pyramidis, quia  AK  vt  exconftrufl.  procedentis  propofitionis 
patet.-eft  normalis  ad  AL)itemque  parallelepipedum  fuper  quadrato  AG  inalti- 
tudine  tertiz  partis reflzQTiteiufdem  paralleiepipedi  tertia  pars , erunt  pyramis 
Bc  di&um  parallelepipedum  zqualia.  Quare  cum  pyramis  maior  Ct  inferipta  cubica 
pyramide,  etiam  dieftum  parallelepipedum  nempe  fuper  quadrato  A B in  altitudine 
terti?  partis  reft?  Q,erit  maius  parallclcpipedo  quod  pyramidi  cubic?  f quale  fece- 
ramus. Eadem  igitur  erit  pyramidis  includentis  & inclulz  qua;  horum  parallelepi- 
pedorum  ditferentia.  exhibuimus  crgo.Stc.  quod  petebatur. 

* 

PROPOSITIO  CLXX. 

DAtse  feriei  fiue  pyramidi  cubicse,  pyratnidem  fuper  F quadrato  da- 
to, aequalem  exhibere. 

QnJbuEho  &•  dmonflr&tio. 

CIt  feries  cuborum  AM.BN.CO.  8fc.  & datum  quadra- 
ntum Ct  F,  & fiat  vt  quadratum  F ad  quadratum  A B , ita 
linea  aequalis  feriei  rationis  AB  ad  DE  ad  lineam  Q.Dico' 
pyramidetn  cuius  bafis  fit  quadratum  F,  altitudo  autem  tri- 
pla ipfius  QJeriei  cubicz  zqualem  efle.Nam  parallelepipe- 
dum cuius  bafisfitquadratum  F altitudo  Q^sequatur  c pa- 
rallelepipedo,  cuius  bafis  fit  quadrarum  AB.altitudo  vero  fe- 
ries rationis  AB  ad  DE,  hoc  cft  d feriei  cubicz.  Ergo  parai- 
lclcpipedum  cuius  bafis  fic  quadratum  F &c  altitudo  tripla 

re&se  Q_  triplum  erit  feriei  cubicz.  atqui  * idem  parallelc- 

cmi  pipedum  triplum  cft  pyramidis  habentis  bafimF^ltitudinem 

vero  triplam  rc&z  Q^crgo  pyramis  illi  feriei  cubicz  zqualis 
erit.  Faflum  igitur  eft  quod  petebatur. 


PRO-- 


Digitized  by  Godgle 


'GEOMETR.IC  jE,  i«J 

PROPOSITIO  GLXXI. 

BIn.T  cuborum  feries  quarumuis  rationum  ab  squalibus  cubis  A D, 
E Q incipianc. 

Dico  cubicas  feries  eamdem  habere  ad  inuiccm  proportionem,  quam 
habent  lines  S L,  N O aequales  feriebus  rationum  AB  ad  D I ,&  EF 
ad  HM. 

Dtmonftratio . 


P 

. 

1 

Lh  k 

...  .j 

— 

* 

i i I I I K l . J i i J 

A B C D j i'  F i H M 


s L n _o 

pArallcIepIpedum  fuper  quadrato  A B inaltitudine  S L,  xquatur  » feriei  cubicx 
PK.  Item  parallelepipcdum  liipcrquadrato  EF  in  altitudine  N O,  xquatur  fe- 
riei  cubica:  QR  ; cum  autem  cubi  AP,  EQ^ponantur  xquales , etiam  quadrata 
A B,  EF  xqualia  erunt. (^uaredifta parallclepipeda  eafdcm  Safe!  habcbuntjitaque 
di&a  parallclepipeda, hoc  c(i  feries  cubicx  eamdem  habebunt  rationem,  quam  alti- 
tudines SE,  NO,  hoc  cftquamJiabcntferics  rationis  A B ad  DI,  & rationis  EF 
ad.Il  M : quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXII. 


D Ara  fit  quadratorum  prbgrcfiio  (blita,  fuperque  illis  exftrutla  feries 
cuborum,  & inferipta  parallelcpipedo  A G,cuius  bafis  fu  quadratum 
AB,  altitudo  AK,  eadem  nempe  qua:  longitudo  feriei  cubicte. 

. Dico  parallelepipedi  ad  feriem  cubicam, eamdem  ede  rationem, quae  cft 
DA  trium  primorum  lacerum,  ad  latus  primum  AB. 


Demonjltatio. 


DA  ad  B A Quod  erae  damonftrandum.  ’ 


Linea  AF  a:qualis  fiat  feriei  ra* 
tionis  AB  ad  DE;  erit  paraU 
lelepipedum fuper  quadrato  AB 
inaltitudine  AL  (quod  vocemus 
parallelepipcdum  AH)  xquale 
b feriei  cubicqifcd  parallclcpipedij 

A G cft  ad  parallelepipcdum  A H> 
(cum  eadem  fit  balis  vrriufquc)  vr 
AK  ad  AF.hoc  eft  vt k I)A  adf 
B A;  ergo  parallelepipcdum  AG™ 
etiam  crk  ad  lenem  cubicam  vt 


X P R O- 
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PROPOSITIO  CLXXIII. 

DAta  fit  vt  fupra  cubrirum  feries.  Oportet  exhibere  fuperficicm  om- 
nibus fuperheiebus  omnium  cuborum  progrclfionis  dat x zqualc . 

Dtmonjlratio, 


n 

1 

1 rn  - 

K 

1 

9 c x> 

« ijo. 'Clat ■ rcfUngulufn  F.HGF  zqualc  progreffioni  quadratorum  AM,  BNi  tcc. 

tum  E 1 fextupla  fiat  hnex  E H.  Dico  rcdangbium  F I efle  id  quod  quqricuf» 
Cum  fuperficies  luigulorum  cuborum  condet  fex  quadratis  zqualibus , mantfcdum 
cd  omnes  iericicubicziiiperficies  conditui  cx  fcxicricbus  quadratorum  AM,  BN» 
& c.  atqui  tcdangulum  HF  ex  condrudione  feriet  quadratorum  AM,  BN,  cdr» 
quale.Ergofrx  rctdangula  FH,  hoced  ex  condruft  retdangulum  FI,  conditure 
omnes  feriei  cubicz  data;  fuperficics.  Fecimus  ergo  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  CLXXIV. 

DAta  fit  cuborum  progreflio  fibi  mutuo  infiftcntium  , conftituens 
pyramidem'  cubicam. 

Dico refiduas bafium fuperficics,nempc  BKICHG,  DOMEML 
& reliquas  omnes  in  infinitum  fimul  fumptas,  quadrato  primi  cubi  r qua- 
les cfic. 

Dtmonflratio. 

Clat  enim  feriei  rationis  prim*  AH  ad  tertiam  EQjrquaiis  V fuper  qua  in 
■^altitudine  AH  fiar  re&angulum  Zn.fumptaque  VX  xquaU,  AH  ducatur  acf 
V a parallela  Xi3,  quz  abfeindat  quadratum  X<t  zquale  quadrato  AG  feu  H B. 
Rctdangulum  «Z  per  79.  huius zquatur feriei  quadratorum  AG,  CL.EP.4Sc. 
hoced  fquoniam  cuborum  plana  omnia  funt  quadrata  zquaiiaj  ictiei quadratorum 
HB.  MD,  QF,  irc.  ergo  cum  «X  ex  condr.  quadrato  AB  zquale  iit , erit  reli- 
quum /3  Z reliqua  quadratorum  fetici  MD,  QjP , 4cc.  zqualc.  Atqui  feries  qua- 
dratorum 
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dratorum  MD,  Q_F,&c.  eadem  eft  cum ferie quadratorum  KC>  OE,  Jtc. redan- 
gulum  igitur  (3  Z lerici  quadratorum  CK,  O E,  Scc. zquatur.  Quare  cum  reftan- 
gulumoZ  & feries  quadratorum  H B.  M D,  Q F>  Scc.  iremque  rcdangulum  fiZ 
& feries  quadratorum  CK.  EO,  &c.  atqualiafint,  etiam  ezcefTus  rcdianguli  «Z 
fuper  /SZ.Jc  exceflus  feriet  HB,  MD,  &c.  fuper  feriem  CK,  EO,  Scc.  xquales 
erunt.  Atqui  exceflus  a.  Z fuper  fi  Z c(i*X,  ideft  exconftrud.  quadratum  HBt 
exccifus  vero  ferici  quadratorum  BH,  MD,&c.  fuper  feriem  quadratorum  CK, 
EO,  ta.  funt  figura:  HKICHG,  D QNEML.F  R #T  Q.P  ergo  figurae 
illae  omnes  fimulfumpt*  aquantur  quadrato  HB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXV. 


Ilfdem  pofitis, 

Dico  fuperftciemcubicz  pyramidis,  aqualem  efle  fuperficici  paral- 
lelepipedi  yl,  cuius  bafisyj  Iit  primi  cubi  quadratu,  altitudo  vero  y a ae- 
qualis lerici  rationis  prima:  A H ad  tertiam  E Q.  Per  fupcrficiem  autem 
pyramidis  cubica:  intclligo  hic  lupcrficies  omnium  cuborum,  exceptis 
quadratis  C K,  E O,  T R,  Scc. 


Demonjlratio. 


O Edangulum  > & continetur  li- 
•^'-nca  yX,  aquali  ferici  rationis 
AH  ad  EQ>&  altitudine  yl.qu^ 
aqualis  eft  AHteftenim  quadra- 
tum yj  aquale  quadraro  AG:  igi- 
tur*  redagwlum  A S omnibusqua- 
dratis  A G , C L , &c.  aquale  eft: 
reliqua igitur hedera  rS,  }9,y* 
■quales  font  ferici  quadratorum 
oppofitx  ferici  A G > C I.,  *£c.  & 
(eriei quadratorum  BY ,DI , Scc. 
nec  non  illi  que  infra  huius  oppoft- 
ta eft:  eft  autem  ■&  quadraturo  y£ 
bafis  parallclcpipcdi  aqualis  qua- 


aitll» 


X A 


drate 


* 
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draco  AS  bafi  pyramidis  cubicx,  5c  per  prxccdentem , quadratum  HB,  ideft 
xqualecft  omnium  bafiumrcfiduis.  Ergo  tota  fuperficies  parallclepipedi , toti  py- 
ramidis cubica:  fuperficici  xqualis  cft.Quod  erat  dcmonftraudum. 

propositio  clxxvi. 

DAtafitquadratorumprogrefliocui  terminus  longitudinis  fit  K, fu- 
per  quadratis  autem  exRruda  fit  cuborum  feries.  Deinde  per  i6y. 
huius  fa&um  fit  parallclepipedum  MP,  aequale  feriei  cubicar. 

Dico  fupetficiem  huius  parallclepipedi , ad  fuperficicm  pyramidis  cu- 
bica: (fumendo  hic  fuperficicm  pyramidis  cubicae,  vt  in  propofidone 
prxccdcntifumpfimus ) eam  habere  rationem,  quam  linea  squalis  feriei 
rationis  AB  prima;  ad  D E quartam, vna  cum  dimidia ipfius  AB.habet 
ad  aequalem  feriei  rationis  primae  AB  ad  CD  tertiam,  vna  cum  dimi- 
dia AB. 

! Demonflratio . 


■ itjJmim. 


Wi  -Jmi. 


pArallelcpipedum  MP  fadum  eft  xquale  feriei  cubicx,  igitur  latus  MN  xqua- 
le  rft  • feriei  rationis  AB  ad  DE  , Sc  NO»  OP  xquales  fune  lingula;  ipfi 
AB.  Fiat  iam  fuper  quadrato  RT  quod  fit  xquale  quadrato  AB  , parallele- 
pipeditm  QT  > in  altitudine  Q_R , aequali  feriei  rationis  A B ad  CD-  ergg 
per  prxcedcnrem  fuperficies  parallclepipedi  QT  xqualis  erit  fuperficici  cubice 
pyramidis.  Deinde  fuperficies  parallclepipedi  MP  xqualis  eft  reaangulo  » quod 
linea  compofica  ex  quadrupla  MN  & dupla  NO.de  altitudine  NO  liue  OP 
continetur.  Similiter  fuperficies  parallclepipedi  Q_T  xqualis  eft  redangulo  Cuius 
bafis  fit  compofira ex  quadrupla  QR  Bc  dupla  R S; altitudo  vero  RS  Gue  ST 
'(funtenitn  RS.  ST  xquales) quia  latera  funt  quadrari  RT-  Qtjare  cum  di£U 
reflangula  fint  vr  bafes  (altitudines  enim  NO.  RS  xquales  habent  eidem  AB» 
idcoque  xquales  inter  fe  ) etiam  erit  parallclepipedi  MP  fuperficies, ad  fuperfi- 
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ciem  parallelepipedi  QJT,  vt  bafis  ad  bafun  , nempe  vt  comporta  o*  quadrupla 
MN  Sc  dupla  NO,  ad  compotitam  ex  quadnipla  Q_R  Sc  dupla  RS,  Atqui  vc 
quadrupla  MN  cum  dupla  NO, ad  quadruplam  QR  cum  dupla  RS,  ftc  MN 
cum  dimidia  N O ad-  Q_R  Cum;  dimidia  M S , ergo  fuporficies  paryflclcpipcdi 
MP,eft  ad  fupcrticiem  parallelepipcdi  Q:T>  lujc,  eft  ad  luperfislep  pytawdw 
cubicq , vc  M N cum  dimidia  N O , hoc  eft  vt  feries  rationis  A ft  ad  DE  cdua 
dimidia  A B , ad  QR  cum  dimidia  R S , hoc  eft  ad  feriem  rationis  A B ad  CD 
cusn  dimidia  AB:  quod  erat  dcmonftrandflui^  * ■ 

PROPOSITIO  CLXXVII. 


/ 


PRoportionem  exhibere  quam  fuperficies  pyramidis  habet  ad  in- 
feripta:  fibi  pyramidis  cubici  fupcrticicm  : ca  modo  iatelligendo 
luperficicm  ferici  cubici,  quo  in  pr.ecedcnci  propolicione. 

Conjlrucho  dtmonjlrati*. 


1 


ASfumcmus  hoc  loco  pyramidem  iiofccliam,  facilitatis  gratia,  fit  eigo  pyra* 
mis  QLM  R N ifofcclis , cuius  balis  fit  quadratum  Q_M,cui  pyramis  cubi- 
ca AB,  CD . Src.infcripta  intelligatur , fadloquc  quadrato OK aequali  quadrato 
AB  reperiacur  linea  GH  aequalis  ierici  rationis  AB  primq  ad  tertiam  E FiSc  fiiper 
quadrato  OK  in  altitudine  GH.fac  parallclepipcdum , cuius  fuperficies  xquabi- 
tur  * fuperficiei  pyramidis  cubici.  Dico  vc re&angulum  fuper  dupla  LNSeLM*'7t*<»»<. 
tamquam  vna  reda,  in  altitudine  LM  , eft  ad  refiangulum  fiiper  quadrupla  GH 
Sc  dupla  AO  tamquam  vna  reda,  in  altitudine. HO,  fic  pyramidis  includentis 
fuperficies , ad  fnperficicm  inclufie  pyramidis  cubicx.  Ducatur  enim  ex  vertice 
pyramidis  N ad  LM  normalis  NP,  qux  vt  ex  datis  facile  colliges, bifecat  LM 
in  P:  redlangulum igicur  NLP  duplum  eft  trianguli  re&anguli  L P N, vt  patet 
ex  elementis-,  ergo  redangulum  NLP,  xquale  eft  triangulo  LMN.  Sc  re£Un- 
gulum  N L M duplum  eft  trianguli  LMN.  ergo  re&angulum  fiiper  ditpla  LN, 
in*  alcitudinc  LM,  eft  quadruplum  ttiangulil.MN,  hoc  eft  xquacur  toti  fuperfi- 
ciei pyramidis  pryrer  bafim  : quare  rc&anguliwn  fuper  dupla  LN  Sc  LM  tam- 

X i quam 
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quam  vna  redii  in  altitudine  LM  , aequatur  coti  • fuperficiei  pyramidis,  fimiii 
diicurfii  denionftrabimus  rcdtangulum  iiipcr  quadrupla  GH  Sc  dupla  HO  tam- 
qii  am  vnl  redii,  m altitudine  H O aequari  fuperficiei  parallclcpipedi ; eruo  fupcr- 
ficie»  pyramidis  N,  cil  ad  fuperficiei*  paralielepipedi , hoc  eil  ex  conitrudi.  ad 
ftiperfieiem  pyramidis  cubicae,  ve  fudc  dida  reaangula  inter  (c.  Exhibuimus  er- 
go, &c.  quod  petebatur.  . u ,i.  - - Vi  . ■ 

Libri  fecundi  finiti 
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CIRCVLI 

LIBER  TERTIVS 

D E 

CIRCVLIS. 

ARG  VMENTVM, 


Liber  hic  omnit  m cjuatuor partes  •veUeti  membra  diutduur. 
Prima  de  linearum  in  circulis  agit  proportione. 

Secunda  angulos  & arcus  circulares  inter  [i  comparat. 

‘ Tertiacirculorum  mutuas  interfccliones  & contaBue exhibet. 
Quarta  linearum  tn  circulu potentiam  contemplatur. 


CIRCVLORVM 
PARS  PRIMA. 


De  linearum  in  Circulu proportione. 

_ 

PROPOSITIO  PRIMA. 


Equales  circuli  lefe interfecent  in  A & B/ ccntroc|uc  A,  in- 
ceruailo  AC,  circulus  defcribatur,  occurrens  «qualibus  cir- 
culis in  C D. 

Dico  C.D.B.pun&aefleindirc&um. 

Dcmoaflratia. 

C 

S*Jt  primo  radios  AC.  minor  AB,  dtlcarurquc  C B,  /C 
occurrens*  A 1)  B,  perimetro  in  E.  iunganturque  / 

AEi  AC  Quoniam  angulus  ABC.  vtrique  cir- ( j 
culorum  aqualium  ADB,  ACB  communis eft, erunt  y 
arcus*  A E,  A C,  illorumque  fubceofz  aequales  i hoc  eft 
tefla  A E»  aqualis  A C,  i E pun&uro  in  peripheria  cir- 
culi ADCi  fcdidem  E,  per  conftru&ionem  eft  in  peri- 
metro circuli  ADB,  igitur  E puniftum  cum  D,  idem 
eft.tranfitc);  C Brc«fta,p<r  D,Jc  C.  quare  in  direftum  funi 
puncta  C.  D, B. 


1.  Ra. 
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z.Radius  AC  maior  fit  refla  AB' iungan- 
tur  CB,BD:&  AB  rBflx  , *:|ualis  ap- 
plicetur  C E.  iunganturqi  A E,  AD.Quo- 
niam  igiiur  CE  linea , xqualis  ponitur  re- 
Etx  AB.  & CA  aequalis ipfi  AD.fintau- 
; tcm& circuli  ABC.ABI)  per  conftruc. 
inter  fc  xquales,  erit  arcus  >CEi  qualisar- 
cui  AB  , & arcas  CEA  , xqualis  arcui 
ABD;  vnde  angulus  A B D>  «qualis  b an- 
gulo AliC.  led  angulus  AEC  vnacum 
angulo  ' ABC  duobus  teflis  eft  xqualis, 
igitur  & angulus  ABD, cum  angulo  A BC 
duobus  reflis  xquatur.  quare  CB,  BD  li- 
nex  in  direflu  m funt. 

3.  Radius  AC.  xqualis  iit  radio  AB.  pa- 
tet punfluirfO  ■ incidere  in  B.  igitur,  ficc. 
Quod  fi.it  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  II. 

OCcurrant  (ibi  denuo  xquales  duo  circuli  in  A & B.  circuli  quoque 
A E B diameter  fit  AB,  ducatur^;  refla  quxuis  A D occurrens 
perimetris  circulorum  aqualium  in  D,  & C,  &:  circulo  A E in  . 
Dico  in  E bifariam  diuidi  rcftam  D G. 

D(mon/lratio. 

Adant  primo  punfla  E Se  D > ad  ean- 
'dem  partem  linei  AB;  ducantur  refl* 
DB  ,CB,  EB  : Quoniam  angulus  CA», 
duobus  arcubus  D B,  C B circulorum  xqua- 
Iium  infiftit, xquales  crunr  fubrenlq  D B,C  Bl 
ac  proinde  anguli  EDB,  ECB,  xquales; 
funt aucc  anguli  DEB»  CEB, rc&iob  AEB 
femlcirculum,  8e  EB  vtrique  triangulorum 
DBE  , BEC  communis  , triangula  igitur 
DEB, CEB,  xqualiafuntinierfe.Se  fimilias 
quare  & CD  in  E bifariam  diuila. 

Secundo  fit  A punflummedium  inter  D# 
& E : Cum  circuli  AC  B,  AD  B.  fini  xqua- 
les, & AB  linea, vtrique  communis  triangulo 
DEB.EBC, erunt  anguli  ADB,  ACB,  in- 
ter  fc  xquales;  quare  ciim  anguli  quoque  aa 
Ere  Ai  finr,  erunt  triangula  DEB,  E B C in- 
ter fe  xqualia  i c iimitia;  acproindc  DEtefl^ 
EC  xqpalis. 

Tertio  linea  AC  contingat  circulum 
AEB  in  A:  punflutn  quoque  D idem  fit 
cum  A , quia  igitur  AC  contingit  circulum 
A F B , erit  angulus  C A B,  xqualis  t angulo 
djsatrtf.  , \ {egmenti  DFB  , ac  proinde  angulo  ACB 

(cum  AFB,  ACB  fegmcmafuntxqualiai). 
quare  xquales  quoque  funt  anguli  B AC, 
BCA  : & quia  angulus  AEB  teflus  eft  in 

femi- 
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DIuifo  circulo  in  fex  partes  aequales,  pundiis  A,  B,  C,  D,  E,  F.  du&if- 
que  B F,C  Exponantur  BD,  F D,  occurrentes  CE  in  G & H. 
Dico  CE  lineam  in  G & H trifariam  eflediuifam. 

Dcmonjlratio. 


CVm  enim  arcus  BD,  DF,  FB  ponantur  ae- 
quales,erit  BDF  triangulum xquilaternm. 
vnde  cum  CF.  xquidiftit  BF,  erit  fie  GDH 
xquilatcrunvcil  aure  GD  aequalis  b CG&HD 
xqualis  HE;  igitur  CG,  G H,  HElinex,  funt 
inter  iexquales,  & CE  in  G &T  H trifariam  di-  ■ 
uifa.  Quod  erat  demonftrandum. 


IV. 


b 

«nof.ejp 

«.7. 


PROPOSITIQ 

SEcentfeinuicemxquales  duo  circuli  ABC,  DE  F-  per  mutua  cen- 
tra C,.  E,  tranfeufttcs : line*  vero  B D,per  vtriufque  centrum  aftr, 
•parallela  ponatur  quxuis  HG,  occurrens  perijpctto  in  F ; & per  l* 
nea  C F A. 

Dico  C^F,F  A,  aequales  efle.  . 

Dcmonjlratio. 


DVcatur  E Hi  quoniam  HG,*quidiflat  BC  erit  an- 
gulus FHE  xqualis  angulo  HEB.  & quia  areus 
JJB.FE  o‘b  circulorum  squalitatem  xquales  quoque 
funt,  etit  angulus  FCE  atqualis  angulo  HEB,  adeoque 
angulo  FHEi  vndeparallelogrammum  vel  Rhombus clt 
C H • & HF  line*  atqualis  C E.idelf  CF  t eft autem 
redangulo  CP A,  squale'  HFG  reflangulumi  igitur 
AF,  GE  linexJquqque  inter  fcsquantur.Quqd™1*  “?-• 
mon  Arandum. 

• • 

Corollarium . 

HIncTequitur  HF,  BE  lineas  quoque  inter  fe  aequari, 
cum  HF  linea  sequetur  ipfi  EC  : Sc  qu'*  H G eft 
ousecumque  atquidillans  diametro  B C , fequitur  paral. 
Velas  omnes  redx  BE.caua  circuli  ABC,  8c  connexa 
FED  peripheria  interceptas , efle  interfe  xquales, cum 
lingula:  sequentur  ipfi  B E.  . 


Cil-urtf. 
4 i jtxti. 
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PROPOSITIO  V. 

COntingant  fefe  circuli  ABC,CDE.  exterius  in  C,  linei  vero  AE, 
per  vtriufque centrum  afta,  ac'diuifa  bifariam  in  F,  defendatur  qui- 
uis  circulus  centro  F,  flt  per  C,pun£tum  conta£tus,rc£ta  ponatur  GCH: 
Dico  GB,  DH  squales  efle  lineas. 

• Demonjiratio. 


|Vngantur  AB,ED,  ilblq;  zquidiftans, 
■^ponatur  FI,  erit  haec  normalis  ad  GH, 
cim  ABC  angulus  rectus  fit  i vnde  & 
GH  in  I diuifa  cft  bifariam,  eftque  A F 
ad  F C , vt  B I adICi  & permutando 
AF  ad  BI.vtFC  adIC. Deinde vt  EC 
ad  C F,  ita  D C cft  ad  C I,  & coponendo, 
permutando,  vt  FC  ad  IC,  ira  EF  ad 
IDi  fed  vt  FC  ad  IC,  fic  AF  ad  BI,. . 
igitur  vt  AFad  B I,  ira  EF  ad  DI,  & 
permutando  vt  AFad  EF,ita  BI  ad  DI; 
funt  autem  linea:  AF,FE  ex  hypotheii  zquales  inter  fe  ; ergo  D I .JJ  1,  quoque 
inter  fe  sequantur;  quae  ii  demantur  ab  aequalibus  IH,  1G,  manent  reliduz  GB, 

D H,  inter  (e  aequales. Quod  fiiicdemonftrandum. 


P R.Q  POSITIO  VI. 


INcerfccent  fefe  quiuisduo  circuli  in  A & B;  aflumptif^ue  in  ACO 
perimetro  pundtis  C,  D;  agantur  per  illa  linex  A C G,  A D H:  & B C E, 
BDF. 

Dico  iun&as  E G , F H squale»  elfe. 


■ 17  Jtrtif. 
bi  i.ttrUf. 

« tfJtrtf. 


. Demonttratit. 

pRimo,  arcus  ACB  ambitu  AGB  interceptus, 
^ vtrumque  pundorum  C 4c  D , contineat; 
quo  cafu  cum  anguli  CAD,  CBD  arcui  CD  in- 
uftentes  1 aequentur,  erunt  EF,  G H arcus  b quoque 
inter  fexquales;  addito  igitur  communi  arcu  FG, 
erunt  FH,  EG  arcus  adeoquede linex 'xquales. 
Secundo  arcus  ACB  , extra  AFB  ambitum; 

conten- 
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concentus,  puncla  C & Dobcineat;  cum 
igitur  anguli  CAD  , CBU,  arcui  CD 
iufiftences  fine  aquales , erunt  quoque  an- 
guli HAG,  FBE  reliqui  zquales  i ac 
proinde  arcus  FGE,  FGH  , adeoque 
iun&z  EG,  HF  qquales. 

Tertio pun&um  C intra  AGB  circuli 
fpatium  contineatur;  D vero  pumftum 
extra  collocatum  fit.  Ducatur  G 1 sequi, 
diftans  CB» iunganturque  HI:quoniam 
GI,  CB  zquidiftant,  anguli  ACB, 
AGI, aequales  fiunt  i vnde  6c  angulus  - 
AHI  zqualis  eft  angulo  ADB:  quia 
AH1  , ‘cum  AGI,  hoc  eft  ACB 
duobus  rctHis  qqualiseft.ficut  eft  angu- 
lus ACB  cum  ADB,  Vnde  asqui- 
diftantes  funt  HI  DF  , adeoque 
& arcus  HB.FIde  confequenrerHF, 

BI  aquales. quare ficiunda  HF  ideli 
BI  ipfi  EG  sequatur.  Quod  erat  dc- 
tnonftrandum. 


PROPOSITIO  VII. 

E Sto  ABC  triangulo  redangulo.fctnicirculus  inferiptus  A E D con- 
tingens A B,  B C latera  in  A & E : & per  E ponacur  reda  D E occur- 
rens AB,  in  F. 

Dico  A B,  B F lineas , qquales  efle. 


Dcmonjlratio. 


TVngantur  A F. : erit  igitur  angulus  A ED  in  fe- 
-•■micirculo  reftus,  vti  & reliquus  A F.  F:  qui  pro- 
inde zqualis  eft  duobus  angulis  EF  A > EAF*. 
eft  autem  angulo  EAF  zqualis  BEA, cum  AB, 
BE  fine  eontingentes  ex  eodem  puntfto  cdu&es 
adeoque  zquales;  reliquus  igitur  angulus  A FE, 
reliquo  BEF  zqualis  eft:  quare  BF  refl?  BE, 
hoc  eft  A B , zqualis  eft.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 


PROPOSITIO  VIII. 


GIrculum  ABC,  contingat  intus  circu- 
lus D E B,  in  B.  tranfiens  per  D cen- 
trum circuli  A B Q dudis  infuper  per  D redis  A D F qux  circulo  D E B 
occurrant  in  Es  fiant  DE  redis  «quale*  DH,&  perpendiculares  po- 


nantur Hi  ad  diametrum  BC. 


Dico  E B , H I lineas,  «quales  cflc. 
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‘ Dcmonjlratio . 

QVoniam  BD,  linee  ipfi  D A funt  aequales;  velutiSC 
H D, redis  E D cx  hypothcfi,eruut  rcliduz  H 15,  ic- 
ftduis  EA  atqualcs.  quare  AEF  redanguia  , redan- 
gulis  BHC  xqualia , hoc  eil  quadrata  HI,  quadra- 
tis EB:  xquales  igitur  funt  EB,  HI.  Q_uod  demon- 
lirandum  fuit. 

PROPOSITIO  IX. 

E Sto  circulo  ABC,»  cuius  diameter  AB,  Sc 
centrum  E circumfcriptum  quadratum  G F: 
& fuper  AE  vt  diametro  , delcripto  circulo 
A H E , per  centrum  E,  linea:  ponantut  H 4 & 
per  I paraliel* reftx  AF,  occurrentes  FG,  dia- 
metro quadrati  in  L,  rcit*  verd  F D in  K. 
Dico  HL,  K L lineas  inter  fc  aquales  cfle. 

Demon/lratio. 


« it.Urti}. 


/"''Oniungantur  H,  As  ic  reda:  KL,  fecenr 
^-'AB  , diametrum  in  M : Quoniam  LK 
linex  , tangenti  GB  xquidiilant , erunt  1M> 
» normales  ad  diametrum  AB,  adeo^ue  anguli 
IME,  angulis  EHA  zqualeS;  funt  autem  & 
IEM  anguli,  xquales angulis  HEA,  ad  ver- 
ticem porttis,  8e  EI  linea:, xquales  redz  EA; 
triangula  igitur  HEA  , triangulis  IME  funt 
xqualia : vnde  HE,  lineis  EM,  & H A,  redis 
MI  zqualcs.Rurfumcdm  EM, linex  GB  x- 
quidiftent,  erit  vt  GB  ad  BE  , itaLM,  ad 
Me.  funt  autem  GB  , BE  xquales,  ergo  Sc 
EM,  EM  xquales  quoque  funt.  Quate  ctim 
M K,  hoc  eft  EB,  lineis  EI  , Sc  tedz  EM, 
ipfis  ME,  ideil  H E.  ex  demonilratis  fini  xquales,  erunt  HI  lincq,  xquales  tedis 
L K ; quod  fuit  demon  lirandum. 


PROPOSITIO  X. 

QVod  fi  per  circulorum  fefe  fecantiumcentra.rcdkaducla  Gt,  quam 
altera  inteifccet,  fedionumpunsftaconiungens. 

Dico  duas  illas  fefe  ortbogonaliccr  decuflxre. 


Demonjlratta. 

CInt  enim  circuli  duo  ABC,  ADB  quorum 
^centra  E,  F,  conaungat  EF  redas  & punda 
intetfedionum  reda  AB,  occurrens  EF  Uncae 
m G, oportet  oltendere  angulos  ad  Gredos  eflc. 
duda  EG  normaliter  ad  AB,  feda  erit  AB  bi- 
fariamin  Gs  fed  reda  qux ex  G ducitur,  ad  F 
centrum,dtuidcns  A B bifariam  in  circulo  ADB, 
tldem  quoque  A B orthogonalitcrinfifliti  patet 


igitur 
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igitur  lineas  AB  > EF  Cbi  inuicem  normales  ede.  Quod  fuic  demondran- 


CorotUrium. 

TTlnc patet,  EF  lineam  ,quz  circulorum  fefe  interfecantium  centra coniungit, 
Albifiiciamquoqucdiuidcrearcus,  mutuisperiplierijs  interceptos.  ' 

PROPOSITIO  XI. 

E Sto  A BC  triangulum,  fuper  cuius  baG  A C.dcfcriptumGt  quodli- 
bet circuli  legmcntum  ,•  oportet  fuper  reliquis  trianguli  lateribus, 
fegmenta  defcribere,  Gmilia  illi,  quod  fuper  bafc  dcfcriptucft  fegmento. 

C aTijirn{ho  (sr  demonjlrutto. 

'"pRanfeat  primo  Tegmentum  fuper  bafi  politum , per  n 

lingula  trianguli  extrema  i dclcribatur  aurem  cir-  z' 
culusper  BC,vtiScperBA,qui  reflasAB,BCcon-  / 
tingat  in  B.  Dico  faftum  quod  podulatur.  Quo-  [ / y'  ( | \\  \ 

niam  BC  linea  contingit  circulum  ADB  inB;  erit  l I N'\\J 

angulo  ABC,  atqualis  angulus*fegiticnti  ADB. eo-  AW- x/~-  /jc  * 

dem  modo  angulus  Tegmenti  B EC , atqualis  edangu-  — I 

lo  ABC. quare  Tegmentorum  anguli  AEB  , ABC,  \ J 

BDC,  xquales  funt  inter  Te  ; Si  fimilia  proinde  fc-  \ / 

gmenra.  S 

Secundo  B verrex  trianguli  ABC,  cadae  infra  pe-  ^ 

rimetrum  (egmenti , fuper  A C cxtlru&i : produflis 
lateribus  AB,  BC,  donec  occurrant  peripherise 
circuli  A EC , in  F Se  E,. deferibantur  circuli  per  ^/// 

AEB,BFC  icritque  pera&um  quod  poftularurr  i f ' \ 
iunflis  enim  A E.C F.exfiirgent  anguli  A F, C,A  FC  1 I . 

eidem  arcuiinfidemes  aquales, ac  proinde  ADB,  \Y  / C 

AEC  Tegmenta  fimilia  erunt : rurlum  cum  angu-  ' 

Ius  A E C fit  xqualis  angulo  AFC.id  cd  BFC,  \ ) 

erunt  Sc  fegmenta  AEC,  BFC,  inter  fc  fimilia.  \ / 

quare  tria  ADB  , AEC,  BFC.fimilia  funt.  S' 

Tertio  B vertex  trianguli  A B C,  extra  Tegmen-  ^ ^ 

ri  ambitum  eonfiitutus  fit,  quod  fuper  baii  ex- 
flrudum  ed  ; occurratquc  perimerer  trianguli 
lateribus  in  puiudis  F,  Sc  G.  Tum  per  B FC, 

BGA  , circuli  deferibantur.’  Dico  tadum  ellc 
quod  petitur.  Iungantur  A G,FC.  Quoniam  an-  | 
guli  AFC,  AGC  xqualeslunr, erunt  Se  BFC, 

BGA  reliqui  arquales.  quare  Sc  arcus  ADB, 

B E C quibus  infidum, fimiles  funt.  Rurfus  cum 
angulus  AGC  tam cii  angulo bfegmenti  A HC, 
quam  cum  A G B angulo  , ducibus  re&is  aeque- 
tur, dempto  communi  angulo  AOC:  ecunt  an- 
guli AGB  , A HC,  adeoque  Se  refiduorum Te- 
gmentorum anguli  ADB,  A G C , atquales,  Se 
AGC,  BD  A , figmenta  fimilia:  ed  autem  BEC  Tegmentum  odenfumfimile  fe- 
gmento  A D B,  tria  igitur  fegmenta  AGC,  ADB,  BEC  funtinterfc  fimilia. 

Quarto  B pundum  cadens  extra  fegmentum  baleos  , condituat  B A,  trianguli 
larus,  contingens  circulum  'AGC  in  A : latus  vero  B C,  eundem  fccer  in  G.  per 
funda  B,A,C,  Sc  A , B,  G,  circuli  deferibantur-  dico  illos fansfacere  petitioni 

Y } iun- 
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iungamur  A, G.  Quoniam  AB  contingit  cir- 
culum AGC  in  A,  erit  angulo  » BAC  , ae- 
qualis angulus  iegmenti  AFC.  vntie  BAC. 
AFC  , ideoque  reliqua  AGC  . BHC  fe- 
gnsentaiunt  fimilia:  vlteriusclim angulus  AGC 
tam  cum  angulo  AGB,  quam  cum  angulo  Te- 
gmenti AFC,  Mpobus  reflislit  aequalis , dem- 
pto  communi  angulo  A GC,ctunt  AG  B.AFC 
aequales  anguliivndc  St  angulus  (cgmemi  AE  B, 
arquatur  angulo  AGC,  adeoque  A E B,  A G C 
legmenta  funtlimilia.  igitur  cooftac  vetitas  pro- 
po  (itionis. 

(orollanum. 


TJ Inc patet  in  fecundo  calu,  fifuper  ABC.  trianguli  lateribus  fimilia  deferipta 
fine  circulorum  (cgmcnra  reflas  A B,  C B preduflas  cadere  in  communes  intcC- 
fefliones  E,  Fili  enim  per  B Sc  punfla  quibus  AEC  perimetro  occurrunt  circuli 
deferibantur.  erunt  AEB,  B FC  fegmenta fimilia  leghicnto  ABC. 


PROPOSITIO  XII. 


SVpcr  ABC  trianguli  lateribus  deferipta  fint  A E B,  A B G,  B D C fi- 
milia circulorum  fegmenra;dudtarque  linea:  ex  A & C circulum  ABC, 
contingant  in  A,  &C,  peripherijs  autem  occurrant  in  D,  & E. 

Dico  E,B,  D,  pundtaelfcin  diredtum  pofita. 

Demonjhatio. 


QVoniam  E A,  contingit  circulum  ABC  eritangu- 
locEAC,  aequalis  angulus  fegmcntt  AHC,  hos 
clt  fegmenti  AGB  quod  illi  fimileeft,  fed  angulus 
AEB,  vna  cum  angulo  fegmenti  AGB,  duobus  reflis 
d efl  aequalis , igitur  AEB  , EAC  anguli  duobus  re- 
flisfunt  aequales  i adeoque  EB,AC  bneq  parallelae: 
eodem  modo  oftenduntur  AC,  BD,  qquidiftantes 
eflei  quare  conflat  EB,  B D,  m directum  efic  conflitu- 
tas : quod  erat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  XIII. 


^Vper  lateribus  trianguli  ABC,  fimilia  circulorum  fegmentadeferi- 
Ipta  fint  per  quorum  centra  G,  H ,ex  centro  F,  fegmenti  fuper  AC 

bafi 
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bafi  trianguli  defcripci  educantur  re£tat  occurrentes  perimetris  in  D & E. 
Dico  punda  D,  B,  E,  in  dirc&um  confli  tuta  e(Tc. 

. ‘Demortflratio. 

pRlmo  verteit  trianguli  ABC  ih  perimetro  fit 
1 circuli, qui fupcrbali  AC;  defcnpitur.  iungan- 
turque  DB.  EB.Qijoniam  FD,  per  centra  F&G. 
adta  eft,  (ccabicbifariamitum * refta  A B,tum  ar*um 
A D B. eadem  quoque  ratione  radius  FH,diuidet  bi- 
fariam cum  BC  redtam,  tum  BEC  arcum,  Igitur 
cu  A Dii»  B EC  ftmi|ia  iint  iegment*  anguli  A B D, 

•CBE  fimilibus  arcubus  infifientes , aequales  funt: 
quare  S c angulus  ABD  aequalis  eft  angulo  BCE* 
quia.  EB  arcus  sequalu  eftarcui  EC.eft  auteman- 
gulus  ABC  zquales  angulo  BEC  ex  liyporhefi  , igitur  anguli  ABD,  AB  C, 
CBE  aequales  funt  tribus  angulis  trianguli  BEC  adeoque  duobus  redtis  aequales, 
quare  linea;  DB.BE  b funt  in  diredlum, 

Setundo  B apex  trianguli , fuper bafi  ABC  ere- 
dti  ,intrafegmenti  AKC  aream  cadat;  producantur 
A b sT2  B,  cadet  illae  in  cdmunes*  circu lotum  interip- 
diioncsi&  KiQuonumFG.FH  linea:  centra  coiun- 
guntcirculoruieie  mtcrfecantium  erunt  arcus  ADI, 

KEC  in  D Ac  E bifariam ddiuifi.rnde  AB D,DBI 
anguli, irem'KBR,  CBB  funt  aequales,  fed  Sc  an- 
guli ABI,  C B K ad  rcrticem  oppoiiti  quoque  inter 
le  aequantur,  igitur  & angulus  ABD,  ipfi  KBE  & 

I B D,  angulo  E B C eft  aequalis,  quare,  in  diredlum 
funt  D,  B,E  puncta.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


axe.  khitfi. 


b 14  +rmi. 


' PROPOSITIO  XIV. 


QVod  fi  fuper  ABC  trianguli  lateribus  fegmenta  circulorum  (imi- 
lia,  deferipta fuerint 8c reda qaardam  E D, per-  B,  verticem  a&a, 
. circulorum  AEB,BDC,  perimetris  occurrat  in  D,&  E. 

Dico  lineas  inter  cauas  circulorum  AEB,  B DCperiphcrias  Sc  exti* 
mam  circuli  ABC  interceptas , aequales  ede. 

• _ Demonjlratu. 

CIt  primd  triangulum  Ifofcelium  ABC) 

^Ac  ED  contingat  circulum  ABC  in  B: 

• iungantnrqde  A E,  CD;  Quoniam  E B eft 
contingens, etit  angulo  E B A.atqualis  «an- 
gulus ACB  ; eadem  ratione  angulus  • 

C A B aequalis  eft  angulo  C B D-p  vnde  cdm 
anguli  BAC,  fiCAper  hypothcftm  litlt 
aequales, erunt  quoque  anguli  £BAi  CBD 
Inter  fe  sequales.  funt  autem  Ac  anguli  AEB, 

CDB,  (ob  AEB,  CDB  fegmenta  fimilu) 
aequales,  infuper  & AB,  linea zquaiis  line?  B Cj 
lo  CBD  & EB  latus,  lateri  BD  eft  squale. 

* Setundd  ED  ponatur  contingens,  triangulo  A BCexiftente  Scaleno,  dico  ED 
InB  bifariam  fecari.  iit  AB'  latus,  altero  BC  maius,  Se  ED  conqingenti,  po- 


i7e  cucvivs. 

». natur  aquidiftans  CF:  iunfiaquc  AF,  concnr^ 

rat  cum  D B>  produfia  in  E.  quoniam  parallela: 
j /?  Funt  CF,  DE,  erit  angulus  AFC  angulo  AED 

I \/ //  j ) \ \ /]  aqualiS:  fed  AFC  aqualis  ponitur  angulo  (e- 

\ •^1^/  \ j \ \ / J gmenti  AEBtigitur  concurlus  A F,  ctfm  DB 

y " — \/  produfia,  fit  in  perimetro  circuli  AEB:Rurlimt 

C quia  contingens  fft  ED,.  cidemque  aquidilfac 
V " I CF,  erunrtcgmenfa  BF.BC  aqualia, ac  proin- 

\ / de  iunfta  FB,  BC,  quoque  inter  le^quales.vn- 

V ^ de  fimilia  liint,&  aqualia  triangula  F E B,  B D C» 

-r  y' — g~x5^ ^ Q id  coque  E B xqualis  BD. 

/f  TVn  ' Tertio,  refia  ED  circulum  non  contingat  fu- 

t '7  \ \ \ i \ per  bali  AC  eredum  , ISd  interfecec  in  pun-. 

1 j //  ( ) / fio  quodam  G.fitque  E D aquidiftans  A C dico 

\ /'  V,  / G,  BD  lineas  xquari.cdm  enim  ED.ACaqui- 

*'■  dillent,  erunt,  AG,  RCarcusadeoque&fublen- 

yv'  ^ /'  fa  aquales:  vnde&anguli  G AC,  BC  A aqua- 
le / lesfunr.vci  te  anguli  illis  alternarim  politi  EGA, 

y'  D BC;  quocirca  fimilia  funt  Si  aqualia  triangula 

^ ^ E A G,  B D C;  8c  refia  EG  , ipfi  BD  aqualis. 

Quarto,  qupd  fi  refia  ED  per  B dufiaoc- 
• ' currens  perimetro  ABC  in  G,  non  aiquidi- 

x.  _ D flet  AC, ducatur  AF  parallela  E D.&dufia 

/■  CF,  occurrat  EB,  produfiq  in  D.  quoniam. 

/ \ • parallela  funt  E D,  A F.arit  AFC  angulus 

(3r  | INjsta?  1 angulo  EDC  {qualis:  fed  AFC  {quatur  an- 

3sfT  fj  / \ \\  / .gulo fegmenti  BD  C ex  politione,  igitur  D in 

\\|/  \\\  y perimetro cft  circuli  Bl3C;& quia  aquidiftant 

'ArZz  — . ~~7C  ED.AF  eruntarcus  AGiBF,  aquales,  adeo- 

y ^ J que  te  fubtenfq  A G,  BF.  cumque  xquales  fine 

• / • anguli  GAF,BFA,  qquqlibus  arcubus  infi- 

* ftentesjcrunt  de  anguli  EGA.DBFquoquca- 

^ quales  1 funt  infuper  xquales  anguli  AEG, 

BDF,  ob  fcgmenrafimiliai igitur  triangula  fi- 
milia funt  te  aqualia  A EG,  BDFivnde &lincx  ECr.BD,  aequales. 

-p  ^ - Quinto  cadat  B vertex  trianguli  ABCiin- 

■v\\  tra  arcam  circuli  fupra  bafim  trianguli  deferi-' 
/,/r15 pti:  & primo  refia  Efl  per  apice  Btranfiens, 
bafi  trianguli  non.occurrat.  ducatur  CFxqui- 
Xli/  . /_  diftans  EH,  donec  conueniatcum  AF  pro- 

dufiain  E.  oftendcturvtipriuspunfium  Ein 

V 'J  perimetro  efie  circuli  AEB,  StEED^HC 

\ • J tdangula, adeoque& lacera  E D.GH inter fe 

/ aquari. Secundo  reda  per  apice  B ada.occur- 

> ratbafi  trianguli  : quo  cafu  denfonftrandum  • 

F f2  ' e (I  linem  ED,  refiq  GH  aqualem  efie.  Quoniam 
E H per  B dufta  occurrit  bafi  trianguli  A C 1 vel  alte- 
f //  >r\  rum  circulorum  contingit  in  B.(quo  cafu  apparet  ED, 

. 1 ////(  |X>sv\)  G H,  aqualeselTe:  cum  FHG,  AD^i  trfangulafaci- 
\ *//  / \l  le  ex  datis  oflcndantur  aqualia.)  vel  vtrumque  circu- 

'j  lorum  fuper  lateribus  trianguli  ABC  deferiptorum 

Vj  J fecat  in  G,  & E,  circulu  autem  fuper  bafi  fafiu,  in  D,  & 

y • HI;  quocafu  ducatur  ex  Aper  G, linea  AGF.iungatur- 

^uepunfia  EC.CF,  FH,  CD;  angulus-AGB  vna 

cum  angulo  fegmenti  A IB.  «aqualif  eft  duobus  refiii? 
fed  angulo  A I B,  xqualis  cft  angulus  AFC  ex  hypofhcfi,4c  angulo  AGB  aqua- 
le 
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lis  angulus  E G F ip fi  ACB  ad  Terticcm  po- 
litus; igitur  anguli  A F C>  E G F , fune  duobus  — .. 

cefliszqualesi  adeoque  BD.FC  parallelz,&  '.,'Z v ~'\ 

arcus  H F, C 1)  , curum^uc  fubtenfz  zqua-  / / \ 

les;  vnde& anguli  DHF,  HD  C xqualibus  I1/  z'  I 

arcubus  trvfiftcntes , arquales  lunt : cft  aurem  I / \X  \\  ) 

angulus  AGB  > aiqualis  angulo  CEB  , \ I jZe'  V \ /S'?s\|  / 

/cum  A GB,  BEC  Tegmenta  reliqua  fint  fi-  s \ / Ji 

suilia)  adcoqaieSc  reliquus  FGH,  «qualis  re-  SV  j — "yj 

liquo  CEDi  igitur  triangula  FHG.  CE D,  \ \ / // 

/une  inter  fc  zqualia  i & H G latus  zquale  la-  \/V/ 

teri  ED.  > 

Sesto,  quod  fi  refla  GD  per  apicem  afla, 
per  communem  incerleflionem  E tranlcati  -v 

dic  oftendetur  «quales  efle  reflas  G E,  g.  - 

EDtfint  primo  Tegmenta  fimilia.fcmt-  2X7  'v 

circulis  maiora  ; duflaque  ex  A per  / z'  /j  Jj  v.  \ 

E, refla  AEF,  iungantur  pE,  CF,  / / //|  N.  \ 1 

FD,CG:  Quoniamigirur  Tegmenta  I \jp  >.  \ } 

fimilia,femicirculisfuntmai»ra,eritE  \ \ \/ 

Mtra  lineam  A C.  fi  enim  fieri  pofiir, 

fiuCEA  vna  cademque  linea  cum  V / 

AC.  cum  ergo  ob  fimilitudinem  fe-  \ \ / 

ementorum,  anguli  BEA  > BEC  fint  \^\ 

inter  fe  zquales  , erunt  etiam  refli:  ^ ^ ^ 

quodfieri  non  potefi  , cdm  Tegmenta  . 

fintlemicitculis  maiora, quarepunflum  B neneft  in  linea  AC  Cdm igirur an^ur 

Ius  AFC,  vnacumanguloTegtnentiADC, duobus. reflis  fit  zqualis,  fitfiue  an-«  IW 


medium  pritulcmus qui  B D Hnttm  lutenl  et  nutat  atui , vi  cum  tuji  tu 
uiui,  qutsirteptti  effehuic  mtieriu  muuiftjfum  tft. 

PROPOSITIO  XV, 

« 

gy  i dertuo  fuprr  A BC  trianguli  lateribus  Tegmenta  cirei 
co-nftrudta  fuerint)  ac  per  B verttcwn  ponatur  E D,ad 
c*  cewto  F circuli  fupet  baJldcfcripti , ducantur  F E,  F D. 
Dico  ca*  in  tet  fc  sej  ualcs  effis. 


17* 


C I RC  V LV  S. 
Demonflratio. 


aiUtny.  /'"''Ontingat  re&aF,  D,  circulum  ABC  in  Bi  erit  igitur  BF  normalis,  ipfi  £]> 
'“'vndc  cum  iincx  B E,  B D,  per  prxccdentcm  xquaies  (int , erunt  etiam  zqualcs 
FE.FD: 

Iam  vero  ED>  circulum  ABC  fecet  in  punfloquodam  Htducarurque  ex  F re* 

F G,  perpendicularis  ad  E D:  igitur1»  H G,GB  zqualcs  funt  s oftendimus  au- 
c tem  EH,‘BD quoque zqualcs  eile ; igitur  FE.FD  xqualesfunt.  Quodfimde- 
monftrandum. 

• *- 

PROPOSITIO  XVI. 


Q*  Vpcr  ABC,  trianguli  lateribus,  fegmenta  circulorum  fimilia  confti- 
O tutafint.&exCredaedutaaCD.  cuicx  B vertice  trianguli  paralie- 
la ponatur  BF, occurrens  circulo  AH  B in  F: 

Dico  E D , B F , «quales  efle  lineas. 

Demonflratio. 


CIr  primo  vertex  trianguli  in  perimetro  circuli  ABC  conftiturusi  linea  vero  DC 
‘-'ficejctra  triangulum  ABC:  ponatur  iun&c  BD  zquidiilans  AF,  occurrens 
reSz  CD  in  E ; igitur  angulo  BDC.  xqualis  eft  AEC  , fed  & BDC  angulo 
aequatur  angulus  fegmenti  AEC,  igitur  punflum  E,  communis  eft  interfeflio  cir- 
culrABC  Sc  redzCD  : & quia  fegmenta  circulorum  ABC,  BDC  fimilia  funt, 
erit  angulus  AFB  xqualis  illi  qui  legmento  AIC  continetur  i igitur  & pon- 
flumF  communis  eft  interfeSiocirculi  AHB.& reflf  BF:  ctim  igitur  paralielo- 
grammumfit  B F E D.manifcftum  eft  F.  D , B F lineas  inter  fe  zqualcs  efle.  Quod 
oportuit  demonftrare. 

Secundo 
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Secundo, CD  linea  in  direflum^ofita  fit,  cum  AC  > & reda  BF  Zquidillans 
bafi  AC;  iungantur  AF;  Si  BD  ponatur  zquidiftansipfi  AF  occorrcns  ACin 
D.  Quoniam  AC,  BF,  item  AF,  BD  zquidiftant,  erit  angulus  C AF  (id  cft 
CDB  in  fecunda  figura ) vna  cum  angulo  B F A e id  cft  BDC  in  prima  figura) 
zqualisduobusreflis.  fed  angulo  BFA,  per  conftruflionem  eft  zqualisangulus 
fegmenti  CGB. Igitur  CDB  angulus,  vnacumangulo  fegmenti  CGB  duobus 
replis  eft  squalis,  quare  punflum  D eft  in  perimetro  circuli  CGB  & AC  linea 
eidem  bis  occurrit : quare  cum  FD  parallclogrammumfir:  patet  FB.ED  lineas 
zquari. 


Tertio, refla  C D cadat  infra  bafim  trianguli  ABC,  occurrens  circulo  B C D , fn 
D;  Sc  circulo  A BC  in  E;  ita  tamen  vt  dufla  B F parallela  ipfi  C D, cadat  fupra  la- 
tus AB,  dico  BF,DE  lineas  effe  inter  fe  ztjualcs.  ducatur  enim  ex  E per  A linea, 
occurrens  BF  in  F iunganturque  BD  , cum  igitur  fegmenca  BDC  , AEC 
fimilia  fine,  erit  angulus  BDC,  zqualis  angulo  AEC,  adeoqi  B D,F  E linezzqui- 
diftantes.vndc  F Dparallclogrammumeft  4:  FB.DE  larera  atqualia.Rurfum  an- 
gulus E F B vna  cum  angulo  F E D id  cft  angulo  fegmenti  A G B zqualis  eft  duobus 
reflis:  quare  punflum  F,  eftinperipheria  circuli  A FB.in  fecunda  vero  figura,quia 
angulus  BDCidcftABC  vnacumangulo  A E C, duobus  reflis  eft  zqualis, erunt 
BD,  AE  parallelq : reliqua  vt  ante. 

Quarto, Gt  BF  linea  eadem  cumre- 
fla  AB; ducatur  ex  C refla  CE  xqui- 
diftans  AB: iunflaque  FE,  demittatur 
ex  B refla  BD  , qnz  zquidiftet  EF: 
occurrens  CE  in  D : oftendetur  vt 
prius  punflum  D efle  communem  in- 
terfeflionem  circuli  BDC,  & reflatum 
BD.CE:  quare  cum  FB,  CE  4c  BD, 

FE,  fint  zquidiftames,  patet  FB,  ED 
xquales  effe. 


Z a' 
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Quinto, quod Grcd*  DE.BFin- 
fra latus  AB  conftituantuf,  & BF 
quidem  fecet  circulum  AFB  inF:  po- 
natur reda  AFE,  occurrens  CE  iti 
E : Sc  AF  xqdidiftans  BD  i o(( ca- 
detur vt  prius  pundum  E.  in  pe- 
timetan  AEC  circuli  conGftcre,vti 
6t  pundum  D in  perimetro  circuli 
BDG-  vnde  cum  parallela:  line  F B , 
DE.FE,  BD,  manifeftura  eft , F B, 
E Defle  «quales. 

Sexto,  tandem  linex  F B,D  C,  fupra 
bafim  AC  confticutx  fint , & CD 
occurrat  circulo  ABC  in  E;  agatur- 
que  per  E.  reda  A E,  occurrens  FB 
in  Ft  deinde  ex  B ponatur  BD  pa- 
rallela ipii  AF:  erit  angulus  A FB  in 
fegmento  A F B : & pundum  D, com- 
munis intcrfcdio redarum  CD,  BD, 
Sc  perimetri  BDC  : oum  angulus 
B D C «qualis  fit  angulo  fegmenti 
A K C.  qui  cum  angulo  A E C,  hoc  eft 
A F B,hoc  eft  B D E,  duobus  redis  eft 
xqualis:  patet  igitur  lineas  FB,  DE, 
«quales  efle  inter  fe.  Quod  fuiede- 
monftrandum. 


PROPOSITIO  XVII. 

GOntingant  fele  intus  in  B circuli  duo  ABC,  EBG:fittj;E  centrum 
maioris;  politi  deinde  BF  contingente,  ducantur  EF,  occurrentes 
circulo  E B G in  Gi  cx  quibus  normales  ponantur  ad  B O diametrum, 
te&«  G I. 

Dico  E I,  E G,  E H,  E F elTc  quatuor  in  continua  analogia. 
Dcmonflratio. 

CVnc  enim  ex  elementis  continuae 
■^proportionales  EI,  EG,  EB,  hoc 
eft  E H : fcd  vt  EI, ad  EG.itaeftEB, 
id  eft  E H,  ad  E F;  funt  igitur  in  con- 
tinua ratione  EI,  EG,  E H,  EF.Quod 
fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

COntingant  fele  item  circuli 
duo  ABC,  AEF,  in  A;  quo- 
rum centra  contineat  diameter 
maioris  A B , ad  quam  politis 
normaliter  CG,DH,  quaroccurrantpcrimctro  AEI,in  E & F.collo- 
centur  AC,  A D:  & A E,  A F. 

Dico  AC  ad  AD,  eandem  rationem  tabere  , qu*  inter  A E,  AF, 
reperitur. 


Demon- 
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Dcmonjlratio. 


QVadratumenim  AC. ad  AD  quadratum  eft 
vt  GAB  rc&aneulumad  re&iigulum  H A B 
per  elementa:  hoc  ellct  GA  linea  • ad  lineam 
H A : led  vt  G A ad  H A,  fic  G A I rc&angulutn 
ad  re&angulum  HAI.id  ell  quadratum  A E, 
ad  AFquadratum;  ergo  vt  quadratum  AC, ad 
AD  quadratum,  ita  ell  A E quadratum  ad  qua- 
dratum AF.  quare  vt  AC  linea  ad  AD  linearo, 
ita  A£,  ad  AF.  Quod  cratdcmonftrandura. 


PROPOSITIO  XIX. 


^Int  continua:  proportionales  AB,  A C,  A D , diametri  circulorum 
)J  fefe  intus  in  eodem  pun&o  contingentium, ere&aque  ex  B normali- 
ter BG  occurrente perimetris in  H fle  G,iungantur  AG,  AH. 

Dico  AB,  AH,  A G , efle  in  continua  analogia. 

Dtmonflratio, 

CVntenim  in  continuata  ratione  AB.AHAC,  i G. 

*^vcluti  etiam  AB  , AG  , AD  per  elementa.  ,:\ ^ . 
quare  AG  medi» cft  inter  A B,AD;fcd ex hy-  H 

pothcfi  iplaquoq;  AC  media  ponitur  inted  AB.  \ \ 

AD.lgitur  AC,  AG  lineajfuntajquales;  adeo-  /yT7<d  \ \ 

«Sue  m 'continua  iuut  ratione  AB,  AH  , AG.  V ' \ \ ‘ \ 

Quod  fuit  deinonftrandum.  fy  | , 


SI  diuifa  fuerit  diameter  AB  in  cotinuc  proportionales  AC,  AD,  A E, 
A F,  flte.  ponancurque  normaliter  a*d  diametrum, C G,  D H,EI,  F K, 
Dico  iundas  A G,  A H,  A i,  A K,  in  continua  quoque  efle  analogia. 

\ Dcmonfiratio . ' j 


CVntenim  quadrata  AG.  AH,  AT,  AK  inter  fevt 
Orcflangola  B AC , B A D ,BAE,BAF  vr  ex  cle- 
mentis patet;  fed  re&angula  illa  (unc  vt  AC, A D,  A E, 
AF  r igitur  fle  quadrata  AG,  AH,  AI ; AK  funt 
vt  linea:  A C,  A D,  A E,  A F:  qo*  cum  ponantur  con-. 
tin  ux  proportionales , patet  & quadrata  A G , AH, 
A I,  A R>  adeoque  St  lineas , in  continua  efle  analo-^ 
gia.Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  X K I.  i ' i > 


IN  fcmicirculo  ABC  reda  collocata  fit  BD  perpendicularis  ad  dia- 
metrum <A  C,  qua  diuifa  bifariam  in  H : centro  H,  intcruallo  H B,de- 

Z j!  feriba- 
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fcribatur  circulus  B G D,  ponanturq;  HC,  quidem  occurrens  perimetro 
circuli  BG  D in  G,re&a  vero  BG  , diametro  AC  in  E. 

Dico  AD,  DE,  E C,  tres  lineas,  eandem  rationem  continuare. 


Dcmonftratio. 

DOuatur  EF,  xquidiftans  BD, 
I iungancurquc  DG,  GF.AB, 
quoniam  EF  zquidiftac  BD  qua: 
in  H diuilaeftbifariam.critEIe- 
qualis  1F  : vnde  vt  EI  ad  BH.id 
eft  FI  ad  HD.ficEG  ad  GB  id 
eft  IG  ad  G H,  fle  permutando  vt 
FI  adIG,  itaDH  ad  HGqua- 
re  cum  anguli  DHG.FIG  lateri* 
bus  proportionalibus  contenti  liat 
zqvales  ( ob  H D , FI  parallelas) 
iimilia  enmt  triangula  FIG,  HD  G:  ficutac  G IE,  BHG,  item  F EG , B DO: 
funt  ergo  fn  diredum  D,G,F,  punfta,  vt  ex  elementis  patet.Vlcerius  quia  Iimilia  fuse 
triangula  BDG,  DGE, erit  BD  ad  D. E vt  B G,ad  DG:id  eft  EG  ad  GF:  fed 
vtEG  ad  GF  fic  DE  eft  ad  EF  cdm  DGE, CE  F Iimilia  ftnt triangula, igitur 
BD  eft  ad  DE  vt  DE  ad  EFiquarcfiiric  proportionales  BD,  DE,  EF  ic  re- 
dangulum  BDFE,  quadrato  DE  stquale.  funt  autem  Iimilia  quoque  triangula 
ADB,  EFC.  igitur  vt  AD,  ad  D B , ita  FE  ad  EC.  vnde  re&angulo  A DEC. 
seqiule  eft  reftangulum  BD  EF,  hoc  eft  quadratum  DE.  funt  igitur  continuz 
proportionales  AD,  D E , E C : quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 

SEmicirculo  ABC  inferiptum  efto  triangulum  cuius  alterum  latus 
B C,  femidiamecro  fitxquale. 

' Dico  B C,  A B,&  aggregatum  ex  A C,C  B.trcs  efie  in  continua  ratione. 


Demonjiratio. 


% li.frnbi. 


Ciae  A D fefquialtera  : iungaturque  B Di 
arcus  AB  duplus  eft  arcus  BC.quia  CBIa. 


hexagoni  eft;  igitur  Sc  angulus  B C A , du. 

S lus  anguli  B A C : fed  angulus  BC  A,  quoque 
uplus  eft  anguli  • BD  A ciimlic  BCD  Holce- 
Ies per conftruftioncmrigitur angulus  BDAae- 
XJquahs eft  angulo  BAD  & AB,  BDlateraz* 
qualia  inter  fcjvnde  Iimilia  funt  triangula  BD  C» 
B D A : 3c  vt  C D id  eft  BCadDB,  ita  DA 
hoc  eft  AB  ad  AD,  hoc  eft  ad  AC.  CB.  Quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XXIII. 

■ ■ ' yfh  J . 

INtcrfecenr  fefe  ad  reAos , diametri  AC,  BD;  pofitifquc  A EC.AFQ 
iungantur  ED,  FD. 

Dico  D E,  ad  DE’,  eandem  habere  rationem  quam  aggregatum 
duarum  A E , E C,  ad  aggregacum  A F,  F C. 


Dmon- 
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Demonjiratio. 

/'""'EntroB,  inccruallo  AB  dcfcribatur  circu- 
^lus  AC  G,  cui  produci  a:  AB,AE,AF,  oc- 
currantin  G,H,Ii  Quoniam  A G,HD, circulorum 
fuorum  diametri  funt,  anguli  A H G,  A I G a:qua- 
les  erunt  angulis  D E B,DFB/cd  & anguli  B AE, 
EAf  squales  funt  angulis  BDE,  EDF.qubdi 
ijldeminpftant  arcubus ; (imilia  igijur  funt  trian- 
gula G AH, H AI  triangulis  B0F.,  EDF; 
AH,  AI  lincq  proportionales  ipfis  ED,  FD. 
quare  cum fintqquales  AH,  A I,  redis  > AEC, 
A FC, patet  aggregatum  A E,  EC,  ad  aggrega- 
tum AF,F  C,  candqm  obtinere  rationem, quam 
reda  D E, ad  DF.Quod  fuit  dcmonlirandum. 

'•  _!  V.  ■ ! ' • r. , ; luo' 7 Vf  f[1| i 

PROPOSITIO  XXIV. 


COntingat  AB  inxqunlcs  circulos,  conucniens  cum  rc&apervtriuf- 
que  centrum  afti  in  A1:  cx  quo  ponatur  AD  occurrens  circulis  in 
E,'F,G,D.  -•»(*  • : 

Dico  AB  ad  AC!  eandem  continere  rationem  , quam  ottinet  AG 
ad  AD,  vel  A E ad  AF.  . i--  • 

. Demonjiratio. 


AD  punda  eontaduum  ex  centris  ducantur  diametri  I C,  H B,  itemque  aliae  bl- 
nq  diametri  HN,IM,&  ad  redam  D A normales , quoniam  igiruranguli  ad  B 
te  C redi  funt , parallela:  erunt redz  HB  , IC.  Ergo  vt  AB,ad  AC,fic  HB  ad 
1 C,  boc  elt  H Q ad  I R.  peinde,  quia  anguli,  IK  R,  H L Q^rcdi  funt , & IR  K, 

HQL  anguli  (quod  HVQ,  I R fint  parallclq,)  funtqqualcs;  triangula  I RK,  H QL, 
erunt  fimiliaiacproindc  HL  cflaalK,  vtH  Q_ad  I R.hoc  clt  (licut  iam  oltendl) 
vtHBad  IC.hoceft  (quoniam  HN,IM  diametri, xquantur  diametris HB.fC) 
vt  HN  ad  1M.  Quia  igitur eft  HLad  IK,  vt  HN  ad  1M,  erit  permutando 
acinucrtendo  NH  ad TH,  vt  MI  ad  KI, adeoque quadratum  NH  ad  quadra- 
tum LHjVtquadratum  MI  ad  quadratum  K I.fedb  quadratu  N Hxquatur  redagu-b,f“**^ 
loNLPcu  quadraro  .L  H,8c  quadratu  MI,redanguloM  KOcu  quadrato  K I .crgo 
rcdangulu  NLP, cum  quadrato  LH  eft  ad  quadratu  LH.vtredangulu  MKO  cu 
quadrato  Kladquadracu  Klxrgo  diuidendorc&anguliiN  L P eft  ad  quadratu  LH, 

vt 
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vtrcftapgulum  MK  O adquadratu  KI.  Atqui  rcftangub  N L P,M  K O zquantur 
quadratis  GL.DIG  quod  GL,  DK  ^nt  ad  diametros  NP.KlQ  normales  i ergo 
guadratum  GL  eft  adquadratum  LH  vt quadratum  DK  ad  quadratum  KLer- 
goreUa  GL  eftadrc&am  LH,  vt rcCta  DK  ad  rc&am  Kli  quoniam  igitur  an- 
n r«aL  6uli  quoque  G L H,  D K I,  vrppf  e tefli  ex  conflr.  aeqqalej  lunt , erunt  tfiamjla 
•GLH,  DKI  limilia,  adeoque  anguli  HGL,  IDK  aequales. ergo  GH.Dl pa- 
rallela: fuot.  Ergon  AGeftid  AD,  Ce  AH,  ad  AI,  hqccftquia  HB,  IC  et- 
iam funt  parallela:,  vt  AB  ad  A C-  Quod  erat  primum. fimili  ratione oftenduntur 
iundz  IF,  HE  aquidiflare, adeoque  effert  AH  ad  AI,idc(i  AB  ad  AC,  6c 
A E ad  AF,  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV. 


Sit  A BC  Icmicirculi  diameter  A C diuifa  vtcunque  in  E : deferiptif- 
^ucfupcrA  E,EC  fcmicirculis  ADE,  E FC, erigatur  E 'B  normali- 
ter ad  diametrum,  ponantgrquc  A B,  B C,  occurrentes  perimetri*  in  D 
&F.  « 

Dico  rationem  GF  ad  DA,  triplicatam  effe  illius  , quam  fyabct  CB, 
ad  AB. 

Demonjharit. 


TVnganfur  DE.EF.Quonlam  E B norma- 
Aliseft  ad  A Cdiamctru  icmicirculi  ABC, 
erunr  AC  , CB,  CE,  ictmAC.AB,  AE 
eontinuq proportionales; fedvt  BCad  CE 
CcECaJCF  (obEFC,  BEC  triangula 
Cmil,a,)&  Vt  AB  ad  AE  fic  AE  ad 
(obABE,  A DE  triangula  irmilia  ) igitur 


\ U/'  triangula  Iimilia  ) igitur 

!lmA/C,C  B,C  E,C  F.quam  A C.AB^l 
~ ^ ' * Jf  AD  lurir  continuae  proportionales  : vncfe 

I cum vtrique fcriei prima  fit  communi}  AC, 
irraadquartam  , in  triplicata  ratione  C B ad  AB.fceundzad 


PROPOSITIO  XXVI. 

QEceitffefctre*  circuli  inpumftis  A,B,&ex  AquiuitteO*  A.G,  A D, 
Lj  eduftz  perimetris  occurrant  in  E,  F,  G,  H: 

9.  ?».  ? £,  tefti,*  H F,  F D,^Ic  proportionales. 
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. Demonfiratia. 

AGatur  refla  BK  pcrG,  occurrens  AD  in  I, 

St perimetris  in  I & K,cum  teflangula  ALH, 

GLB>Ja:quaiiaiint;»ti  & rcclangula  1 L B,  A LFs 
Sc  KI.  B,  ALD;  erunt  rationes  laterum  recipro- 
cat: hoccft.crit  A E ad  LB,  vt  GL  ad  HL  , 8t 
AL  ad  LB,  vt  II.  ad  LF>  vei  KLad  LD:  qua- 
re etiam  vt  G L ad  L H, c ita  I G ad  H F,  Sc  L K 
ad  LD,.fiuelK  ad  FD.  ruriumciim  fit  vt  AGad 
GB.italGad  EG  vel  KGadGC(ob  AGE, 

1GB, item  KGB,  AGC  rcfluiguiorum  zquali- 
tatemjerit  1G  ad  GE,  vt  KI  ad  EC.  quare  ex  ae- 
quo EC  ad  FD  vt  GE  ad  HF.  Quod  fuit  de- 
monilrandum. 

PROPOSITIO  X 

EPundto  A extra  circulum  pofito  , duita  ad  centrum  eiufdem  li- 
nea AO  diuifafit  in  tres  continuo  proportionales.  quarum  media  • 
(it  (emidiameter  BD,  tertia  CD  : ercwaque ex  C perpendiculari  CF, 
iungantur  A F.  , 

Dico  A F contingentem  cfTe  & contra. 

Dtmonfirntia. 

DOnatur  D F.  Quoniam  D C,  D B id 
^ dlDFiDA,  circum  angulum  com- 
munem A D F proportionales  funt , 
erunt  FCD,  AFD  triangula  fimilia: 
vnde  angulus  .AFD  a-qualis  cft  angu- 
lo FCD  per  hypodiefim  reflo : quare  A 
AF  circuiu  cdtingir.  Quod  erat  primu. 

Iam  vero  fit  AF  contingens  Sc 
FC  normaliter  ad  AD  diametrum  po- 
lita. Dico  A D , B D.  C D in  continua 

efle analogia  cum  enim  AF  fit  contingens  St  FD  diameter, etic  angulus  A FD 
reflusadeoque  zqualis angulo  FC  D,  eft  autem  angulus  ADF  communis  trian- 
gulis AF  D,  F C D,  igicur  triangula  illa  fimilia  funt,  Sc  A D ad  D F,id  eft  D B,  vt  D F 
adDC.  Quod  erat  demonftrandum. 

EH  bde  AfoUtnij l.prim.profoftf. aliter  demonstrat*. 

PROPOSITIO  X X \M  1 1. 

COntingat  AB  linea  circulum  BC  D s du&aquc  AD  pcf  cen- 
trum ponatur  ad  illam  orthogonalis  B E,qUatn  in  G fetet  quidam 
AF,  occurrens  circulo  in  H,F: 

Dico  quadratum  A‘B,  atquari  rc£t angulo  F G H,  vna  cum  quadra- 
to G A. 


A a 


T)emtn- 
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• It.  huint, 
blf-ltrtj. 

ct.  ftctuUt. 

d i fuunit. 


as  circ  v lv  s. 

r- 

Dcmonjlratio. 

E St  enim  quadratu  A B squa- 
le quadratis  BE  > EA,  hoc 
cft  reftanguIoB  GI,vna  cu qua- 
dratis GE.  EA,  vt  ex  elemen- 
tis patet:  cft  autem  quadratum. 
GA,  squale  duobus  GE,  E At 
ergo  AB  quadratum  squatur 
BGI  hoc  cft  GFH  reffangu- 
lo  vna  cum  quadrato  GAiquod 
fuit  demonftrandutu. 


PROPOSITIO  XXIX. 

I Ifdem politis  fi  iungantur  HE.FEj 

Dicolineas  tres  H E,B  E,  F E,  in  continua  cfle analogia: 

Dcmonjlratio. 

SI  enim  HE  intelligatur produci  in  K.erit  EK  squalis  ipfi  EF,  vt  cx  elemen- 
tis educitur,  vnde&  HEF  re&angulum,  squale  eft  rc&angulo  B EI, id  eft  qua- 
drato BE,  Quod  erat  demonftrandum.  . 


PROPOSITIO  XXX. 

Ilfdem  politis: 

Dico  AF  ad  A H,  eandem  habere  rationem  quam  F G ad  G H,  (w 
tie  AF  in  G & H diuifam,  extrema  & media  ratione  proportionali. 

Dcmonjlratio . 

D EGanguIum  FGH,  vna  cum  quadrato  G A,  squatur  B A » quadrato  , fe4 
*^BA,  quadrato  squale  cft  breffangulum  FA  H,  igitur  FGH  rc&angulumvni 
cum  GA  quadrato  squatur  FAH  re&angulo:  quadratum  autem  AG>  squalo 
eftcre£langulis  AGH,  G A H;  teftangula  igitur  FGH,  A GH,  G AH.xquantur 
FAH  reftangulo  .•  Redangolo autem  FAH.squalia  quoque  funt  <t  re&angula 
FGHA,  G AH,  ablato  igitur  communi  reflangulo  G AH,  manet  FGHA  re- 
flangulum,  re&angulis  AGH, FGH,  ideft  reftangulo  FAGH  squale,  vade  vt 
FA,  ad  HA,fic  FG  ad  GH.  Quod  fuit  demonftrandum. 


Sthohon. 


T_J  At! prepefitit proponit ur  i Ptppt  Ubrefeptime propsfttume  l^.fedquitfik  ctfii  vidtUT 
* ■* appktrjiquo  rellt  A D,  prr  centrum  duott  ejl  circuli  B L>  C.  tdrotp;  dr  videatur  cafrm 
relit  A F excludere , fluxit  oHendert  vniuerfalem  prorfu  eft : Quod  ipfum  f ratita  dptit- 
ntm  lib.  3 .ptopojtnone  j 7 .fed  dtaerft  4 frdfenti  dtfcttrf  *.  ' 


P R O- 
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PROPOSITIO  XXXI. 

EX  A du&a  fit  per  centrum  circuli  B DF  reda  AD,  Hc^ue  AD  ad 
A Brario  cadcrn,cum  racione  DC,ad  C Btere&H  deinde  normali  C F, 
iungaturAF. 

Dico  AF  contingere  circulum. 

Dcmonftratio. 

C 1 enim  non  contingat,  ponatur  per  F ; 

•^contihgens  FG  occurrens  AD  m — "N. 

Gi  erit  ergo  per  pratcedentcm  D G ad 

GB.vc  DC  ad  CBi  iedexhypoihcfi  \ 

vceft  DC  ad  CB  . ita  eft  D A ad  AB»  ( \ 

Igitur  vt  DG  ad  GB  fic  D A ad  AB,  jj 1» 

& diuidendo  vc  DB  adB  G,  fic  DBad  l / 

■QJ!  P A:  quod  fieri  non  poteftjtum  punda  \ J 

A & G (opponantur  diucria  : quare  S 

FG  non  eft  tangens.-  fcd  AF.  Quod  ^ — ' 

erat  dctnonftrandum. 

propositio  XXXII. 

Sit  A B vtcunque  diuifa  in  C,  8c  ex  A duita  quauis  A E,  exhi- 
bens ungulum  E A B refto  minorem : Oporteatin  linea  A E,  pun- 
cta affignare  E & F,«  quibus  ad  C & B re&a:  educar,  angulos'AFB, 

AEB  bifariam  lecent. 

Conftruftio  i?  dcmonflr*tio. 

DRodada  AB  in  D , fiat  vt 
1 AC  ad  CB  , ita  AD  ad 
DB  : Se  fuper  CD  diametro 
defcripcus  fic  circulus  CFD: 
cuiusceritrum  FI : Iccabtt  au- 
tem ille.  vel  continget  redam 
AD’  vel  neutrum  prarftabm 
Secet  igiturprimo  A E lineam 
- in  F A'  E pundis  i Dico  illa 
efte,qu;dciidcrancur  .-  creda 
enim  BG,  perpendiculariter 
addiamettum  CD,  iungantur 

AG,  FC,  FB,FHtCE,BE.HE.  quoniam  igitur  vt  AC  ad  CB,  ita  eft  AD  ad 
DB,  & normalis  fic  BG,  diametro  CD:  etit  AG  reda  contingens  > circulum 
vnde  ic  AH,  CHd  BH,  continua:  fimt proportionales. eft  autem  FH,  vel  EH,  in.Mt. 
mediae  CH,  aequalis ; ergo c anguli  A F B»  A E B>  per  rettas  CKCE.diuillfunc 
fari  anu 

Quod  fi  circulum  CGD  contingat  AG,in  G:  iungantur  punda GB  GC.GH: 
quoniam  A H,  C H,  B H.  funt  in  continuata  tatione  i St  GH  linea  medi*  C H,*- 
qualis  eft, d cric  A G B angulus  bifariam  diuifus  per  tedam  CG: 

Maniteftum  autem  eft  fi  AEF  reda  circulo  non  occurrit,  ceflare  materiam  pro- 
poficam. 
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it* 


' QuroUarium. 

JN  i 'i  em  recidifieodemq,  modo  foluitur  problema,quo  ijfdc  poliris  petuntur  in  AE 
exhiberi  punfla  F A E»  ad  qu;  dufliscx  C & B lineis;  fiant  AC.CBpro- 
pbrtionalcsrcds  AF.FB,  AE,EB  linucnta  enim  per  praecedentem  punfla  F AE 
a quibus  ad  C A B dufla:  linea:*  angulos  AFB,  AF.B  bifariam  fccant, problema 
foluuhtinam  angulis  AFB,  AEB,  diuifis bifariampcr reflas  FC.EC,  erunt  AF 
ad  FB  i&AE  ad  EB  vt  AC  ad  CB. 

PROPOSITIO  XXXII I. 

SIt  BFE  circuli  diameter  BE  produ&a  vtcunquein  A : ex  qua (ccani 
ponatur  AFi&iiF,  reda  C F,  vt  A F fit  ad  FC,  ficut  A B ad  B C. 
Dico  AB  ad  BC  eandem  rationem  obtinere  quam  A E ad  E C. 

Dcmonftratio. 


C ) l.bnius. 

f 17.  Imius. 


TVngantut  DF,  BF:  cQm  igitur  fie 
JAF  ad  FCvt  AB  ad  BC,  crunc 
anguli  AFB,BFC*quaIes;R»r- 
fum  cum  D F,  «qualis  fit  D B.erune 
• AD  ,BD)  C D in  continua  analoa 
gia.  vnde  A B cft  ad  B C,  ve  b c A D 

ad  BD.  Acum  DE  refla  fit  «qua- 
lis DB.crit  vt  a AB  ad  B C ita  A 2 
ad  E C.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXXIV. 

'It  AB  ad  BC,  vt  A E ad  EC  ficque  BE  diuifa  bifariam  in  D. 

* Dico  AD,  BD,CD  fore  in  continua  analogia. 

hemonftratio. 

■ "TXEferibatur  circulusicentro 
*-*D  , intcruallo  B D , A eri. 
gatur  CF  normaliter  ad  AEs 
ocurrens  circulo  in  F.  ducan-' 
turque  DF.AFicdm  igitur  fie 
AB  ad  BC,  vt  AE  ad  EC, 
erit  linea  s AF  contingenseir- 
culum.-vnde  AD,BD  , CD 

f linea:  in  continua  fune  analo- 
L ,11  , , - 7 gia.  Quod  erat  demonftradum. 

Imuntts  hanc  tn  libra  Jc  hneu  prapojitune  quarta  vel  quinta  a&ter  demonftratam. 

PROPOSITIO  XXXV. 


Clt  AB  redla,  per  centrum  circuli  CFDdutSla;  fiat  autem  ve  A C ad 
BFACFitaCB  ^ &c^u<^a  AFlecante  circulum  in  Fiiungantur 

Dico  AC,-CB,  & AF,FB,  proportionales e(Te lineas. 

- Demon - 
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Demonjiratio. 


EX  E Centro ponitur  EF-Quo- 
niam  ponitur  vt  AD  ad  ACt 
ficDB  ad  CB,  erunt  A E,  CE. 
B Elinea: • in  continua  ratione. Igi- 
tur cum  FEfit  sequatis  inedite  C E. 
cft  A C *>  ad  B C , vt  A F ad  F B: 
£jl  huc  tomttrf*  trigeftmt  terti*  h»- 

im. 


*J4  ini*) 


PROPOSITIO  XXXVI. 

(^Ir  A D linea  vtcunque  diuilain  C:  defcriptofy  fuper  CD  circulo, 
O ponatur  ex  A linea  A E occurrens  circulo  in  F:  ducatur  aurem  FB, 
vt  AF.FB  proportionales  fint,  lineis  A C,  C B,  8c  ex  B crcda  normalis 
occurrat  circulo  in  G. 

Dico  A G lineant  circulum  contingere. 


Dcmonftratio, 


GVm  fit  AF  ad  FB,  Vt  AC 
ad  CB,  ctic  angulus  AFB 
diuifijs  ‘ bifariam.-quia  verd  linea 
F H , refta;  CH  arqualis  eft, 
erunt  A H,  ■*  C H,  B H in  conti- 
nua ratione:  vnde  de  GA  circu- 
lum ‘contingit.  Quod  fuit  de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVII, 


eitmi. 

d n.  dt  pn- 
grtJficmUiu. 


Circuli  ABCdiamcter  AC,  vtrimqucprodu&afuin  D & E pun- 
cta, iqualiter  a centro  H diftantia,  polita  deinde  DB  contingen- 
te in  B,dcmilTacjue  normaliter  B G,  ad  C A diametrum,  fiatCF,  zqua- 
lis  AG:  dudi (que redis  D I, I- E : iungantur  IG,  I F. 

Dico  DI,  I E,  ipfis  I G,  I F proportionales efle. 


Dmon/iratu. 


TVngatut  HI.  quoniam 
*DB  contingic  circu- 
lum Si  BG  normalis  po- 
nitur ad  diametrum. erunt 
f Dff,  AH.GHin  con- 
tinua analogia  vri  Si  E H, 

C H,  F Hi  eft  autem  H I, 
ipfi  A H equa  Iis  ; igitur 
vt  EC  ad  CF  ita  g EI 
adIF.  fedvtE  Cad  CF, 
ita  DA  ad  A G,  hoccft 
DI  ad  I G,  quarevt  E I-ad  IP> 
IE  vt  IG  ad  IF. 


UM 


g ii.it  fru 

grt/fimhui 


ita  DI  ad  IG.  & per  mutando  inuertendo  DI  ad 


Aa  3 


PRO- 
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CIRCVLVS. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 


lO-kniMl- 


Circuli  ABC  diametrum  AB,Iecet  in  Frc&a  quxuis  DE,  fumpco- 
quc  AC  arcu  arquali  AD  , ponatur  ex  C pcr  E linea  C G conuc- 
niens  cum  diametro  in  G. 

Dico  AGadGB  eandem  habere  rationem  quam  AF  ad  FB. 

cDemonHrauo. 

TVnganrur  AE.EB,  Jcper  B ponatur  IK  xquidi- 
* li  ans  jplx  A I;. : quoniam  A(',  A I)  arcus  lunc  x-]ua- 
les.erunc  & anguli  AEC’,  AF.  D quoque  aequales: 
quia  vero  angulus  AEB  in  lemicirculo  rc£tuscft , a- 
deoque duobus  AEC.GEB  angulis xqualis,  dem- 
ptis AEC.AED  xqnaltbus.xquales  remanent  an- 
guli D E B,  G E,B.  iunt  autem  S i anguli  E B G , E B I 
redii , cum  I K.  xquidiftcc  AE>  a’ quali a igitur  lunt 
latera  I B,KB : quare  vc  A E ad  1B  eft  B„id  eft  AF, 
ad  F B,  fic  A E eft  ad  K B,  id  cft  A G ad  G B.Quod 
erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Circulum  ABC  interfecet  alter, centrum 
habens  in  perimetro  ABC:  iun&ifquc  in- 
terlcchonum  punctis  BC,  ponantur  ex  A 
centro  circuli  interlecantis,  quxuis  A E,  occurrentes  perimetris  in  D 8c 
E,  redii,  vero  B C in  F. 

Dico  lineas  AF,  A D,  A E in  continua  effc  analogia. 

Dcmonjlratio. 

POnatur  cx  A per  centrum  circuli 
ABE  diameter  AG  Occurrens  pe- 
rimetris in  G & H.reflat  vero  BC  in  I, 
iunganturque  GE.AC : cum  igitur  A G 
tranleat  per  centra  circuloru  fele  inter- 
fecantium , erit  B C an  I » normaliter 
diuiia : vnde  angulus  A I F zqualis  an- 
gulo, AEG  in  lemicirculo  polito  : cft  . 
autem  GAE  angulus  communis  vtri- 
que  ttiangulotum  A 1 F , A GE  . firai- 
liafunc  igitur  triangula  A 1 F , AGE; 
quare  vc  A I . AF.uc  AE  ad  G A : a- 
deoque  F A E re&angulum  aquale,  re- 
flangulo  I A G,ideft  quadrato  A C,id 
eft  AD  quadrato:  proportionalesigi- 
turlunt  A F,  AD,  A E.  Quod  erae  de- 
mon lirandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  XL. 

Sint  AB,  AC  contingentes  circuluig  B DC.  dudxque  BC,  ponatur 
xquidiftans  A E,  & ex  A diameter  A G,  occurrens  perimetro  in  D: 
per  quod  ex  B,  agatur  B H;  dein  per  quodiibet  pundlum  in  perimetro  af- 
fumptum  F ducantur  CFI,  BFE. 

Dico rc&angulum  1AE  quadrato  AH  xquale  ede. 

Demonfiratift. 


PROPOSITIO.  XLI. 

DAtofegmento circuli  ABC  & reda  CD,  vtcunque  ad  A C poli- 
ta,- oporteat  redam  ducere  A D , quam  diuidat  arcus  ABC  in  B, 
fecundum  datam  rationem  F ad  G. 

CenfiruSw  Cr  demonftrano, 

DIuidatur  AC  bafis  Tegmenti  in  E,  fecun- 
dum datam  rationem  F ad  GiereAa  dein- 
de EB,  quae  acquidiftet  C D , occurrente  peri- 
metro in  B,  ponarur  A B D:  Dico  fa&um  quod 
petitur,  patet  ex  elementis. 

Hic  notatu  dignum  ijl,  cjndfnnllum  C ,ejjumi 
pe  fit  - non  filum  in  termine  relfe  A C ,fedvel  inire, 
vel  extra  circulum , inqueuit  perit  AC  preduSe. 


DAtocircuIo  ABC, linea  ACfquatnonfitmaior  diametro  BD,  Se 
ratione  G ad  H,  oporteat  alteram  F E,  circulo  inlcribcre,  qua:  se- 
quidiftet  AC,  vtquam  G,  ad  H,  habet  rationem,  habeat  quoque  FE 
ad  AC. 

QmSlruSio  & dcmonflrntio. 

, DOnatur  B D diameter  normaliter  ad 
— p AC,  fiatqtic  vt  H ad  G>  ita  AC  ad 

y \ IK:  quat  in  circulo  ABC  applicata,  di- 

Ar " y uidatur  bifariam  in  pun&o  Lt  lun&aque 

tf  \ M L,  fiat  reflat  M L aequalis  M P.  pona- 

K /M  turqjFP  E.qux  zquidiftet  A C ; patet  fa- 

\ V / ' I Aumquod quzritur.nam  reflx  FE,  IK 

\y\  } • Q cumfint  atque  i centro  remotat , inter  fe 

\ y H (quales  fune 


RE&am  AB  quae  non  fit  dia- 
meter, altera  CD  interfccct 
ad  angulos  re£tos  in  E,  vt  DE  ad 
E C datam  habeat  rationem  F, 


Cenflrufiienem  & demenjlrttionem 
huius  innenies  in  libet  nejlro  de  etipfi : qnne 
hic  ntn  ponende s indice  ei  quod  eb  ellipfi 
plene  fu  dependens. 


APundto  extra  circulum  dato,  lineam 
circulo  immittere  qua:  datx  litatqua- 
lisftnodo  ea  diametro  circuli  non  fit  maior. 

ConJlruSlto  (4  demonfiratio. 

APplicerur  datq  reflx  Aincircnlo  BCDr- 
qualis  BD  ; dein  ex  F centro  deicribatur 
alter circellus, contingens  BD.  in  H:  Deinde 
tum  ex  E punflo  dato  ponatur  E G,  contingens 
' eundem  circcllumm  G;  occurrens  vero  circulo 
ABDC  in  K & C.  DicoXK,  fore  quxfnami 
£cum  enim  atqualiter  D B,  C K, dident  a ccntroK 


ID*ra  f fstltefc-a  pdnfloitftra  aream  cifctrfi  pdftto.  oportet  aurefn  Jaitl 
A hec-cuki  fWn  minorem  eftc  refla  illa , qui  per  E pofica  ad  'diam** 
erum,  per  E quoque  tranfeuntem  normalis  fit. 

Dtmon/lruttf. 

t*YXil!  A dt pVHjs , ateofMWodctnri/i rir-  — ’“s***„ 

^“'cuto, iquails  B 0 : centroque  F erreu*  , ' ^N. 

iusfiefcWbatilreohringeris  BD  <n  fl.trart-  , -1* 1— ^ 

fibft  illt  per  ponfitum  dactim  E,  vet  infra  ( / \ \ 

illud  cadet:  Ctitn  e(xm  ex  hypochefi  norma-  j f \\a' 

Iis  jiet  E dU£la  ad  diitrietrtirti , per  E ddo-  ( f I ) 1 ” 

que  duiffiii) , tfiifdr  effe  rton  poffit.data  H-  \ V J j 

neaA,idcftDB:patet8cEF  diametrum,  \ \v  J ,J 

qua:  teAam  pc!r  E du&atn  fedat  orthogdai-  e\- — ~QJ^— — :_/j> 

liter,  maiorem  non  effe  diametro , quat  li-  \ E ./ 
deam  0 B datae  A icqhifctn  trrrfuigorra- 

Jrtfcr  diuldcret.  vmle  f lrcutos  radro  FHdefdripctisivrl  trahfitper  Eivd  mfra  cadet, 
viroque  calii  agatur  per  E contingens  circulum  radio  FHdeicriprum,  patet  illata 
aequari  redtx  D B,  id  cft  datz  A : quare  fecimus  quod  pollulabatur. 

PROPOSITIO  X L V I. 

} 

A Dato  c«ra  circulum  punflo  lineam  educere  quat  in  data  ratione  a 
perifnCtro  'drtWdatsr:  oportet  atrteitt  nationem  datam,  maiorem 
Aon  efle  Illa  qu*  «peritur  interparrej  Rnt*  qfrsf!  a dato  punflo  per  cen- 
trum ducitur 

Conflruflt»  ir  tUminflratta. 

datum  punthim  A « circulus  BCD: 

*^data  ipiOqut  ratio  fit  E ad  F*  qu*  minor  . 

fit  rationis  A B id  B D , patrium  diamCtru  St 

flat  reta«  E.  F aqualis  GH, 84  G1  quidem  j 

Jpfi  E)  intinraqufc  K media  inter  IG.GH,  I l\  \ 

ponatur  ex  A ebmingens  AdE,  in  K ad  I \ \«  ~N, 

GI  tic  AC  fiat  ad  At  : patet  eit  ditis  j \Jr"  "'S'P 

A L minorem  effe  AC,  8t  non  minorem  jJ'  \ \ 

AB,  adeo^iic ponSiini  L in  peritatttoef-  / \ \ \ 

fe  circuli : ducatur  igitur  per  L ex  A linea  I \ \ I 

AM  oCcurrCns  Circulo  InlkM,  dido  l \ \ 

AM  fattifac*tepeiitioni;cimeilimi.AM  ^ \ \ \ / 

re&angulum  asquale  fit  quadrato  AC  Se  \l  \ / 

IGH  reSanguium  quadrato  K,  ponatur 
autem  & L A ad  A'C  vt  IG  ad  K,  erunc  ** 

GI,  K,  GH  lineat  proportionales  ciufdem  V. I S 

rationis  Cum  AL,  AC,  AM  > Vndcftpn-i  jg 

tna  G 1 ad  cKceffum  FI  t,  id  cft  per  con- 

ftru&ionem  vt  B ad  F,  fio  A L quarta  ad 

cxccffum  EM.  eduximus igituridatopun- 

fta,  fce.  Quod  erat  faciendum. 
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INtcrfccent-feic-inuiccm  duo  circuli  A B D,  B E C in  B.  Oporteat  per  B, 
pedam  D B E ponere,  qui  BD  rertar,a:qiuicm  BE  conftuuat. 

Conflruftio  (jr  dcmonflratio. 

pOnantur  AB.CB  ooncingentesin  B,  circulos 

©'  ABD,  BEC;  occurrentes  perimetris  >n  A & 
C idcinpcr  A,B, C>  circulus  defcribacur  ABC* 
quem  in  B contingat  DEidico  Fafium quodpo. 
fiulatur.nflenfum  cft  enimiegmenra,ADB,B  EC, 
c ABC  efle  inter  J te  fimilia  adeoque  D E 
tangentemin  B diuiiatn  b bifariam.- poiuimus  igi» 
turper  B re£Um,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XLVIII. 

^Ecentinuicem  vt  prius  circuli  duo  ABC,  AHB  in  A & B.  Opor- 
teatexB  redam  educere  BEF,  vc  EFperimetns  intercepta  fit  dat* 
E>,  qqualis.  • 

ConFlrutfto  & dcmonflratio. 

' Oriftituatdr  BC  contingens  circulum  AHB  io 
C — | — ^ Vvfi.  oportet  datam  lineam  D,  hac  contingente  ma. 

• : iorem  non  efle  ; iun&is  AC  fiat  vt  CB,  ad  AB,  ica 

• t iV  , -:i\  D, ad G.  Dein  ipfi  G,  fiat  zquahs  A F,  & iumfta  B F 
“HI  r 1 oii-  l pertingat  in  E;  dico  faAum  efle  quod  petituri  Ducatur 
X.  i cdim  AE-quoniam  angulus  AFB  tam  cum  angulofe- 
V . i j gmenti  AHB.,  id  eft  A BC  angulo (ob  C B tangen- 

jSL > tem)  quam  cum  AFE.  duobus  rc&is  cft  zqualisi  dem- 

pto  communi  AFB  remanebunt  fqua!  es  anguli  AFE* 
f \ A B Cifunt  autem  & anguli  AC  B , AEB  eidem  irtfi. 

[ .2. J ftcnres  arcui  fquales-.iimilja  igituriunt  triangula  AEF< 

V C _ / ACB.  vnde  AF  elt  ad  FE  vt  AB  ad  B C , id  cft 

\ J per conftruSiortem  vt  G ad  D: di  permutando  vtAF 

X.  y'  ad  Gi  fic  EF  ad  D : quare  cum  A F , & G aiquales 

^ ponantur, cruiuSc  RF,.B.Imca:*qualcs.  Perfecimus 
, igitur  quod  poftulabatur.q  . 

PROPOSITIO  XLIX. 

"Q  TN  dato  fegmeto  circuli  ABC, ex  A,4cC  duas 

' . //V\_  \ 1 JLlincasincUnare,  fefe  inperimctrodccuflantes: 


C I R C V L V S. 


«»S 

t 

CIRCVLORVM 

PARS  SECVNDA 

De  Angulorum  £5°  arcuum  circularium  comparationi. 

PROPOSITIO  L. 

Circulum  ABC,  cuius  diameter  A B,  contingat  in  A rcdla  A E , in 
quaafTumpcoquouis  punito  E,  ponatur  E C contingens  quidem 
circulum  in  C,  occurrens  aurem  diametro  AB  protrattxin  D,iun- 
ganturque  C A. 

Dico' anguium  CEA  duplum  c(Tc  anguli  C AD. 

' Demonflratio. 

TDEr  centrum  F diameter  ponatur  CG  ••  Quo- 
t niam  ED  circulum  contingit  in  C,  & CG 
diametereft,  erit» angulus  GCD  rcflus.adco- 
que  angulo  E AD  atqualis.  eft  autem  angulus 
EDA  communis  triangulis  CFD.  EDA;  igitur 
CFD  angulo  , angulus  AED  aequalis  eft  fed 
angulus  b CFD  duplus  eft  anguli  CAD,  igi- 
tur & angulus  ABD,  eiuidem  CAD  duplus 
c&.Quod  erat  dcmonftraudum. 

• PROPOSITIO  L I. 

ASfumptis  in  perimetro  ABC,  tribus  arcubus  aequalibus,  AB,  B C, 
CD,ducarjturperduoquxdam  puncta  F,E,redtx  AF,BF,CF,  & 
B E,C  E,  D£,occurrantqucin  G,H,I. 

^ Dico  angulos  I,  H,  G,  interfexquales  e (Te. 

‘tkmonjlratw. 

■pOnasmr  ex  punflo  E , refla:  EK  , EL, 

A EM,  quresquidiftent  lineis  AF,  BF,  CF. 
erunt  itaque  anguli  KBB,  LEC,  MED,  *- 
qvtdts  angulis  I,  Hi  G-,  quia  vero  arcus  AB, 

B C,  CD  ponuntur  xquslcs,  Se  A K,  BL.CM 
arcus  zcjuan rurarem  E F,  adeoque  Se  inter  fe, 
reliqui  quoque  arcus  K B,  LC,  M D,  & anguli 
X.E-B.»  1.EC,  MED  illis iniiftentes  zquales 
luor:  quare  4:  anguli  I,H,  G,  fun  tineer  fe  zqua- 
les. Quod  erat  demonftrandum. 


Bb  t PRO- 
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PROPOSITIO  L I L 

• ' * . . i.  > • 

COntingant  inuicem  interius  circuli  duo  ABC.DEC,  in  punito  C; 

exquo  edudtis  CA,CB,  fumantur  punita  G,  F,  in  fingulorum  ar- 
cubus ex  quibus  redlx  ponantur  G E,  G D,  F B,  F A. 

Dico  fi  line*  illse  conueniant,  angulos  GIF,FHG  aequales  efle. 

Demonjiratia. 


Sint  primo  G,  k F,  puncta  vel  fupra  vel  infra  angulum  ACB  pofiti:  Quoniam 
anguli  CBF,  CAF,  CF  arcui infiflentes  squales » fum, vciob eandem  caufam, 
anguli  CEG.  CDG.idcft  IEB,  HDA  ad  verticem  poCti,  erunt  anguli  IEB, 
EB1  fitnulfumpti,  sexuales  angulis  HDAi  DAH,  quare  k tcttiusEIB,  tertio 
DUA  aqualis erit.  ' • 


b ii.llrtf 


Quod  (1  vtrumque  pun- 
itorum F i k G , angulo 
ACB,  conttneanrur, hac  ra- 
tione aflertione  d emofttaln- 
. musrcii  anguli  t>  ACB.AFfe, 
duobus  redis  squales  fitir, 
vti  k anguli  ECD,  EGD: 
dempto  igicur  communi  an- 
gulo ECD  ‘ manet  AFB, 

■ angulo  EiG  D , ac  proinde 
reliquis  ‘A FI,  reiiquo  DGI 
. aqualis,  iime  autem  ad  ver- 
ticem anguli  FKH  .OKI 
v aquales , igitur  reliqui  FI  G, 
FHG  aqualesquoque  fune. 


Cadat  iam  alterutrum  punitorem  , puta  F , intra  , k aliud  extra  angulum 
ACB:  dico  rurfum  aognlos  H,  I ciTc  interfe  aquales,  cum  enim  angulusFB  C 
c IM.  tamcumanguloFAC,quameumEBFduobus  rciiisfit  caqualis,  dempto  com- 
muni 


« 
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muni  FBC,  ericangulus  EBI  xqualis 
angulo  FAC  idefl:  D A H , funtaurcm 
Ic  anguli  CEG,  CDG  eidem  inGften- 
tes  arcui  xquales,  igitur  reliquus  1,  x- 
quatur  reliquo  angulo  H.Quod  erae  dc- 
monftrandum.  , 


«>7 


D: 


PROPOSITIO  LUI. 

k Viftar  fint  normales  a terrtiinis 
'trianguli  ABC,  ad  oppofica 
lacera. 

Dico  illas  fefe  in  eodem  punito  dccuffare. 

Demonflratio. 

/'''Iteumferibatur  ABC  rriangulo  circulus,  & 

'“,pcr  AC  putida  alter  circulus  deferibatur 
ADC.asqualis  circulo  ABC.  Prududaqne  BI, 
occurrat  perimetris  in  D,  St  K>  Se  per  D quidem 
ex  A Se  C,  agantur  CDF,  A DE,  tunganturq; 

A F,  C E , C K.  erunt  itaque  anguli  A F C , A E C 
arcui  AC  infiitentes  xqualesi  quia  vero  angulus 
EAC  , vtrique  circulorum  xqualium communis 
cft,  arcus  quoque  DC.C  E xquales  funt,  vti  illotu 
fubtenfti  ob  eandem  rationem  quoque  linea:  AF, 

AD  (une  aquales.  Rut/Um  cum  angulo  DKC.id 
cft  K DC  ( °b  circulos  xquales)  duo  anguli  interni 
D CB> DBG  xquales  Gnt,  erunt  duo  arcus  F B, 

KC  id  cft  DC  xquales  duobus  arcubus  B E,EC; 
ablatis  iraque  aequalibus  arcubus  KC>  C E>  rema- 
nent quoque  xquales  arcus  F B.  B E;  quare  anguli 
P C B.  B C E quoque  (unt  xquales,  Geut  Se  anguli 
F AB,B  A D.  vndeciim-  AF,  AD  line?,  adeofpie 

& anguli  AF  D,  ADF  xquales  Gnt,  erunt  Se  reliqui  FH  A,  D H A quoque  intet 
ic  xquales,  adcoqttc  Se  redi. eodem  modo  oflcnditur  angulos  ad  G politos,  efie  re- 
dos.  quare  patet  normales  B I,  C H,  A G>  feie  in  eodem  pundo  dccuiTare.Quod  fuit 
dcmonftrandum. 


1 iljirly. 


PROPOSITIO  LIV. 


IN  datum  cii  culum  ABC  , a dato  extra  eum  punito  D,  duitx  fint 
DCE,  DGF  auferentes  arcus  F E,  GC.  Oportet  cxaliopun&o  ex- 
tra circulum  alii  gnato , H,  duas  reitas  in  circulum  immittere  , qux  ar- 
cus duos  intercipiant,  duobus  FE,  GC  arcubus  xquales. 


i 


Bb  } 
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'Demon- 
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(onfiruUio  (4  demonftratio . 

r\Vcanturex  H linea:  H 1,  HA,»vt  KI,  BA,  circu- 
intercepta;,  atqqalcs  fint  reftis  C E,  GF;  8C  tactu rn 
erit  quud  fuit  imperatum.eum  enim  AB,  FG  fintaequalcs 
linea:  , erunt  arcus  GEF,  AIB  aquales  , vti&arcus 
CNE,  KMI.oblK,  CE  irquales  lineas,  ablatis  igi- 
tur atqualibus arcubus  KMI,  CN E, remanebunt  arctis 
KB,  IA,  arcubus  GC,  FE  ecquales,  demifimus  igitur 
cx  H punfto  lineas,  &c.  Quodprxfhndum  fuit. 

PROPOSITIO  L V. 

A Dato  extra  circulum  pun&o,  demifla  fit  per 
eundem  re&a  A B,- oporteat  alteram  ducere 
AE,  qua:  arcus  auferat  C F,  B E,  qui  fimulfumpti,  angulum  contineant 
atqualcm  dato  D. 

^ ConfiruCho  Cr  dtmonjiratlo. 

h T7Iar angulo  D,  atqualis  BCG:  Sc ex  A ponatur 

. j\  AE,  quatre&am  FE,  xqualcmlinez  CG<bexhi- 

. A / \T_-  hcatieritque  peraflum  quod  requiritur:  cum  enim 

/A  V \ CG.FE  liuexsquentur  ,erit  arcus  F BE,  zqualis 

/ \ / j \ \ \ arcui  CBG ; vnde  ablato  communi  CB,  remanet 

/ / \\  \ arcus  BG,  aqualis  duobus  BE,CF.  quare  angulo 

| | A j D , aequalis  eft  angulus  , qui  duobus  arcubus  C F, 


U , AIJU4J»  Cii  dli^UlU»  , IjUl  UUUUU1  illLUUI»  L P, 

B E limulfumptis  coiuinetur.perfcciinus  igitur  quod 
petebatur. 


C I R- 
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Dcmnflratio. 


ro  AB  fic  Contii 


, aequalia  eruntquadraio  A B,a- 
cr  leiigiturlinex  I)  A.D  B,D  E, 
iiipt analogia)  funt  autem  DA 
fe  aequalesac  AB  raedia  com- 
ir  etiam  primarum  & tf  rciajrum 


«iffcrcntiz  DE»  x< 
dcmonftranduon 


f RO  pp  s I T Io  LV.IL.  6 

' ' ; ff  '*  ■ * - (»•'  * J 

SVpcr  AB  radio  quadrantis  circularis  ABC,  circulus  deferiptusfo 
A E B ; du&ifqye  redis  AED,  occurrentibus  circulo  in  E E,  pet  E E 
ppnantur  D F normales  ad  radium  A B. 

Dico  rectis  AF,  a-qualcsciTc  A E. 

Dtmo7iflr<ui«. 

TVngartttir  BEt  elrm  AD'sequa-  U fv  XSVr/y? 

Jles  fine  AB  , U anguli  AEB,  \X  /P  / ‘vrt 

AFD  redi ; fint  autehi  & anguli  -^\  \/\V  Js  \ 

FAE  Mmmunes  '‘wiik  BEA  ' \ 

triangula  «qualia  gc  fimilia  trian-  v //0*^  / ‘\ 

gulis  A FDivnde  reliqua  AF,  A E ' L /4y'  • /\ 

latera  «qualibus  angelis  fnbtenfa  /x/  / 

fn«r  «ntialiv  '!  1 . . \ "V 


C l R C V L V S. 

Quod  fi  reda;  DF  demittantur  normi- 
Wter  ad  billim  AC,  fic  ofiendetur  propoli- 
-Sumicilto  DF  fiAt  xqtfidiftanfcs  A-fl,  igi- 
tur anguli  B AD,  A D F.stqualcsfuntipro- 
iindeqi  cu  ti  anguli  A E-B  AFD,  refli  ilnr* 
fi  milia  funt  «i  arqliali*  triangula  AB  E. 
A D F,  it  latera  aequalibus  angulis  fubteniai 
Qtjod  fui  t demoolirandum* 

PROPOSITIO  LVIII. 


FEr  duorum  circuly cum  patjallelo- 


• t .Jmdnim 


^ ru?1  bDE,  CFG  ccntruift  A 
a£fa  diametro  D CE, ponatur CB  confihgons  minorem  apun&o  qOD 
a diametro  inrerfccatur. 

Dico  circulum  radio  B C defcriptura  squalem  efle  annulo  duabus 
circumferenti) s intercepto. 

btmonftratid. 

Dvewot  AfeiW  ABtjaadfaroih,  ad 

duoquadrata  BC.CA.  ita  circulus 
•DBE,  addtchlo*  HBG.CFG;  fed 
A B quadratum  xq  ualc  eft  quadratis  A C. 
C 6,  iftfcUf  it  circulus  b B E atqui!*!  eft 
tifcUfis  H B G.  C F di  ftmut  (tiftvpriS  ab- 
latti  igitiir  ctjitnhuhi  circiUd  Gt  G,  te* 
minebit  annuluspitimetris  xquiiiiflan- 
tiura  circulorum  interceptus  , circulo 
J5  H G xqualis : quod  fuit  dtmotiftran- 
— - dii». 

PROPOSITIO  LIX. 

SVper  trianguli  AB  C,  lateribus  fegmenra  circulorum  fi  milia  condi- 
tuantur,  cdbtrb^ue  cirCuli,qui  fuperbafi  caftfudluseft.circulusde- 
feribatur  qui  alterutrum  circulorum  A E B , B F C confingat. 

Dico  quod  it  tertium  quoque  continget 

Dtmonfiratio. 

r^Vcaqtpr exD,  tfr  K« 
cEtra  circuloru  AB  B, 
BFC  reftat  DE,  DF  : «C 
circulus  ED  radiodefcri- 
ptus  contingat  circulu  AE& 
ia  RigKVr  enda  UHIi  P** 
ctntr*  D>&  HM»n<i<rioe* 
curret  vtriqut  in  k panfiq 
contactus  fi.  quia  reto  fe» 
gmeiit-i  foper  trianguli  late- 
ribus deferipta , ((milia  funt 
iunda  , B F m (UreAtun  «sit 
ipfi  EB  s unde  cum  D&> 
i D F line;  fine  qquales.crit 
F pun&um  commune  peri- 
pherijs circuloru  EF,  BFC» 
St 
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& cum  eadem  DF  centra  DG  vtriufqtie  comungat,  patet  circulum  EF,  • in  F . ,. 
contingere  circulum  BFC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LX. 

Iifdem  politis : fi.circulus'  centro  D delcripcus  alterutrum  circulorum 
A £ B,  B F C iecueric: 

Dicp  quod  & alterum  (ecabir,-  & (ccures  ab  vtroque  auferet  limilcs. 

. i . Demoajlratio. 

t 

/'ACcurrat  circulus  centro  D 
dclcripius, circulo  AEB  in 
M & N:  cadcc igitur  infra  E Sc 
EO  lineam  Iccabir  in  ]>  quia  ve- 
ro reflz  DE , D F b zquales  lime, 
patet  circulum  radio  D I deferi- 
peum,  quoque  infra  F cadere,  a- 
deoque  & circulum  BFC  fcca- 
rein  L&  O.Quod  erat  primum. 

Hoc  pofito  dico  fccurcs  MKN, 

LFOablatas  inter  (c  c(Tc  fimilcs. 
dufla  M B occurrat  circulo  L F O 
inX„oftenfume(l  propoli  none  15. 
huius,  iunflam  DE,  zquari  reflz 

DM,  quare  cum  punftum  M in  perimetro  eft  circuli  NL  O.eric  Sdpunflum  Lin 
eadem  perimetro. eadem  ratione  oftcmlctur,  iunflam  OB  communi  occurrere  in- 
terfectioni circulorum  MEB  , MLO  in  N , vnde  cum  NBM  angulo  angulus 
LBO  ad  verticem  infiftens,  squalis  Ctjfimilcs  erunt  arcus  MEN  , LFO.  Quod 
erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I. 

SVper  ABC  trianguli  lateribus  fcmicirculidcfcribantur  A LB,  A KC, 
BFC  quos  contingat  circulus  centro  D,  deferiptus,  in  F & L. 

Dico  F G diametrum  circuli  vtrumque  contingentis , aqualem  cfle 
diametris  circulorum  A L B , BFC. 


Dcmonflratio. 

l)Er  centra  D & H ponatur  refla 
-*■  FG,  iungamurque  centra  D,E; 
quoniam  fegmenta  fimilia  fuper  trian- 
guli lateribus  deferipta,  fcmicirculi 
funt , Sc  A B B C a diametris  D H,D  E 
in  circulo  ABC  bifariam  diuilz,  erunt 
anguli  DHB,  DEB  refli , vnde  AB, 

DH  zquidilianr&  HEparallclogra- 
mum.adcoq;  BE,  H D,  item  B H,ED 
linea:  zquales  funt.  quare  ciim  FG 
dupla  fit  DF  id  eft  dupla  duarum  FH, 

HD.ideftBH,  BE.eric FG  zqualis 
duabus  diametris  AB,B  C.  Quod  erat  demonftrandum 


Cc  PRO- 
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PROPOSIT  10  L xrt. 


■V-S 


a i yhtAusi 


ITcrum  hmilia  fcgmcnca  conftrudta  fine  fupcr  lingulis  lateribus  triarl- 
guli  ABC  centroque  D circuli  fupcr  bali  deferipti,  circulus  defcnba- 
Bur  KF  Uv^ui  circulum  AGIi  contingatinterius  in  E. 

Dico  quod  & alterum  BLC  continget  in  F.  >'>v' 

• «»*l  ‘Dcmonftratio.  i1''' 


DEr  cetra  circulorum AGB,  BLC; 

refla,- ponantur cx  D,  DG,  DL: 
& DG' quidem  produfla  occafref 
perimetro  circuli  AGB  in  punflo 
conta&us  E i DL  vero  in  aliqud 
punfloP  circuli' BLC.  iungantur- 
que  B Fi F E,  ctimigicur  DL,DG 
tranfeant  per  contra  circulorum 
AGB,  BLC,  erunt  LB.OBduflas 
■ m direflum  : quia  vero  LMF  dia- 
meter eft circuli  BLC,  critanguluS 
LBF  adeoque  tc  GBF  reflus,  ac 


\\ 


proinde  BF  pertinget  in  E.  Rurfamcum  LD,  DG  line*  fintarquales,  eritnt Se 
anguli  quoque  BLD,  BGD  aequales;  funt  autem  anguli  ad  B oftenfirefli  , reli- 
quus igitur  BED  aequalis  reliquo eft  LFB,  id  cft  F.F  D : vnde  & aquales  linea! 
(turi  DE,  PF  &:  punflum  F perimetro  circuli  K PE  commune:  & cum  M D , li- 
fcij .<»/#.  nca jjer  p dufia, centra  tontungac  D & M,  patet  circulum  KFE  b m F contin- 
gere circulujn  BLC-  Quod  erat  dcmonftrandum. 

U:‘'  PROPOSITIO  LX  III. 

- . :Ij  .«  i, 

SVper  trianguli  iatqribus  confttufta  fint  figmenta  fimilia  A E B, 
AD, FC,  BLC.  & abintcrfetftionum  pundtts  D,  F,  ad  punfba  A, 
G;duftis  I iniis  DA,  FC,  aptetur  in  circulo  KH  aqualis  FC,  8c  paral- 
lela redx  DA:  dclcribatur  deinde  circulus  IKGH  aequalis  circulo 
B L C O,  iprranfiens  per  pun&a  K,  H. 

Dico  hunc  tangere  circulum  ADI. 

Dmonfiratto. 

TRium  circulorum  A E B . 
■*"ADFC,BLC  centra  fine 
S,  N,  T.  per  centra  S,  N ducatur 
refla  QSINPG,  occurrens 
circulo  A F,B  ia  I,  & circulo 
K G H in  G : per  centra  vero 
T,N  ponatur  refla  LRTN  O 
occurrens  circulo  BLC  in  O. 
Quoniam  QG  tungit  centra 
Nl.S, normalis c cft  ad  AD,'  ac 
proinde Sf  ad  H K ipii  AD  pa- 
rallelam. centrum  igitur  circuli 
KGHeft  quoque  in  linea  QG.  confidcrcmr  iam  punflum  I quatenus  cft  interie- 
flio  circuli  AEB  acrefla:  QG. Quoniam  NR,  eft  aiqualis  N P,  & RL  J squalis 
PG,  erit  N L zqualis  NG.  Eft  vero/per  demonftrara  6j  huius,  etiam  ON  xqualis 
I N.  ergo  OLequaliscft  IG.quz  nempe  polita  cft  inter  punflum  G,  dcpunfiul, . 

/ in 


d ftttrtx 
lUminiu,- 
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in  quo  cirtulus  AEB  fecabac  redam  QG.  Quare  cum  circuli  KGH  diameter 
xqualis  fit  re&a:  O L,  diametro  circuli  BLCO,  aequalis  quoque  erit  cefl:a:IG. 
circulus  igitur  KGH  tranfit  peri.  Atqui  etiam  iupra  oftcndimus  centrum  cius  af- 
fe  in  refla  QjG  tranicunte  perccntrum  circuli  AEB;  ergo  circulus  KGH  tangit 
circulum  AEBC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I V. 


^Vper  A BC  trianguli  lateribus lemicirculidclcribantur  A BL,BIQ 
(JAGC,  quorum  centra  fine  D,E,F,  centris  autem  F vel  E,  circuli 
conftruantur  HG,KN,  qui  circulum  AG  C contingant  in  G 6c  K. 
Dico  cofdem,  quoque  reliquos  contingere  in  I,  Sc  L. 

Demonftratio. 

DVcantur  FE,  DEG,  DF.quoniam 
diametri  AB,  CB  bifefiae  funr  ia 
Antris  E,  ac  F , erit  EF  parallela  AC. 
ergovt  AB  ad  EB  fic  AG  ad  EF.qua- 
re  cum  A B dupla  fit  EB  , erit  AC  du- 
pla quoque  E F.  Ergo  AD  dimidia  ipfius 
AC.hoceft  GD,  aequalis  erit  EF.umi- 
liter  quoniam  tres  diametri  A C,  A B,  B C 
bifefla;  fitnt  in  centris  D, E.  F patet 
* E D>  B C>  StD  F,  A B eflepatallclasipa- 
ralielpgrammnm  igitur  cft  EBFD.  ergo 
FB  hoc  eft  FI  aequalis  cft  DE.  Quare 
cum  tota  FE  coti  GD.Srpars  FI.  parti  DE  aequalis  fit,  refiduum  qooque  IE 
aequale  erit  refiduo  GE,  hoc  cft  circuli  diametro  GE>  fiue  E EI.  quare  pun&um  i, 
commune  eft  duabus  peripherijs  GH  Sc  BIC  fiuepunfla  H Sc  I omnino  eadem 
Ium' inter  fc.Vnde  cum  EF  per  centra  circulorum  du&a  per  I pun&um  tranfeat, 
manifeftum  eft  in  eo  contaftum  ficri.codcm  pa&ode  altero  circulo  centro  F dc- 
icripto demonftratio  procedet. 

PROPOSITIO  L X V. 

j.  . • . • . . |J'. 

'N  triangulo  ABC,  fint  in  continua  analogia  B D , B A , B C : & per 
pun&a  A,D,  C deferibatur  circulus. 

Dico  cum  redtam  AB  contingere. 

, ; . • ' " •*' 

Demonftratio.  - 


tt.Stntu 


I 


QVoniam  ADC.  pumfta  in  perime-  B 
iro funccirculi,  igiturfirtoncontingac  — 
rcifta  AB, circulum,  oceurrac  eidem  in 
altero  pundo  E:  igitur  redangulu  AB  E, 
aequale  eric  retftangulo  DBC,  hoc  eft 
per  bypothefim  quadrato  B A,  quod  b eft 
abfurdam:  quare  nonoccurret  BA,  cir- 
culoniiiin  A. 


. b Es  lU- 


PROPOSITIO  L X V I. 


SI  faner  ABC  trianguli  lateribus  feg 
pia  Fuerint, 


menta  circulorum  fimilia  dclcri- 
Cc  x Dico 


Digilized  by  Google 


«4  CIRCVLVS. 

Dico  AB,  CB  lacer»  trianguli  produfta  contingere  in  B fegmenta 
A DB,  B E C. 

Dcmonjlratio. 

A NgtilusABC  tam  cum  angulo  ABF  quam 
■^•■angulo  Tegmenti  relidui  in  eodem  circulo 
duobus  redii  atqualis  eftsigitur  angulus  refiduiTc- 
gmcti,  angulo  F B A zqualis  eft:  quia  rero  A D B, 
ABC  Tegmenta  Tunt  fimilia  adeoque  St  illorum 
anguli  zquales,  eric  angulus  F B A fimul  cum  an- 
gulo Tegmenti  ADB  duobus  redis  zqualis  :<jua- 
re  angulus  ABF,  zquatur  angulo  refidm  arcus  circuli  ADB  : vndcFC  eundem 
contingit  in  B,vt  ea  elementis  patet.eodem  modo  oftcndirur  AB  contingere  in 
B circulum  BEC.  Quod  erae  demonftrandum. 

ER  huc  ctnuerft  vndccimu  huius. 

PROPOSITIO  LXVII. 

DAti*  duobus  circulis  ABC,  DEF  , oporteat  exhibere  pundtum 
G,  per  quod  linea;  dudtsc  diuidanc  circulos  in  limiles  partes. 

QmHntEho  &•  demonjlratso. 

ACta  per  vtriuTque  centra 
KL  redi  AE,  diuidacur 
ia  G>vc ratio  AG  ad  GE.fit 
eadem  cum  ratione  A C ad  D E. 
Pico  pundum  G efle  quod 
queritor,  ducatur  anim  quzuit 
B G F occurrens  perimetris  in 
1 tc  H: quoniam  AG  ad  GB> 
eandem  habet  rationem  quam 
AC  ad  DE,  ex conftrudionc, 
erit  A C ad  c G,vr  DEadDG, 
ac  proinde  A G ad  GKvtEG. 
ad  GL,&  GK  ad  GL  vcKA 
ad  LE,  id  cft  BK  ad  LF.  de- 
mittis igitur  perpendicularibus 
KN.  LMad  FB  lineam,  erit 
fimile  triangulum  K G N,  trian- 
gulo GML.  quare  vt  KG  ad 
GL,  hoc  eft  AK  ad  EL.id  eft 
AC  ad  DE  , ita  eft  KN  , ad 
LMi  igitur  BH  ad  IF,  cftvc 
A C ad  DE,  cum  eadem  pro- 
portione diftent  a centris  qua 
inrcr  Te  Tunt  diametri  circulorum.quare  limilia  Tegmenta  Tubtcndunt  6t  circulos  ii- 
tmliccr  diuidunt.perfccimus  igitur  quod  imperatum  Tuit. 


C I R- 
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PARS  QVARTA 

De  linearum  in  circulu  potentia. 

PROPOSITIO  LXVIII. 

COnringant  fcfccircuIi  duriitt  A pundlo,  per  quod  afta  contingens 
AB  .occurrat cuiuis  EBD  fecanti perimetros  in  E,  G,  H,  D. 

■Dico  GBE  rcitangulum,  reftangolo  HB'D  *qualeeflc. 

: jJ,"  i - ' 

Demonjlratio. 


J>Atet,  cum  vtrumque  quadrato  cbhtiHgbiuil  A B , zquale  fit. 


PROPOSITIO  LXIJC. 


SEgmen  to  circuli  A B C inferiptum  fit  triihgultttti  AEG, i tfiiiu  j ver- 
tice B,  normalis  demittatur  B D. 

Dico  parallelogramrtl  Um  A B C in  angulo  ABC,  aquari  re&angulo 
A C,B  O»  , / \ 

Dentonfiratio. 


X)AralleIogrammum  ABC  > duplem  eft>  trianguli 
* A B C|  fed  tt  AC,  BD  reSangtilum,  ehlfdem  du- 
plum c(t , cum  bailm  habeat  eandem  A C,  & B D alti- 
tudinem > igitur paralltlogrammum  ABC  in  angulo 
ABC  , aquale  ert  rettangula  AGBD.  Quod  erat 
demonilrandum.  > ■■ 


aftrtki 

mtMk 


PROPOSITIO  L X X. 

SI  rurfum  Tegmento  ABC  inferiptum  fuerit  triangulum , a cuius  ver- 
tice demifia  BD,  atquidiftet  contingenti  CE. 

Dico  rc&angulum  ABC  reftangulo  ACBD  aequale  efle. 


Cc 
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a ij.Sixii 


bStrmttt 

lA.x.fr* 

4J. 


c (fJmitUt 


ifS«U»di. 

cijttrrf. 


Demonjiratio. 

CVmenim  EC.BD  xquidiftenr.erunc  anguli 
DBCY  BCE.  id  eft  anguli  DBC.BACob 
EC  tangchtem xqualcsj  Gmilia  igitur funt  trian- 
gula D B C , ABC.  vnde  vt  A C ad  A B , ita 
* B C eft  ad  B D.-patct  igitur  A B B C,  &:  ACBD. 
reSangulacfle  squali». 


PROPOSITIO  L XX  I. 


SEcentinuiccm  circuli  duo  quorum  ynus  per  centrum  alterius  tranfeae 
lic  vtdudta  A Cqu*  punita fettionpm  coniungic , fit  diameter  cir- 
culi tranieuntis  pqr  centrum  alterius,-  ad  quam  erigatur  per  B,  in  perime- 
tro ABC  aflTumptum,  normalis  DBG,  occurrens  A DC  perimetro  in 
D & G,  & AC  in  Ft  .r  t "\ 

Dico  rcdtangulo  DBG  atquari  A C B F reftangulum.  ’ 


'Dtmonjlratto. 

TWfli  CBH.ciim  circulus  ABC  per  alte- 
•^rius  centrum  tranlcat,  erit  b HB  squalis 
AB.  vnde  ABC  rc&angulum  squale  eft  re- 
dangulo  HBC,  fed  HBC  xqualc  cft redan- 
gulo  D B G J igitur  & D B G sequatur  ABC 
id  eft  e A C B F reftangulo.  Qitod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO.  LXXII. 

klametrum  circuli  ABC,  fccet  AB, 
'normaliter  in  F,  ponanturq*  quxuis 
E H,  occurrentes  AB  in  G. 

Dico  EGH  rettangulum  vnacum  FG  quadrato, arquari E GHrc- 
ftangulo  vna  cum  quadrato  F G. 


! Dtmonftratio . 

QVoniam  AB  normalis  eft  ad  diametrum  C D, 
erit  bifariam  diuifa  in  F > & quia  non  bifariam 
diuifaeftin  G, erit  AGB,  recftangulum  vna  cum 
quadrato  F G , d sequale  quadrato  AF.  fed  A G B 
rc&angulo  squale  cft  EGH  c reflangulumjaddicb 
igitur  FG  quadraco,  erit  EGH  rectangulum  vni 
cum  quadrato  FG,  quadrato  AF  xqualc.  igitur 
& EGH  reflangulum  , vni  cum  quadrato  FG. 
xquale  eft  EGH  rcdangulo  vni  cum  quadrato 
FG-  Quod  erat  demonfttandum. 


PRO- 
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. ?,ROf;pSITIO  LXX1II. 

Sic  ABC  (cgmentum  circuli,  cuitts  AC  fubtenfo  , fecetur  re&i  ED 
occurrente  aG  in  F vc  angulus  A F E fit  xqualis  angulo  fcgmcnti 
AB.Crdudtx  deinde  ex  A .quotuis  rc£t:c  AE  occurrant  perimetro  in  Bs 
& ED  linesiiiM,  ‘ .Va.  a 

Dicoredlangula  E AB,  inter  fcefle  aequalia.  ' \ 

,17  • 1 o i 1 ; c < ; 1 « «T 

Demonflratto. 

• u r, ri  ilb  lumii  ii  COA  tfl  DG,A 


f.^\V  \ a/t*  -/F 

V*  .*  i ? t « > r iir,uj-x  HCip^taooA  ypiyii  /j.h  o 

} .1  A • \/r/f  j/j  O /d  A 

. jil&l!»  :,i,/vQ.‘I  D A\j*^«V(ry5^W'l  tr,:\rfu\  i • rn  *! 
1.  tLlil.,  lU  , Cl^I  A « Vi/it  S; : l : . : j 

.fnifbii;  f»  lorn^b  ./  * , ^ ’ ) , 

7 / .1  omzoqoin 

■ . ,•  ,n  .1 .C  L - -ni!  aib ai be sK?  tnvnv  -r* 

Q Vomam  sqaales  funt  atJguli^AFE,  AftG,:  6t  tcWninunis artgiiKis  BACA^ 
miliaigitur  exiftunt  triangula  AFE>  ABC,  vndevt-AF  ad  AH*  fic  ABad 
A C,  redangulum  igitur  CAF  roftangulo  EAB  ijtqualecft.  quare  & rediangu- 
la  EAB,  interfefunt  «qualia.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X-X  I V. 

{"'fEgmento  ABC  inferiori  trianguli  ABC  latdraprodu&a  exhibeant 
O triangula  ADC,  CAE  habentia  angulos  D AC',  ACE  fingulos 
angulo  Tegmenti  atquales.  : r-  .r:r,  i 


i:' 

~k% 

MaH 

Sii  OU IJ.  . 
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a Lui  i 


b Tuiti  tx 

tUmvuu. 
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iia  i 


/'"'Vm  enim  anguli  ad  E rcfliiinc,  erunequa- 
'“Mraca  AD,  CB,  atqualia  quaiitacis  A E, 
ED,  CE.  E B- fcd  iiidcra  zqualia  quoque  lunc 
quadrata  AC.  •' "•i-Hratis  A C.  B D, 


zqualia  funt  A 
PROPi 


.->VU.V?'  •,  - rJ\  M— • S.  j "**'**:  , 

Ilfdempofitis, 

Dico  reftangula  A D C B,  A C D B fir  ■ 
rx.tjuadrilatera:  AGB D A. 

, Dtmonftratu e?  n 

D Eflanguladuo  A DCB.  ACD B zqualia  fu  ^7  ~ fjj  \-,k 

^ABCD  reftangulo  tequalia  funtrcdangula  X.  K /f 

fimul  fumpta  l>duplaiuuf  figura:  AC  BD  A.lgiru  *"*^~-*-i";*~"**> 

qqualia funt  reflanguiis  AKC.AED,  BEC,  BED  adcoquc^»~y.~/'*—*,**M  * 

A C B D A.  Quod  ruit  dcmonftrandum. 


SEcent  iterum  fefe  ad  redos  in  circulo  linei  A D,  B E in  C. 

Dico quatuor  quadrata  partium  A C}  C D,  C B,  C E,  fimul  fum- 
pta, quadrato  diametri  c£i  aequalia.  1 , , 

' en  i • .‘!  --.-I  1 Llu  _ , , 

, •.  ! ucmonjtratio. 

’ | 'Ranfeat primo aiccra linearum, pura  AD  pee  centru 
circuli,  lunganturqoe  AB  1 BD.  cum  igitur  anguli, 
ACB.DCB  redifint, erunt  quadrata  AB,  BD, aequa- 
lia quadratis  AC,  CB,k  CB.CD  fiue  CE,CD,(qui* 
B E in  C ab  AD  diamerrodiuifa  cft  bifariam)  fed  qua-  . 
dratum  AD  , quadratis  AB, BD  quoque  trquale  eft, 
cum  ABD  iit  angulus  lemicirculiadcoquercdus,  igitur 
fteiam  quadratum  AD  , aquale  cft  quatuor  quadratis 
AC,  CB,  Sc  CB,  hoc cft  CE,  CD:  quod  fuit  primo 
dcmonftrandum. 

Quod  fi  neutra  linearum  AD,  BE  tranfeat  per  cen- 
trum,iuu&S  AB,  deicribatur  fcmicirculus  ACB'.  qui 
per  C pundum  tranfibic,  ctim  angulus  ACB  reflui 
ponatur,  ex  A,  vero  diameter  ducatur  AG  occurrens 
circulo  A C B in  F,  per  quod  collocetur  B F H : iun- 
ganturque  HG,  E D,  erunt  igitur  HG,  E D line*  a- 
deoque  quadrata  inter  ' fe  *qualia  : quia  vero  qua- 
drata A B,  H G,  funt  rqualia  quadratis  HF,  FG.AF, 
FB,  id  cft  quadrato  diametri  AG  vt  prius  oftcnfum 
cft;  igitur  Se  quadrata  E D,  AB, quadraro  diametri  AG 
zqualia  funrtfcd  quadrata  ED,  AB,  zqualia  funr qua- 
dratis EC.CD.&  AC,CB,  igitur  Se  quadrata  EC> 
CD,  AC.CB,  quadrato  diametri  funt  zqualia.  Quod 
fuit  dcmonftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  L XX  VI  It 

SEcent  fefedenuo  in  C adreitosdux  quxuis  AB,  DE,  in  circulo 
A B D,  & fupcr  partibus,  circuli  dcfcribantur. 

Dico  illos  iimul  fumpcos  xquales  efle  circulo  A B D. 

Demonflratio. 

/~'lIrculi  inter  fecam  rationem  habent  quam 
^-'/a  diametris  >dc(cripta  quadrata : o (tendi- 
mus autem  praecedenti  prnpolitione  quadra- 
ta AC,CD,CB>  C E,  xquariquadtaco  dia- 
metri circuli  ADB  i igitur  Sc  circuli  fuper 
A C.C  D,  C B,  C E.delcripti  xqualesfum  cir- 
culo ADB.  Quod  fuit  demoiiftrandum. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

SEmicircuio  ABC  inferipra  fint 
tria'ngulaquqcunqueAEC,A  DC, 

ailaquc  contingente  H K qui  AC  diametro  xquidiftet,  ponantur  Ei, 
D K normales  contingenti  H K. 

Dico  quadratum  compofitxcx  A E,  EC,  ad  quadratum compoficx, 
cx  A D,  D C eam  habere  rationem  quam  continet  E I ad  D K,- 

Demonflratio. 

■pOfiti  HB  diametro  ducantur  ad  illam 
normaliter  EF,  DG.iunganturqueEH, 

D HiE  B.D  B, quoniam  F E normaliter  infi- 
ftitre&qBH,  eruntFH,HE,HB>linea:in  . ® 

cotinua  analogia, vt  cx  elementis  patet,  vn- 
dc  reetangulo  FHB,  atquaturHE  quadra- 
tum; cadcmquc  de  caufa  quadrato  HDi 
rc&angulum  GHBi  quare vt  FHadGH, 
hoc  cft  EI,  ad  DK.flcEH  quadratum  ad 
D H quadratum  : Rurfura  cum  fit  vt  H E 
ad  H D ,ita  compofita  b ex  A E , E C > ad 
compofitam  cx  AD,DC,  erit  vt  quadra- 
tum HE,  ad  HD  quadratum  ,'fie quadra, 
tum  compofita;  ex  A E,  E C,  ad  quadrarum 
compofita;  ex  AD,  DCt  igitur  vt  EI  ad 
DK.ita  quadratum  compofit*  ex  A E, EC, 
ad  quadratum  compofit*  ex  AD  , DC. 

Quod  demonfirandum  fuit. 

PROPOSITIO  LXXX. 

SEmicircuio  A BC  inferipta  fint  triangula  duo  ABC,  ADC»*t- 
queex  C,  ad  oppofita  latera re&$  ducancur  CE,CF,vccunque. 
Dico  fi  intra  arcam  circuli  occurrant  reftit  A B,  A D,  in  E,  F,  quadra- 

D d ta 
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PROPOSITIO  LII. 

COntingant  intricem  interius  circuli  duo  ABC,DEC,  in  pando  C: 
ex  quo  edudis  C A,  C B,  fumantur  punda  G,  F,  in  Ungulorum  ar- 
cubus ex  quibus  redae  ponantur  G E,  G D,  F B,  F A. 

Dicoft  lincx ili*  conueniant,  angulos  G I F,  F H G xquales  cflc. 

Dtmonjlratio. 


Sint  primo  G.  & F,  punda  vel  fiipra  vel  infra angulum  ACB  polita:  Qtjoniam 
anguli  CBF,  CAF.CF  arcui infiftentes xquales. futu, vtiobeandem caulam, 
anguli  CEG.  CDG.idcft  IEB,  HDA  ad  verticem  politi,  erunt  anguli  IEB, 
EBI  fimulfumpti,  xquales  angulis  HDA,  DAHi  quare  & tertiusEIB,  tertio 
D H A xqualis  erit.  ’ ' ' • 


b ti  .urlf. 


Quod  (i  vtrumque  pua. 
dorum  F , & G , angulo 
ACB,  contineantur,  hac  ra* 
tione  adertione  d emoftrabi- 
• musrcu anguli  b ACB, A Ftl, 
duobus  redis  xquales  fint, 
vti  & anguli  ECD,  EGD: 
dempto  igicur  communi  an- 
gulo ECD  ’ manet  AFB, 
. angulo  EGD  , ac  proinde 
reliquis  A FI,  reliquo  DGI 
_ . xqualis.  fiint  autem  ad  ver- 
ticem anguli  FK.H  , OKI 
xquales , igitur  reliqui  FI  G, 
' FHG  xqualesquoque  fune. 


Cadat  iam  alterutrum  pundornm  , puta  F , intra  , &r  aliud  extra  angulum 
ACB:  dico  turfum  angnlos  H,  I efle  inter  (e  xquales,  cum  enim  angulus  FBC 
tam  cum  angulo  F AC, quam  cum  E BFduobus  redis  fit  r xqualis,  dempto  com- 
muni 
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muni  FBC,  ericangulus  EBI  atqualis 
angulo  FAC  id  cft  D A H , funtautem 
tc  anguli  CEG,  CDG  eidem  infiften- 
tes  arcui  aequales , igitur  reliquus  I , x- 
quatur  reliquo  angulo  FL Quod  erat  de- 
monilrandum. 


«»7 


d: 


PROPOSITIO  LI II. 

kV&x  fint  normales  a tcrihinii 
'trianguli  ABC,  ad  oppofita 
latera. 

Dico  illas  fefe  in  eodem  pun&o  dccuflare. 

Demonfiraiid. 

/^"Ircumfcribatur  ABC  triangulo  circulus,  & 

'—'per  AC  putida  alter  circulus  deferibatur 
AD  C, asqualis  circulo  ABC-  Produdaque  B I, 
occurrat  perimetris  in  D,  8c  k > 8r  per  D quide  m 
ex  A &C,  agantur  CDF,  A DE, lunganturq; 

A F,  CE.CH.  erunt  itaque  anguli  A F C , A E C 
arcui  AC  infiilentes  xqualesi  quia  vero  angulus 
EAC  , vrrique  circulorum  aequalium  communis 
eft,  arcus  quoque  DC.CE  xquales  funr,  vti  illoru 
lubteniiti  ob  eandem  rationem  quoque  lineae  AF, 

AD  Tunc  xquales.  Rutfum ccim angulo  DKC.id 
ell  K D C ( ob  circulos  xquales)  duo  anguli  interni 
D CB.  D B C.  aequales  fint,  erunt  duo  arcus  F B, 

KC  id  eft  DC  aquales  duobus  arcubus  B E.EC; 
ablatis  itaque  aqualibus  arcubus  KC,  C E.  rema- 
nent quoque  xquales  arcus  F B,  B E;  quare  anguli 
FCB.BCE  quoque  (unc xquales.  ficut  & anguli 
FABiBAD.vndccum  AF,  AD  line?,  adeoque 

6c  anguli  A F D,  A D F xquales  fint,  erunt  St  reliqui  F H A , D H A quoque  inter 
ic  xquales,  adeoque  Sc  redi. eodem  modo  oilenditur  angulos  ad  G poucos,  clTe  re- 
£tos.  quare  pacet  normales  B I,  C H,  A G,  fele  in  eodem  pundo  decuiTarc.Quod  fuit 
demon  (Itandum, 


a Uttrlif. 


PROPOSITIO  L I V. 


IN  datum  cifcutum  ABC  , a dato  extra  eum  pundo  D,  dudx  fint 
DCE,  DGF  auferentes  arcus  F E,  GC.  Oportet  ex  alio  pundo  ex- 
tra circulum  allignaco,  H,  duas  redas  in  circulum  immittere  , qua?  ar- 
cus duos  intercipiant,  duobus  F E,  G C arcubus  xquales. 


! i 


B b ) Dtmen- 
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QmfiruUio  deMonJlmtio . 

p\Vcanturex  H lines  H I,  HA,«vt  KI,  BA,  circu- 
^ Io  interceptae,  zqiyilesfint  redis  CEiGF:8£  fa&um 
erit  quod  fuit  imperatum.eum  enim  A B,  F G fint  squales 
lines  , erunt  arcus  GTEF,  AIB  squales  , vti&arcus 
CNE,  KMI.  oblK  . CE  squales  lineas,  ablatis  igi- 
tur squalibus  arcubus  KMI,  CN  E,  remanebunt  arcus 
KB,  IA,  arcubus  GC,  FE  squales,  demilimus  igitur 
cx  H pundo lineas,  &c.  Quodprsftandum  fuit. 

PROPOSITIO  LV. 


/1  eundem  re&a  AB,-  oporteat  alteram  ducere 
AE,  quz  arcus  auferat  CF3B  E,  qui  fimulfumpti,  angulum  contincauc 
zqualcmdato  D. 

A 


b llit 


Conftrucho  (sr  dtmonflratio. 

■par angulo  D,  squalis  BCG:  4cex  A ponatur 
A AE,qusredam  FE>zqualem  lines  C G,b  exhi- 
beat teriique  peradum  quod  requiritur : cum  enim 
C G,  F E lines  zquentur , erit  arcus  F B E,  squalis 
arcui  CBG;  vnde  ablato  communi  CB,  remanet 
arcus  BG,  squalis  duobus  BE,CF.  quare  angulo 
D , squalis  eft  angulus , qui  duobus  arcubus  C F, 
B E iimul&mptis  continetur.petfecimus  igitur  quod 
petebatur. 


1 .1 


C I R- 
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'Dc  mutua  circulorum  intcr(e£lionc  & conta&u. 
PROPOSITIO  LVl, 

REda  AB,  contingar  circulo!; 

BDC,  fclein eodem  B pundo,  * 

contingcntcsjccntroquc  A,quo-  ' 
uisimeruallo  circulus  deferibatur,  oc-  Ait 
curres  perimetris  circuloru  (cfe  contin-  \\ 

gentium  in  D,pon*nturc£  reda:  A DE.  V\X  ' 

Dico  DE  redas  inter  (e  «quales  efle,  \\  \ 

fiue  ad  eundem  dic  circulum.  • , - \\  \ . 

: : 0 A .V  > 

*■  ' ;,  i \ j , DtmnStratia.  • 

AB  Gt  . Contingens  redapgu-  (/■  "/•  \\ 


!<WiWwfogfr>  W 

ptimz. inter  fe  atqualesAc  AB  raed 
munit , igitur  ctum  primarum  & te 
differenti*  DE,  zqualcserunc.  Qj 
dcmonlirandum. 

X I ! O I 


propqsi  t Io  lvm.  . Av,  C 

SVpcr  AB  radio  quadrantis  circularis  ABC,  circulus  deferipttur  fit 
A E B;dudif<j(ie  redis  AED,  occurrentibus  circulo  in  E E,  pet  EE 
ponantur  DF  nofmales  ad  radium  AB. 

Dico  rictis  A F,  aequales  efle  A E. 

Dcmonflratio. 

tVhgaiitur  BB*  cum  ADzqua-  , , p 1 N 

JIes  Citu  A-B  , tc  anguli  ’AEB«  1 \\/P  X vn 

A FD  re&i;  fint  autem  «C1  anguli  - 1 } — “ \ 

FAE  tdrnmunes  j' erunt  BEA  '“s j -■  \ 

triangula  «qualia  & fimilia  trian-  '■  . j / /\^tr  ;\ 

fculis  AFDrvnde  reliqua  AF.AE  V /V/V  ;\ 

latera  «qualibus  angelis  fnbtenfa  I /*/ / 1 

fuat  zQuajia,  T ' .1  \ \ ] 

■i  V A ' "c 


»0« 


C1RCVLVS. 

Quod  fi  rea*  DF  demittantur  normi- 
Bter  ad  balim  A€,  fic  «pendetur  propnfi- 
-*um: culh  D F .fidt  xqifidiftanles  AB,  igi- 
tur anguli  B A D,  A D F,  xquales/untrpro- 
■indcr > cit  (Se  anguli  A EB  AF  D»  rccii  iint, 
■fiiwlia  fiint  Ai  arfcfuafi*  triangula  AB  E. 
ADF.ic  latera  aqualibus  angulis  fubtenfa, 
C^jodfuit  demonftrandurn. 

propositio  l VI  i i. 


"pEr  duorum  circulorum  parallelo- 


ixJmdtti- 


pnT  TrT  ,T.  • s ■■  i* 

imn  BDE,  CFG  ccntrutft  A 
a £ta  diametro  D CE, ponatur  Cfi  conohgonj  minorem  a,pi)i)6fo  cjfl» 
a diametro  interfecatur.  . 

Dico  circulum  radio  B C deferiptum  «qualem  efle  annulo  duabus 
circumfcrentijs  intercepto. 

Dtmonjtratio. 

DVtStUr  Afiivt  AB  quadram* , ad 
duo  quadrata  BC.CA,  ita  circulus 
»DBE,  ad  circhlei  HBG.CFG;  fed 
AB  quadratum  xquale  eft  quadratis  A C, 
C B.  igitur  it  citcnlus  D B E *cfu»te  eft 
circulis  HBG.CFG,  fimul  lumpt.s.ab- 
Jatb  igitur  commuhi  circulo  C F G,  re- 
manebit annulus  perimetris  xquldiftan* 
tium  circulorum  interceptus  , circula 
B HG  «qualis:  quod  fuit  demotiftran- 
duitv. 

PROPOSITIO  LIX. 


O Vper  trianguli  ABC,  lateribus  fegmenta  circulorum  fimilia  confti- 
(J  tuamur,  cdtttroquc  cirtuli, qui  fupdrbafi  eaftru&useft, circulus  dc- 
feribatur  qui  alterutrum  circulorum  A E B , B F C confingat. 

Dico  quod  & tertium  quoque  continget 

' Vtmon&rmo. 


DVcaqtur  ex  D>  |f  K « 
G cetra  circuloru  A E B, 
BFC  rea*  DE.  DF  : «e 
circulus  ED  radio  deferi- 
ptus  contingat  circulu  AEB 
.r  ia  R igitur  rcfta  DHB  p«* 
ccutre  1>,&  H trunfiensoc* 
curret  vtrique  io  k pun&q 
contatl  us  fi.  quia  vero  fe» 
glfteut a SupUC  ttiangvb  Ut*, 
i i-  nbus  duferipta , fimilia  fune 
iuna*  t B F io  dicc^um  crif 
ipfi  Efc  ■ vnde  cum  DE, 
t DF  lineq  fint (quales, erit 
F punaum  commune  peri- 
pherijs circuloru  EF,  BF  Ci 
& 
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St  cum  eadem  DF  centra  D G vtriufque  coniungat,  patet  circulum  EF,  » in  F , . , . 
contingere  circulum  BF  C.  Quod  erat  demouftrandum.  ‘/mi. 

PROPOSITIO  LX. 

Ilfdem  politis : fi.circulus  centro  D dclcriprus  alterutrum  circulorum 
A E B,  B F C lecucrit: 

Oicp  quod  & alterum  Iccabit;  Sc  Iccuiesab  vtroque auferet  limilcs. 

. i , Demonjbatio. 

t 

/"\CcuiTa.t  circulus  centro  D 
'“'dcicriptus, circulo  AEB  in 
M & N:  cadet  igicur  infra  E 8C 
ED  lineam  iccabit  in  1,  quiave- 
io  recta:  DE , D F b zquales  iime, 
patet  circulum  radio  D I deferi- 
peum,  quoque  infra  F cadere, a- 
deoque  Sc  circulum  B F C feca- 
rem  Lee  O.Quod  erat  primum. 

Hocpofuodico iecures  MEK, 

LFOablatasinteric  ciTe  fimiles. 
du&a  M B occurrat  circuloL  F O 
■nL,oftcnium  eft  propofitioncij. 
huius,  lumfram  DJL,  zquariredz 

DM,  quare  cum  pundum  M in  perimetro  eft  circuli  NL  O,  ericie punfhim  Lin 
eadem  pcrimctro.eadem  ratione  oftendetur,  iundam  OB  communi  occurrere  in- 
terfc&ioni  circulotum  MEB  . MLO  in  N,  vnde  cum  NBM  angulo  angulus 
LBO  ad  verticem  iniiftcns , qqualis  Ct;Cmiles  erunt  arcus  MEN  , LFO.  Quod 
erat  deinonftrandum. 


PROPOSITIO  L X I. 

SVper  ABC  trianguli  lateribus  fcmicirculidcfcribantur  A LB,  A KC, 
BFC  quos  contingat  circulus  centro  D,  defcriptus,  in  F & L. 

Dico  F G diametrum  circuli  vtrumque  contingentis , zqualcm  efle 
diametris  circulorum  ALB,  BFC. 


Demonjlratto. 

pEr  centra  D tc  H ponatur  reda 
^ FGi  iunganrurque  centra  D>Ei 
quoniam  fegmenta  wnilia  fuper  trian- 
guli lateribus  dcfcripta,  fcmicirculi 
funt , Sc  A B B C a diametris  D H,D  E 
in  circulo  ABC  bifariam  diuife,  erunt 
anguli  DHB,  DEB  redi , vnde  AB, 

DH  zquidiftantdc  HEparallelogra- 
mum,  adeoq;  B E,  H D,  item  B H,E  D 
iinez  zquales  Iunt.  quare  ciim  FG 
dupla  fit  JJF  id  eft  dupla  duarum  FH, 

HD.ideftBH,  BE.eritFG  zqualis 
duabus  diametris  AB,  BC.  Quod  erat  demonftrandum. 


C c 


PRO- 
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'Tcrumfirniliafegrnonta  conftrufta  fint  fuper  fingulis  lateribus  trian- 
guli ABC  ccntroque  D circuli  fuper  bafi  delcripci, circulus  dclcnba- 
ur  K-F  liyqui circulum  AGB  contingatinterius  in  E.  'i ' ■ ’ 

Dico  quod  & alterum  BLC  continget  in  F. 

irnl luie-  ij-en1  w’  - -c-  ‘ - rDemon]lratio.  i’''"  ‘ 

\ pEr  cetra  circulorum  AGB,  B L C; 

jLyT- — \ A re&te  ponantur  cx  D,  DG,DL: 

' 'X  A Se  D G qnidctn  produ&a  occafrcj 

1 kA  \ ! perimetro  circuli  ■ A G B in  punito 

V \r  contitftus  E i DL  vero  in  aliquo 

A punito  P circuli  BLC.  iungantur- 

’\  ^ D J 1 [/*  que  BFiEE,  cilm igitur  DLjDO 

; V -v  j tranfeant  per  contra  circulorum 

\ / A GB.  BLC, erunt  LB , GBduflas 

‘ y .indireAumi  quia  vero  LMF  dia- 

meter  eftcirculi  BLC.  eritangului 
\ \ / LBF  adeoque  ie  GBF  reftus,  ac 

roinde  BP  pertinget  in  E.  Rurfumcum  LD.  DG  lines  fint  squales,  erirne  Se 
neuli  quoque  BLD.BGD  squales;  iunt  autem  anguli  ad  B oltenti  re<2i  , reli- 
iuus igitur  BED  squalis  reliquo cft  LFB.id  cft  EFD  : »nde  8e  squales  lines 
untDE.DF  Sepun&um  F perimetro  circuli  KPE  commune:  Se  cum  MD , ii- 
li-i  V dufia . centra  Comuneat  D Se  M , patet  circulum  KFE  b in  F contm- 


SVper  trianguli  lateribus  confttufta  fint  fegmenta  fimilia  A E B 
AD  FC  BLC.  Se  abintcrfe&ionum  pumftis  D,  F,  ad  puwfta  A 

* . ’ _ - . . I \r  I T Ii.  CP  Sr  nas.l 


Gdu&is'  lineis  D A,  FC,  aptetur  in  circulo  KH  aequalis  FC,  Se  paral- 
lela rocLe  DA:  deferibatur  deinde  citculus  1K.GH  squaliscircu.o 
BLCO,  Sf-tranfiens  per punda  K,  H. 

Dico  hunc  tangere  circulum  ADI. 

jr  Demonjlratio. 

TRium  circulorum  A E B i 
'E/C/ f /7V\  \ \ ADFC,  BLC  ccncra  fint 

\\fy  ~ / (\^^-ySs  \ \ S.N,  T.  per  centra  S,  N ducatur 

j j F rcfta  QSINPG,  occurrens 
' [//  circulo  AEB  ia  I,  Se  circulo 

K G H in  G:  per  centra  vero 
1 ■ T,  N popatur  refla  I.RTNO 

\ l r^n  ! occurrens  circulo  BLC  in  O. 

• \ / Quoniam  QG  iungit  centra 

LaC"  \_  / y y^  N, S, normalis'  eft  ad  AD,- ac 

^ > proinde  Se  ad  H K ipfi  A D pa- 

'd  rallelam.  cenrrum  igitur  circuli 

KGHeft  quoque  in  linea  QG.  confidcrcnir  iain  punAum  1 quatenus  cft  interfe- 
Aio  circuli  AEB  acrcAsQ  G.  Quoniam  NR,  eft  squalis  N P,  Se  RL-I  squalis 
PG  erit  N L squalis  NG.  Eft  vero, per  dcmonftrara  S;  huius,  etiam  ON  squalis 
I N*crgo  O L ^qualis  eft  1 G.qus  nempe  pofna  cft  inter  punfhim  G,  & punftu  I, 


d ptttttx 
tltmtmu . ■ 
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ia  quo  circulus  AF.B  fecabacreflam  QG.  Quare  cum  circuli  KGH  diameter 
zqualis  fit  refla:  O L,  diametro  circuli  B L C O,  zqualis  quoque  erit  refla:  IG. 
circulus  igitur  KGH  tranfic  peri.  Atqui  etiam  fijpraoftenrtimus  centrum  ciusaf- 
fe  in  refla  QJ3  tranieumc  per  centrum  citculi  A EB>  ergo  circulus  KGH  tangic 
circulum  AEBC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I V. 

SVpcr  A BC  trianguli  lateribus fcmicirculidcfcribanrur  A B L,B  I C, 
AGC,  quorum  centra  fint  D,E,F,  centris  autem  F vel  E,  circuli 
coaltruantur  H G,  KN,  qui  circulum  AGC  contingantin  G & K. 
Dico  cofdcm,  quoque  reliquos  contingere  in  I,  & L. 

Dcmonflratio.  — - ■ - 

DVcantur  FE,  DEG.  DF.quoniam 
diametri  AB,  CB  bileflz  funt  ia 
ffentris  E, de  F,  erit  EF  parallela  AC, 

«rgovt  AB  ad  EB  fic  AC  ad  E F. qua- 
re cum  A B dupla  fit  E B , erit  AC  du- 
pla quoque  EF.  Ergo  A D dimidia  ipfius 
AC,  hoc  eft  GI),  zqualis  erit  EF.umi- 


AC.hoceft  GI),  zqualis  erit  EF.umi- 
Iicer  quoniam  tres  diametri  A C,  A B,B  C 
bifefla:  iunt  in  centris  D, E,  F patet 
* ED,BC>  SrDF.ABcireparallelasipa- 
rallelpgrammam  igitur  eft  EBFD.  ergo 
FB  hoc  eft  FI  zqualis  eft  DE.  Quare 

cum  tota  FE  toti  GD,  tc  pars  FI,  parti  DE  zqualis  fit,  refiduum  quoque  IE 
aequale  erit  refiduo  GE,  hoc  eft  circuli  diametro  GE,  fiue  EH.quarepunflumI, 
commune  eft  duabus  peripherijs  GH  8c  B1C  fiuepunfla  H & I omnino  eadem 
fiintdnterfc.Vndectim  EF  per  centra  circulorum  duflaper  Ipunflum  tratjicat, 
manifeftum  eft  in  eo  contaflum  fieri. eodem  paftodc  altero  circulo  centro  F de- 
Ecripto  dcmonftratio  procedet. 


PROPOSITIO  L X V. 


IN  triangulo  ABC,  fint  in  continua  analogia  BD,BA,BC:&  per 
punfta  A,D,  C deicribatur  circulus. 

Dico  eum  redam  AB  qontingerc. 

Dtmonftratio . ) 

Q'  •!  ( / - 

Voniam  ADC,  punfla  in  perime-  B 

tro  funt circuli,  igiturfirioncontingac  Tf  V 

refla  AB,  circulum,  occurrat  eidem  in  / \ 

attero  punflo  E:  igitur  reflangulu  A B E,  / \ 

arqnale  erit  reflangulo  D BC.,  hoc  eft  I t .S 

per  hypothefim  quadrato  B A,  quod  b eft  -V  J m 

abfurdum:  quare  nonoccutret  BA,  cir-  > ' 

culo  nili  in  A. 

PROPOSITIO  L X V I. 

SI  flipcr  ABC  trianguli  lateribus  fegmcnca  circulorum  fimilia delcri- 
pta  ruerint, 
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Dico  AB,  CB  lacera  trianguli  produ&a  contingere  in  B Tegmenta 
ADB,  B E C. 

Demonjiratio. 

A Ngulus  ABC  tam  cum  angulo  A B F quim 
•^■■angulo  Tegmenti  rclidui  in  eodem  circulo 
duobus  redii  tequalis  cftiigicur  angulus  rclidui  Te- 
gmen, angulo  FB  Aatqualis  cft:  quia  vero  ADBi 
ABC  fegmenca  funt  limilia  adeoque  & illorum 
anguli  zquales,  erit  angulus  F B A (imul  cum  an- 
gulo  Tegmenti  ADB  duobus reftis  squalis: qua* 
rcangulus  ABF,*quaturangulorefidm  arcus  circuli  ADB  : vndeFC  eundem 
contingit  in  B,vt  ex  elementis  patet.eodem  modo  oftenditur  AB  contingere  m 
B circulum  BEC.  Quod  erat  demonftrandum. 

Ett  hic  conuerft  vndccimi  huim. 

PROPOSITIO  LXVII. 

^Ati*  duobus  circulis  ABC,  DEF  , oporteat  exhibete  pundtum 
G,  pet  quod  line*  duitae  diuidant  circulos  in  limiles  partes. 

Qm&mfiio  is-  demonjhatto. 

ACta  per  vtriuTque  centra 
KL  redi  A E,  diuidatur 
io  G.  vt  ratio  AG  ad  GE,  fic 
eadem  cum  rasione  A C ad  D B. 
Dico  pundum  G effe  quod 
qugricur.  ducatur  enim  quzuif 
BGF  occurrens  perimetris  in 
I tc  H : quoniam  AG  ad  GEa 
eandem  babee  rationem  quam 
AC  ad  DEt  ex conftrud-ione, 
erit  A C ad  C G,vt  DEadDG, 
ac  proinde  A G ad  GKvtEG. 
ad  GL,&  GK  ad  GL  vcRA 
ad  LE,  id  eft  BK.  ad  LF.de* 
miliis  igitur  perpendicularibus 
KN,  LMad  FB  lineam,  erit 
fimile  triangulum  K G N.trian- 
gulo  GML.  quare  vt  KG  ad 
GL,  hoc  cft  A K ad  EL.id  eft 
AC  ad  DE  , ita  cft  KN  , ad 
LM  i igitur  B H ad  I F,  cft  vt 
A C ad  DE,  cum  eadem  pro- 
portione diftcnr  a centris  que 
inter  fe  fune  diametri  circulorum.quare  Gmilia  Tegmenta  Tubtendunt  Se  circulos  fi- 
milicer  diuidunt.perfccimus  igitur  quod  imperatum  fuit. 


C I R- 
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CIRCVLORVM 

PARS  QJVARTA 

‘De  linearum  in  circulu  potentia. 

PROPOSITIO  LX  VII  I. 

COntiBganc  fefc  circuli  duo  ittf  A puri&o,  per  quod  a&a  contingenj 
AB  , occurrat  cuiuis  E B D fecanti perimetros  in  E,  G,  H,D. 

Dico  GBE  rcdlangdum,  re&angtilo  HB'D  xqualc  efle.  1 

— jJ  ,*  • ■!'>:.  - a ; i 

Demonjlratio.  . .1. . ,•  > i 


pArer,  curo  vtrumque  quadrato  contingenti»  A B , xquale  fit. 

PROPOSITIO  LXIX, 

SEgmento circuli  ABC inicriptumfittrilhgulum  A BG.Jciiiijj ver- 
tice B,  normalis  demittatur  B D. 

Ac!^ ABC- in  anSul°  AB C ,*quari  rcSangulo 
Dcmonflratio.  >' 


pArallelogtammum  ABC,  dapi»*  eft,  tH«figuii 
ABC)ftd&  AC,  BD  refiangtiluni , eiufdem  du. 
pium  eft , sura  baflm  habeat  eandem  A C,  8t  B D alti- 
tudinem i igitur  parallelogrammum  ABC  in  angulo 
ABC  , aquale  eft  reaangute  AGBD.  Quod  erat 
dem  on/inndu  m. 


■ Ttrtk* 


PROPOSITIO  LXX, 

SI  rurfum  legmento  ABC  inferiptum  fuerit  triangulum,  a cuius  ver- 
ticedcmifla  BD,  xquidiftct  contingenti  CE. 

- Dico  rc&angulum  ABC  re&angulo  A CB  D xquale  efle. 

c c 3 Demon. 
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Dtmonftratio. 

j ...  v a 

CVmenim  EC.BD  xquidiftent, erunt  anguli 
DBO>  BCE.  id  cft  anguli  DBC>BACob 
EC  tangehtem  xqualcs;  (imilia  igitur  funt  trian- 
guli DBG,  ABC.  vnde  vt  AC  ad  AB  , ita 
‘ BCeft  ad  BD:pacer  igitur  AB  BC<3£  ACBD. 
reflangulaeffc  iqualia. 

PROPOSITIO  L X X I. 


SEcent  inuicem  circuli  duo  quorum  vnus  per  centrum  alterius  tranfeac 
ficvtdudla  A Cqu-e  pundiafc&ionpm  coniungit , fic  diameter  cir- 
culi tranleuntis  per  centrum  alterius,-  ad  quam  erigatur  per  B,  iri  perime- 
tro ABC  aflumptum,  normalis  DBG,  occurrens  A D C perimetro  ia 
D & G,  & AC  in  Fs  x'  \\:  . ■ f\ 

Dico  rectangulo  DBG  xquari  ACBF  reftangulum. 


Dico  E G H re&angulum 
^angulo  vna  cum  quadrato  I 


T>emonJiratio. 

DVai  CBH.cum  circulus  ABC  per  alte- 
rius centrum  tranfeat,  erit  b HB  a; qualis 
AB.  vnde  ABC  rc&angulum  xquale  eft  te. 
flangulo  HBC,  fed  HB  C xquale  eftrcaan- 
gulo  DBG  ; igitur  8t  DBG  xquatur  ABC 
id  eft  e ACBF  rc&angulo. Qyod erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO.  LXXII. 

Diametrum  circuli  ABC,  fecet  AB, 
normaliter  in  F,  ponanturqj  quxuis 
E H,  occurrentes  AB  in  G. 
vna  cum  F G quadrato,  xquari  EGHre- 


1 Dcmonflratio . 

QVoniam  AB  normalis  efl ad  diametrum  C D» 
erit  bifariam  diuiia  in  F > 8t  quia  non  bifariam 
diuiia  eft  in  G.erit  AGB,  recjangulum  vna  cum 
quadrato  FG><1  xquale  quadrato  AF.  fed  AGB 
rccf angulo  «quale  cft  EGH  c redtangulumiaddito 
igitur  FG  quadrato, ctit  EGH  rcclangulum  vni 
cum  quadrato  FG>  quadrato  AF  xquale.  igitur 
& EGH  rcftangulum  , vna  cum  quadrato  FG» 
xquale  eft  EGH  re&angulo  vni  cum  quadrato 
FG-  Quod  erat  demonfttandum. 


PRO- 


Digitized  by  GoogI 


CIKCVLV#  at>7 

> PRO  £0  SITIO  LXXIII. 

S^t  ABC  Icgmentum circuli,  cuius  AC  fubtenfa  , fecetitr  re  dia  ED 
occurrente  A-C  in  F vr  angulus  A F E fit  xqualis  angulo  fcgmenti 
ABC:  dudtse  deinde  cx  A .quotuis  re&z  AE  occurrant  perimetro  in  B: 
& ED  linea: in  £.  t ' ;.u 

Dico rcdangula  E AB,  inter  fe eflfe  zqualia. 

.!  v . '■ : o i i : i < ; ; < *! 

Demonftratio. 

, IJti<'f!  rri  iulj  | 

-i  - fl  s!b  -jL  (i  ■ ii  G O A O A 


-Awow«( 


■i  •;  • ' . jiuiiit  subesh  tunv;  ..'jj 

iVoniam  squales1  fant aitgJulpAFE,  A»t,;  & fccWninurtis  artguhis  BAC.dU 
[milia  igitur  exiftunc  triangula  AF£>  AB  C,  vnde  vt  -AF  ad  A E*  fic  AB  ad 
reflantium  Igitur  CAF  reflanguio  E AB  » squale  cft.  quare  & re&angu- 
EA  B,  inter  fc  funt  aqualia.  Quod  fuit  demonftrandutn. 

PROPOSITIO  L X'X  I V. 

; 

lEgmertto  ABC  in  Icripti  trianguli  ABC  latera  produ&a  exhibeant 
I triangula  ADC,  CA  E habentia  angulos  DAC  ',  AC£  fingulos 
julo  Tegmenti  squales.  , 
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a Lud  i 


b TtStttx 
lltBHMU. 
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Dcmonftrati». 


/'''Vmenimanguliad  E rcftifint,  erunt qua- 
'-"'drata  AD,  CB,  zqualia  quadratis  A E, 
E D,  CE»  E E;  icd  ijfdcm  aequalia  quoque  (unc 
quadrata  A C,  D Bjigitur  quadrans  A C,  B D, 
zqualia  funt  AD,  CB  quqdfata. 

: , ■ r : ; ;.rj  ■ . ; • 

PROPOSITIO  LXXVI. 

.w*,t*a.  • ■ •£! 

Tlfdem  politis, 

Jt  Dico  redlaogula  ADCB,  ACDB  fimul  fumpea,  dupla  cfle  figu- 
rxejuadrilaters  A GB  D A. 

V \ - . - ^ ' •.  T 

r ' ' - " Demonfiratto.  X 

-V  • / . / ‘7.  - . ' ir  A y 

D Edangula duo  ADCB/AODB  zqualia  funt  a reftangulo  ABCD,  fed  & 
*^ABCD  riflangulo  aqualia funcrcdangula  AEC,  AED,  BEC,BED,qux 
fimul  (umpta  l>  dupla  fupffigura:  AC  B D A.igitur&roiangula  ADCB,  ACDB 
aqualia funt redangulis  AEC, AED,  BEC,  BED  adeoque  & dupla  figurae 
ACB  DA.  Quodiuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXVI  I. 

SEcentiterum  fefe  ad  re&os  in  circulo  lines  AD,BEin  C. 

Dico  quatuor  quadrata  partium  A C>  C D,  C B,  C E,  fimul  fum- 
pta,  quadrato  diametri  d&xqualia.  r ' , ‘i  '>  . ■* 

.i'  V’;  .1  Demonftratio. 

'"pRanfeat  primo  altera  linearum,  puta  AD  pec  centru 
B»  circuli, lunganturque  AB,  BD.  cum  igitur  anguli, 
A CB, DC  B rc&ifinr, erunt  quadrata  AB,  BD,xqua- 
lia quadratis  AC,  CB,  & CB, CD  fiue  CE.CD, (qui* 
BE  in  C ab  A D diametro  Jiuifa  cft  bifariam)  fcd  qua- 
dratum AD,  quadratis  AB,  B D quoque  squale  cft, 
cum  ABD  iit  angulus  lemicirculiadcoque  rcAus,  igitur 
eriam  quadratum  AD  , aquale  cft  quatuor  quadratis 
AC,  CB,  & CB,  hoceft  CE,  CD:  quod  fuit  primo 
demonftrandum. 

Quod  fi  neutra  linearum  AD,  BE  tranfeat  per  cen- 
trum, iuutfta  AB,  dcfcribatur.icmicirculus  ACB*.  qui 
per  C pun&um  tranfibir,  cum  angulus  ACB  re&us 
ponatur,  ex  A,  vero  diameter  ducatur  AG  occurrens 
circulo  ACB  in  F,  per  quod  collocetur  BFH  : iun- 
gancurquc  H G,  E D,  erunt  igitur  HG,  ED  line*  a- 
dcoque  quadrata  inter  e fc  zqualia  : quia  vero  qua- 
drata A B,  H G,  funt  squalia  quadratis  HF,  FG.AF, 
FB,  id  cft  quadrato  diametri  AG  vt  prius  oftenlum 
efti  igi  turSc  quadrata  E D,  AB, quadrato  diametri  AG 
zqualiafuntifed  quadrata  ED,  AB,  zqualia  funt  qua- 
dratis EC.CD,  & AC.CB,  igitur  & quadrata  EC, 

C D,  A C,  C B,  q uadrato  diametri  funt  zqualia.  Qgod 
fuit  demonftrandum. 


PRO- 


Digitized  by  Google 


C I R C V L V S. 

PROPOSITIO  L X X V I 1 1. 


»09 


SEcent  fcfedenuo  in  C id redosdu*  quatuis  AB,  D E,  in  circulo 
AB  D, &fupcr partibus, circuli defcribantur. 

Dico  illos  fimul  fumptos  xquaics  cffc  circulo  A B D. 

Demonflratio. 

/■''Irculi  inttr  fe  eam  rationem  habent  quam 
'—'a diametris idefcripta  quadrata:  oftendi- 
mus  autem  pratcedenti  prnpofitione  quadra- 
ta AC.CD.CB.  CE. sequatiquadratodia- 
metri  circuli  ADB  : igitur  8c  circuli  fuper 
A C.C  D,  C B,  C E.deicripti  xqualesfum  cir- 
culo ADB.  Quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXIX. 

SEmicirculo  ABC  inferipta  fint 
triangulaqu^cunqueAECjA  DC, 

adaque  contingente  H K quar  AC  diametro  arquidiftet,  ponantur  Ei, 
D K normales  contingenti  H K. 

Dico  quadratum  compofitatex  A E,  EC,  ad  quadratum  compotitae, 
<x  A D,  D C eam  habere  rationem  quam  continet  EI  ad  D Kj 

Demonftratio. 

■pofita  HB  diametro  ducantur  ad  illam 
■*  normaliter  EF,  DG.iungantur^ueEH, 

D H.E  B.D  B.quoniam  F E normaliter  infi- 
ftitreflqBH,  ctuntFH, HE.HB. linea: in 
cotinua  analogia.vt  ex  elementis  patet. vn- 
de  rectangulo  FHB,  xquaturHE  quadra- 
tum: eademque  de  caufa  quadrato  HD» 
rediangulum  GHB:  quare  et  FHadGH. 
hoc  cft  E I,  ad  DK.UcEH  quadratum  ad 
DH  quadratum  : Rurfura  cum  fit  «t  HE 
ad  HD.ita  com  pofita  b ex  A E.  E C > ad 
compostam  cx  A D.  D C . erit  »r  quadra- 
tum HE,  ad  HD  quadratum  ."fie quadra- 
turo compofitz  ex  A E,  E C,  ad  quadratum 
compofitac  ex  AD,  DC»  igitur  vt  EI  ad 
DK.ita  quadratum  compofitx  ex  A E,EC, 
ad  quadratum  compofitx  ex  AD  , D C, 

Quod  dcmonftrandum  fuit. 


■ i .dtuthr 
mi. 


b 14  Mi. 
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PROPOSITIO  LX^CX. 

"^Emicifculo  ABC  infcripta  fint  triangula  duo  ABC,  ADC/at- 
) que  ex  C,  ad  oppofira  latera  redq  ducantur  GE,CF,vtcunque. 
Dico  fi  intra  ateam  circuli  occurrant  redit  A B,  A D,  in  E,  F,  quadra- 

D d ta 
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ra  A E, F. C , vnacum  redangulo  A EB  bis  fumpto,  .-cquafi  quadratis 
A F,  FC  vnacumtedUngulo  AFD  bis  fumpto: 

Si  vero  extra  circulum  occurrant,  dico  quadrata  AF-,  EC  , minus 
AEB  reftangulo  bis  fumpto,  xquari quadratis  AF,  FC  minus  AFD 
bis  fumpto; 

Quod  (i  autem  altera  intra  arcam  circuli  cadat , altera  extra,  dico 
quadrata  A E,  EC  cum  AEB  rc&angulo  bis  fumpto  , xquari  quadratis 
A F > FG  minus  rcdangulo  AFD  bis  fumpto. 

Deni  onftratiik 

SI  enim  cadat  CE.CF,  intra  aream  femi- 
circuli,  con  Aitucnt  angulos  obtuibs , A EC* 
AFC,  cum  ABC  , ADC  redi  lint,  vnde 
per  elementa  quadrata  AE,  E C>  cum  redan- 
gulo  AEB  .bis  fumpto,quadraco  AC  a:qua- 
lia  erunt  i fed  eidem  AC  quadrato  atqualu 
funt  AFj  FC  ; quadrata  vnacum  rcdangulo 
A F D bis  fumpto  i igitur  quadrata  A E,  E C 
cum  AEB  rcdangulo  bis  fumpto  xqualia 
fune  quadratis  AFi  FC  vnacum  redangulo 
AFC  bis  fUmpto.Quod erat  primum. 

Sivero  CE.CF  extra  cadant  ; patet  angu- 
los A EC  , AFC  cfle  acutos  : quate  tam 
quadrata  AE  . EC  minus  redangulo  AEB 
bisfumpto,  arquabunrur  quadrato  AC, quam 
quadrata  AF,FC  minus  AFD  redangulo 
bis  fumpto : vnde  veritas  fecund?  patiis  quo- 
que manifcfta  cft. 

Paftis  rerdas  demonAratio  ex  ante  didis 
elate  patet;  igitur,  icc.  Quod  ctat  demon- 
Arandum. 

PROPOSITIO  LXXXI. 

SEmicirculo  ABC  triangulum  inferibatur  ABC,  a cuius  vertice  ad 
diametrum  demittaturperpcndicularis  B D. 

Dico  ADC  rcdangulum,  Stradangulum  ABC;  denique  quadra- 
tum A C in  continua  dfe  proportione. 

Dtmonflratio. 

QVad ratum  ACeft  adrcdangulum  ABC, hoc  cft 
iACBD  redangulumvt  b AC  ad  DB  : fed  4i 
rcdangulum  ACBD  cA  ad  quadratum  BD  ‘ hoc 
eA  rcdangulum  ADC,  vtAC  ad  BD,  igitur con- 
c dnuant  eandem  radonem  A C quadratum , redangu- 
t lum  ABC,  vni  cum  rcdangulo  A'DC.  Quod  fuit 
dcmonArandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  LXXXir. 


PEr  extrema  diametri  AB  circuli  ABC,  circulus  deferibatur  AD  B, 
poficaquc  AC,  qu*  occurrat  AD  B perimetro  in  D,  demittatur 
normaliter  DE  ad  diametrum  AB,  iunganturque  DB,  CB. 

Dico  redangulum  ex  AB,  D E,  ad  redangulum  A DB,  eam  ratio- 
nem habere  qua:  eft  inter  rectas  CB,DB. 

Dcmonjlratiq. 

QVoniam  angulus  A C B in  fcmicirculo  reftus  eft 
adsoque  aequalis  angulo  AED  ; & AED  , ACB 
triangulis  communis  angulus  D A E, erunt  A D E,  A C B 
triangula  fimilia.vnde  vt  AB  ad  CB  fic  AD  ad  DE, 

& ABDE  redangulum  xquale redtangulo  ADCB: 
fed  redangulum  ADCB  eft  ad  redangulum  AOBit 
C B ad  D B > igitur  Si  redangulum  A B D E ad  redan- 
gulum ADB  eftvt  CB  ad  DE.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXI1I. 


OCcurrat  circuli  ABC  diametro  FG  in  E 

orthogona  A C,quam  in  D fccet  normali-  , ^ 

ter  BD,  iunganturque  A B,BC. 

Dico  redangulum  ABC  ad  redangulum  A C B D rationem  obti- 
nere eandem,  quam  F G diameter  ad  A C lineam. 

Dtmonflmtio.  . J 

TVngantur  AFC-  quoniam  A C iine.i  in  E bifariam 
■^adeoijue ad  redos.eftdiuifa, erunt  AF.FC  linea:  *- 
quales-,  Si  AFC  rc&Snguium  aquale  quadraro  AF  id 
c/l  aredangulo  E F GquiaF  E,  FA,  F G funrpropor- 
tionalcs.  Sed  EFCr  rettangulum  eft  ad  rcctangulum 
ACFE  vt  FG  ad  AC;  igitur  Si  rcctangulum  AFC 
ad  A CF  E rcctangulum  id  eft  b parallciogramum  AFC, 
vt  FG  ad  A C;  quia  vero  eft  AEG  rectangulu  4<{  recia- 
gulu  ABCvt  AFC  paraUciogramum  in  angulo' AFC, 
ad  parallelogramtnum  ABC,  in  eodem  anglihsABC 
( cu  ex  ijfdcm  rationes  habeant  compoiitasjerit  permutando  ABC  rcctangulum 
ad  parallelograinutu  A B C,id cftW rcctangulum  ACBDvtAFC  rcctangulum 
ad  parallelogrammu  AF  C id  eft  ad  c ACFE  rcctangulum, id  eft  cx  demonftratis  cI  ' 
vt  FGl4  AC-  Quod  erat  dcmoaft  randum, 

• . !■  :’i  p K\6  p oVsi-  f.i.14% xxxiv.  , . ■ , 

SEcent  fc  vtcun  que  circuli  A $ C,  A p‘C in  pundis  A C,iun<5taque  A C 
ponamur  C E H,CB  G.occurrcntcti  perimetris  circulorum  in  B,E,G, 

H.  iunganturque  A B,  A E.  , 

Dico  redangulum  A B C,  ad  A E C redangulum  cam  rationem  obti^ 
ure,  quam  G B C,  ad  redangulum  HEC. 


* 47  fmm 
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PROPOSITIO  LXXXVI. 


OCcHrfit  iterum  circulus  ABC, cuius  diameter  AC, centro  Circuli 
A E C,  du&aque  ex  A rc£ta  A B E,  ponatur  normalis  B D F ad  A C. 
Dico  lineas  AC,  A E,  &compofitamex  AC  & BF,  in  continua  ef- 
Te  analogia, 

Demonjiratio. 

QVadratutn  A E,  xquatur  quadratis  AB.  Bfi,  St 
ABE  * rcdangulo  bis  itimpto:  eft  autem  qua- 
dratum BE  xquale  B C h quadrato  ,8t  AB  E te- 
dangulum bis  fumptum  xquaje  ABC  rcdlangulo 
(hoc  eft c A C B D ) bis  fumpto,  hoc  eft  retftangulo 
ACBF  iemclfumpco  i igitur  quadratum  A E,  x- 
quale  eft  quadratis  AB.BC.  hoc  eft  quadrato  AC. 

& reflaguio  A C,B  F,  femel  fumpto. Sed  AC,  qua- 
drato vna  cum  rqftangulo  ACBF.  sequatur  reiftan  - 
eulutq  fuper  AC  & compofiraex  AC,  BFi  igi- 
tur quadratum  A fi  , xquale  eft  reftangplo  fuper 
Aci  compofita  ex  ACBF.  Vnde  liliex  AC, 

A R 8t  compofita  ex  ACBF  in  continoaiuntana* 
logta.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVI  I. 

EJftra  aream  circuli  ABC,  liimpto  pundfo  E,  demittatur  ad  diame» 
trum  AC  normalis  E D,  pongcurquequafqi*  ali?  EIK. 

Dico  fi  D pundlum  communis  linearum  A C,D  Eintcrfe&io  cadat 
intra  circulum  , quod  E D quadratum  fupetet  rcdlangulum  I E K re- 
flangulo  ADC:  fivero  D,  extra  cadat, dico  quod  ED  quadratum  defi- 
ciat a redfangulo  I E K,  rcdtangulo  ADC. 

‘Demon/iratto. 

PRoduda  D E, circuli  perimetro  occurrat  in  B:qua- 
dratum  DE  xquale  cftquadracis  PG,  GE  vni 
cum  DGE  re&angnlobis  fumpto  id  eft  tectangulo 
BGEfeoielfumpto.fedBGE  rectangulum  vna  cum 
quadrato  GE  xquatur  rectangulo  BEG  , igitur 
qji»dratufn  D E xquale  eft  quadrato  PG.ideft  re-  ' 
ctanguloCD  A vna  cu  rectangulo  GEB  id  eft  I E K- 
QuodGD  extra  circuli  arcam  occurrat  diametro 
A-G  ptoductx,  ducatur  ex  £ recta  EA,  occurpens 
perimetro  circuji  in  F,  iunoanrurqpe  C F : erunt  ita- 
que fimilia  triangula  AD  E,  & CAF,  & DA,  A E 
latera  proportionalia  lateribus  A fi,  A D : vnde  & rc- 
etangula  CAD.fiAE,  funt inter fexqualia;  quia 
vero  quadratum  AE  xquatur  rectangulis  AEF,E  AF.eidem^ue  AE  quadrato 
sequantur  quadrata  A D»  D Ei  quadrarum  autem  A D,arquale  eft  rectangulis  ADC, 
D AC,  erunt  rectangula  A E fi,  EA  F,  xqualia  rectangulis  A P C.D  A C vna  ctrm 
quadrato  DE,  oftenium  autem  eft  rectangulum  DAC,  rectangulo  FAE  xquale, 
quare  refi  lua  quoque  inter  fe  xqualia  funt , id  eft  C D A rectangulum  auctum  qua- 
drato P E,  squale  rectangulo  ?E  A,  id  eft  IEK.  Quod  erat  demonftrandum. 

Dd  « PRO- 


a 4 [* tundi. 

b Strtnus 
lib.lft*- 

c tf.bmimi. 
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PROPOSITIO  L X X X V I I l. 

Circulo  ABC,  quodlibet  polygonum  infcribatur  regulare;  dudlaque 
cx  G centro,  G H qux  lateri  B C normaliter  inliiiat,-  ex  H pona- 
tur H I,  ad  rettos  angulos  ipfi  B G. 

Dico  totum  polygonum,  ad  B G quadratum  toties  fumptufn.quot  la- 
terum eft  polygonum,  eam  rationem  obtinere  quam  H l retia,  ad  B G. 

Demonjiratio. 

DVeanturex  G centro  ad  angulos  polygoni, 
reda;  AG,  BG,  CG»  &c.  Quoniam  poly- 
goni regulans  latera  aequalia  fune,  crunc  lingula 
criangula  AGB,  BGC,CGD,&c.  inter lex- 
quaiia : ac  proinde  duplicia  trianguli  B H G,cum 
BC  in  H diuilafitbifariam-.fcdic  BHGtrian. 
guli , duplam  efl  redangulum  B H G > hoc  eft 
>BGH,  igitur  BCG  triangulo  aquale  eft 
BGHI  redangulum,  eft  autem  BGHIrre- 
dangulum , ad  quadratum  BGi  vt  H l,ad B G; 
igitur  etiam  BC  G triangulum,  eft  adBGqua- 
dratum,vt  HI  ad  BG;  quia  vero  idem  de  lin- 
gulis polygoni  triangulis  eodem  modo  demon- 
ftratur,  paret  totum  polygonum  ad  quadrarum 
B G cotiesfumptum  , quot  laterum  eft  polygo- 
num eam  proportionem  habere  quam  H I linea, 
ad  rectam  BG.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIX. 

Ilfdem  politis. 

Dico  duplum  polygoni  ad  quadratum  linei,  qua:  polygoni  peri- 
metro fit  xqualis,  eam  rationem  habere  , quam  HG  linea  ad  lineam 
polygoni  perimetro  squalem. 

DcmonHratio. 

btiriU-  TJSt  enim  totum  polygonum,  aequale  triangulo  balim  habenti  xqualem  i linei 
i-toti  perimetro  squali, altitudinemvero  H G;  igitur  duplum  polygoni  zquatur 
triangulo  illi,  bis  (iimpto.hoceft  rcdfangulo  balim  habenti  squalem  polygoni  pe- 
rimetro & HG  altitudinem;  fcd  rcdangultim  hoc  ad  quadratum  linex  xqualis 
toti  perimetro  polygoni , eam  obtinet  proportionem  ,quam  H G linea  ad  lineam 
xqualem  toti  perimetro ; ergo  polygonum  bis  fumptum  ad  quadratu mlineif , quae 
perimetro  fit  xqualis,  ean^habee  rationem,  quam  HG  linea,  ad  redtam  toti  peri- 
metro polygoni  xquaicm;  quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium. 

TTOc  loco  non  videtur  omittendum  fequi  ex  liac  pcopofitione  per  ea  qux  in  li- 
-AAbro  de  progrcftiotiibus  Geometricis  diximus,  circulum  bis  fumptum , ad  qua- 
dratum fuxpcriphcrix,  eam  feruare  rationem, quam  femidiameter  ad  pcrnnctru  m, 
circulum  autem  femel  fumptum  ad  quadratum  perimetri  circularis,  eam  propor- 
tionem continere , quam  quarta  pars  diametri  ad  eirsuli  perimetrum,  atque  adeo 

propoGcio- 
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propofirionis  Archimcdca:  veritatem  de  comparatione  circuli  ad  re&angulum  & x- 
qualealiter  hinc  pofle  demonfirari.  • 

propositio  xc. 


Diametro  circuli  ABC  infiftar  ad  re£h>s  angulos  re&a  B D,  iungatur- 
^uc  DC. 

Dico  reflangulu  m A B D,ad  A C D reftangulutn  triplicatam  cius  ha- 
bere rationem,  quatit  obtinet  linea  DB  ad  DC  lineam. 


DemonJIratio. 

QVia  DB  normalis  eft  ad  diame- 
trum AC  reda-  CB  , BD  , B A, 
item  GB,  CD  , CA  per  elementa 
in  continua  funt  analogia  i vnde  cum 
prima  BC  veriqueferiei  communis  iit» 
erit  1 ratio  AC  ad  A B terti*  ad 
tertiam  duplicata  cius  quam  habet  fecunda  Cf)>  ad  D B fecundam,  fcd  ratio  re- 
danguli  ABD,  ad reftangulum  ACD  compofita  eft  ex  ratione  AC  ad  AB» 
hoc  eft  duplicata  DC»  adDB,  & ex  ratione  DC,  ad  DB,  patetigitur  rationem 
ABD  reftanguli  adrcetangulum  AC  D,  triplicatam  eflfc  linea:  D C ad  D B.Quod 
fuit  decnonftrandum. 

PROPOSITIO  XCI. 


SEmicitculo  ABC  triangulum  inferibatur  AB  C,  £ cuius  vertice  ad 
bafim  demifa  Ile  normalis  B D. 

Dico  rcdangulum  D AB, ad  DCB  rc&angulum,  triplicatam  ratio- 
nem habere  cius,  quam  linea  AB  ad  BC. 


Dtmonflratio. 

CVm  enim  B D normalis  fit  ad  dia- 
metrum AC,  erunt denuotres  AC, 

AB,  AD,8c  AC  , CB  , CD  in  conti- 
nuata ratione;  quia  vero  communem  ha- 
bent primam  AC, erit  AD  ad  DC»  in 
triplicata ratiune  AB  ad  BC,fcdDAB 
re&angulum  ad  DCB  rcftangulum  ra- 
tio nem  habet  compoiitam  ex  ratione  DA  ad  D C,  id  eft  duplicata  A B ad  BC  fiC 
ex  AB  ad  BC,  igitur  reSangulum  DAB.ad  DCB  triplicatam  habet  rationem 
AB  ad  BC,  Quod cs«t dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  X C II. . 


■£*Emicirculi  ABC  diametro  A C in 
FD.iunganturquc  AB, AD. 

Dico  E A B reftangulum  , ad  F A D 
triplicatam  reflat  A B,  ad  A D. 


E & F occurrant  normales  E B, 
rcctangulum , rationem  habere 


217. Libri 
dtfrrgrtf- 
fiontbkl. 


Dtmon- 


Dcmonflratio. 

Linea  A E ad  AF  duplicatam  habet  rationem 
AB  ad  AD. cum  tam  AC,  AB,  AE,  quam 
A C,  A D , A F continui  fint  proportionales , ha- 
beantque  communem  primam  A,  vnde  cum  ra- 
tio re&anguli  E AB  ad  FAD  compofita  (it  cx 
ratione  AE  ad  AF  , & AB  ad  AD  , patet 
E A B re&aneulum  ad  rcflangulum  FAD  triplicatam  habere  rationem  cius  quam 
habet  AB  ad  AD.  Quodfuitdemonftrandum. 


PROPOS  I T 1,0  XC1II. 


Egmcnto  cuiuis  ABC  triangulum  inferibatur  A B‘ C,dudti(quecon- 
tingentibus  A G,CF,  ponantur  cx  B vertice  trianguli  dux  B D,  B E, 
contingentibus  xquidiftantcs. 

Dico  rcdtangulum  D A B,  ad  E C B,  triplicatam  continere  rationem 


'Demonftratio. 

CVm  AG  fit  contingens  , erit  angulo 
GAB  ideft  ABD  (obAG.  BDpa- 
rallclas)  atqualis  angulus  , ACB:  Ac  quia 
F-C  quoque  circulum  contingit  , angulo 
FCB  ideft  EBC  (obEB,  FC  paralle- 
las) zquahselt  angulus  BAC:  triangula 
igitur  ABD,  BEC  fimiliafunt triangulo 
ABC:  vnde  vt  A C ad  AB,  fic  A B ad  AD:  St  vt  A C ad  C B , ita  C B ad  C E: 
dux  igitur  continue  proportionalium  feries  communem  liabcnt  primam  AC;  Vnde 
bl7'i*.  AD  ad  E C,  tertia  ad  tertiam  i>  duplicatam  habet  rationem  AB  ad  BC  fecund* 
ad  fecundam : ratio  autem  rcftanguli  DAB  ad  EC  B,reftangulum,  compofita  efl 
ex  ratione  AD  ad  EC,  8t  AB  ad  CB,  triplicata  igitur  ratio  cftrc&anguli  DAB 
ad  ECB  re&angulum.Quoderatdcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XCIV. 


Circuli  ABC  diameter  fecetur  in  D & E , pundtis , xqualirer  a cen- 
tro (emoti* i exquibusbinxadduo quxdam  perimetri punftaB,  F 
redx  deducantur  D B,  D F,  E B,  E F. 

Dico  quadrata  D B,  B E fimul  fumpta  quadratis  D F,  F E efle  xqualia. 


' it.ySwa* 

di. 


' Demonftratio . 

TVnganturAB,  BC,  AF,  FC,ex  B, 
F demittantur  perpendiculares 
BG,  FH  ad  diametrum  AC.qux  ca- 
dant primo  inter  D St  E; erunt  igitur 
anguli  AD F.CEFreflis maiores;  vn- 
de quadratum  ' FC  excedit  quadra- 
tum FE  , quadrato  CE  vni  cum  re- 
dangulo  CEH  bis  futnpto,  Sc  quadra- 
tum 
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tum  IAF  fuperatDF  quadratum  quadrato  AD.  vnacum redangulo  ADH  bis 
fumpto,  eft  autem  redangulum  CEH,  bis fumprum,  vna  cum  redangulo  ADH  a 
bis  fumpto,»  zquale  redangulo  C ED  bis  fumpto;  additis  igitur  quadratis  zquali- 
bus  EC,  AD,  erit  CED  redangulum  bis  fumptum  vna  cum  quadratis  AD,  E C, 
hoc  eft  redangulum  ECA  femel  fumptum , exceffusquo  AF,  F C,  quadrata  fu- 
pcrantquadrataduo  DF,FE.  Eodem  modo  offendetur  quadrata  duo  AB,  BC 
excedere  quadrata  duo  DB,  BE,  redangulo  DAC  id  eft  E C A, igitur  eum  qua- 
drata AF,  FC  atqtiaha  fine  quadratis  AB, B E,  Sceiceflus  DAC,  ECA.fuper 
. quadratis  DF,  FE,  D B,  BE,  zquales  quoque  fine,  illis  ablatis  manent  DB.BE 
quadrata, arqualia quadratis  AF,  FE. 


Secundo  normales  ex  B Sc  F demiftz  cadant  intra  pun&a  AD  ,EC ; BG  qui- 
dem inter  A ScD>  FH  vero  inter  E &:  C , citm  angulus  ADF  redo  maior  fit, 
quadratum  AF,  fuperat  quadrata  AD,  DF,  redangulo  b A DH,  bis  fumpto, 
hoc  eft  redangulo  A D E,  vna  cum  redangulo  AD£H  bis  fumpeis:  quia  vero  fj(.  y,,.*. 
F EC  angulus  redo  minor  eft,  quadratum  FC  deficit  a quadratis  >EF  , IiC  re-  di. 
dangulo  CEH  hoc  eft  ADEH  bis  fumpto ; igitur  A D-E  redangulum  bis  fum- 
ptum eft  exceftus  quo  quadrata  duo  AF  , FC  fuperanc  quadrata  quatuor  AD, 

DF,  CE,  EF.  demptis  igitur  zqualibus  quadratis  AD, CE,  remanet  ADE  re- 
itangulu*  bis  fumptum  exceftus  quo  A F,  F C,  quadrata,  excedunt  quadrata  DF, 

E F;  eadem  ratione  oftenditur  quadrara  DB,  BE,  fuperarii  quadraris  AB,  BC, 
rcdangulo  CED  bisfumpro.  igictir  cum  A B,  BC,  quadrata  zqualia  fine  quadra- 
tis A F,  FC,  &ADE  redangulum  ( exceftus  quadratum  A F , F C , iupet  D F, 

FE  quadratis)  xqualc  fit  CED  redangulo , (exccfliii  quo  A B , BC  quadrata,  fu- 
peranc D B,  B E quadrata ) demptis  exceffibus,  remanent  D F > F E quadrata,  ac- 
q ualia  quadratis  D B , B E. 


contineatur : oftendetur  vr  prius,  CED  redangulum  bis  fumptum,  demptis  zqua- 
libus quadratis  AD,  EC  zquale  efte  cxceftui  quo  CB,  BA  quadrata  fuperanc 
EB,  BD;item  DF,  F E,  quadrata  fuperarid  quadratis  A F,FC,  rcdangulo  ADE 
bis  fumpto  demptis  quadratis  AD,EC:  igitur  cdmtorafint  zqualia  & exceftus in- 
fuper  zquales  fine,  refidua  quoque  quadrata  DF,FE,  erunt  rcfiduis  quadratis  D B, 
B E xqualia.  Quodfuit  demonftrandum. 


» 


A 


'C 


«S  • CIRCVLVS. 

Scbtbon. 

T)OJJet  thftr  <$■  eimmtJiu  frtprfitie  bke  itmtnRrtri  , u futim  fntotfa , fed  tlum 
Jlulu  M ttiqutram  gruum  tdbtitre  vdai  titmeaSrtnuum. 
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• Ornearum  fili  tonum  affectiones  & accidentia  indagaturi , alieno  nonnihil 
j ah  antiquis  confiho  rem  aggredimur:  ilh  etenim  proprietates  quas  pluribus 
| fi Shomius  communes  effe  aduert erunt , conpnum  quoque  demonftrattone 
inuo  luerunt,  nec  immeriti,  exigente  talem  finiendi  rationem  ipfi  dofiri- 
na  tenore,  ordine  ac  mtorc:nos  autem  m alium fiopumcol/imates, ingratiam  eorum,  qui 
Geometria  afficiuntur,  fingiliatim fingulas  explanare  intendimus,  quo  faciliore  metho- 
do £r  minus  confusi,  tyrones  ad  conicarum  fpcculattonum  contemplationem  tnuiten- 
tur  tfi  al/iciantur.  Nam  ut  r(tle  fredericus  Commandinus  ait,  quod  fi aliqua  pars  eft 
MathefioS  qua  noftris  incognita  Vhilofiphis , interpretationis  lumen  aliquod poftulet , 
ea  profiClo  e fi  qua  de  Conicis  appellatur : quanquam  enim  a ruet  er  thus  diligenter  tr a- 
Rata  fit, tamen  eorum  monumenta  aut  ad  nos  non  peruenerunt,aut  ita  peruenerunt  vt 
e vix  propter  uetufiatit  miurias  maximafque  difficultates  mtelligantur.conahimur  au- 
tern  itaplanas  reddere  quas  pr e manibus  halemus  conicas  materiat,  utucllcuuer  in 
elementis  Euclidis  uerfati  eas  percipere  queant,  fine  vlio  tadio,  imo  ruero  cum  orexi  ad 
"vltcriora  tendendi  has  lucubrationes  in  mmenfiim  extendendi,  neque  enim  Geo- 
metria fiicntut  terminis  contineri  potefl , multoque  minus  exhauriri , cum  abyjfus 
fit  'Uafhffima , omnem  Oceanum  quarumcumque  Sfeculationum  abfirhens.  Ordie- 
mur ttaque  ab  ipfius  nominis  notione,  phaleris  omiffit,  exponentes  , qmdCom  nomen- 
clatura & natura  ex  ipfisu  defiriptione  aut  confit  uendi  r at  tone  denotetur.  ' i 

■ ■ . n.  : . a 

DEFINITIO. 

- A .ID 

• i 

Quid  fit  Conus. 


C^fOnum  appello  corpus  habens  originem  ex  circumdultu  linex  a 
/punito  in  fublimi  polito  in  infinitum  protenfz  circa  perimetrum 

circularem , qux  in  diuerfo  ab  eodem  puncto  plano  conftituta  fit. 

• 

' i.*-’  -i  m « i.  i-  ■ ■ i . I };ll  n . •» 

■■  M 

: • E c » Expofi- 
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' ' Expofnio. 

f~'  Oncipiatcrin  hunc  finem  circohiS 
'“'quidam  ABC»  extra  cuius  pla- 
num in  quo  lacec  , aifiimatur  quoduis 
pundum  D , a quo  duda  fit  linea  A E 
contingens  penmetrum  circularem  in 
pundo  aliquo  A : agatur  vero  linea 
D E circa  peripheriam  integram  cir- 
culi ABC  donec  in  A redear,  hac 
tamen  conditione  vt  D punctu  fixam 
, permanear,  hoceft.vt  extremum  puri- 
\ y dum  linear  DA,  quod  applicatum  eft 
\\c  initio  circumuolutionis  pundo  D,  ab 
ipfo  numquam  recedat, tali  inquam  cir- 
cumlatione lineae  DE,  orietur  figura 
DABC  binas  habens  (upcrficies.vna 
motu  redae  DE  c (formatam,  alteram 
vero  circulum  ABC.  Priorem  appel- 
lare folent  fupcrficiem  prxter  bafim.  fecundam  autem  ipfam  coni  bafim;  pundum' 
Dvertex  coni  nuncupatur.axis  vero  linea  i vertice  D ad  centru  baieos  pertingens.  * 
Ex  hac  coni  deferiptionefequitura  quouis  pundo  in  fuperficie  conica  a dignato 
pofle  duci  redam  lincanvad  i pium  verticem  D.  cum  enim  per  redam  DA  circa  ba- 
fim ABC  circulatione  fada , produda  fit  coniluperficics,  neccflc c(l  vt  a quouis 
pundo  perimetri  ABC  duci  poffitreda  ad  verticem  Dl 
Hin  c fupcruacaneum  credo  demo  (Ira  re  quod  reda;  omnes  (inclines  que  a vertice 
ad  quodlibet  pundum  in  conica  fuperficie  ducuntur  s promdeque  facis  eilcmanife* 
ftum  ex  Ipfa  ratione eonfiruendi  conum,  omnem  ledtonem  qua: fit  per  verticem, 
triangulum  exhibere  cuius  latera  fint  in  coni  fuperficie. 

Suppono  quoque  zque  notum  , omnem  lineam  a pundo  in  fuperficie  coni  if*  ■ 
fiimptodudamadquoduis  aliud,  quod  inTeda  non  exiftat  qua: ad  verticem  tendit 
intra  conum  ipfum  penetrare  fi  infiniti  vrrimqoe  producatur , licet  hxc  omnia  pla- 
cuerit Apollonio  dcmonftrcrej  quarum  dcmpuilrationes  filcdor  deliilcras,  in  eo- 
dem poteris  crgnpfcete.  ...  .7 

Hoclocooccurrit  notandum  pluribus  alijsvijs conum deferibi polfe  ; puta  cit- 
cumducendo  ex  eodem  pundo.  D,  infnblimi  pofito  redam  AD  circa  figuram  el- 
lipticam autquamliberefiame  conictfrfcdplacuunonfinccaulaantiqais  cicculofo-  . 
Io  vti.co  quod,  vt  iu  dfccuriu libri  appsurebir.comnwdioi  figura  fit  ad  dcmonftrationes 
formandas : adde  quod  figurarum  aliarum  efformatio  conum  prius  fupponat,exquo 
fere  folo  ortum  habent  , prxter  qllipfin,  qua;  vt  tecte  Serenus  o (tendit, ex  Cylindro 
quoque  excludi  poteft. 


Quotuplex Jit  conus. 


■TvVple 

•LAralr 


ilex  eft  conus;  aliqsjllbfccliuseft  fiue  uEquicruris,  qui  Jc  rectus  diciturialiui 
, Scalenus.  aEquicruris  eft  a cuius  vertice  linea  ad  bafim  normaliter  dcmilfa  in 
bafeos  centrum  pertingit.  Scalenus  autem  omnis  ille  conus  appellatur , qui  petpca* 
dicuiarem  ductam  a vertice  ad  cn-cularem  bafim , fi  opus  eft  etiam  exteniam  infiai-  v 
te , extra  centri  punctum  conftirutam  habet, quod baiis  medium  eft. 

Vnde  rectum  quoque  dicunt  conum  qui  xquicruris  eft,  obliquum  qui  fcalenus:  '• 
diferimen  inter  vtrumque  in  eo  maxime  ficum,  quod  rectum  conum  fi  per  axem 
plano  difpcfcas , Ifofcclium  rcfultabit  in  partibus  diuifis  triangulum , cuilibet  alteri 
sequalc  & fimile  quod  per  axem  fit  : fcalenus  aurem  fine  numero  varia  producit 
triangula  fecrionibus  per  axem  repecitis.qux  inter  (e  neque  fitnilia  finr, neque  xqua- 
iia;  circa  qux  has  fequentes  propofittones  prxmittemus.  Ad  quas  perlegendas  priuf- 
quam  accedas  amice  Lcdor, 

N O- 
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NOTA  „ , f 

DLeraque  theorema ra , quas  in  hifce  prolcgomenis  adferemus , proponi  etiam  tc 
A demonftrari  a Sereno  Antinfenfi  Philoiopbo  ac  Geometra  , hbrofccundo  de  fe- 
flione  coni.  Omnino  mihi  memoria  exciderat  rraffatam  a Sereno  eandem  effis  ma- 
teriam: iam  enim  annifunt  vignui  &c  amplius  quod  authorem  illum  non  legerim. 

Velim  itaque,  qui  hate  leget  plagij  reum  me  ne  faciat ; fed  cogitet , fi  deinceps  for- 
raflequatdam  mihi  cum  Sereno  communia  occurrent , mihi  eadem  , qua:  Sereno 
olim,  potuiffe  incidere.  . . 

..Propositio  prima. 

IN.  pono  fcalcno  fi  a vertice  linea  ad  perpendiculum  demittatur,  & per 
verticem, centrum  bafis  , ac  punitum  a perpendiculo  denotatum  pla- 
num agatur,  • •• 

Dico  triangulum  per  hancfe&ionem  fa&um  continere  maximam  Sc 
minimam  linearum  cjujc  in  fuperficie  conica  exhiberi  poliunt. 

cDemonf! ratio. 

' I 'Riplex  efi  hic  cafus:  vel  punftum  perpendicu- 
lo  denotatum  intra  pcripheriam  baicos  cx- 
iftir,  vel  in  ipfa  peripheria,  vel  denique  extra  ipfum 
circulu.  Pro  primo  igitur  cafii  ponatur  conus  ABC 
&bafeosccntrum  E:  verrexautem  B:  i quo  dcmil- 
fa  perpendicularis  , occurrar  bafijmra  pcripheriam 
in  punfto  D , per  quod,  4c  per  centrum,  agatur  pla- 
num quod  pertingat  vique  ad  B coni  verticem ; ex- 
hibebit hxc feffio  triangulum  ABC’  nam  ex  con- 
ftru&ione  coni  B A,BC  funi  refla: Uncae;  offenden- 
dum efi  itaque  AB  efle  minimam  omnium  Unca- 
rum, B C vero  maximam  qua:  in  fuperficie  conica 
cfiftunt. 

DtfdI3  quauis  Rd  , ponitur  e»  G re“ 

GDF,  quonrarfl1  A'D  G 1 ftf  centrum’ 
tranllt  , erit  AD  minor  ,qnabi  GD> 

& qqadratum'  AD;  tmnus  qSadrato  GI>,- 
«ddiroque  communi  quadrato  DB -t  qtij* 
drata  AD  , 'DB  ,*  minora  fa*t quadraris1 
GDI  DB.  angulns  a«em  GDB  v reflui  - 
efi;,  quemadmodum  & angulus  ADBtigi-  * 

tur  quadratum  AB  , xquatur  c quadratis  ' 

AD,  D B , quadratum  vero  G B aequa- 
tur quadratis  GD,  D B.  ergo r quadrarum1  : 

AB  , minus  efi  quadrato  GB.  ergo  linea 
A B oiinor  teda  B G-' 

i -f.oi  • . . . j 

Eodem  paflo  oftendetur  refla  BC  om- 
nium maxima  : ex  punffo  quippe  quo u is  F, 
fi  ducatur  quaeuis  F B : fc  per  D ponitur 

2“jfADC  percentrumtranfir.dDC  maior  eft  quim  DF.  rade  quadrata  < : 1>F 

CD,  DB  maiora  fune  quadratis  FD.  DB,  fcd  cum rurfum anguli  CDB  FDR 
untrc&f,  quadratum  CB  quadratis  CD,DB,& quadratum  FB  quadratis  FD, 

, j £e  * DBequa- 
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DB  aequale  eft.  Ergo  quadratum  CBmaiuj  eft 
quadrato  FB,  adeoque  refla  CB  maior  quam 
FB.vnde maxima  BC  eft  earum  quqinfupcrfi. 
cie  coni  aflignari  poflunt  i AB  vero  minima. 
Quod  demonftrari  oportuit. 

Iam  vero  B D perpendicularis  e coni  verti- 
ce demiila  tadat  in  pcrimctrum  circuli  AFC; 
dico  iterum  AB  lineam  efle  minimam , Sc  BC 
maximam  illarum  quae  in  fuperficie  coni  exiftunc. 

Ducatur  enim  quzuis  BF  , iungatur^ue  AF, 
rurfum  igitur  quadratum  BF*  aequatur  quadra- 
tis AF,  AB.  adeoque  maius  eft  quadrato  AB. 
Vnde  BF,  linea  maior  cft  refla  A B:  clarum  eft 
infuper  B C reftam  omnium  effe  maximammam 
quadratum  BC  zqualequadratisC  A,  AB  ma- 
ius eft  quadrato  BF  aequali  quadratis  FA,  AB. 


caAat. 


Reliquus  cafus  eft  in  quo  dato  fcaleno  cono  A B C . Imea 
' dicularitcrad  planum  BBC produflum,  extra ipfum  conum  fiSna'  ? 

quo  cafu  «Bcomrfum  AB  minimam  effe,  AC verd maxima^  Ducatur 
bl»*  quzeunque  refla  AG  ; k BD  minor  eft  DG  , «guur  quadratum  AGxquaic 
quadratisGRD  A maius  eft  quadrato  AB.  ergo  AB  mmor  cftq  ’ 

, tam,  catur  iam  ququis  A H;C  D « maior  eft  quam  H D,  ergo  quadrarum 

t,Jm*  dratis  CD.DA  , ma.us  eft  quadrato  HA,  xquaft  quadratis  HD.DA,  ergo 

C A maior  HA.  ; * . , 

In  cono  igitur  fcaleno  8cc.  quodnntdemonltrandum.  , 

PROPOSITIO  It- 

C^Ecetur  conus  (calenus  (i  cuius  vertice  linea  ad  bafim  perpendiculo 
O demiffa  extra  bafim  noncad»)pcr  centrum  8 c verticem,  fcatone  ex- 
igulum.ad  cuius  Eafim  demittatur  normaliter  reaaa  vera- 


hibentc  trian 
ce  coni. 

Dico  illam  intra  conum  cadere. 


Dmttm- 
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Demonjlratio .* 


■TNVpIe»  «ft  cafus;  primus  quo  conus  ABC  cuius 
•L^baiis  JJDC,  habet  BA  perpendicularem  i pe- 
rimetro aliquo  pundo  ad  verticem  crcr&am;  alter 
dum  linea  a vertite  ad  bafim  tm&a  perpendiculari- 
ter  intra  bafira  cadit.  Igitur  fiat  icciio  per  centrum 
F,  & apicem  A,  exhibens  triaugulum  AD  E-often- 
dcite  igitur  oportet , normalem  ex  A ad  bafim  DE 
demiiiam  intra  conum  , hoc  eft  inter  puncla  D & E 
oceurftiram  diamecro  D E-  Ducantur entm  BD  St 
B E » deinde  ex  pua&o  B ponatur  t)  G » noewahs  ad 
diametrum  D E (cadet  hic  neceflanb  inter  puncla 
D,E)&:iunganrur  AG-  quoniam  AB  ex  hyp.  nor- 
malis eftbafi,  rc&a  BB  m bafi  adiplam  chida  per 
.defin.j.  II.  normalis  eft.etgo  qqadratum  A E aequatur 
quadratis  AB,  B E : hoc  eft  . quadratis  A B , BG,  G E.  quadrarum  autem  AG  quodbiwa 
angirius  AB  G1*  etiam  rc&usfitaaquarur  quadratis  AB,  BG. igitur  quadratum  A E 
excedit  qoadratuat  A G,  quadrato  GE.  vnde  quadratum  A E xqiiale  «ft  quadracis 
A G.GE-  angulus  ergo  AGE,  rcauseft,  4f  AGpcrpendiCularis.  Atquibxcduaa  t 
eft  i verti  ce  coni  &■  occurrit  bmi  trianguli  mtra  conum.  Perfpicua  eft  igiturverkas 
propofitionis  ft»  cafu  primo.  * 

Eodem  modo  procedet  dcmonfttario  fi  loco  line*  A B,  vtamur  linea  AD. 

Quod  fi  perpendicularis  a vertice  coni  ad  coni  ba-  . 

fimdemiffa  cadat  intra  conum  vt  AE.rurfum  duca- 
tur FG  normalis  ad  ED,  iunga^rlpie  AG.  Eodem 
plane  difcurfu  demonftrabimus  quadratum  A E ae- 
quari quadratis  AG,  EGi  adeoljue  angulum  AGE 
retium  efle , tc  A G perpendicularem  ad  bafim 
trianguli  A D E , ex  quo  mamfcfta  in  hoc  etiam  cafu 
propoficioniscft  vericas. 

PROPOSITIO  IH.' 

LAterum  quadrata  cuiufcunque  trianguli 

in  cono  lcalcno  per  axem  Fadti  aequalia  S 1 
funt  quadratis  laterum  cuiufcunque  alterius 
trianguli  per  eundem  axem: 

Dtmonftrauo. 

Slr  enim  AB  C conus  fcalenus  cuius  axis  B D; 

per  quem  fiat  quxuis  leftio  BfcF  : fiat  autem 
ABC  triangulum  aliud  leftum  per  axem  BD.  Di- 
co quadrata  AB,BC>  quadratis'  BF,  BE  efle  x- 
qualia  , quadrata  enim  AB,BC  oftenia  lunt  libro 
■ quezn  dc  linearum  potenti)»  Icnpfimus , zqualia  cf- 
<e quadraris  AD,  DC,  & BD  bis fumpto s ar et- 
iam eodem  difcurlu  oftenfum  eft  quadratis  BF, 

B E aequari  quadrata  FD.DE  *na  cum  quadrato 
BD  b<s  Cumpro:  igitur  eum  FE.  AC  line*  ea- 
turaque dimiaiz F D,  DE,  AD,  CD  fint fir 
xqnal  es,  patet  veriuidemonftradonis.  , 


CoroUa- 
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Corollarium. 

TTInc  colligere  liccr  facilem  praxim  cogngfccn- 
-^di  latera  triangulorum  qux  per  axem  lectio- 
ne fa&a  cmergunr,&  proportionem  illorum  inter 
re.ponarurcmm  femicirculus  ABC  ■ cui  ABC 
triangulum  fitinferiptum  habens  latera  'AB , BC 
arqualia  lateribus  maximi  trianguli  alicuius  coni 
per  axem  (ceti : Quoniam  ergo  quadrata  laterum 
minimi  trianguli  per  axem  eiuldem  coni  xquan- 
tur  quadratis  laterum  maximi  AB>  BC.  (hoccft 
quadrato  A C)  poterunt  te  minimi  latera  inflefti 
in  (etnicirculo , qux  lint  A D.  D C-  quod  fi  tertia 
qufdamfcdio  fiat  per  eundem  axem  , proportio 
laterum  illius  trianguli,  reperietur  ncccllarid  in 
aliquo  rriangulorqm  quod  habebit  bafim  AC,  4c 
vertice  in  vnopun&orum  quflunciu  parte  peri- 
metri BD.  cum  enim  zquatia  fine  quadrata  laterum  vnius  trianguli  quadrttislate- 
rum  alterius,  quod  per  axem  fada  ledione  refulrat , fint^uc  ABC  trianguli  qua- 
drata AB,  BC  xqualia  quadratis  laterum  maximiiquadrata  verd  A D,  D C a:  qua- 
lia lint  quadratis  laterum  minimi;  lcquitur  latera  cuiulcunque  alterius , quod  per 
axem  coni  producitur , in  aliquo  triangulorunl  reperiri  debere  quod  bafim  habear 
AC  tc  latera  reliqua  feli  in  aliquo  punciomm  deculTantia  quq  in  arcu  B D.afsignari 
poliunt, quod  ex  decurfu  fcquentium  propofitionum  magis  elucidabitur. 

PROPOSITIO  IV. 


IN  cono  (caleno  a cuius  vcrticc  denuda  perpendicularis  in  perimetrum 
bafeos  cadit.fi  quoduis  triangulum  per  axem  fe&ionc  fafta  exhibeatur: 
Dico  quod  normalis  a vcrticc  coni  dufta  ad  bafim  trianguli  cadet  in 
circuli  perimetrum  qui  dclcribctur  diametro  intercepta  inter  perpendi- 
• cularem  a vertice  ad  bafim  du&a  & centrum  bafeos  eiuldem. 


■Vi. 
^tei ML 


Demonflratio. 

CltieiturABC  conus  cetru  bafeos 
^D.a  coni  vcrticc  A redla  AB  de- 

mifia  perpendiculariter,  cadat  in  B 
punflum  perimetri  bafeos  BEC, 
deicripto  deinde  circulo  BGD, 
fuper  diametro  BD,  agatur  planum 
per  axem  quodeumque  A E F, exhi- 
bens triangulum  A E Fi  cuius  bafis 
primo  fccet  circulii  in  punitis  DG: 
ad  G ex  A pundo verticis, demit- 
tatur A G.  Dico  illam  clTe  quz  bafi 
EF  normaliter  infidit  ';  ducatur 
enim  reda  linea  B G,  iungarurque 
BF.  Quoniam  igitur  ex  hypothefi 
A B reSta  eli  plano  bafis  BE^CF. 
• angulus  A BF  rectu; efttadcoque 
quadrarum  AF  xquale  quadratis 
AB,  BF;  hoc cd, quoniam  angu- 
lus BGF  in  fcmicirculo  etiam  rc- 
dus 


> 

nqitlzed  by  C.OOglt 


ad  punftum  conradtus  , quod  idem  eft  cum  | V\ 
centro  balisconi  BHC;  iungantur^ue  A E»  \\\ 

AF  : quoniam  e anguli  BDE>  BDF  re&i  \\\  ' 

(une  , & E D lacus  lateri  D F,ac  B D fibi  ipfi  \\  'v 
aequale  eft  , etiam  bales  B E,  BF aequales  c-  \\  \. 

runt.  ergoquadrata  BE,  BA, quadratis  BF\  \\ 

B A aequalia  funt.  Atqui  quadraturo  FA  sc-  \ \ Xjg 

quacur  quadratis  BF,BA,  Si  quadratum  “*■ — 

EA  quadratis  BE , BA , quod  refla  AB  / 

plano  balis  coni  fit  rcfta  , adeoque  anguli  / \ 

<1  ABF,  ABE  refli  : quadrata  igitur  FA,  j ^ c^ 

E A , ac  proinde  etiam  refla:  F A ,E  A qquan- 

tur. Quare  cum  in  Ilolccic  FA-E,  bafim  bi-  Nos  — J \ 
lecet  AD  , erit  hac  c perpendicularis  ad  \ ‘ 

bafim. Itaque  in  hoc  etiam  calii  perpendicula-  ^-M — 

ns  AD  eft  adcireuldm  BGD-  ^ 

Tertio  fi  triangulum  per  axdroitranfcat  per 
AB  normalem  a vertice  ad  bafim  coni  du- 

tiam,  ac  proinde  cius  hafis  cadcin  fit  cum  B D C:  tum  perpendicularis  d vertice  ad 
bafim  manguli.eademquoque  crispum  perpendiculari  AB  qupducitura  vertice 
ad  bafim  coni.  Quare  etiam  hoccafu  tertio  perpendicularis  ad  bafim  trianguli  ad 
circuli  peripheriam  cxiftetjm  cono  igitur  Icalcno , Sic.  Quod  fuit  demonftrandum. 

Iiur  - p ROPOSITIO  V. 

COnUs  fcalenus  a cuius  vertice  perpendicularis  caditintra 'conum  , fi 
(ecetur  per  axem  exhibens  triangulum,  ad  cuius  bafim  normalis  dtU 
catur  a vertice  procederis:  ( . , , ^ 

Dico  illam  perimetfo  circuli  oc- 
curfuram  cuius  diameter  squalis  erit 
lineas  inter  perpen  dicuUrcm  a “verti-, 
ce  coni  & centrum'  bafeos  ciufdcrri 
coni  intercepta:.  . 

""  ‘ DttnoHJfrdtio. 


c ixthn.it- 
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DG:  erit  igitur  quadratum  AG  aequale  quadratis  AD,  DG,  hoc  eft 'quadratis 
AD,  DH,  HG:  quadratum  autem  AH  aequale eft  quadratis  AD,  DH:  igitur 
occedit  AG  quadratum , quadratum  AH,  quadrato  HG:  igitur  quadrarum  A G» 
quadratis  AH.  HQ  eft  *quale,adeoquc  refla  AH  normalis  ad  lineam  FG-vndc 
patet  normales  omnes  a vertice  A hocincaiu  adhales  triangulorum  per  axem  de* 
miflas in  circulum  DHE  cadere. 


Cafus  fecundi  & tcrcij  quando  bafis  trianguli  aut  contingit  circulum  D H E , aut 
incidit  in  BEC,  eadem  eft  dcmonftratio,  qua:  pro  ijldcm  caGbusfupcriori  propofi- 
tioneallaca  eft  i conusigitur  fcalcnus , Scc.  Quod  fuit  demonilran dum. 

PROPOSITIO  VI. 


in  cono  fcaleno  perpendicularis  a vertice  ad  bafim  duda  extra 
O bafim  cadat , produ&um  fit  autem  fc&ionc  per  axem  fadli  quod- 
cunque triangulum: 

Dico  normalem  a vertice  ad  bafim  trianguli  duiStam , effe  adperi- 
pheriam  circuli,  cuius  diameter  eft  retfta  inter  centrum  bafis  coni  Sc 
perpendicularem  a vertice  ad  bafim  coni  interiedra. 

V.  1 • ‘ ’ \ ■*  J i.  ' -n  • 

Dcmonftratio.  a. 


..  O'»  . . 

EXtra  bafim  coni  fcaleni  ABC  perpendicularis  a vertice  cadat  reda  AD.  afla- 
que  per  centrum  bafeos  E , reda  DE  circaquam  circulus  deferibatur  DHE, 
ponatur  quodcunque  triangulum  per  axem  FAG:  & protrafli  GF  vfquead  pe- 
ripheiiam  circuli  DHE  (ponimus  cnlm  primo  bafim  EF  fecare  circulum  D H E) 
demittarur  deinde  refla  AH  ex  punflo  verticis  A,  ad  punflum  quo  iecatur  circu- 
lus DHE  alinea  GF.  Dico  illam  fore  normalem,  ad  refla  m GF  produflam.du- 
canturenim  DG,  DH:  erit  igitur  quadratum  A Garquale  duobus  quadratis  A D, 
D G:  (quoniam  A D normalis  cft  ad  planu  baiios  produflum.adeoq:  etiam  adDG) 

hoc 


Digitized  by  Googh 


AD  SECTIONES  CONI.  it/ 


hoc  cft  tribus. quadratis  AD,  BH,  H G,  cdm  DHE  fit  in  femicircnld angulus  re- 
ftusifed  quadratum  HA  aequatur  quadratis  AD,  D H,  quod  angulus- AD H ite- 
rum » reausfin  igitur  quadratum  AG  crccdit  quadratum  AH  quadrato  HG. 

. vnde  AG  quadratum,  ducibus  quadratis  AH,  HG  aequale  exiftic  : quare  angu- 
lus reftus  cft  AHQ.  cftque  pumilum  H in  perimetro  circuli  DHE  ex  con- 
ftruiftionc;  mamfcftutn  igitur  eft  in  primo  cafu  omnem  normalem  a vertice  fcaleni 
ad  trianguli  per  axem  balim  in  Circuli  DHE  perimetrum  incidere. 

Secundi  cafiis  tertijque  quando  bafis  trianguli  aut  contingit  circulum  DHE,  aut 
incidit  in  redam  DEC,  demonftratio  conuenit  cum  ea,  quarp  propoCc-  pro  ijldeqt 
cafibus  attulimus.  . • 

Si  igiturin  cono  fcaleno,  &c.Quod  fuit  demonftrandum, 

(orollartum  primum. 

TTlnc  patet  in  omni  cafu  quo  i vertice  coni  fcaleni  adbafim  eiufdem  protradam, 
emittitur  perpendicularis, extra  bafim  coni,  in  triplici  differentia  producenda 
tlianguls.pqr  axem  cpryiftum  liqearum  quae  a vertice  ad  bafes  triangulorum  norma- 
liteqdqcuofur, quadam  occurrant  pundis  circuli  DHE,  qute  extra  conum  funt, 
«onnullz  p*W&is  tntraeun). opi) itutis, dure  autem  numero  ipfi. perimetro  bafcos,  vi- 
delicet l K,quqd,p4t«t  ex  partibus  circuli  DHE;  quarum  nonnulla;  extra  ba- 
Cnaex.iftwH,  qua?da«i  yord  inw , putida  veto  1 fle  K,  cum  iint  intcrfc&ionum  ne- 
ceffsripfa  virpqqc  circulorum  confidunt. 

Corollarium  fiam  dum.  , ' / 

■pEppcndiculjaris  incidens  in  perimetri  DHE,  pun&qm  H , quod  idem  cft  cum 
A cemro bafis cpqi, eff ommu» maxima,  fic enim aiia quatuis  AH.  quzipfa etiam 
ijecaUiitin  pepimetrqis»  DDE,  & iunge  DH:  quadratum  E"A  zquatur  quadratis 
jg,  aptem  IpD,  dififneter  circub  quau is  alid  tcfla  dufla  intra  circulum, 

ac  peoiodc  & te4.4 . DH  rpiqqr  eft , erunt  quadrata  ED,D  A maiora  quadratis 
PA.IkiccA  qtiV-caco  HA-  Quare  quadratum  EA  maius  qudque  cft  qua- 
drato HA  , & reda  EA  tnp^orcjuam  HA.  Quod  autem  EA  maior  etiam  fit 
cuinu  A 1_),  manifcftqm  cft.cuai  in  triangulo  EAD,  opponatur  EA  redo,  AD 
acuto»  EA  maiorem  cffequajqisalia  v.g.  HA;  fic  quoque  ic  breuius  offendemus; 
cquooiaje  H A ex  bypotbcfi normalis  cft  ad  bafim  . GF  trianguli  F A G , angulus 
AH£  «Sus  cft, adcoqtiq  alter  AEH  acutus.  Quare  EA  oppofica  angulo  redo 
- naaioreftquam  A quzacuto  opponitur. 

F f a Per- 
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Perpendicularis  vero  qui  incidit  in  pundtum  D,  ac  proinde  eadem  eft  cum  refla 
AD  qui  a vertice  ad  bafim  coni  normalis  ducicur,  omnium  perpendicularium  eft 
minima. Ducarurenimquxuisalia  perpen.dicularis  AH,  (nam  quod  AD  minof 
Iit  quam  E A,  iam  oftenium  eft  ) erit  hic  etiam  ad  peripheriam  DHE:  mngatur 
D H:  in  triangulo  AD H,  AD  opponitur  angulo  acuto  A HDj  AH  vero  angulo 
reflo  ADH.  ergo  minor  eft  AD  quam  AH. 

Hoc  corollarium  verum  quoque  efle  in  cafibus  duarum  praecedentium  theore- 
matum, eadem  plane  demonftrationc‘probabitur. 

PROPOSITIO  VII. 

IN  cono  fcaleno  dato  exhibere  minimum  triangulorum  fc£lionepcr 
axem  fafta. 

Confiruclto  (T  demonjiratio. 


- iljv  ' 

niur, 

iaui 


-1HG 


h. 


m . 


I j t:b 


COnus  fcalenus  ABC,  da- 
tus fit,  cuius  vertex  B : cen- 
trum bafeos  D : axis  vero  B D. 
demittatur  ad  bafim  cohi  per- 
pendicularis-BF.  & iungantur 
FD.  qui  continuetur  vique  ad 
perimetrum  bafeos  vtrimqueia 
A St  C,  fafH  igitur  feflionc  co- 
ni per  apicem  i , Sc  lineam 
A C, producetur  triangulum  per 
axem  ABC.  Dico  hoc  e fle 
minimum  eorum  qui  ex  cono 
ABC  pofliinf  educi  per  axem 
(eflione  fafH.Demonilracio  eft 
manifefta  ex  corollario  2.propof. 
prxced.  fiat  enim  quiuis  alia 
fefho  per  axem,  fciliccc  B G H: 
U i venice  B demittatur  norma- 
liter B1  ad  diametrum  GH, 
iunga* 
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iungitur^ue refla  FI.  Cum  BF  refla  fit  plano  A HC, angulus  BFI  refluscriti 
quare  angulus  BIF  acutus  eft.  maior  ergo  eft  BI  quam  BF.  itaque  cum  trian- 
gula GBH,  ABC  xquales  habeant  bales  GH,  AC.  erit  ABC  triangulum 
minorem  habens  altitudinem  BF»  minus  triangulo  GBH  , maiorem  habente 
altitudinem  B L Similiter  ofiendemus  triangulum  ABC  quouis  alio  minus  e fle.  ex- 
hibuimus ergo,  & c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  VIII. 

0 

IN  cono  fcaleno  allignare  rftarimum  triangulorum  quod  fc&ione 
quae  per  axem  faci  a educi  poteft. 

finffnfht  &■  dtrxonjlratit. 


Sit  conus  fcalenns  ABCD. 

per  prarcedentem  vero  pro- 
pofitioneminueniatur  triangu- 
lam minimum'  eorum  qux  per 
axem  fiunt.himirum  A B D-'  de- 
inde per  centrum  E collocetur 
CEG  diameter  n*ptaliter  fd 
redam  BD.fecun^nfquamBc 
verticem  Apiano  duflo ftatua. 
tut  triangulum  ACp.  Dico 
hoc  omnium  effe  maximum, 
ex  cafu  enim  fecundo  propofi- 
rionis  quater  patet  AE  norma. 

Iens  effe  ad  bafim  C G ■ & ex  co- 
rollario fecnndo  propofitionis 
fexcx  patet  perpendicularem 
A E,  ad  bafim  trianguli  C A G. 
effe  maximam  omnium  perpendicularium, quse  adbafes 'reliquorum  per  axem  man-i 
gulorum  dueuntur.Quarc  cilm  omnium  per  axem  triartgulorum.  bafes  fint diaroeqri , 
bafis  coni.acproindexquales,  triangulum  CAG  maximam  habens  perpendicu-';, 
larem,  hoc  eft  altitudinem , omnium  eft  maximum;  in  cono  igitur  (calpno  exhibui- 
mus, are.  Quod  erat  faciendum.'  * * - •>>■  .r  r 

. ' I . ■: j.  i ' | n>u? 

; • ■ 1 : 1 : , ■ • ,i  ■ .i  II- •i»;,;i  l 
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Corollarium  primum. 

HInt  Sc  ex  corollario  fecundo  fcxtxhuius  patet  triangulum  maximum  (eitione 
per  axem  ad  triangulum  minimum,  faftum  eadem  ioftionc.dTc  m proportione, 
axis  ad  centrum  baGs  duiti, ad  perpendicularem  AF,  in  fig.  propoftrionis  feptimx; 
cum  illj  vtriufque  trianguli  atquali  bafi  infiftentis  perpendiculares  fint. 


Corollarium  fecundum. 

l)Atet  deinde  in  cono  fcplpnp  triangulum  maximum  fadt.1  feitione  per  axem  na- 
tum.Ifofcelium  cflc,  cSm  A E perpendicularis  oftcnljtfitfecarc  lineam  C G in 
[prces  xqualcs. 

PROPOSITIO  IX. 


PRopofitum  fit  in  cono  fcaleno  triangulum  peraxcm  exhibere  quod 
cum  minimo  triangulorum  pct  eundem  faito  datam  obtineat  ratio- 
nem : qua;  tamen  maior  non  exiftat  illa  qua;  cft  inter  triangulorum 
maximum  & minimum  feitione  per  axem  fadta  produdtorum. 
ConferuCito  & demonferatio. 


quam  normalis  cadat  AFtaxis 
fit  A E.  centrum  bafis  E.  Ra, 
■ tio  automata  fu  M ad  fi-  Et 
quoniam  "ia  ponitur  non  ma- 
ior ratione  maximi  per  axem 
trianguli  ad  minimum,ncquc 
maior  enc  ratione  ipfius  AR 
ad  AF,  n colligitur  ex  coroll. 
przccd:  Duito  iam  per  A,F, 
E,  punita  plano  producatur 
triangulum  ABD  quod  per 
. 7.huius  erit  minimu  per  axem 

t r iangul  orum;  a il  umpt  a deibde  roda  G H,  q u?  fit  *q  uali;  EA,  dcfcnbatur  fcmicit- 
euh»  G 1 H*  cuius  diameter  GH,  & roda:  AFatqualcm  HI  mfcribc  femicircuio; 
domqueve  N ad  M,  ita  fiat  HI  ad  H O,  quae  cx  punito  H aptati  potent  in  iemi- 
circulo  uiter  punita  I,  (i.  cum  rattodara  Mad  N,  non  fit  maior  ratione  A E ad  AF, 
hoc cit.iob  linearum  ex  confir.xqualitatcm,  HGad  HI.  Deinde iunita  OG.qu® 
cum  H O angulum  rcitum  confiiruet.vtpote  in  femicircuio,  fiant  G L.GK  zquales 
feroidiametro  EB,  iungatueque  H L>  HK.  Quoniam  igitur  bales  B D,  L K.atqua- 
-J  i'.e’  , les 
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les  funt,  triangulum  LHK  erit  ad  triangulum  B A D , vt  perpendicularis  H O ad 
peipcndicularem  AF  , hoc  eft  vt  H O ad  HI,  hoc  eft  vt  M ad  N rellat  igitur 
vcfitum  huius  trianguli  in  cono  ABCD  aflienemus , aflumpcl  linei  PQ  qux  fit 
zqualis  HO.  defcribatur  interuallo  P Q_(emicirculus  PRQ,  deinde apteturin 
femicirculo  PR  aequalis  HI,  hoc  eft  AF.  Sejungatur  RQ:  tandem  fuperhafe 
FE  fiat  triangulum  ex  lineis  OG,  R Q^nimirum  F S E , vt  E S ipii  O G , Sc  F S 
aequalis  fit  QR.  tum  per  E & S agatur  diameter  TV,  ponanturque  AT,  AV, 
tc  AS.  Dico  triangulum  ATV,  cfle  aequale  ttiangulo  I.HK  & fiinile.Quoniam 
A Fdu&a  eft  normalis  ad  bafim  coni, erit*  angulus  AFS  redtus,  ec  quadratum  AS 
aequale  quadratis  AF,  FS,  hoc  eft  ( quia  ex  conftrudionc  AF  eft  PR,  le  FSeft 
R Qj  quadratis  PR,  RQ.  Atqui  etiam  quadratum  P Q Sequatur  ijidem  quadratis  s 
P R,  R Q : igitur  quadratum  AS  xquale  eft  quadrato  PQ_,  adeoque  Strcfta  A.S 
xqualis eft rc&q  PQ.  hoc eftrefli  HO.  lamverd  AS  normalem efle  bifi  TV,vt 
H O eft  bafi  LK,  (icoftendo.  Quadraram  H G arcuatur  quadratis  H O,  GO: 
quare  cum  ex  conftructione  A E ipfi  H G,  Si  S E ipfi  O G,  Sc  ex  dcmonftryt.  A S 
ipfi  H O fit  xqualis , xquabituretiam  quadratum  A E quadratis  A S,  S Et  ac  pro- 
indeangulus  A SE  rc&useft,  & AS  perpendicularis  bafi. Quare  cdtn  in  triangu- 
lis  LH  K,  T A V Sc  bafes  LK  , T V ex  canftru&ione,  & perpendiculares  fiuc 
altitudines  H O,  A S,  xquales  fint,ipfa  quoque  triangula  erunt  xqualia.  Infupcr 
cum  O G ipfi  SE,  Sc  G K ipfi  E V xquales  fint , erit  O K xq  ualis  S V , fcd  Sc 
HO  oftenla  eft  xqualis  AS,  angulique  HOG,  ASV  reftiTunt&xquales.Ergo 
HK  xqualis  eft  A V.  fimiliter  oftemiam  HL,  xquari  AT.  Itaque  fimilia  etiam 
iunt  triangula  L HK  , XAV.  Quare  aifignauimus  in  conofeaieno  triangulum 
per  axem  ATV  quod  ad  triangulum  ABD,  habet  datam  rationem  M ad  N. 

Quod  erat  laciendum. 

. ! -i  u.  •;  / , ■ 

P R O P O S I T I O X.  , 

SI  coni  (calent  triangulum  per  axem,  ad  verticem  angulum  re&um 
contineat:  ' ' /'  / j i \ \ \ 

Dico  omnia  per  axem  facta  angulum  reftum  continere. 

' •'  . .: . ,.‘.m  f : i ' V ' \ 

- •••  ■ - • I.  •/.  - i 


- Demon- 

V 
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Demon/lratio. 

C Calenus  conus  fecetur  per  axem  fedlione 
^ABC.  quoditriangulum  producar  habens 
angulum  ad  verticem  B redtum : fecetur  au- 
tem quouis  alio  per  axem  plano  exhibente 
triangulum  BFE.  Dico  angulum  FBE,re- 
dtumcile.  Quoniam  angulus  ABC  eft  re- 
dus , quadratum  AC  aequale  cfl  quadratis 
AB,  B C > l'ed  fiipra , oftenfum  cft  quadrata 
AB,  BC  rquari.quadratis  FB,  EB.  Ergo 
quadratum  AC  aequatur  quadratis  FB.EB. 
eft  autem  FE  aequalis  reftae  A C , ergo  Sc 
FE  quadratum  ijfdem  quadraris  FB  , BE 
aequale  erit,  quare  b angulus  FBE  rcdlus. 
Itaque  fi  coni  fcalcni,  &ec.  Quod  fulr  de- 
mon  lirandum. 

Scholton. 


i/*""  '<S  7 uwojccuenc  ycr  axem  jau*,  au  a iji/vij 

•*-  per  verticem  quidem  tranfeunt , minime  vere  per  axem  i que  cum[ne  numero fmt , bine 
determinatione  exigunt  vt [elationes problematum  qua  circa  ea  verfautur,  r 


e*f  I-  Vu. 


piarer  triangula  qua  eruuntur  ex  ceno  feli  tene  per  axem  faSa,  alia  quoq\  affgnantur  qua 

X . .1 u — r~—  ' ■'  e numero [tu , bine 

',rcll'e  expediantur. 

PROPOSITIO  XI. 

E pono  rp&o  acutangulo  & redangulo  impoffibile  cft  triangulo  per 
em  fa£io,  aequalctnangulum  exhibere  non  per  axem,  fiuc  tnangulu, 
per  axcfti  mgius  eft  quolibet  non  per  axem. 

Dcmonjlrtuio.  , . 

p VjAm fi  fieri  poteft  .ponatur  triangulum 
^-'aliquod  AEG  non  tranfiens  per  axem 
A F.qqualc  triangulo  per  axem  dudlo  B A C. 
quod  ita  in  cono  dudhim  concide.  Vt  eius 
bafis  BC  fit  parallela  bafi  E Gi  quod  fieri 
pofle  confiat,  cum  omnia  ih  cono  redo  per 
axem  triangula  fint  zqualia.  Ducatur  ex  cen- 
tro F rcdta.F  D biiccans  bafim  EG  , iun- 
ganiutqac  AD,  FE  , Sc  fuper  rcdla  HK 
zquali  ipfi  A E , conftitue  bina  triangula 
H ljJv,  HLK,  zqualia  St  fimilia  triangulis 
AEF,  ADE.  fic  vt  latera  HI,  1K,  late- 
ribus AF,  F E,  & latera  H L,  I,  K,  lateribus 
AD,. DE  qqualia  fint , adeoque  angdli  I 
Sc  L, angulis  A F E,  A D Efituzqualcs.  Quo- 
niam igitur  axis  A Fex  hypoc.redus  cft  pla- 
no bafis, erit‘anguius  AFEredlus.  Angulus 
quoque  ADE  redtuseft.vt  colligitur  exde- 
monftratis  in  iecundo  caiii  qtiarrz  huius. 
Quare  redi  etiam  lunt  anguli  I Sc  L,  pun- 
«fta  igitur  I,  L,  H , K lunt  ad  circulum  cuius 
diamerer  HK.  Et  quoniam  conus  datus  eft 
redangulus  vel  acucangulus , axis  AF  erit 

vel 
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vel  xqualis  icmidiamecro  F li.vel  nuior.  -Quare  cum  A I ipfi  A F,  & 1 K ipfi  F E JJl 
fintcquales,eritquoque  HI  autxqualis  IK,aut  maior.Ergo  vertex I trianguli  AI  Ki 
vel  bilecabit arcum  H I K, vel  erit altctupuodum  bifedionis  verius  K.  Deinde  quia 
A Djhoc  eft  A L, maior  eft  qua  AF  hoc  cfl  H I,cnc  arcus  H L maior  arcu  H I.ac  pro- 
inde vertat  L trianguli  H L Knon  fblum  cadet  vitra  pundum  quo  bifecatur  ar- 
cus H L K,  <e<I  ottam  propius  adhuc  indaiet  vtftfus  K.quamakctauserianguh  vsr- 
«ck  I.  Minor  igitut  eft  altitudo, irnnguli  HLK,  quam  trianguli  H I K , adeoqoe 
«imus  eft  ALK  hoceft  ADE,  tnangiiiuih',  triangulo  H I kboc ell  AFE.  At- 
qui triangulum  AFE  xquavur triangulo  AFB,  cumomnta  vtruslMe  latera  vh 
ctflimiint  aqualia. Ergomangutam  ADE  minus  coiani  eft crunguio  AFB  : fcc 
«roinde  triangulum  EAG  duplum  iplius  ADE  ( eft  enim  GG  ex  conftru&iene 
■bifcdam  D ) minuseft  triangula  BAC  duplo  iplius  AFB.  Ii  militer  demonftrahi- 
«nusauoduii  altori  mangulom  quod  per  axemuon  fit  ftudurn  , minos  cfle  triahgulo 
per  axem.  In  csnoagiturredo,  arc.Quoderatdemonftiaiidum. 

Quod  aurem  in  demonftratione  fuit  a(Tumptu,(in  redo)  nem  pe  cono  acutangulo 
axem  femidiametrp  bafisefte  maiorem. in  cono  vero  rodo  re$agu(p  aequalem, pau- 
cis fic  dcmonftrabo. 

Sit  conus  rectus  acutangulus  fedus  triangulo  per  axem  BAC.  quoniam  in 
triangulis  BF  A.  CF  A, latera  B A,C  A,  BF,  FC  xqualia  funt.&r  F A commu- 
ne, anguli  quoque  F AB,  F AC  xqualia  funt,  fed  totus  B A C eft  minor  redo  vc- 
pbtfc  acutus,  angulus  igitur  F A B iplius  dimidius  minor  eft  femiredo.  Quare  cum 
apguius  BFA  redusfir,  erit  reliquus  ABF  minor  femiredo,  hoceft  maior  angu-  *'»•#""*■ 
Jo  F A B.  ergo  axis  A F 1 minor  eft  femidiamerro  F B. 

Quod  fi  conus  fuerit  tedus  redangulus,tunc  angulus  BAC  erit  redas, ac  proin- 
de- B A F,  dimidius  totius  BAC,  femireduseft.  Quare  cum  angulus  BFA  redus 
fit , necefle  eft,  vt reliquus  FBA  etiam  fit  femircdus,.adeoque  aqualis  angulo 
JB  AF.vndcaxis  AF  &femidiameterbafis coni xquales erunt. 

•K-..!;  i ' ' ' : \ 
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DAcus  fit  conus  rc&uf 
axem  habens  B D,8c  ratio 
maioris  inxqualitatisK  ad  L, 
Oporteat  triangulum  exhi- 
bere extra  axem  ad  quod  B E D 
triangulum  per  axem  datam 
habeat  rationem  K ad  L.  , 

--f».»'.  . 1 i i\  .1 

Conflruflio  (y  demonfiratie. 

. '■  l 1 

tX  pundo  D ad  B E normalem 
-^ducito  DL  iiatque  vt,KI  adXi 
Cc  DI  ad  M.  Tura  quadram  M 
xqualc  fac  redangulum  Se 

quoniam  quadratum  M minus  eft 
quadraro  D I , hoc  eft  ( quia  ex 
angulo  redo  BDE  ad  bafimdu&a 
eft  normalis  D 1 ) redangulo  B I E, 
erit  quoque  B N E redangulum  mi- 
nus redangulo  B1E.  erigatur  de- 
inde ex  pundo  N normalis  N O 
par  reda:  M.  iunganturq;  B O.  E O. 

Quo_ 
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Quoniam  igitur  quadratu  N O 
aquatur  quadrato  M>  hoc  cll 
rcflangulo  HNE  . erunt  BK, 

NO  . NE  tres  continui.  An- 
gulus igitur  BOE  reflus  cft. 

Quare  cum  triangula  BOE,. 

BDE  fuger  eadeui  bali  BE  v- 
traqueiinircflanguh , fle  vmus 
nempe  BOE  altitudo  NO  mi- 
nor ut  altitudine  altenus  DI, pa- 
tet alterutrum  E lateribus  B O, 

OE  maius elle alterius  trianguli 
latere  BD,  quod  idem  elicum 
axe  coni,  fit  latus  BO  maius 
axe  BD:  eritis  hoc  nihilominus 
minus  latere  coni  BE,  liucBC. 

Quoniam  igitur  latus  B O maius 
cB  axe  B D,  & minus  latere  B O 
intra  conum  aptari  porcric  ex 
purtflo  i!  ad  diametrum  AC, 
refla  AQ  atqualis  lateri  BO. 
faflum  Iit,  fle ex  G ad  B G nor- 
malem duc  GF  fle  iunge  BF. 

Quandoquidem  anguli  BOE, 

BGF  refli lunt, quadrata  B E , BF  quadratis  BO,  OE;BG,  GFatqualiafunti 
fed  quadrata  BE,  BF  xquancur,  xquantur  igitur  quadrata  BO,  OE,  quadratis 
BGiGF.  Cum  igitur  quadrata  BO,BG  ob  reflatum  ex  conllruflionc  xquali- 
tatcm.fint  arqualia  , reliqua  etiam  OE,  GF  xrfualia  erunt,  xquantur  igitur  refla: 
OE,  GF;in  triangulis  ergo  BO  F-,  B GF  Cngula  lingulis  latera  funtxqualia.Ergo 
ipfa  quoque  triangula  lunt  xqualia,  Atqui  triangulum  per  axem  BED  ad  trian- 
gulum BOE  eandem  habet  rationem  quam  normalis  D I ad  normalem  N O.  hoc 
cft  quam  D I ad  M , hoc  cft  quam  K ad  L : ergo  triangulum  per  axem  B E D ad 
triangulum  quoque  BGF  rationem  eandem  habet  quam  K ad  L.  Exhibuimus 
ergo  triangulopcr  axem  , &c.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XIV. 

IN  cono  redo  triangula  non  per  axem  duda , quorum  bafes  in  eodem 
pundo  fc  intcrlccanc, habent  perpendiculares  ad  bafes  e vertice  dudas, 
in  peripheria  circuli  cuius  diameter  cft  reda  inter  centrum  bafis  conicae 
te  pundutn  incerfcdionis  incerieda. 


Gg  i 
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Demonjiratto. 


TN  cono  re&o  ABC  interfc- 
■*ccnt  fefe  mutuo  in  E pun&o 
quxuts  hales  F E G.IE  K trian- 
gulorumnon  per  axem  FBG, 
IB  K,  4:  circa  DE,incer  cen- 
trum D ic  E punftum  interie- 
£tum  defcrtbe  circulum  DH 
LE  t dico  perpendiculares  i 
vertice  B duiftas  ad  FEG> 
IEK,  incidere  in  peripheriam 
DLE.  iungantur  enim  BL, 
B H , D L , D H.  erit  angulus 
DLE  in  fcmicirculo  reaus  ; 
vnde.rcflx  IL  8c  LK  arqua- 
les  erunt;  eft  autem  reSaB  1 x- 
qualis  B K > igitur  etiam  BL 
normalis  eft  aa  rectam  I K.  fi- 
militeroftendemus  L normale 
efle  BH  ad  FG.  ergo  omnia 
triangula  per  E punSum  8c 
verticem  ducta  normales  fuas 
inuenient  in  perimetro  circclli 
DLE.  quod  oportuit  demon- 
ftrare. 


C~  Vm  interjeffienii  punitum  E aut  intra  btfim  dari  pagit, tat  t»  perimetro  bafis,  aut  extra 
bafimft  vt  hic  triplex  cafm  oriatur. primus,  quo  circe  Ilus  D E H totus  bafe  comprehen- 
ditur.fecundus  quo  idem  occurrit  punito  perimetri  A 1 C eundem  contingendo:  in  quo  capt 
quarta  eft  pars  circuli,  qui  fungitur  btfit  vice  coni  ABC  .•  tertius  vero  quo  extra  befirn  dif- 
fufus  circulum  bafeos fecst  in  duobus  punit  in  fed  quia  triplex  hic  cafus  diuerfitatem  nec  in  ipfit 
confirullione,  nec  in  demon  It r at  tone  inducit , bine  file  utio  tam  in  propofitione  quam  demon - 
firatione  fupprejjut  e fi. 


PROPOSITIO  XV. 

IN  cono  re£o  exhibere  triangulum  quod  per  apicem  coni  & pun- 
&um  datum  fiue  intra,  fiuc  extra  coni  baum  tranfeat , habeat  vero 
ad  triangulum  per  axem  datam  rationem. 

Conflr ultio  (jr  demonfiresno. 

("'Onus  efto  ABC  rcrtus,8c  pereius  axem  facto  triangulo  ABC  detur  punctum 
' '“>quoddam  D.  oporteat  vero  per  punctum  D , & verticein  coni  conftituere 
triangulum  E B F quod  ad  triangulum  per  axem  ABC  rationem  habeat  1 ad  K 
datam.  Inuematur  per  duodecimam  triangulum  LBM.  quod  habeat  ad  triangu- 
lum ABC  rationem  I ad  K.  Deinde  ex  D puncto  ducatur  DEE>  (ic  vt  FE  iit 
b44.  J,  aequalis  ipfi  LM.  pcrcaqux  de  circulorum  b proprietatibus  conicripfi  : & fectan- 
euialii.  dum  EF  & B,  agatur  planum,  hoc  ipium  exhibebit  triangulum  poftulatumB  E F. 

etic 
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erit  enim  EBF  xqualc  triangulo  BLM,  cum  balis  LM  xqualis  fit  EFex  con- 
ftructienc , &t  linex  E B,F  B non  folum  fine  xquales  inter  fc,  fcd  etiam  lint  xquale» 
rectis  L B > BM.  Igitur  perfecimus  quod  imperqtumfuit. 

Scbolion. 

H Alfenus  sonat  vt  cunque fumm  fediones  coni  explicor t qua per  spicem  tranfeunt ' (tue  in 
redo, fine  tn  fi  olent  cono:  quia  vertopud  antiquiores  anoxime  Archimedem,  olis  nomen  - 
c Ut  uro  infignitas  reperiet  reliqua  coni  fediones,  quorum  explonottonem  fiequenttbus  Ithrit 
profequi  intcndimusfitnc  opero  pretium  iudicauipramitterequaad rem  honc pertinere  vide- 
buntur. 

In  duplici  differentis  conos  effe  pofutmue Mtos  fciltcet  relfos,olios  fialenos.ontiqui  ■veri  eos 
in  triplici  differentiopofuerunt.  Qupfidam  dixerunt  conos  redangulos , nonnullos  acutiangu- 
los , olios  denique  obtufiangulos , denominstiene  fimpti  ob  angulis  quos  feltio  per  oxer folio 
contineret  od  verticem  coni',  tonde  illis  diihndio  conorum  reliorum  tfr  fi ole  nor  um  ignoto 
fttiffe  videtur , cum  fiolenut  contu,  omnis  gener  it  ungulos  admittat  ad  verticem  i versuto fi- 
lum medo,  fecundum  diuer  fos filus,  fedione  per  oxem.  Reltongulum  neque  conum  dixerunt 
conum  Ififceli/tm  qui  nullum  odmitteret  verietetem  in  triangulis  per  oxem  exfirgentibus, 
omnes  olios  ungulos  excludens  proler  r ellum.  Conum  vero  rctlengutum  prius  dtfpeficebont  diui- 
fione  per  oxem,  ortique  inde  trionguli  lotus  olto  pleno  fecsbsnt  od  ungulos  relios  quod  tnfuper 
ipfi  triangulo  efiet  orthogonum ; quamfcdionem  oppedebant  coniretf unguli,  recessiores  autem 
parabolum  dicunt.  Conum  vero  acutiengulumfimtlitcr  ifiofielium  partiebantur  biforium  per 
axem,  ac  primo  quidem  feltionem  per  axem  coni  inft it  nebant ; deinde  triangulum  ex  filfione 
per  axem  produltum,  alio fecobant  plano,  quod  tam  plano  quam  Uteri  trianguli  r ellum  effer, 
quo fiebat  iit  alteri  quoque  crurum  occurrens,  figuram  olterim forma  proferrent,  & a parabo- 
la tonge  ditterfa  m , qua  fiiUcet  toto  clauderetur  intercapedine  lineorum  redarum  trianguli  per 
oxem:  fedione  inde  refultantem  cOniocutianguU  dicebant  jfifcelem,  denique  conum  obtufian- 
gulum  , eadempraxi  ejr  per  axem  dtuidebant , deinde  plane  ad  vnum  laterum  , dr  od  ipfim 
triangulum  recto  per  conum  odo, figuram  formobont  quam  coni obtufionguli  vocobont,quain 
idem  recidit  cum  hiperbolo  retentsorum.Hac  igitur  antiquorum  rotto  diuidendi  conum  ,'ore ■ 
sentioribus  maxime  vero ab  cyipoUonio , nonnihil c/i immutatateantucnim  qualifeunquefit 
ox  natura fiotale  corpus  efi,  ex  quo  fingula  harum  fedionum  eruipoffint-quadnis  enim  trian- 
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gulum  per  axem  exhibitum  trifurum  diuidi  potesl  a plano  huic  ad  angulos  rectos  conflit  ut  o j 
aut  enim  communis  inter fedio  horum  planorum,  trianguli fcilicet  per  axem,  & plani  orthogo - 
n ali  ter  eidem  inflfl  entis  aq  ut  di  flat  vni  laterum  trianguli , & hoc  fit  u parabolam  gignit ; aut 
vtrique  occurrit  intra  trianguli  Utera  producta,  qua  ratione  emergit  Ellipfis  ; aut  vni  Uterum 
occurrit  extra  triangulum  produdo, atque  itahyperboUm  exhibet. has  omnes  fed  tones  eafdem 
effe  cum  illis  quas  antiqui  eruebat, horum  librorum  decurfu  intelltges : non  tta  tamen  vt  qua- 
cunque fedio  a recentfortbus faci  a exhiberi  nata  fit  in  coni  alicuius fettione  ab  antiquis  fadai 
nam  antiqui  vnam  foUm  Ellipfeos  (feciem  proferre  poterant  vnamtjt  fpeciem  HyperboU  in 
dato  cono , ita  vt  fi  dtuerfam  requirerent  Fllipfim  aut  hyperboUm,  ad  conum  confugere  debe- 
rent magis  minufve  acutum  ant  obtufum.  Infinita  autem  varietates  oriuntur  inquonis  cono 
fedo  iuxta  methodum  recentiorum, prout  cognofcere  poteris  benigne  Ledor  fi  fequentiapro- 
fequaris . 

In  fu  per  Recentiorum  ratio  fecandi  conum,  perhibet  circulum fedione  non  f ad  a ad  bafim.co- 
ni  aquidtfiante ; quem  circulum  arttiqui  eruere  nequibant , quia  hunc  circulum  exhibere  non 
valet  conus  r edus  fine  ifofceltus  , quem  antiqui  folum  confidet auer e , fed  folummodo  ex  cono 
fcaleno  eruitur , vtifequentia  docebunt. 

Priufquam  huic  difeurfui  finem  imponam,  verbulo  infinuandnm  mihi  eH  cur  axem  coni  de- 
terminent lineam  averticeconiad  circuli  centrum  demtflam potius  quam  ad  cetrum  Ellipfeos , 
tum  Ellipfis  non  minus  centrum  obtineat  quam  circulus ,er  fecundum  Ellipjeos  perimet rum  a * 
punclo  infublimi  pofilo  fi  circumagatur  reda  linea  eandem  pror/us  conicam  fuperficiem  de- 
peribat quam  fi  ab  eodem  pundo  circa  circuli  eiufdem  coni  produfliiineam  circumduxeris.  In 
promptu  reffonfum  eH, neque  enim  filia  matrem  procedit , gignitur  quippe  e cono  Ellipfis.  In- 
fuper  circuli  proprietates  cum  ex  elementis fupponantur  omnibus  nota,inferuiunt  refte  & com- 
mode demonflrationibus  tropofit tonum  qua  ex  cono  eruuntur : Ellipfeos  autem  cum  accidentia 

2 nota fintfrufira  ea  adhiberetur  ad  theorematum  aut  problematum  veritates  manifeflan- 
u.  poti  (fima  vero  ratio  mihi  videtur, quod  Ellipfes  in  cono  a [fi gnari  queant fine  numero  inter 
fe  diuerfa  ac proinde  pro  fingulis  deberet  mutari  axis  coni  : non  enim  tjdem  effe  poflunt  axes  i 
vertice  ceni  ad  circuli  centrum,  cum  axibus  ab  eodem  vertice  ad  centra  ElUpfeon , varietas  er- 
go hac  inimica  dotlrinx  elliffin  merito  txeludit  'ne  bafeos  munere  fungeretur  in  cono , perfi- 
dior tamen  videtur  cono  Jcaleno  Redus qui pr ater  vnumaxem  alterum  non  admittit,  vti 
conus  fcalenus,  ex  quo  capite  imperfedionem  includit , 

PROPOSITIO  XVI. 

JN  cono  quocunquc  omnis fe&io  bafi  parallela  circulus  eft. 

Depionjlratio. 

DEtur  conus  ABC  cuius 
bafis  BG  C.,Sc  fcflioEF 
ptquidiilansplanobaieos  di- 
co DEF  cllc circulum,  du- 
cantur enim  AH  per  cen- 
trum & AL  quatms  altera 
in  plano  trianguli  per  axem 
ABC.  occurrentes  rc etse 
D F in  pun&isM.N  & H G. 

L1  normaliter  erigantur  ad 
BC  diametrum,  & iunSis 
AGiAl  occurrentibus  fe- 
flioni  DEF  in  E & K.iun- 
gantur  ME.NK:  quoniam 
plana  xquidiftantia  funt 
D E F,  B G C,  erunt  > quoq; 
ME,  HG,  JtNK,  LI  Sc 
MN.HL  zquidiftantcsieft 
igitut 
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igitur  ME,  ad  H G,  vt  AM  ad  AH.hoceft  vc  AN  ad  A L,  hoc  eft  vt  |lK  ad  LL 
luquc  permutando  M FI  eft  ad  N K.  vt  H G ad'L  I.  adeoque  8f  quadratum  ME  ad 
quadratum  N K vt  quadratum  H G ad  quadratum  L I.  led  quadraro  HG  xqualo  eft 
BHC  re&angulum  , Sc  LI  fimiliter quadratum  atquale  rectangulo  B LC. Igitur 
ME  quadratum  eft  ad  N K quadratum  vt  BHC  rcctangulum.  ad  rcctangulntn 
BL C> eft  autein  vt  B HC  rectangulnm  ad  BLC  rctrangulum,  ita  rectangulum 
D M F ad  D N F rectangulum.  cum  ex  ijfdem  rationibus  compofira  fint;  igitur  qua- 
dratum ME  eft  ad  N K quadratum,  vc  rectangulum  DM  Fad  DNF.rectangulu-. 
Iam  vero  D M eft  ad  BH.  vt  AM  ad  AH,  hoc  eft  vt  ME  ad  HG.  crgopcrmucando 
D M «ft  ad  ME,  vc  BH  ad  HG-led  B HiHG  lunexqualcs,  ergo  Sc  DM,MExqua- 
lcsiunt. Igitur  quadratum  DM,  hoc  eft  rectangulum  DMF  ( nam  cdm  B Clic  bilic- 
ctain  H,  erit  Sc  DFinM)  aquatur  quadrato  ME.  Quare  cum  quadratumME,  vt 
Cupra  oftendimus,  Iit  ad  quadratum  N K,  vt  rectangulum  DMF,  ad  rectangulum 
D N F, etiam  rectangulum  DN  F.xquabitur  quadrato  N K-  Denique  ciiraD  F,BC 
Cint  parallela;  itemque  GH,  EM,&  vna  GH  Ct  normalis  ad  vnam  BC , erit  altera 
E M normalis  ad  alteram  DF;limiliceroftendam  KN  normalem  elle  ad  DF.  Ita- 
que cum  normalium  E M,  K N quadrata  f qualia  line  rcccangulis  D M F,  DN  F,  fe- 
ctio  DE,  E F circulus  eft.  Quod  fuitdemonftrandum. 

Corollarium. 

M 

EX  difcurfu  demon  litationis  liquer  centrum  circuli  DEF  elTeinaxis  puncto  K, in 
quo  nimirum  axis  occurrit  rcctx  DF,  qux  eft  communis  lectio  trianguli  per 
axem  Sc  circuli  DEF. 

PROPOSITIO  XVII. 


JN  cono  fcaleno  circulum  exhibere  qui  bafi  xquidiftans  non  fit. 

QmHruciio  (jr  dcmonjlratio.  / ^ 

C Calenus  conus  ponatur  ABC  Ce- 
terus plano  per  axem  proferente 
triangulum  ABC  minimum  illorum 
cpixper  axem  fieri  poliunt  erit  illud 
Ccaleuu  , cum  omne  icalcnum  fit  quod 
perijxgft)  fit  prxtcffhaXifiiumper  cor. 
i.odlaiisjangulus  Igitur'  ABC  minor 
ponatur  angulo  AjjBIrquare  fiat  an; 
gulo  ABC  xquafis  AC  D Sc  per  Tecta 
D C duCplanum  rectum  ad  triangulu 
ABC:  Difo  lectionem  inde  nipjm  ' 

D L C e(fc  circulum. ' Ducantur . €;rfrm. . 
duo  alia  plana  bafi  parallela  FLO, 

H MK,  quorum  communes  fecridnc? 
cum  plano  DLC'  lint  rccca^KL,  TM. 
ex  7. huius  patet  baiiin  coni  ad  mirriipd 
triangOlum  ABC  rdefurn  efle.etgo  i: 
alia  plana  parallela  FL0,  HMk 
triangulo  ABC  recta  erunt:  fed  Sc 
planum  DLC  triangulo  rectum  eft. 
ergo  communes  Tectiones  LE,  MI, 
rcctx  funt  triangulo, adeoque  Sc  linex 
D C.  Quoniam  autem  FLG,  HMK, 
circuli  lunt  pe»  prxcedentcm,Sc  EL,  IM  normales  D C,  crif  tam  rectangulum 
FEC  xqualc  quadrato  E L,  quam  rectangulum  HIK,  quadrato  IM  , quia  vero 
fimilia  funcrtiangula  D I H.  Sc  I K C , cum  angularAC  D,  fit‘ex  conftrucrione  x- 
'qualis  A B C hoc  eft  D H I : erunt  puncta  H D K C in  eodem  circulo : fimiliter 

oftcndqra 
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gftfrtdam}*it»£bi  quoque  F D,C  C effe  id  circulum  : quare  reflangula  D I C,  H I K 
«qualia  funt.vti  (c  rcciangula  F E G . 8c  D EC  : ac  proinde  aqualia  cciam  quadra, 
«is  1M  & EL  perpendicularium  ad  DC. Igitur pundU  D M L C,  circulus  eftcia, 
m refla  DC  cft  ilianjciorj igitur, iic. 

PROPOSITIO  XVIII. 
^^Stendendum  modo  cflrin  quouiscono  fcaleno  duos  axes  effe. 

Demonttratio. 


/“'Onus itaque fcalenus  ABC  fecetur plano ppr axem  BE,  quzex vertice  B ad 
'“'centrum circuli  AGC  bafeos  protenditur:  trianeuluro  produflum  ABC  fe- 
ceiur  refla  CD,  quz  angulum  B C Djwyalcm  exhibeat  a naulo  BAO&diuida- 


tur  DC  bifariam  in  F,  & iungarur  BF.  Dico  illam  cfle  axem  fecundum  huius 
coni : quod  ita  parebit,  praecedenti  propofitiono  aflenfumed  feflionem  fiiflam  per 
reflamDC.eomodo  quo  illic  przcepcum  fuic  , circulum  producere : igitur  refla 
exapice  B adpunflum  F quod  huius  circuli  cildemilTa  axis  nomen  obtinere  de. 
bet  ex  iplaaxeos  definitione  i rellat  igitur  ofteudccc  B F E reflatu  non  efle  lineam 
liue  BF  producam  non  incidere  in  E centtum  bafis,  ac  proinde  BF  axem  efle 
alium  ab  axe  BE-  quod  indo  pater,  quod  E f refla  fit  zquidilUns  Unez  AB.cum 
fecet  duas  reflas  CD,  CA  bifariam. Igitur fl refla  crt  Iiqca  EFB,  Icquecur  duai 
parallelas  fefe  inccrfecarc.quod  eft  abfurdum.Conjtat  igitur  omnem  conum  fcale- 
num  duos  axes  admittere.  Quod  demonfteandum  fuu.*j 
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Llipfis  proprietates  Ultus  que  naturam  methodice  propofiturt , rem  tot  ani 
in  fex partes  dsmdere placuit.  Ac  prima  quidem  e cono  feSlionem  educit, 
affeEhonefque  illius  ejpntialrs , dem  accident  alet  reliquit  necejfarias& 
fundamentales.  . 

Secunda  elhpfim  diuidtt  ilhufquefittores  & figmenta  comparat. 

Tertia , axiunj  ac  diametrorum  toniugatarum  tam  aqualium  quam  inaqualium 
ampliorem  continet  confiderattonem.  Ac  illarum  primo  quidem  contemplatur  poten- 
tiam : deinde  hneat , qua  extrema  diametrorum  cOniungunt. 

Quarta fifltonu  polos  eorumque pajftoncs  ac  hncam  breuifjtmam  d puncio  in  axe 
dato  ad peripheriam  defignat. 

Quinta  'variae  elhp fis  gene  fies  qua  eum  ex  lineis , tum  e circulo , tum  ex  tpfa  elhpfi 
oriuntur  continet. 

Sexta  elhpfim  cum  circulo  comparat , in  qua  hic  etiam  ordo  tenetur  j ut  primo  li- 
nearum proportiones  ac  potentia, ficundo  figmenta  & ipfiefidiones,  dem  figura  vtriq-, 
infiripta  mter fi  conferantur. 

Caterum  propofit  tones  nonnulla  huius  hirri  at  fiquentium  duorum  funi  tA polioni j, 
fed  <vii  longe  ahi  d me  demonftrata,  paucis  exceptu,  quas  nihilominus  ceteris  appo- 
nere uifum  fuit, ne  quid  hoc  in  opere  quod  ad  conicam  doUnnam  pertineat , f ludtofus 
Geometria  Ititor  defideraret.  Cetera  omnia , qua  longe  maximam  atque  pracipuam 
operis  partem  confiituunt,  a nobis  tft  inuenta  fimi  & demonftrata.  Quare  fi  quis  m 
recentium  quorundam  Geometrarum  hbrit  theoremata  quadam  reperiat  qua  cum  no- 
ftris  conueniant,is  'vehmmtelligat , ea  ah  annis  tam  plurimis  ac  multo  antefmffe  i 
me  reperta,  quam  aut  horum  illorum  libri  in  lucem  prodierint.  J$ua  paucis  leUorem 
meum  docere  uolm,  non  ut  cmufquam  inuentu  detraham,  fid  ut  plagij  fu {pic tonem 
ime  remoneam. 
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Diameter  ellipfeos  eft?  re&alineaintraellipfim  dufta  ,^quae  amnes 
lineas,ri<Stxcuidan/;equidiftantcs  bifariam  diuidit.Scfi  quidem  ad 
re&os  illas  fectt  angulos,  axis  dicetur  : in  quauis  autem  ellipfi  bintWefle 
axcs,&  quidem  coniugatos  (qui  extrema:  dicuntur  diametri)  hoceft  qui 
mutuas  parallelas  bifcccnc  ad  angulos  reilos,fuo  locq  patqbit.  s| 

I I. 

Ordinatim  ad  diametrum  applicari  dicitur  vnaquxquc  lineatum  ac- 
quidiftantium,ac  bifariam diuifarum. 

III.  ( ....  1 

Centrum  cliipfeos  eft  pun&urn  quod  diametrum  bifariam  diuidh. 
Quod  autem  linea:  in  ellipfi  per  centrum  du£se  bifariam  fcccntur,  pro- 
poffcptima  huius  libri  demonftrabimus. 

IV. 

Diametri  coniug^t*  dicuntur  qux  mutuas  parallelas  bifariam  fecant. 

V. 

Latus  redhim  voco  lineam, iuxta  quam  pofiimt  ordinatim  ad  diame- 
trum applicat*,  fiue,  latus  re&um  eft  menfura  iuxta  quam  comparantur 
potentia:  linearum  ordinatim  ad  diametrum  pofitarum. 


T>  Es  in  exemplo  erit  clarior : fit  ABC  ellipfces  diameter  BDyilliufque  latus  re- 
lS.£hitn  reprxfentet  FB:  iunaifque  FD,  fumantur  in  diametro  punfla  uuxuis 
H nonanturque  HG  normales  diametro  BD , occurrentes  FD  in  I : fingu- 
h igitur  quadrata  ordinatim  pofitarum  aequalia  erunt  lingulis  redangulis  BHI, 
( v^propofitione  vndecimi  huius  demonftrabimus  ) qu*  deficiant  a redangulu 
F B H.  reSangulo  fimili,  ipfi  F B D.  A 
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Atque  ita  quidem  latus  reflumtutn  ApolloDius,  tum 
citeri  illum  haflcnus  fccuti  cxpofucre.V erum  mihi  mi- 
nime videtur  neceflarium  Vt  latus  reflum  diametro  ad 
teflos  applicetur  angulos  : ii  quadratorum  acrcflan- 
gulorum  loco  polTnnt  Rhombi  «c  Khomboidcs  inter  fe 
comparari,  itaque  ad  veterem  lateris  refli  acceptio- 
nem. nouam  aliam  adiicio  ciufmodi.ad  cllipicos dumc- 
trum fiot ordinatim polit*  quotuisreflr  GH  : & qua:- 
dam  BF  latus  redunv,  aiquidiftans  ponatur  ordinatim 
applicatu  : finguli  ordinarim  politarum  Rhombi  lt  G 
in  angulis  1HB  atquales  erunt  lingulis  1H  B Rhom- 
boidibus  in  ijfdcm  angulis , qui  deficiunt  a Rbomboidi- 
bus  FBH  per  Rhomboidcs  fimiles  Rhomboidi  FBI), 

Demonfttationcm  huius  vide  propoi.n. huius  libri. 

Porro  latus  redii  eo  ab  antiquis  coniilio  inuentum  clt, 
vc  certi  aliquid  &noti  haberent  > perquod  r eliquas  fe- 
&ionum  proprietates  intclligcrc  ac  notas  libi  reddere 
facibus  portent : & vt  in  fingulis  coni  feflidnihus  ill* 
plane  diucrlje  funt,  ita  it  latera  refla  diuerlas  in  lingulis  obtinent  partiones  i & rec 
flangula  lateribus  rectis  ac  diametrorum  partibus  inter  verticem  carundem  Si  pim- 
fla  quibus  ab  ordinatim  pofitis  fccanttir  interceptis  contenta  longd  diucrfam  in  fin- 

eulis.  ad  quadrata  ordinarim  pofitarum  habent  proportioncm;in  cltipfi  quidem  qua- 
drata illa  deficiunt  figura  limiti  illi  quae  latcre^rtcto  ii  tranlucrfel  continetur  a re- 
ctangubs  prxdicris ; m parabola  ijfdcm  atquanflift  in  hyperbola  vero  excedunt  fi- 
gura fimili  illi,  ite.  Vndc&  nomenclaturam  iingul*  luam  lortirr  lunr. 

Cetertlm  vti  potentia:  ordinatim  politarum  ad  diucifas  diamertos  i diUerla:  quo- 
que funt.  ua  ii  diametris  fingulis,  proprium  it  vnicum  larus  rectum  allignatur : quat 
omnia,  vti  & lateris  recti  inucnciooem.luis  locis  dcmonllrata  inuemes. 


V I. 


Figura  eftTcftangululrt  quoti  latere  redto  & tranfuei  fo  (ideftdiamc- 
Ito,  nam  ii  Ia  quoque  tranlucria  vocari  (olet)  continetur. 


VII.' 


* T ••/...  J. 

Poli  fcu  foci  cllipfcos , puntta  funt  (quae  ex  comparariohe  faila  vocat 
.Apollonius ) in  quibusaxis  diuilus  re£fcai)gulurn  exhibet  iub  fegmentis 
contentum  aquale  quartx-  parti  figura:  r de  quo  luo  loco  agendum. 
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Sedlio  fubtontratia  eltqilando  conus  plano  pef  axem  (e<2us  triangu- 
lum producente  s alio rutfumfecatur plano  , quodabfcindat  (trtangulo 
produ&o)  triangulumfimilc  quidem , led  tcapofitumvt  anguli  qui  in 

vtroque  triangulo  luntxquales  ad diuerfafinr latera.  j - 
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PARS  PRIMA 

St  Bionem  e cono  educi  t,primafc^  ac  efjentiales  ciufdem 
exhibet proprietates. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

COnus  rctlus  AG  C B fedtus  fit  plano  per  axem  faciente  triangulum 
ABC.  Sccetur  alio  deinde  plano  bafi  coni  A G C non  parallelo, 
cum  vtroque  trianguli  latere  conuenientc  in  D Sc  F : ex  qua  ( fectionc 
producta)  fit  in  cono  figura  DEFN  .communis  autem  feccio  illius 
plani fccantis  cum  triangulo  ABC  fit  DFl  ,•  ciufdcm  vero  fectio  com- 
munis cum  plano  in  quo  cft  coni  bafis  A G C , fit  recta  I K,  quam  per- 
pendicularem efle  oportet  ad  AC  diametrum  bafis  coni , vel  ad  rectam 
quar  diametro  AC  in  directumconftituitur. 

Dico  figuram  DEFN  circulum  non  efle. 

Demonfl  ratio. 

■pErpunfluin  aliquot  MrcflxDF  ducatur  NE 
-*■  parallela  ad  IK>  in  plano  figura:  DEFN:  Se 
per  idem  illud  punitum  M ducatur  in  plano 
trianguli  ABC  redta  OP  parallela  ad  ACI, 

' per  lineas  autem  N E , O P agatur  planum.  Erit 
hoc  > parallelum  bafi  A G C, ac  proinde  b produ- 
cet cifculum  OEPN,  cuius  diameter  erit  OP. 

Quoniam  igitur  OP  cft  parallela  ad  AC, 
triangula  3 OP  , BC  A fimiliafunt.  fcd  BCA 
ilofceles  eft.ergo  & B O P ifofceles  eft.Ergo  c rc- 
ilangulum  FMD  maius  cft  rcitangulo  OMP; 
fcd  rcdUngulum  OMP l zquale  cft  rc&angulo 
NME  crgocedangulum  FMD  maiuscftrc- 
tftangulo  NME  patet  igitur  ex  }j.  tertif  figu- 
rata DE.FN  circulum  non  cflc.Quod erat  dc- 

monftrandum. 

PROPOSITIO  II. 

DAtus  iam  fit  conus  fcalcnus  A B C,  & planum  fecans  quod  producit 
in  cono  figuram  DEFN,  neque  fit  parallelum  bafi  coni  AGC, 
neque  fubcontraric  pofitum  Cxtera  vero  omnia  ponantur  defiant  eadem 


i«  fnlt- 
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ELLIPSIS. 


Dtmonjlratio. 

QVoni.im  OP  cft  parallela  ad  AC  cam- 
que  fccat  F D in  M non  (ubcontraric,  hoc 
cft  angulum  BFD  non  conllicuens  atqualcm 
angulo  BAC,  parer  ex  libri  noltri  primi 
recrangulum  FMD  inarqualc  c(Tc  rccrangulo 
OMP.  Ic.l  rcctangulum  OMP  arquatur  re- 
ctangulo  NME.  ergo  rcccangulum  FMDre- 
ctangulo  etiam  NMIi  inarqualeeft  ; liquet  igi- 
tur  cx  rertij  figuram  DEFN  non  cfle  circu- 
lum. Quod  crac  dcmonftranduni. 

PROPOSITIO  m. 

DAtus  Iit  conus  quicunque  fiue  re- 
ctus fiueftalenus,& carcera  ponantur 
& fiant  eadem  quq  fupra:  of 

Dico  rectam  NEi  recta  DF  fccari  bi- 
fariam in  M.  JC' 


■ tm 


T?  PM  cx  hypotheft  e(t  parallela  ad  rectam  AC,  fle  ME  parallela  ad  IK. 

Quare  PM, EM  angulos  comprehendunt  atquales;  atqui  angulus  AIKexhy- 
porhefi  rectus  cit,  communis  enim  fectio  IK  polita  fuit  perpendicularis  ad  ACL 
propolirioncprima-.ergoetiam  PMErectus  eft.  Iraque  cuma  lectio  ONPE  liccir- 
cuhrt  .eml^ue  diameter  OP,  manifolium  cIDEMN.  i diametro  circuli  OP,  ad 
quam  normalis  cft.bilccari  in  M.  fedex  hypotheli  punctum  M tribus  rectis  OP, 
NE.DF  communis  eft.  ergo  NE  a DF»  bilecatur  in  M-  Quod  erat  demon- 
flrandutm 

#1  ‘..  H h j Corol- 
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Corollarium. 

t T Tncparct.fi  durantur  quotcungue  refla  ad  TK  Coe  NF,  parallclx  , omnes  i 
T^dF  bifariam  diui~.ii  icadem  enira  cft  tn  omnibus  dcmonllratio. Ex  quovltcrids 
fit matiifcltum feflionis D K FN.  (quam cllipiim  deinceps  nominabimus)  diame- 
tru m * cile  lineam  DF,  rcflamvcrd  NE  *>  caiteraiquchuic  parallelas ordinaum 
effcad  diametrum  DF  applicatas. 

PROPOSITIO  IV. 

II(3cm  pofitis,  ducatur  in  ellipfi  DEFN  linea  quxuis  RT*  parallela 
ad  EN  fiue  lK,fccanj diametrum  DF  in  pun&o  H. 

Dico roftangulum  DMF  efle  ad  redlangulum  D HF  vc  quadratum 
E M ad  quadratum  RH. 

Dcmonji  ratio. 


% 


pErponfhim  H ducatur  refla  QHS  parallela  recta:  OP  oCcurtcnsiaterlbu* 
x trianguli  ABC  in  Q Jc  S.  tum  per  redas  Q_S  ,T  R agatur  planum , erithoc 
e parallelum  bafi  AGC  aci  proinde  fc&ioncm  producet  circulum  QRS,  iam 
vero  ratio  redanguli  DMF  ad  rectanguium  DHF  componitur  ex  ratione  DM 
ad  DH>(Fioccft,quia  PM  , QH funt parallelae cx conii.  ex  ratione  PMad  Q.H) 
& ex  ratione  M Fad  HFfhocc/l,  quia  MO.H  Sex  conflruct.  funt paraliclx , ex 
ratione  M O ad  H $.)  Atqui  ratio rectauguli  P M O ad  rectanguium  Q_H  S com- 
pomtur  etiam  cx  rationibus  PM  ad  QH,&  MOad  HS.  ergo  rectanguium  DmI? 
eftad  rectanguium  DHF  vt  rectanguium  P MO  ad  rectangulumT^HSjhoccft 
quoniam  fecnones  P E O.  QR  S, circuli  funt , vtrcctangulum  EMN  ad  rcctan- 
guluiq  RH  T,  hoc  cft,  quia  e EN.  RT  bilectac  funt  a diametro  DF  inM  & H.  vt 
quadratum  EM  ad  quadratum  RHt  Quod  erat  dcmonftrandum. 


Schtbon. 
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Schalton, 


etiam  l n circula  fac  mada  referiatur , opera  I j lw 

pretium ftOarum  me  cxfimuiit , fi  dtffercn-  ' ■ \ ( ’ / 

tiaqi,  iUnrn  inter  (feSiffim , brcuiter  in  fce-  V / 

mate  appofito  ofcndam.  ' \.  / 

Bjfa  Circuit  AI)C  diameter  BD'  ceu- 

E • C“  normales  ad  diametrum  A E t ’ j 

(it  autem  & eBipfit 'H\K  diameter  qua-  i , 

IL , quam  ordinatim  fecerit  HN  : veri  feOtatut  M.  gufniam  igf 

tar  in  circule , AF>  ficta  fukt  normales  ai  diametrum  BDl 
erunt  l 

A F quadratum, e ii  ad  quadratum  A F « 
ad  redangulum  B F D : eodem  modo  cum 
ordinatim  pofttafnt  addiametrum  I L . erit 
ad  quadratum  HN  , »<  I ” 

1 N L:  illud  igi 
nem  in  teri 
fui  fermenti/ 


reclaneula  B F D aqualia  quadratu  A F , pretndeq,  _JL_ 

- ■ • • ■ • R E D red angulum  / 'sn 

HN  recta  in  ellipf,  „Z M \ 

HN  quadratum  Hj  \ 

, , ..  INL  redangulum  ad  redangulum  J \ 

gitur  vtnque  feli  torti  canuenit;fam  ejfe  proportio  - 
quadrata  ordinatim poftarum,  qua  red angulorum  eft, 

' diametri  ad  quam  ordinatim  funt  pofta  : in  hoc  £ — - — — K ^ 

vero  differunt,  quod  in  circulo  proportio  redangulorum  fubfe- 

ementd  diametri,  ad  quadrata  ordinatim  poftarum /it  aquali-  ’ 

tatis- in  ellipf  veri  (f  cafum  diametrorum  eomugataru  aqua-  \ 

hum  excipias,  de  quo  plura fua  loco)  inaquaJiratis.  quod  prima  ©•  \ J 

fecunda  huiut  planum  fecimus.  \ J 

Ex  quo  fequitur  primi,  in  ellipf  axem  vnumaittro  maiorem  j/ 

.tffe.  quod fu  of endo  :ft  in  HIK  ellipf  axis  altquu  IL  quem  j, 

ordinatim  fecent  H N.  agatur  per  M centrum  reda  G K aqut~ 

di/lausipfiRN-dueifosaxeieffeinaquaks-efenimvtlNl.  

red angulum  ad  red angulum  I M t-fie  quadratum  HN  ad  quadratum  GU. &pefnmtM- 
davt  INL  redanonhms  ad  quadratum  HN  f<  IML  redangulumad  quadratum GM; 
fed  red  angulum  I N L quadrato  H N ,» edinaquaU\  ergo  (f  redangulum  IML  fhoced 
quadratum  I M ) quadrato  G M inaqttale  cf  : ergo  reda  1M  reda  G M eftnaqualn,  ergo 
tota  IL , nempe  axis,to„  G K hoc  eft  axi  alteri,  inaqualu  ef.gnaderat  propaftum. 

Deinde  fi  axes  in  el/ipfi  aquales  e fient,  tam  non  d, ferret  ellipf,  . circula : eo  quodredanguU 

fubfetmentisaxcos,aquahecfient  quadratis  ordinatim poftarum. 

Sequitur  fecundo,  f piper  axe  AC  ‘Bipfeot  ABC  , defer, batur  femtctrctln,  ADCi 
ducuntur^  ordinatim  Une*  BE  occurrentes 

Jemicirculo  in  D*  quod  BE  fit  ad  BE»  vtD  E S\ 

eft  ad  D E-  ef  enim  tam  m ellipf  quam  inferni-  / „ » D \ 

circula , vt  A E C redangulum  ad  redangulum  / ^ ^ — — s.  \ 

AEC^BC  quadratum  ad  quadratum  BE»  / / \ 

D E quadratum  ad  quadratum  D E.  vnde  j / >A 

quoque  eft  vt  quadratum  B E a d quadratum  BE  ^ ^ ' B 3 M 

jfr  DE  quadratum  ad  quadratum  DE.  j/ ^ 1 


«\ 

K \ 

7 

\ 

> , 1 

PRO- 
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b+.lmiui. 
c 14  Juti, 
ddtfimt). 
C i huius. 


*4* 


ELLIPSIS. 


I 


PROPOSITI 
N data  ellipfi  diametrum  inuenire. 

i 


o v. 


& demonfiritit, 

\ 4 |Shr«fllipfimducaqturp.araIleli  AC, DE,  quasbifa- 

^riam  ftea  in  punflis  F,  G;  & per  F ac  G.  ducicurrefla 


A 

tv>  uV 

in  eft 


BH.  ' 

Dico  hanc  ellc  diametrum. 

Demonftratio  eft  mauifefta  . E enim.»... 
diameter,  fit  L I-'M,  fecans  DE  in  k.  Quoniam igitur 
I.M  poniuir  eilciiumiscr , &:  bifecate paral/clii  vnam 
"AC,  in  I',  bifecac  * alteram  quoque  t>E  in  R.  Quod 
fieri  non  potcfl  tdm  cxconftrufl.  DE  bifefta  fit  Q.Non 
igitur  LM  aut  alia  qusuisdufla  per  Feftdiameterprz- 
tcr  eam.  qua:  etiam  tranfit  per  G.  hoc  eft  prjeter  ipfiim 
BH.  In  data  igitur  ellipfi  inucnimut  diametrum,  quod 
etat  faciendum. 


V I. 


t^aTVr* 

\ 

AS^anv 


£,  PROPOSITIO 

DAta:  ellipfcos  centrum  reperite. 

) Conftrutfto  isr  demonftratio. 

T)Er  pratccdqntem  qutrrc  diametrum  ellipfcos  B H.quam  feca  bifariam  in  I.Exde- 
x finitione  cercia  parej  ellipfcos  centrum  effc  I. 

[ "erotUrumi . 

TJAtet  ex  hac  propofitione  omnem  diametrum  tranfirepef  centrum.  E*  quo  St 
X conuerfam  facile  dcducesiomncs  nimirum  lineas  per  centrum  tranieuntes  effe 
diametroi.  ' 

PRO  P O SITIO  VII.  . 

DAta  fit  cllipfis  A DB,  cuius  diameter  AB  , reda  vero  LP,  vna  Ut  ea* 
rum,  quas  propofitione  tertia  huius  demonftrauimus  a diametro  le- 
cari  bifariam  1 centrum  ellipfeos  fit  C. 

Dico  omnes  lineas  per  centrum  du&ai  in  centro  diuidi  bifariam. 

Demonjlratio. 

T^V&a  fit  enim  quxeunque  refla  DO.  per  centrum 
■^C.ex  D ducantur  DFG  parallela  ad  LP  , GE 
larallela  ad  A B,  & E H,  C K parallela:  ad  GD>  fiue 


parallela  ad  A B.  & EH,  CK  parallela:  ad  GD.  fiue 
j LP.  Quoniam  igitur  FGEH  parallclogramtnum  eft, 
\ erunt  GF.EH  aequales  : vnde  & quadrata  GE,  EH 


' 1 ' — 1 ^ 

stquaha  funr.  Atqui t>  vt  quadratum  GF  eft  ad  quadra- 
tum EH,  iu  reflangulum  AFB  eft  ad  reflanguluen 
AHB.  xquantur igitur reflangula  AFB,  AHB.ergo 
vt  AF  ad  AH,  fic  BH  ad  BF  : ergo  diuidendo  vc 
AF  adFH.ficBH  ad  HF. zquanturigitur  AF.8H. 
Quare  cum  tota  quoque  diameter  AB  bifeftaficin  C, 
vt  patet  d ex  definitione  centri,  reliqua  etiam  FH.bi- 
feflaeftinC.  Quoniam  igitur  KC  ipfis  GD.EH  eft 
parallela,  rcftaquoque  GE  bifccaturin  K.  eft  vero  cSc 
D G biicfla  in  P , vtpote  ipfi  L P parallela.  Ergo  eft  vc 

DG 
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DG  ad  GF,  hoceftvt  DG  ad  CK,  ftc  GE  ad  KE/ergo  punfla  DCE  fune  +.  -5*"'1 
in  dircflaimdcd  etiam  punfla  DCO,  funtin  ditcdnm , cum  ex  hypothcli  DCO  lui’’  rr-‘*u  " 
fit  linea  refla.  Vna  igitur  cadcmque  refla  funt  DCE.  Se  DCO.  Atqui  DC  E bi- 
fefla  eftinC,  fciiin  enim  ex  conftr.GE,FC  (in t parallela:, erit  »t  D F adFG.fic 
DC  ad  CE.)  Ergo  etiam  DCO  bilefla  eft  in*C.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  VIII. 


DAtaficellipfis  ABC  H,  cuius  diameter  fit  BH,-  ordinatim  vero  ad 
diambtrtim applicata  LPR:  centrum  elliplcos  G.  Dudla autem  fit 
per  centrum  G,  redta  A GC  ordinatim  applicata:  parallela. 

Dico  B H,  A C diametros  cire  coniugatas. 

. Demonflratio. 


OVmarurin  AG  quoduispunflum  M.pet  quod  duca- 
ntur KD  diametroBH  parallela, occurrens  ellipli  in 
punflis  D Sc  K ; ex  quibus  ducantur  DFE.KNL, 
ipll  LR  [Arallclq.  Quoniam  igitur  DK,  NF  parallc- 
logrammum  eft,  refla  DF.KN,  adeoque  Se  quadrata 
D F,  KN  iquantur.Quarccum»  reflangulum  BFH 
fir  ad  rcflangulum  BNH  rt  quadratum  DF  ad  qua- 
dratum KN  .reflangula  BFH,  BNH  etiam  funt  x- 
qualia, ae  proinde,vt  oflenfum  in  przcedenti,B  F Sc  N H 
atquanrur.funt  vero  & BG,  HG  aquales.  Ergoacreli- 
qu;  FG,  N G zquales  (unt.fiue  FN  bifefla  eft  in  G. 
Ergo  & KD  parallela  diametro  BH  bifecaturin  M ab 
AC.  fimiltter  oftendam quafuis alias  diametro  BH  pa- 
rallelas bifccari  ab  AC.  Quare ctim etiam b AaBbifeccc 
DE,I/Rcetcra(quc  omnes  qua  funt  ordinatim  politae 
ad  B H.  & parallela:  ex  hypothcli  ipli  AC ; patec  exde- 
finitione  c BH,  AC  diametros elTe coniugatas. 


a 4 .Imius. 


b j.  Juravi. 


c Jt finit.  4. 


$Jt 


Corollarium. 


/"'VVz  per  centrum  ad  ellipfeos  axem  datum  perpendicularis  ducitur,  eft  axis  dato 
T&axi  coniugatus.  \ 

Exdifcurfuiam  allato  facile  (ibi  lcflor  demonftracioncm  huius  rcicliciet.  ' 


PROPOSITIO  IX. 

DAtafitellipfis  ciufque diameter  BH. 

Pporteat  diametro  BH  coniugatam  diametrum  exhibere. 

ConflruElio  demonfiratio.  i • , 

DVcatur  refla  aliqua  K D parallelaad  B H,  & vtraque  D K,  BH  diuisa  bifariam 
in  M&  G,  per  M Se  G, ducatur  AC, 

Dico  AC, BH  comugacasefte  diametros. 

A cjirimo  quidem  reflam  AC  eflediametrum  patet  ex  f.huius.8t  BHdiametcr 
eft  cx  Kypotbcfij  amba:  igitur  funt  diametri.  Quod  autem  lint  conjugata  (ic  often- 
do.  Quoniam  AC  diameter  eft  Sbilecat  KD.eriQKD  ad  AC  oddinatim  appli-  i 
cata,  ergo  & reliqux  ip(i  K D parallela,  erunt  ad  A C,  otdinatim  applicatz,hoc  eft 
«a  diametro  AC  bifariam  (ecabuntut.  (ed  DK  cx  conftruflione  cum  (ibi paralie-  'IM 
lis, parallela  cftad  diametrum  BH.  ergodiameter  AC  bilccat  diametro  B H pa- 
rallelas. Ducantur  deinde  DE,  parallela  diametro  A C & E Q,  parallela  refla  D K- 

1 i paral- 
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parallelogrammum  igitureft  M D EQ, in  quo  quiit  G 
ipfis  D M,E Q^dufla cft  parallela. erit  DF  ad  FE,  vt 
MG  adGQ..  lateraquoque  parallplogrammiDM.EQ, 
adeoquqSr  quadrata  B M * E Q»  aqualia  erunt.  Iam  vc- 
toquia  DM.EQ,  funt  ad  diametrum  AC.ordinatim 
politx,  ratio  inter  rcflangula  AMC,  AQC  erit  eadem 
qua:  inter  quadrata  D M.  E Qj  hoc  eft  xquahtaris  : ac 
proinde  vt  patet  ex  demoftratis  in  feptima  huius,  a:qua- 
lesctunt  AM.QC.  Quarecdma  Sc  tota:  AG, CG  ie- 
quales  fintfcft  enim  B centrum  ellipfcos  i*  quia  bifccat 
diametrum  BH)  etiam  reliquz  MG,  QG-»  aiquales 
funt.  quoniam  igitur  cft  vt  MG  ad  GQ.»  fic  DF  ad 
FE, etiam  DF.FE  aequantur,  hoc  eft  DE  bilefla  eft 
inF.  Ergo  exdcfinit.bDE  cft  ad  diametrum  BH  ordi- 
narim polita,  ergo  & reliqu$  ipli  parallela:  funt  ad  B H 
ordinarim  politae, hoc  eft  bilecantut  a BH.  Atqui  DE 
ex  conftruflionc,  cum  fibi  parallelis,  cft  alteri  diametro 
A C parallela.  Ergo  diameter  B H bifecar  parallelas  diametro  A C.  Quare  cdm 
c etiam pritisoltenderim  AC  bilecare parallelasad  BH, erunt « BH,^A B diame- 

tri coniugata:.  Fatuum  igitureft  quod  petebatur. 

Corollarium  primum. 


DAto  ellipfcos  axi,axcmconiugatum  inucnics,  Ii  per  centrum  ellipfcos  duxeris 
reflamlmeamdaio  axi  perpendicularem,  res  patet  ex  corollario  oflaua:. 

Corollarium fecundum. 

EX  hoc  problemate  fit  manifeftum  qua  ratione  ex  dato  in  ellipfi  punflo  D,  ad 
diametram  B H,  refla  linea  ordinarim  debeat  applicari.  Inueniacurenitn  AC 
diameter  coniugata  diametro  BHi  4c  ex  dato  puncto  D ducatur  DFE  ipfi  AC 
parallela. 

Dico  DFE  ordinatimefle  politam  addiametrum  BH.  Demonltrano  patet  ex 
propoficione. 

PROPOSITIO  X. 


ORdinatim  politarum  ( A C, 
vicinior. 


D E,  &c.)  illa  maior  cft  qua:  centro  (I) 


Dcmonftratio. 

D Eflangulum  BGH  maius  eft  reflangulo  BFH, 
^^vti  patet  ex  quinta  fecundi.  Atqui  quadratum 
E G eft  ad  d quadratum  C F vt  reftangulura  B G H ad 
rcflangulum  BFH. Ergo  quadratum  EG  maius  cft 
quadrato  CF.  ergo  & ordinarim  polita  EG  maior 
ordinarim  pofita  C F.Quoderat  dcmonftranduin. 

eft 

PROPOSITIO  XI. 

E Sto  ABC  cltipUs  axis  BD.  oportet  illius 
latus  rc&um  exhibere. 


Con~ 
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QmflruSlto  (sr  dxrnonflratio. 


»5' 


AXi  BD  per  E centrum  ducatur  * conjugatus  AC.  f»ntf|;  continua:  B D,AC,  • 

BF  ■*  dico  FB  e fle  latus  rciftum.  xquiaiftct  enim  BFipfi  A C-  ducanturquc  b**“- 
ordinarim  linex  GH  qux  ian&x  FD  occurrant  in  I:  ipfa  vero  FD  fecet  AC  li- 
neam in  K.  Quoniam  EC,  GH  ordinarim  poGtxfitnt  ad  axem  BD.  erit  vt  b qua- 
dratum  GH  ad  quadratum  E C,  fi  e BHD  reftangulum  ad  rcdfangulum  BED: 
ledvtBHD  redtangulumadreaangulum  BED,  fic  IHB  re&angulum « cftad  cl  !•/“'>- 
re&angulum  KF.B(quiaexijfdem  rationem  habent  compotitam  fcilicec  ex  B H 
ad  BE,  Se  ex  HD  ad  ED,  hoc  eft  HI  ad  E K.^igitur  vt  quadratum  GHadqua. 
dratum  CE.lic  IHB  re&angulum  eftad  reflangulum  KEB.  8c  permutando tn- 
nertendo  vt  KEB  rcftangulum  ad  quadratum  CE,  fic  IHB  rc&angnlum  eft  ad 
quadratum  GH  :fcdcum  a AC  quadratum  fit  xqualc  rc&angulo  fuper  FBBD  j , 

(cum  cxconftru<ft.  BD,  AC,  BF  finttrescontinux)  erit  EC  quadratum,  (nimi- 
rum quarta  pars  quadrati  A C eft  enim  9 , * A C bifefla  in  E)  xqualc  re<3angulo  e 4.^,. 
KEB  quartxpartireftanguli fuper  FBBD.  igitur Sc quadratum  HGxqualeeft 
reflangulo  I H B : ergo  HG  poteft  fpatium  quod  adiacetipfi  FB  latitudinem  ha-  « 

bens  HB.  deficiens  ab  FBHrcflangulo , fimilis  figurx  reAangulo,  quare  J-&M 

FB  f latus  reftum  eft. exhibuimus  ergo , Scc.  Quod  erat  faciendum.  ~ f e. 


Corollarium. 


TJInc  (equitur  primo  quatuorlineas , nimirum  latus  reftum  axis  minoris , axem 
■•-^■maiorem,  axem  minorem  , Sc  latus  redum  axis  maioris  in  continua  ede  ana- 
logia. , 

Sequitur  fecundo  qui  darislatenbus  re&is  axium , elliplin  exhibuerit,  quodin- 
tcr  binas  datas,  duas  mediasinuenerit. 

PROPOSITIO  XII. 

E Sto  ABC  cllipfis  diameter  quxeunque  BD,  oportet  illius  latus  re- 
dam exhibere. 


I i i 


Qm- 
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bij  fexti . 


e definit. 7. 


d patet  tx 
l huixt. 


T^Vcaturpcr  E centrum  diameter  AC  (‘) coniugata  ipfi  BD.  fiantque  conti* 
nux BD , A C,  B F , ac  B F quidem xquidiilet diametro  A C : ducaturque li- 
nea FD,  qux  AC  reflim fecet  in  K,ducanturT]ueordinatimlinexGH,quxFD 
linex  occurrant  in  I:  Quoniam  BD,  AC,FB  linea:  funt  continux,  erit  ACqua* 
dratoxquale  rcflangulum fuper  FB,  BDi igitur 3c  quadrato  AE  (nimirum  quarta: 
parti  quadrati  AC.eftenim  AC  bifedla  in  E)  xquale  rcflangulum  fuper  KE,EB> 
quarta  pars  rcflanguli  FBD:  quare,  vtin  prxcedenti  oflendimus  , ita  etiam  hic 
oilendemus  HG  quadrato  xquale  eflereflangulum  IHHB.  atqui  Rhombus  t>IH 
in  angulo  IHB  eil  ad  Rhomboidem  IHB  in  eodem  angulo,  vt  quadratum  I H 
ad  rcflangulum  IHB,  ( rationes  enim  Rhombi  ad  Rhomboidem  & quadrati  ad 
rcflangulum  ex ijidem  rationibus  componuntur  nempe  ex  IH,  ad  IH  Sc  1H  ad 
H B,)ergocum  quadratum  IH  xquale  fit  rcflangulo  I HB,  etiam  Rhombus  IH, 
Rhomboidi  IHB  xqualis  erit;  refla  igitur  IH  potefl  Rhomboidem  in  angulo 
ordinatimapplicatx  IHB,  qui ( quod demonliratu  eft facile). t Rhomboide  FB  H 
in  eodem  angulo  , deficit  Rhomboide  fimili  ei  qui  in  eodem  angulo  iit  a diametro 
DB  & refla  BF.  igitur  FB  ciliatus  creflum.  Quod  petebatur. 

PROPOSITIO  XIII. 

OMnis  rcdla  (B  F,)  qux  perterminum  diametri  (B  D)  ducitur  ordina- 
tim  applicati  (A  C)  xquidiftans,  dlipfim  contingit. 

Et  qux  tangenti  ducitur  parallcla,eft  ordinarim  ad  d.iametru  applicata. 

‘ Dtmonftratio . 

Clenim  refla  BF  non  coutingat ellipfim , fecet  illam 
^in  G ; diuisaque  B G bifariam  m H , agatur  per  H St 
P E,  KI  occurrens  vttimque  peripherix  iu  ISr  K.  Quo- 
\F  n(am  refla  B G per  conilructioncm  xquiditlar  A C, 
vtramque  autem  bifariam  iecet  recta  IK  i erit  I K.  dia- 
fncter  St  A C,  B G linex  ordinarim  ad  illam  poGtxifccat 
autem  per  conilructioncm  recta  A C ordinarim  quoque 
diametrum  BD.igiturvna  eademque  recta  AC  ordi- 
natim  fecat  duas  diametros  BD,  I K-  Quod  fieri  non  po- 
tcihalias  enim  qtuj  ipii  A C duceretur  parallela, etiam  ab 
vtraque  diametro  B D , K I ac  proinde  in  duobus  pun. 
ctis  biiccaretur  • igitur  patee  F B lineam  , Tectionem 

con- 
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contingere  : quod  erat  primum.  Quod  G tangenti  B F parallela  ducatur  quseuis 
AC,  occurrens  diametro  inE,  erit  ordinarim  ad  diametrum  poGta.  Si  non  ducatur 
ex  A ordinarim  AL:  erit  AL  parallela  contingenti  BF.quare&  ipfi  AC  ttqui- 
diftat,  quod  fieri  non  potcft,  cum  eandem  fecec  in  A : igitur  AL  non  eft  ordina- 
rim pofita  nec  quxuis  alia  prztcr  AC,  quod  erat  alterum.  Patet  igitur  veritas  pro- 
pofitionis. 

propositio  XIV, 

JJEr  datum  in  peripheria  pun&um  contingentem  ducere. 

ConflruEiio  demonjlratio. 

pSto  ABC  ellipfis  Sc  pumftum  in  peripheria  datum  B, 

-'-'oportet  per  B rectam  ducere  quq  feSionem  contingat 
in  B.  mucni  «centrum,  & per  hoc  ex  dato  punfto  B duc  dia- 
metrum 15  D,  ad  *■  quam  ponatur  ordinarim  quzuis  linea 
AC,  cui  per  B agatur  parallela  BF.  manifeftum  igitur  eft 
c BF  cfle  tangentem;  igitur  per  datum  in  peripheria  pun- 
&um,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XV. 

Linea:  qua:  per  extremitates  diametri  duftx  , ellipfim  contingunt, 
inter  icatquidillanc. 


Demonflratio, 

DVcatur  cnimquatuis  AC  ordinarim  ad  diametru: 
manifeftum  eft  ex  ij. huius  tam  B 6 quam  D F li- 
neas illi  xquidiftarc,  adeoque  Sc  inter  fc.Quod  fuit  de- 
monftrandum. 

PROPOSITIO  XVI. 

«• 

COntingentes  dudae  per  extremitates  ordi- 
natim  polita: , conneniunt  cum  diametro 
extra  fedhonem. 


‘Dtmonftratio. 

Clt  ABC  ellipfis  diameter  BD  , Sc  ordinarim  pofita 
*^AEC . agaturque  per  A tangens  AF , dico  illam  cam 
diametro  conucnire  in  F.  Inuenta  enim  HG  <i diametro 
coniugataipfius  BD,  demittatur  ex  A linea  AI  squi- 
d/ftans  B D.  quoniam  igitur  A I , B D aequidiftant  , 8t‘ 
A F occurrat retia:  AI,  patet  prodhtftam quoque  con* 
uenirc  cum  B D.  Quod  fuit  denfbnftrandum, 

PROPOSITIO  XVII. 


ELlipfim  ABC  cuius  axis  B D,  contingat  in  B linea  F G,  futtiptifijj 
in  contingente  aqualibus  partibus  FB,  B G,  dem  ittantur  cx  F & G 
diamctriduxFE,  GE  occurrentes  cllipli  in  H & I.  dico  iunclam  HI 
xquidiftare  ipfi  F G. 

I i j 't>emon- 
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Dcmonjlratio. 

POnatur  HK  parallela  FG  > qus  produfta  occurrat 
EG  in  I;  erit  itaque  H K squalis  KI.  Ergo  , cum 
reflangulum  BKD  ad  BED,  * eam  habeat  rationem, 
quam  HK  quadratum  ad  quadratum  A E.  erit  quoque 
BKD  re&angulum ad  reclangulum  BED,  vt  lKqua- 
dratum  adquadratum  EC:  vndepunftum  I eft  ad  cl- 
lipfun , ScHI  linea  perimetrum  B 1 C > Sc  E G rc&am 
in  eodem  pun&o  intcriecat.Quod  fuic  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XVIII. 

E Adem  manente  figura  , fint  ABC  eilipfcos 
axes  A C,  B D,  & H E diameter  quaccunquc, 
oportet  ex  E verfus  C diametrum  educere,  squalem  ipfi  H E. 

ConfiruEiio  (?  demonflratio. 

Flat  angulo  REH  squalis  angulus  BEI,  dico  re&am  EI  fansfacerc  petitioni; 

produ&x  enim  lines  HE,  EI,  occurrant  aflx  per  B contingenti  in  F &c  G. 
Iungantur  punfia  H,L  quoniamanguli  BEH.BEI  ponuntur  squales  , funi  au- 
tem & EBF,  E B G anguli  refli,  & B E linea  communis  , patet  F B E . G B E 
triangula, adeoque  & latera  FB,  B G inter  fecflesqualia;  vnde  Sr  HI  *>  xquidi- 
b ^I7.  ftat  FG,  cftque  vt  FE  ad  GE  , fic  HE  ad  IE,  quare  HE, IE  line*  squales; 
htimi.  igitur  ex  E diametrum  eduximus,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 

propositio  xix. 

Lines  in  cllipfi  coniungentes  extrema  quarumcunq;  diametrorum 
inter  (c  funt  squales  & parallels. 

JDemonfttatio. 

iSEcent  ABC  ellipfim  diametri  dus  qusuis  A C,  B D. 
dico iun&as  AB, CD, item  AD.BC.elTeinterfes- 
quales  & parallelas : cum  DB  , AC  biic&x  line  in  E, 
erit  vt  DE  ad  EB  , fic  CE  ad  AE  , & permutando 
vtDEadCE.ficBE  ad  AE.  funt  vero  Scanguliad 
E squales,  Cmilia  igitur  funt  triangula  DEC.  AER; 
ergo  vt  D E ad  E B , Cc  D C ad  A B;  quare  cum  D E, 
EB  squentur,  etiam  AB, DC  squales  erunt,  funditer 
• oftendemus  AD,BC  squales  effe.  Quod  erae  demon- 
lirandum, 

PROPOSITIO  XX. 

Llne^quqad  extremitates  diametri , intra  fcdioncm  qquidiftantcs 
ponuntur, aquales  quoque  erunt  inter  fe. 

rDemon- 
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Dcmonflratio. 

CEcct  ABC  cllipfim  diameter  quacunque  R D , ducaA- 
*-*turqueex  B & D, intra feAionem  parallelas  A B, C D. 
dico  illas  inter  ic  eile  xquales.  inuento  a centro  E , & 
A B bifeAa  in  F , iunge  FE,  & produc  in  G , Sc  quoniam 
EF  diameter bifecat  A B> biiecat etiam  DCipfiAB,pa- 
rallclam.Deindequia  fimiliafimt  triangula  FEB.  DEC; 
erit  D E ad  D G,  vt  EB  ad  B F : & permutando  vt  D E 
ad  EB.  fic  DG  ad  BF.  fed  DE,  EB  xquantur.  ergo  de 
B F,  D G>  qu£  (unt,  vt  iam  oftendi,  ipfarum  A B,  D C aimi- 
diq.Ergo  Sc  totj  AB,  D C xquales  lunt.  Quod  erat  demon- 
ftrandura. 

CoroVarium. 


I t.lmiH*'. 


HIncfequitur  iunAas  A E , E C eilc  in  diretftum : ciim enim  latera  AF.FEx- 
qualia  fine duobus  lateribus  CG>  GE  Sc  anguli  xqualibus  lateribus  conten- 
ti, xquales,  pater  AFE,  CG  E triangula cfle  inter  fe  xqualia,4:  angulum  AEF  ae- 
qualem angulo  CEGiadeoque  AE^EC  lineas  in  dircAum* 


PROPOSITIO  XXI. 

LIneq  per  extremitates  duarum  parallelarum  inqqualiu.m  in  cllipfl 
duA;,  conueniunc  in  eodem  punAo  cum  diametro,  ad  quam  or- 
dinarim polita:  funt  parallclq. 

Dcmonjlratio. 


SEccnr  ECD  eBipfim  duqquqnis  parallelae  in  qquales  AC.  E F,  ordinarim  po- 
litam ad  diametrum  DB.  dicoiunctas  EA,  FC  cum  BD  diametro  quam  fecanc 
ordinarim  in  eodem  puncto  conuenire.  Quoniam  ordinarim  ponuntur  linex  AC, 
EF  ad  diametrum  BD.ambx  bifiecancurin  G & M.  vnde  AG  ad  GC  vt  EH 
ad  ME  Sc  permutando  vt  AGad  EH,ficGC  ad  HF,  concurrat  iam  EAcunt 
diamerroin  Ii  altera  vero  FC  in  K.  ericergovt  IG  ad  IH,  fic  IA  ad  IE.  fed 
etiam  vt  I G ad  IH,  fic  KC  ad  KF,  cft  enim  KO  ad  KF,  vtCGadFH,  hoc 
eft,  vt  ante  oftendi,  vt  AG  ad  EH,  hoc  cft  vt  IG  ad  IH.  ergopunAa  I Sc  K 
eadem  fiunt;  ergo  punAum  I communis  cft  intcrfeAio  reAarum  E I,  E I, HI. Quod 
«rat  demonftrandum. 

PRO* 


Digitized  by  Coogle 


15  6 


ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  XXII. 


SIt  ABC  cllipfcos  diameter  B D ad  quam  ordinatim  pofita  fit  EF, 
ducant urque  ex  E & F linea: occurrentes  diametro  in  pundto  G,  el- 
lipfi  vero  in  A & C. 

Dicoiun&am  AC,  arquidiftarc  E F. 

Demonjlratio. 


pOnatur  AI  parallela  EF  & produ&a  occurrat  FG  line*  in  C.  quoniam  igi- 
tur  EH  aequalis cft  HF,  erit  tc  A I ipfi  IC  iqualisi  fed  quia  AI  aequidiftat 
EF.  erit  BID  rc&angulum  ati  re&angulum  BHD.vt  AI  quadratum  ad  qua- 
dratum EH.  Ergo  edam,  vt  rcdtangulum  BID  ad  rectangulum  BHD,  ita  qua- 
dratum IC  ad  quadratum  HF.  vndepunflumC  cft  adellipiim  & communis  in- 
rerfe&io  redarum  F G,  A I cum  perimetro  B C F;  ac  proinde  A C iungens  pun- 
<3a  A,  C,  aequidiftat  EF.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXIII, 

INellipfi  du&xfint  paralleli  AC,  EF.  per  quarum  terminos  ducan- 
tur E A , F C coeuntes  in  G.  & pet  G duda  G I H bifecct  paralle- 
lam AC. 

Dico  etiam  alteram  bifecari. 

Dcmon/lratio. 

VT  HG  adIG,  fic  EH  ad  AI,  Sr  vt  HG  ad  I G , fic  FH  ad  CI.  ergo 
EH  ad  AI,  vt  HF  adIC.  ergo  permutando  EH  ad  HF,  vt  AI  ad  IC. 
& d AI,  IC  aequantur,  ergo  & EH,  HF  xquantur,  adeoquetam  EFquim  AC 
funt  bifefiac.ergo  GIH  diameter  cft.quod  erat  demonftrandum.. 
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PROPOSITIO  XXIV. 


•57 


SEcent  A B C eliipfim  dia  metri  dux  A C,  B D,  iun&aque  B C,  agatur 
F 


rpcr  E centrum  diameter  K L,  fecans  B C bifariam  in  M , & ex  B & 
C redi* ducantur  BF,  CG,  ad  idem  diametri  pun&umKlF  fccantes 
AC,  B D lineas  in  H Sc  l. 

Dico  redtangulum  AHC  efle  ad  rcdlangulum  DIB  vt  quadratum 
AC  ad  quadratum  D B. 


Demonflratio. 


■pOnatur  ex  C linea  CL  parallela  BD  , occurrens 
diametro  KL  in  L,dc  iunge  BL.  quoniam  CL*- 

2uidiftat  DE,  erunt  EMB,'i  CML  triangula  inter  fe 
milia:qoia  vero  C M,  M B xquales  funr.arqualia  quoq; 
erunt  triangula  CM  L,E  M B & lateri  EM.  xqualc  latus 
LMs  igitur  in  triangulis  BML,  C ME,  dno  latera  CM. 

ME,  aequalia  fiint duobus  lateribus  BM.ML  led & an- 
guli ijs contenti  BML. EMC  zquantgr. Ergo adbafes 
anguli  LBM„  ECB  qjuantur.  ergo  BL.  CEA  fiint 
paralleli.  ErgoBHad  HK  , vt  LEad  EK,  hoceft 
(quoniam  ex  conftrudionc  B I . C L fum  parallelx)  vt 
CladIK.  Ergo  I Haiquidiftat  CB.&cft  vt  H EadEC. 
fic  IEadEB.  Sc  componendo  ac  permutando  vt  EC 
adEB.fic  HC  ad  BI,  fedvtCE  ad  (JE.ficACeftad 
BD,  ctlm  vtraque in  centro*  diuifa fit  bifariam;  igitur 
vt  AC  ad  BD,  fic  HC  *d  jBLergoetirtn  >>vt  AC  ad 
DB,  fic  AH  ad  DI.  Quate  ciim  redangqlum  AHC 
adreftanguIumD  IB rationem  habear  compoficamcx  laterum  rationibus  AH, ad 
DI,  Sc  HC  ad  B Equi  ambat  aft  e»fe  fi|nt  exdetn  e/Te  cum  ratione  AC  ad  BD, 
erit  retdaiiguiortun  ratio  duplicata  rationis  ACad  BD.bocefi  eadem  quae  qua- 
dratorum A C,  B D.  Quod  crar  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXV. 


b ty.qttinti. 


DVx  Iinex  C G,B  F intra  eliipfim  du£I?  occurrant  diametro  cllipfcoi 
MK  in  eodem  pundto  K.  Dutft*  fint  deinde  binxalix  diametri 
BD,CA  quxita  fecentnrarcdis  CG, BF  vt  reftangula  BIDiCHA 
quadratis  B D,  A C proportionaliaftnt.  1 G/. 

Dico  iundas  I H,  C B efle  parallelas.  * 

Dtmon/lratio.  'v  . 

QVoniamcft  vt  quadratum  BD  ad  quadratum  C A,  hoc  ctf  vt  quadratjuin  ED 
ad  quadratum  E A,  fic  tcftangulutn.  BID  a4*<#?nguloniCH  Ai  etit^etmu- 
tandovt  quadratum  ED,^hoc  eft  redangulupi  B1B  cum  quadrato  ELI  raje- 
dfangulum  B ID.  vt  quadratum  EA  ( hocqftc.edaugulum  CH  A cum  g«&to 
E H)  ad  reftanguliun  CHA.  ergo  diuidcndo,  rcftingulum  BID  eftadqdftgratu 
EI  vtredangulumCHA  adqoadratu  BH  . Permutqr^io  igiturredaflgutiitllBID 
eft  ad  rcdanguluoi  CHA  vt  quadratu  EI  ad  quadratu  E H.  fed  etiam  eft  rq4  an- 
gulum BID  adredanguliim  CHA  vtquadratum  BD  ad  quadratum  CAi  hoc 
eft  vc  quadrarum  EDad  quadratum  E A. Itaque  quadratum  E I c/f  ad  quadratu  £ H 
vtquadratum  EJH  ad  quadratum  E A :adeoque  tcrftaEI  ad  redam  E D ,|»oc  eft 
E B , vt  reda  E H ad  redam  E A hoc  eft  EC.paraliithJfiinc  igitut  1 H , C B.  Quod 
erat  demonftrandum.  , • 

E k ‘ PRO- 


Digitized  by  Google 


ijS 


E Sto  ABC  cllipfeosdiamcter  BD,  ad  quam  ordinarim  poficafic  re- 
da AC:  dudifq;  ex  A & C lineis  quq  diametrum  in  eodem  pundo 
B fecent,dufcatur  FG  parallela  A G,  occurrens  A B,  C B in  H & 1 , dia- 
metro,  vero  B D in  K. 

Did)  F H,Gd  lineas  elfe  xquales. 

9 £)cmon(lratio. 

/-  \ /“"\Voniam  FG  xquidiftat  AC  ordinarim  pofit$  ad  BD» 

sfy^\  ^<eritSc  F G,  qUoque  ordinatim  pofica  ad  diametrum  BD» 

fi/  \\\  adeo^;  in' K bifariam  diuifajfed&Hl  in  K diuiiaeft  bifarianV, 

I \il/ » \\\  vt*  AC  ,n  ^ * demptis  igitur  annalibus  HK,lKi  rcliqu$ 
Y\fkr-  F H,  I G «quales  funt.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Af^ \ PROPOSITIO  XXVII. 

,\  J ^ Beent  A BC  ellipfim  duq  ququi*  parallela:  AB, 

— / iJCD,  iundifcjue. AC, BD,  ducatur  £F  pardllela 

AB,  lecans  A C,  B D lineas  in  G & H. 

Dico  E G,  F H redas  elfe  squalo*. 

Of  — ■ ' ; 'l  ' • •-»  'i 

' ■ i eDtmonftr*tio. 

- 

/j  1 V\  "P\Iuifis  AB,CD  biftriamin  i & K,  agarutpfr  I& Kili* 

T-/ /g  t‘  h)  \r  na  IKierit»illadiameter,  ffc  EF  lineam,  reetse  A Bpat 
rabeUm  fecabit  bifariam  in  L.led  Sc  H G in  L fedta  eft  bi* 
I \ j fariam  »t  C D irt  K,  vel  A B ihT  , ablatis  igitur  ^qiialibii» 

j . V GL,.IiH,  manent  EG,FH,reK(]Uise>jilafes.Quoileratde-* 

CV  "i ( 7°  monftrandum. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

• . nsi'  ■ ’o,  '■  '•  ..  ./'T 

SEcqnt  ABC  clliplim  du?  quq uis  parallcl?  A B,  CD,iundiRjue  4Jl> 
BC  ducatu  EN  M F,  parallela  AB,  &cx  E &:  F,  femidiametri.pQ- 
nantur  E G,  F G,  quq  A D,  B C lineas  lecent.  in  H & Ec  . -,l-:  . 

Dico  E G,FG  in  H & I propoftionalitoc  eOf  diuifas.i,;  ! 

'Dcmonffratio. 




d .AD 

DVcatur  perG.KL'  .rquidiflans  AB  , oocutfeiis 
AD,B'C‘,\in  K Sc  E.  Quoniam  EF,  KL  iquidi- 
flartt, erit  vt  EN?  ad  KG  , ficEH  ad  HGi  & FI  ad 
IG , vc  EM  ad  LG;  led  vt  EN  ad  KC.ficFM  efVad 
LG.fcumElSJ,  FM  item  b KG,  LG,  srqualesfint,) 
fertur  vt  E H ad  H G,  jic  EI  ad  iG.  Quod  fuit  dempni 
ftrandum.  ■ ” 

( orohmum . 

TTInc patet  iunctam  HI  xquidiftacc  DC.  adeoque 
^-^lineas  AD,  BC,  in  H &:  I proportionaliter  efle 


i.no  b*?1 
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•PROPOSITIO  XXI  X. 

' Llipfim,  cuius  diameter  B Q centrum  O,  contingat  A D occurrent 


J 1 o.  imita. 


fcttj . buiiu. 


JL^diamccro in  D,dudac|uc  cx  pun&o  A ordinatim  AOE, & iun&a 
AC, per  B ponatur refla  FBG  parallela  rcfl*  AC. 

Dico  FB,BG  arquales  effe. 

Dtmonftratio. 

"CG  occurrat  ellipii in  H,  iunganturquc  HO  , AO 
qux»  erunt  in  direi3um.Tum  AC  bifcQiin  I,  du- 
catur per  I diameter  JOL  occurrens  reda:  AEin 
L,  & i lingantur  punftaLc.pcr  redam  LC  occurren- 
tem ellipii  in  K, Se  redx  F H in  M,  redi  vero  H O in  P. 

Quoniam  AC  ex  conflrudione  ordinarim  poiita 
cft  adf  diametrum  IL,  redxque  per  A & C duplx 
occurrunt  diametro  in  eodem  punde  L,*rit  k EK  pa. 
railela  AC.  Eft  vero  Se  BH  parallela  ipfi  AC  ex  hy- 
pochcll : & feroidiametn  O B.  OH  fecanc  A E,  C K in 
Q.S{  P.  ergo  QP  xquidiftat  <■  redx  B H , tres  igttur 
A C,  QP,  E K (onr  parallelx.  Quare  elini  ex  hyporhcfi 
A E biieda  fit  in  Q^crit&  C Kiuicda  in  P,  acproin* 
de  ordinatim  poGtaaddiametrum  A H.  Iraque  <•  CK  x- 
• quidiftat  tangenti  AD.  cft  autem  Se  FMexhypochefi 
parallela  ad  AC.  ergo»  FM  aequalis  eftAC.fcd  f et- 
ram  BH  squalis  cft  AC.  Igitur  FM.  BH  squales  funt.  quare  Cf>mmuni'dempt3 
B M xquantur  F B.HM.  Atqui  etiarog  GB  ,HM  squales  funt.  itaque  FB  . 
xqualesiunt.  Quoderatdcmonfttandum. 

PROPOSITIO  XXX.  ■ 

E Llipfim  AB  C cuius  diameter  BC  contingat  in  A refla  AD  eonud- 
niens  cum  diametro  in  DtduAaqueex  A Iit  linea  A F ordinatim  ad 
diametrum  B D. 

Dico  redam  D C in  B Se  E diuifam  e(Tc  extrema  & media  ratione  pro- 
portionali, hoc  eft,  vtC  D cft  ad  B D.ficC  Heft  ad  H B : & fi  diutia  fue- 
rit in  B & E extrema  8e  media  ratione  proportionali  agaturtjueperEori 
dinatim  linea  AF  ad  B C:  dico  iunflam  A D,  feflipnem  contingere. 

‘Dmonjlrntio.. 

"I  Vnftl  A Ci  agatur  pet  B linea  O H parallela  redx  AC 
*occurrcns  A F linex  in  H Sc  AD  tangenti  in  G.  Quo- 
niam A^.BH  linex  xquldiftant,  erit  vt  A C ad  B H,  fic 
CEadEB:fedvtACadBH,ficACeftad  GB.fquia 
GB,  EH  funtk xqualesj  igiturvt  ACadQB,  ffcCE 
cft  ad  BE:  eft  autem  vt  AC  ad  GB.Ec  CD  ad  DB 
fquiaOB,  A C squidiftant^ieitutvtCDadDB.ficCE 
ad  £B-  Quod etat primum  Etiam  vtCDadBD»fic 
CH  ad  HB  i E perg  ordinatim  agatur  AF’  .*  dico 
iunflam  A D (eflionem  contingere  m A.  fi  enim  A D 
non  tangit,  ponatur  per  Atangensqux  BD  diametro 
occurrat  in  K,  erit  igitur  vt  CE  ad  EB.ficCK  adKBi 
fcdefl  vt  CE  ad  EB.fic  CQ  ad  D B>  igirur  vt  CKad 
KB,  fic  CDadDB, Se  diuidendovtCB  ad  B K,6cCB 
ad  B D,  quod  fieri  non  poteft,  cum  pundlum  Kfupra  vel 

infra  D cadat,  igitur  AKnon  eft  tangens  nec  quxuisalia  prxter  AD.  Quodfuic 
dcmonftrandum. 

K k a * Cml- 
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Corollarium. 


pRopofirioncs  29.  U ;®. etiam  in  circulo  funt  verse , quamuis  aute  fzpitis  contingat 
A vi  qua:  hoc  libro  de  ellipfi  dcmonftramus  locum  etiam  habeant  in  circulo,  circu- 
li tamen  mentionem  non  lacio  mfiad  icquenccs  demonftrationes  a dumi  debeat. 

PROPOSITIO  XXXI. 

EAdcm  manente  figura  propofitum  fit  a dato 
excrafedHoncmpun&o  D,  tangentem  du- 
cere. 

ConjlruQio  & demonflratio. 

DVcarur ex  D diameter  DBC,  fiatque  vc  CD  ad 
DB  ,fic  CE  ad  EB,  & per  E ad  BC  , ordinatim 
ponatur  A F , iungamurque  AD.  patet  per  praece- 
dentem A D lineam  fedionem  in  A contingere ; igitur  a . 
dato  extra  ellipfim  pundo , &c.  Quod  erae  faciendum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

ELlipfim  ABC  cuius  diameter  A C contingat  re£ta  B D in  B,  conuc- 
nitns  cum  diametro  in  D:  Se  ex  B ducatur  B E ordinatim  ad  diame- 
trum AC:  centrum  autem  fctSHonis  fit  F. 

Dico  F E,  F A,  'F  D lineas  efle  in  continua  ratione  !&fiFE,FA,FD 
fuerint  continuae  proportionales , 4t  per  E ordinatim  recta  agatut  E B, 
dico  iunctam  B D lectionem  contingcro.  Eft  Apollonij. 

Demonjlratio. 

CEntro  F internatio  F A circulus  deferibatur 
AGC,  rumex  E pundo  normalis  educatur  ' 
ad  diametrum  AC  occurrens  circulo  iuG:  duca-  . 
turquereda  GD.  quoniam  EB  reda ponuur or- 
dinatim ad  diametrum  AC.  & per  B ada  tangens 
conucnitcum  cadcmdiamccro  in  D.  erit  » vt  CD  ' 
ad  DA  ficCE  ad  EA:cftaucc'rSincirCulo,rcda 
EG  normalis  ad  diametrum  E G.  igitur  & b reda 
G D circulum  contingit  in  G.  quare  in  circulo  c c- 
runtFE.F  A.FD  line*  continuat  proportionales) 
funt  aurem  ezdem  hncz  communes  ellipfi,  igitur 
& in  ellipA  erunt  F E.F  A.  F D in  cotinua  analogia. 
Quod  fi  FE’>  FA,  FD  continu*  proportionales 
fint.  4e  per  E ducatur  ordinatim  E B,  dico  iundam 
BD  cliipfim  contingere  in  B.  fin  vero : ducatur  ex 
D reda  DK  contingens  cliipfim  in  K.&  cx  K or- 
dinatim ponatur  KH;  igitur  per  primam  partem 
huius  FH  ■ ad  F A.  vt  F A ad  F D. fcd  etiam  ex  hy- 
pothcfi.FE  efi  adFA.  vt  FAadFD.  ergoFE  eft  ad  F A,  vtFH  eft  ad  F A,  quod 
fieri  non  potcft.cum  E H fit  maiorauc  minor  quam  FE.  vnde  DK  non  eft  contin- 
gens, fcd  D B.Quod  fuic  demoaftrandum. 
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PROPOSITIO  XX  XI II.. 


ESro  A B C clliplcos  axis  A C , fuper  quo  vt  diametro  fcmicirculus  de,- 
fcribatur  A D C,  afliimptoq;  in  axe  pun£to  F quod  non  fit  centrum,  ' 

erigatur  cxForthogona  FD  occurrens  cllipfi  in  B. 

Dico  contingentes  per  B & D acias,  axi  AC  in  vno  codem^ue  puncto 


Dcmonjlratio. 

A Gaturper  B conrifigcns  BE,  conuenienscumaxe  • / 

■iA-in  E,  tungancurquc  ED.  quoniam  FB  ordinarim  / ,,, 

'■  polita  eft  ad  axem  &c  BE  fc&ioncra  contingit,  erit,  C F 
ad  FA>  vt  C E ad  E A:  vnde  tSriundta  ED  circulum  /'i'  ba 

bconringitiigiturcontingenrcsper  B 9c  D oGtx , con-  F'  4»< 

neniunteum  axe  in  vno  codeinque  puntlo.  Quod  fuit  / J . jjjj 

dcmonftranduro.  'I  j\ 

• Corollarium.  V \ 

Hinc  facile  etiam  demonftrabimus  fi  dui  tangentes 

in  eodem  pun&o  diametro  occurrant  normalem  B '• • 

FD,  qux  fi  per  vnum  concactum  D tranlcat,  tranfire 
etiam  per  alterum. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

ESto  ABG  clliplis diameter  BD,  ad quata ordinarim  ponatuf  A (3 
aganturq;  per  A & C contingentes. 

Dico  illas  diametro  in  vno  codcmq;  puncto  occurrere. 

‘Dcmonjlratio.  Fu  - 

• ' A * V' 

pEr  id.huius  patet  lingulas  Contingentes  per  A&  C duflas  j \ 

" ■*  cum  diametro  conuenire : fi  igitur  non  coniiemanc  ih  eo-  j \ 

dem  pun&o.occurrat  A F contingens  diametro  in  F,  &CH  / D \ 

In  H : Quoniam  tangens  AF  concurrit  cum  diametro  in  F,  / ^ 

erit  cvtDEadEB,  lic  D F ad  FB.  rUrfum  quoniam  tartgens  (U 5 -V;  c ,, 

CH  concurrit  cum  diametro  in  H,  eritvtDE  adEB,  hoc  /j  \ 

eft.vt  DFad  FB,  fic  DH  ad  HB;  &diuidendovt  DBad 

BF>  fic  DB  ad  BH,  quod  fieri  non  poteft".  quare  tangentes  G 

non  occurrunt  diametro  in  diuerfis  pandis,  ergb  in  eodem.  \ 1 

Quod  erat  demon  lirandum.  \ . J 

PROPOSITIO  XXXV. 

ESto  ABC  ellipfis , diameter  B D producta  vtcunque  in  E,  &ex£  ■ 
demifla:  E A,  E C lectionem  contingant  in  A & C. 

Dico  iunctam  AC,  ordinaiim  efle  pofitam  ad  diametrum  B D. 
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' ■ Dtmonjlrmtio. 

e * 

tjOnatur  ^ F ordinatim  ad  B D Gtquc  H cen- 
•1  trum  cllipfeos; ctit  igitur*  linea  EH  diui/a 
in  B & F m tres  continue  proportionales,  de- 
mittatur quoque  CG  ordinarim  ad  BI  b erit 
denuo  EH  diuifa  in  B,&  G,  m tres  lineas  in 
analogia  contintia;igitur  F St  G . pun&a  funt 
eadem,  quare refla  AFC.cH ordinatim  polita 
dd  diametrum  B I.  Quod  fuit  demonftrandutn. 

Corollarium. 


Hinc feqnitur  fi  ellipfim  AB  C contingant . 

inAStC,  reSxduae AD.CD  conuenicn- 
tesin  D ; iunflaque  AC , bifariam  fccctur  in 
E , reftam  D E tranfire  ptr  centrum  Guc  iunftam  D Eeffd 
diamctrumfcaionis.fi  enim  ED  non  fit  diameter,  duca- 
tur cxD  diameter  D F , occurrens  AC  lineat  in  F.  enc 
igitur  per  procedentem  A C linea  in  F , diuifa  bifariam, 
adeoque  pun&um  F.tdemcumE-  *nde  DF  recta  eadem 
cum  linea  DE.  quod  eft  contra  fuppofitum, quare  D E (c, 
Sioniseft  diameter.  Quod  erat  demonftraudum. 

•PROPOSITIO  XXXVI. 

SI  ellipfim  tangant  binxrectx  coeuntes  in  D,  80 
ex  centro  ducantur  G A,  GC,  G D. 

Dico  triangula  G C D,  G A D cfle  aequalia. 

Demonfiratto. 


c 'pVncta  contafluum  iungantur  refla  AC-  quoniam  c ACbifcftaeftin  E.  cfian- 
T gula  GAEt  GEC,  item  DEC,  DEA  atqualia  erunt  : duo  itaque  triangula 
DEC, DEA.  hoc  eft  cotum  D C G , aequabuntur  duobus  triangulis  DE  A, EA  G. 
hoc  eft  tori  G AD.  Quod  erat  demonftrandutn. 


PROPOSITIO  XXXVII. 

ELlipfim  ABC  fecent  AC,  D B : diametri  quxuis  agantur  per  C Sc. 
D tangentes , qux  per  jq.buiu*  conueniunt  cum  diametro  HK  in 

eodem  pun£lo.  i 

Dico  lineas  A G,  BG  cx  A -Sc  J$  du&as , ipfis  D K,  C K xquidiltan- 
tes , diametrum  H K,  in  vno  eodemque  punito  interfccarc. 


T>cmou- 


Digitized  by  Google 


ELLIPSIS. 


*<rj 


'ajr.foitff. 

blf.lmim. 


>d  nu. 


clM. 


Demonjiratio. 

POnarur  A E occurrere  diametro  in  G Si  B F in 
M ; iunganturque  D C, A B,D  A,  C B. Quoniam 
DC  rnngit  tangentes  DK,  CK.  bifecatura  • dia- 
metro H K in.  L , eft  vero  b A B parallela  ad  D C. 
ergo  Si  hxc  a diametro  bifccatur  in  1.  quare  cC  to- 
txDC,  AB  fintcxqualcs,  erunt  St  carum  dimi- 
dix  DL,  AI  squales.  cum  igitur  etiam  DL,A'I, 
fint  d parallclx,  qua;  eas  iungunt  D A,  II.  paralle- 
lx  erunt.  ergo  figura  AGK.D  parallclogrammum 
cft,promdcquc  DA  xqualisell  GK.  fimili  modo 
oflendemus  BC  squalem efle  M K.  Quarecum 
DA,  BC.  fint  ecquales,  etiam  KGiKM  zquales 
erunt,  vnum  igitur  idemque  punflum  funt  G Sc  M, 
in  quo  paralie!;  tangentibus  D C , C K , dudx  c 
pun&is  A,  B,  occurrunt  diametro.  Quod  fuit  de- 
monfhandum.  ; 


PROPOSITI  O.  XXXV  II  I. 


ELlipfim  cuius  centrum  Alccent  quxuis  dux  diametri  B D,  C E , iuh» 
dlilquc  BC,  OEponacuf  F G diamtter , qux  BC  bifariam  diuidat 
in  H.ipfiajutem  EDoccurrat  ini,  tumperCfltB,itcmD&E,contin-fj4‘**“' 
gentes  agantur,qu;  F Q di*rngtrof  pccuprcnt in  ijfdem  pun&is  F &G. 

Dico  xqualia  efle  inter  Ic;ptimb  triangula  A C F,  A B F,fecundo  trian- 
gula AC? Fj  AD G,  terfio  triangula CBF,  DEG. 


. ..  r-^ 

\.,J 


Demonftratio. 

/"'^Ccurrat  FG  diameter  clliplfi in  K Sc  L.  Quoniam 
V-' igitur  BC  ex  hyppthcfi  in  H diuifa  cl^  bifariam, 
erit  tam  ACH  triangulum  squale  triangulo  AHB, 
quam  HCF  xqualp  trfyhgulolj F.Biviidetorum  trian-f 
gulum  ACE,  aqualceB  tofi  triangulo  AFB,  quode- 
tat primum.  Rurliimcumj  B Ci  £fjs  £quidllle'm  Sc  BC 
in  H diuifa  fit  bifariam  a diametro  F G,  crit^A'  E D in 
l bifariam  diuifa.  quare  ciim  htqti’  tB>  D JJ /Uit  squa- 
les, erunt  4c  harum  dimid.ix  K t,  D I xquaies; 'iuarc  cu 
l.ctiam  fin(  parallclg,  re^  CD.Hl.qux  illas  luu^  ut.funt  ' 
paralicl?)  triangula  iuitiir.  At  H,  AD  I funt  filter  eat 
dem  parallelas.  Sunt  alitem  Sc  bafei  A M , AtV-qualcs  ..  \ 

(cft  enim  A K.  aqual.s,Al.,&k  ffttlpfi  l L'.i  ergo triangulum 
triangulo  AD  I.  lam  vero  A H,  AlClA.  F,  itenique  A I,  A L,  A G muc  t conqnuc. 
quare rano 'AH  ad  AF,  dupbcati cft  rationiS  AH  ad'A'Kf&  ratid  A‘t’i.1  A G? 
duplicata  rationis  AI  ad  AL.  Cum  igitur  rationes  AH,  ad"A'K~f  l°aS|- Ai? 
exdem  fint  (AH  enim  ipfi  AI,  & AK,  ipfu^VL  xqualis  cfl)  erunt  Si  rationes 
A H ad  AF,  AI  ad  AG,  carunderii  ratfdnUm  dupiicatx,  csdeminterfc  t ac 

rm  AID 

xquallp* 

1^1  et  etiam' 

FCH,  GDI  xqualia  efle,  quibus  ii  addas  FBH,GEI,  qux  eodem  pmrie  dilbut-^ 
fu  oftendemus  xqualia, erunt  tota  triangula  CB  F,  DEG;  xqualia.  Quod  erat  ter- 
tio Joco  dcmonflranduiu.  " Ctrol- 


A Off^xqaatur 
Gftrut  | continue. 1 **■**"“■ 
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Corollarium. 

'Inc  patet  quadriJatera  C FB  A . DGEA,  ^qualia  die , eodem  enim  dffcurfia 
probabimus  aqualia  ciTc  triangula  ABF,  AEG,  quo  probauimu*  oeq.ua* 
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PROPOSITIO  X L I. 


Circulus  centro  ellip(cosdelcriptus,fiellipfirafccar,in  quatuor  pun&is 

fi  " 


siccabit. 


Demonjlratio. 


Sic  enim  ellipfcos  cenqro  G deferiptus  circulus  fecas  el- 
Iiplim  inB,  ducatur  axis  FD,  de  reda  B GI;  rum  ordi- 
narim applicccur  BKA  occurrens ellipliin  A, ducantur 
item  reda  A G C,  1 C;  in  triangulis  BKG.AKG.  BK, 

A K>  aequantur,  5c  K G eft  communis, angulique  ad  K re- 
dii ergo  GB,  G A aquales,  quare  ciim  pundum  B Ct  ad 
circulum  ,crit&  pundum  A.  eft  autem  idem  pundum 
etiam  ad  ellipfim.crgocirculusclliplimfecatin  A Dein- 
de A B,  IC  funt1  parallela:,  adeo^;  cum  angulus  A KH 
redus  fit,  erit  etiam  redus  I H Kiac  proinde  ICordina- 
tim  eft  polita  ad  axem  DF,  ac  biledain  H.  funt  autem 
tot?  A B,  I C b aequales  , ergo  A K , I H carum  dimidiae 
etiam  funt  ?quales.In  triangulis  igitur  G K A,  G H I,A  K 
ipfi  1H,  & KGipIi  HG  eft  atqualis  .anguli  vero  AK.G, 

I H G etiam  tcqualesfuntjcrgo  GA,G1  iquantur.qua- 

rectim  pundum  A fit  ad  circulum,  erit  4e  pundum  I.  atqui  etiam  pundum  I eft  ad 
cllipfim.ergocirculuscllipfimfccatin  1.  fimiliter  oflcndemus circulum  cllipfi  oc- 
currere mC.  In  quatuor  igitur  pundisfccar.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium. 

QVod  autem  non  fecet  ellipfim  circulus  in  pluribus  pundis  quam  quatuor,  facili 
colligetur  ex  dcmonftrationeiam  polita. 


biut 
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ELLIPSI  S 

PARS  S EC VNDA 


Dt  feci  oribus  fegmtntis  E llipfios. 


PROPOSITIO  X L 1 1. 

Sit  ABC  ellipfeos  diameter  B D, ad  quamordinatim  ponatur  A E C/ 
iunganturque  ABC. 

Dico  ABC  triangulum  maximum  efle  illorum qua:  fegmento 
ABC  inlcribipoflunt. 


bcmonjlratio. 

ACta  per  B contingente  B F,  ex  A reda  ducatur  qux- 
uis  AF,  occurrens  ellipii  in  G 8c  contingenti  in  F. 
iungantutdue  GC  > FC  : Quoniam  F0  contingens 
cadit  fupra*C»  Igitur  triangulum  AFC  maius  cft  trtan-  "f 
gulo  AGCsfedAFC  triangulo  xqualeeft  triangulum 
ABC  ob  AC,  BF  xquidiftanteswgicurSt  ABC  trian- 
gulum maius  cft  triangulo  AGC  : vnde  cum  idem  de 
alijs  omnibus  triangulis  oftendacur*  patet  ABC  trian- 
gulum, maximum  eorum  efle  qui  (egmcnco  ABC  in- 
(cribi  poflunt.  Quod  erat  dcmonftrandum, 

Corollarium. 


Hinc  facilis praxis  elicitu t ad  infcribendumcuiuis  fe- 
gmento triangulum  maximum:  erigendo  nimirum 
diametrum  B D,  iungendoque  AB,  BC.puuda.dcmonftratiopatct  ex  priori. 


PROPOSITIO  XLI1I. 


TRiangulum  maximum  fegmento  cuiuis 
non  maiori  femiellipliinfcriptum  , maiux 
cft  dimidio  eiufdcm  fegmenti. 

‘Demonjlratio. 

JJSto  ABC  fegmento , non  maiori  fcmiellipfi  inicri- 
^ptum  triangulum  maximum  ABC  Dico  illud  ma- 
ius efle  dimidio  fegmenri  ABC:  du&a  enim  diametro 
BE,quac  AC  fubtenfam  diuidat  bifariam  in  D.eriga- 
tur  ex  A Sc  C linex  A F,  C G parallelx  diametro  B E, 
quxFG  contingenti  per  B a&xoccurrantin  F&G. 
iunganturque  AB, CB:  triangulum  ABCbdimidium 
eftparallelogrammi  AG.  Atqui  AGparallclogram- 
mum  maius  cft  figmento  AB  C,  cum  AF,CG,  F G li- 
ne* cadant  extra  cllipfim;  igitur  Sc  triangulum  ABC, 
maius  cft  dimidio  eiufdcm  fegmenti.  Quod  fuit  de- 
monftrandum. 

PRO- 
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PROPOSITIO  X L I V. 

ELIipflm  ABC  Iccct  diameter  B D , ad  quam  ordinatim  pofita  fit 
AE  C:  iundtis  AB  , CB  inferibatur  fegmento  AFB  triangulum 
maximu  A FB,&  ex  FponaturFG  parallela  A C,  iunganturcp  BG,GC. 

Dico  B GC  triangulum  efle maximum  eorum  qua: fegmento  BGC 
inferibi  poflunt,  & fi  triangula  fuerint  maxima,  dico  FG  efle  paralle- 
lam ad  A C.  . * 

Demonflratio. 


Q Vomam  *FH,  GI  linea:  funt  aequales, triangula  FBH.GBl.  eandemhaben- 
v^ria  altitudinem,  aequalia  erunt,  fimiliter  triangula  FAH,  GIC  inter  paralle- 
las gG,AC  conftituta  erunr  aqualia  ac  proinde  aequabunturtota  triangula  B F A, 
BGC  : fi  igitur  BGC  non  fit  maximum, ponatur  aliud  BLC,  maius  triangulo 
BGC,  iccx  L ducatur JLM  aiquidiftans  ACi  erit  igitur  vt  prius  triangulum  B LC» 
aequale  triangulo  AMB,adcoque&  AMB  triangulum,  maius  triangulo  BGC 
id  cft  AFB,  quod cft contra fuppofitum.cuBF  Amaximum  ponaturngitur  B GC 
triangulum  maximum  cft  corii  qua:  fegmento  BGC  infteribi  poffunt.quod  etat  pri- 
mura.fint  deinde  triangula  BFA,  BGC  maxima, demonftrabimus  iunSam  FG 
_ parallelam  efle  AC.  fi  enim  non  cft  parallela,  fit  alia  fupravclinfraipiam  F Gpa- 
ra  licia  ad  AC, nimirum  rea»  F Ls  iunganturqu e BL,CL.  ergo  per  primam  par- 
tem huius  triangulum  BLC  erit  maximum  , quod  fieri  non  poceftcum  FGC  ex 
hy  pothefi  fit  maximum.Non  igitur  F L,  aut  alia  vlla  praeter  F G eft  parallela  ad  AC, 
Quoderat  fecundo  loco  demonftrandum. 

• j * 

Corollarium  primum. 

. JLTIucfequitur  (i  triangula  B F A,B  GC  maxima  fine  eorum  quet  fegmentis  /nferi- 
bi  poliunt,  efle  aequalia.  Nam  per  fecundam  partemhuius  FG  eft  parallela  ad 
AC.  VndetpH.Gl  aequales  funr,  ac  proinde  triangula  FB  H,  BI  G,  ii  FAK 
G C I;  adeoque  Se  tota  B F A,  B G C qqualia  funt. 


Ll  i 


(prol- 
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CoroUarium jicundum. 


QVod  fi  fuerint  bina:  AC.FG  ad  diametrum  ordinarim  poGrat,  iungamurque 
F A, CG. triangula  quz  legmcntis  AF,  C G infcribuntur  maxima  , inter fc 
quoque  tcqualia  clTc,  eodem  plane  dilcnrfudemonftrab  imus,  quo  vG  fumus  in  pro- 
poGtione  & corollario  primo,  nullo  alio  immutato,  quim  quod  loco  t6.  huius  afiu- 
menda  fit  vigefimafeptima, 

PROPOSITIO  X L V. 

Sic  ABCellipfisdiameccrquxcunque  B D ad  quam  ordinatim  po  ni- 
tur  A bC. 

Dico  AGBF  fegmentum  xquari  legmenco  CH  B F. 


Demonjiratio.- 

t Vnflis  A B,  C B,  infcribuntur  > fegmentis  re- 
■^liquis  triangula  maxima  A GB,  C HB  erunt 
illaperprimum  Coroib  pratccdentis  propofi- 
tionis  inter  fe  aequalia  & bmaiora  dimidio  le- 
gmentorum  ABG  >C  BH:  d*in  St  refiduis  V- 
trimque  fegmentis  triangula  inlcribantur 
maxima  A KG,  GIB,  CMH.BLH  erunt 
vt  prius  triangula  A K G,  GI B partimper  co- 
rollar. primum, partim per  fecundum  aqualia 
triangulis  CMH.BLH,  & maiora  dimidijs 
(egmentorum:  igitur  cdm  ea  inferiptio  femper 
poifitcontinuarnn vtroque  fegmento  AGB, 
BHC,  & vtrimque  partes  ablata:  fine  inter  fe 
aquales, maiores  dimidio/egmentoru  a qui* 
bus  auferuntur,  confiat  ‘AGB  fegmentum  a:- 
quale  effe  fegmento  C H B.  Quare  addicis  x- 
qualibus  triangulis  ABF  , C BF  erunt  tota 


fegmenta  AGBF.CHBF  xqualia.  Quod  erat  demonfirandum. 


Corollarium. 

HIncfequitur  a quauis  diametro  ellipfim  bifariam  fecari:  fit  enim  diameter  qua:- 
uis  BD, &ducatur  perquoduis  illius  punftum  ordinarim  AF C,pcr ptopofi- 
tionemiamdemonfiratam  fegmentum  ABF, fegmento  BCF,  aquatur. rurfuni 
pereandempropofitionclegmentum  ADF.fegmento  CDF  aquale  cft.  ergo  te- 
gmenta ABF.ADF,  hoceft  totum  fegmentum  D AB,  aquantur  fegmentis  BCF, 
CDF,  hoc  cft  toti  fegmento  DCB;  bifariam  igitur  diuifa  cft  cllipfis  a diame- 
tro BD. 

PROPOSITIO  X L V I.  . 

Diametri  dux  coniugatx  ellipfim  quadrifariam  diuidunt,  & diametri 
ellipfim  quadrifariam  diuidentes,  funt  inter  fc  coniugatx. 


'T)emon- 
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Demonflratio. 

SIntin  ABC  ellipfi diametri duz  coniugatz  AB>  CD. 

dico illas  ellipfim  quadrifariam diuidere  ; &fi  A B,  CD 
diametri  cllipfmi  quadrifariam  diuidant , dico  illas  effc  con- 
iugaras.  Quoniam  A B,CD  diametri  fune  coniugacx  ferit 
A B ordinarim  polita  ad  diametrum  D C,  vnde»  tam  AEC, 

CEB  quam  A ED.  B ED  icdorcs  funt «quales i funt  au- 
tem & AEC,  AED  ledoresob  eandem  rationem  «qua- 
Ics ; ledores igitur quatuor  AEC, CE B,B  ED,  D F.  A, funt 
mterfe  «quales  ,8c  AB  , CD  line*  quadrifariam  diuidunt 
ellipfim : Quod  eratjprimum. 

Sitiam  ellipfis  quadrifariam diuifa  , dico  AB,CD  dia- 
metros efte com ugatas.  lin  vero  ducatur  ipli  CD,  coniu- 
gata  FG,  igitur  F E C , fedor  quadrans  cllipfeos  cft  per  priorem  partem  huius.  At- 
qui ledor  A-EC  e*  hypothcli  etiam  quarta  cllipfeos  pars  cft,  ergo  fcdores  F E C, 
AEC  «quales  liint,  pars  & totum.quod  ficti  nequitiigitur  FG  diameter  non  cft 
toniugataiplius  CD,  ncc  quarius  aiiaprxicr  AB.  Quod  erat  demonftrandumt 

■ . Corollarium. 

*l~  TInc  patet  fcdorcs  quarumcumque  Conjugatarum  , «quales  efte  fedoribuscu» 
A*iulcunque  alterius  conjugationis  Ungulos  lingulis:  linguli  enim  quadrantes 
funt  cllipfeos,  & Ii  ledores  lint  «quales  ac  latera  vnius  fint  coniugat*,  altestut 
•tiam  latera  efte  coniugatas. 

PROPOSITIO  XLVII. 

Ectores  ad  verticem oppofiti  funt  inter  fe  «quales. 

Demtmjlratio. 

CEcent  ABC  ellipfim  diametri  quzeunque 
*^AC,BD.  dico  fcdorcs  ad  verticem  oppolitos 
efte  inter  Ic  «quales,  ducantur  enim  ex  E centro 
diametri  du«  EF,  EGiii  feF  quidem coniugata 
ipfiEBiEG  veto  coniugata  iph  AE.  Quoniam 
igitur  fcdorcs  BEF,  AEG,  t> «quales funt.dem- 
pto  communi  AEF.erit  fedor  AEB  , «qualis 
Pedori  FEGirurfum  clim  fcdorcs  FED,  GE'C 
c fint  qquales.dcmpto  communi  DEG,  eritfcdoc 
DEC  «qualis fedori  FEG,  ideft  AEB  ad  ver- 
ticem oppofico.  eodem  modo oftenduntur  AED, 

BEC  Adores  «quales,  igitur,  8cc.  Quodfuirde- 
raonftrandum. 

propositio  xlvii  i. 

Sit  in  A DC  ellipfi  feftor  quicynque  ABC  , opoftetex  B redbrrt 
ad  pcriphqnam  ducere,  quae  cum  AB  linea  fcdkorem  eonftituat  da- 
to ABC  «qualem, 

'3'  ■ 
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Conftruttio  e?  dcmonflratio. 

DVcatur  ex  C ordinarim  ad  diametrum  AB  , refla 
CED,  iungacurquc  BD.  dico faflumcfle  quod  pe- 
titur. eft  enim  Tegmentum  AED  > atquale  icgmento 
AECi  & cum  squales  fine  CE»  E D,  triangulum  DEB 
xqualc  eft  triangulo  CEB,  igitur  &c  feflor  A BD  xqua- 
lis  feflori  ABC.  eduximus  igitur  , Stc.  Quod  fuit  fa- 
ciendum. 


h: 


blW. 


c au. 


PROPOSITIO-  X L I X. 

J Abeant  A DB,CDB  feflores  atquales  com- 
mune latus  B D,iunganturque  AB,CB. 
Dico  fegmerita  lineis  A B , C B ablata  efle  inter 
fe aequalia,  &fi  fcgmenrafuerintatqualia,  dico  & feflores  xquari. 

1 " Demonjlratio. 

TVngantur  A,C  occurratque  A C,linea  diametro  BDin 
-^■E,  tum  fi  AC  non  fit  diuifa  bifariam  in  Eidiuidatur  bifa- 
riam in  H,agatur<Juc  per  H diameter  D K.Quoniam  A C» 
linea  ordinarim  dufla  eft  ad  diametrum  D K > erunt 
AHK»  CHKbfegmentaa;qualia.luntaurem4c  AHDi 
CHD  triangula  xqualia,  leflores  igitur  A DK,  CDK 
' ulterie  squales  funt  , fedex  hypothcfi  quoque  feflores 
ADB,  CDB  squales  funt,  igitur  feflor  CDK.xqualis 
eft  feflori  CDB  pars  toti.  Quod  abfurdum.  quate  AH 
linea  nondiuiditurin  H bifariami  nccinaliopunflo  qua 
in  E : adeoque  igitur  A C,  Irnea  pofira  eft  ordmatim.ad  dia- 
metrum BD-  unde  AEB  fegmentum c eft  aequale  fe- 
gmento  CEB.  funt  autem  AEB.CEB  ttianguiaxqfialia,  ergo  reliquum  fegmen- 
tum AB,  xquale  eft  fegmento  C B quod  erat  primum . 

Sint  lam  AB,CB  Tegmenta  xqualiagc  ex  A,B,C  punflis  diametri  ponatur  A D» 
BD, CD,dicofeflorcs  ADB,  CD  B,  efle inter fcxquales.fin verd  : fiat  CDB  ie- 
84S .lmm.  ^0ri®qualis  feflor  d BD  L , iunganturque  punfla  LB.  erit  igitur  LB  feg men- 
tum xquale  fegmento  CB  hoc  eft  AB  per hypothcfin.adeoqueparsxqualis toti. 
Quod  fieri  fton^roteft.  igitur  feflor  BDL  non  eft  squalis  feflori  CDB:  necalius 
quifquam prxter  ADB  feftorem.  Quod  erat demonftrandum. 

PROPOSITIO  L. 

Sit  ABC  feflor  quicunquc. 

Dico  lincgm  cx  centro  duflam,  qu?  AC 
fubtenfam  diuidit  bifariam,  feflorem  quoque  bi- 
fariam fecare. 

Demonflratio. 

DVcatur  ex  B centro  diameter  BD,  fecans bifariam 
AC  lineamin  E:  dico  AB  D,  CBD  feflores efle ae- 
quales : Cum  enim  AC  in  E diuifa  Gt  bifariam.erunc 
A B E,  C B E tsiangula  xqualia,  fcd,  quia  A C eft  ordina- 
rim pofita  ad  diametrum  B D,  etiam  fegmenta  ' AED, 
CED  funt  xqualia  , igitur  totus  feflor  ABD,  feflori 
CBD  xquale  eft. Quod  erat  demonftrandum. 

PRO- 
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PROPOSITIO  L I. 

ELIipfim  ABC  feccntduxquauis parallela:  AD,  B C,  iunganturq; 
AB,  CD. 

Dico  AB,CG  (egmenta e(Te  aqualia,  &fi  fegmenta fuerint aqualia, 
dico  BC,  AD  lineas  aquidiftare. 

Demonflratio. 

J^Iuifis  AD.BC  bifjrian)i in  F Se  E agatur  per  F & 

■^E  linea  FE, occurrcnjellipfi  in  H.crit  illa  diame- 
ter. quare  BFH,  CFH  icgmcnra  * funt  aqualia. rur- 
lum  quoniam  AE.D  E aquales  funt,&  fegmenta  A FI  E, 

DHE  squalia  erunt:  ablatis  igitur  atqualibus  Tegmentis 
BHF.C  H F remanent  fegmenta  A B , FE.DC.FE 
aqualia.  Deinde  quontam  AE.ED  funt  xquales,  & 
altitudo  communis  parallelarum  BC.AD,  etunt  A E 
FB.DEFC  trapezia  aqualia,  igiturabaquaiibusfe-  A 
gmentis  A B FE,  D C F E,  trapezijs,  ablat.s  aqu  alibus, 
manent  A B , C D reliqua  (egmenta  inter  fe  aqualia. 

Quoti  erat  primum. 

Simiam  AB,CD  fegmenta  fqualia , iuneanturque 
B C,  A D;  dico  AD.BC  lineas  x juidiftarciiin  vcro,du- 
catur  ip(i  BC  parallela  A Gi innganturquc  CG  : erit 

igitur  perprimam  partem  huius iegrtientum  AB  xqua- 

ie  Tegmento  C G : (cd  SeCD  Tegmentum  ex  hypothefi  arqualc  eil  fcgmentoABi 
fegmenta  igitur  C D.  C Gfuiitxquaha, quod  fieri  non  poteft,  cdm  pundlum  Gca- 
dat  fupra  vel  infra  D,  adeoque  C G fegmentum  maius  vel  minus  ficlegmento  C D: 
fgitut  AG  linea  non  aquidiftatipli  B C»fed  fola  AD.  Quodcratdemonftrandum. 

Quod  (i  pun&um  datum  D idem  fic  cum  pun&o  A, 
ducatur  AL  tangens  cllipOm  in  puntfto  A fiueD,(func 
enim  A fli  D iain  ex  hypothefi  vnum  idemque  pun- 
Alurajduftljue  BG  parallclaad  AL  iunge  DO. 

Dico  hanc  abicindere  Tegmentum  DFG  aequale  fe- 
gmento ACB.  1 

Ex contadfu  ducatur  diameter  A Ki  igitur  BQ  quia  3 
tangenti  xquidiilat.cft  ordinatim  B polita  ad  diametrum 
AK  , adeoque  bifefla  in  H , triangula  fgitur  BAH, 

G A H aquantur;  aquantur  verd  c at  fegmenta  B C A H, 

G F A H.  ctgo  reliqua  etiam  fegmenta  BCA.GFAfi- 
ueGFB  aquantur.  FaiSum  igitur  eft  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  HI. 

SEcet  cliipfim  reda  quaculs  AB  ; auferens 
ACB  fegmentum  , & detur  in  peripheria 
pundtum  quoduis  D,  oportet  ex  D redhm  ducere  D E , qu?  auferat  fe- 
gmentum D E F , aquale  (egmento  ABC. 


» 4j.fr*»»*. 
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Conftrucho  isr  demonflratio. 

IVngamurBD,&cx  A ponatur  A E xquididans  B D, 
lunganturquc  ED.  patet  pcrprxccdentcm  DEF  fic- 
gmcmutn xqualc cfle Icgmcnto  ABC.Igitur  ex  pun- 
do  dato,  &c.  Quod  erat  faciendum: 

PROPOSITIO  L 1 1 1. 

SEcent  ABCtllipfim  dux  quxuislinec  AB, 
B E fegmenta  auferentes  xqualia : diuifls  au- 
tem AB  , D E redis  bifariam  in  G & H , du- 
cantur per  G & H diametri  I G C , I H F. 

Dico  illas  in  G & H proportionaliter  efle  diuifas.  Et  fr  diametri  fint 
proportionaliter  diuif^  :dico  fcgmcntaefTe  xqualia. 

Demonflratio. 

T Vngantur  A D,  B E,  A C,  D F,  G H,C  B,  FE.  C F.  Quo- 
-*niam  A C B,  D F E fegmenta  ponunturxqualia , A D, 
EB  lincz  'parallclx  funt:  efi  autem  vt  A G ad  G B,  fic 
DH  ad  HE,  cum  AB  , DE  linex  in  G & H diuifie 
fint  bifariam , igitur  & GH  linea  ajquidiftat  AD,  BE. 
lam  vero  cum  AB  fit  ad  diametrum  IC  ordinarim  po- 
fita,  erunt  fegmenta  AGC,  BGCb  xqualia,  adeoque 
legmentum  AGC  dimidium  Tegmenti  ACB.  fimilide 
caula  fegmentum  DFH dimidium  eft  fegmenti  DFE. 
Quare  cum  tota  fegmenta  A C B,  D FE  ponantur  xqua- 
lia.  erunt  etiam  fegmenta  AGC,  DFH,  eorum  dimidia 
inter  (c  xqualia.  Deinde  c triangula  ACB,  DFE  maxi- 
ma  funt  eorum  quae  fegmentis  inferi  bi  poliunt,  &quo- 
□iam  A D,  B E oftenfae  funt  parallela:,  etiam  linter  fe  zqualia  erunt:  xquabuntut 
igitur  8 c eorum  dimidia  triangula  A G C,  DF  H:  qux  fi  auferas  a fegmentis  aequali. 
e bus  AGC,  DFH,  remancntfcgmenta  zqualia  AC.  DC,  ergoCF  linea 'zqui- 
diflatrcdxAD  hpccft  GH:  quare vtCG  ad  GI,  fic  FH  ad  HI.  Quod  erat 
dcmonftrandum.  Hinc  iam  veritas  conuerfie  fit  manifella. 

PROPOSITIO  LIV. 

Sit  in  AB  C ellipfi  quxuis diametrorum  coniugatio  AC,  B D,  iun- 
daque  AB, ducatur  quxuis  F G parallela  AB;  & cx  F & G,  re&x 
ponantur  GH,  F I ordinarim  ad  diametros  BD,  AC. 

Dico  AC,  BD  diametros  in  K & L proportionaliter efle  diuifas. 


De/non- 


Digitized  by  Google 


ELLIPSIS. 


»73 


Demonjlratio. 

T Vngantur  GB,  BH.FA,  AI, HI.  Quoniam  AB, 
AGI'  lincx  zquidiftanc  , eruntGB  , » FATegmenta 
xqualia;  Tcd  G B Tegmento  cft  asquale  Tegmentum  H B. 

( nam  fcgmcntu line*  GKB  sequatur  legmento  HKB, 

& triangulum  GBK  triangulo  HBK)  & FA  Tegmen- 
to ob  eandem  cauiam  atquatur  Icgmentum  AIs  igitur  8r  A 
HB  Tegmentum  eft  xquale  legmento  AI,&HIxqui- 
diftat  blinex  AB,  hoc  cft  FG.  quare  totum  Tegmentum 
GBH,  squale  eft  toti  Tegmento  FAI  : adeoque  per 
prxccdcntcm  AC , BD  diametri  in  K «e  L fimiliter 
Tunt  diuiTx.  Quod  erat  dcmonfttanduro. 

PROPOSITIO  LV. 


A fl.biuw. 


b 4J.U.V 


C 41  buin. 

d }l.  bui»t. 


IN  ellipfi  data  (It  quxeunque  diametrorum coniugatio  AB,  CB  , 8c 
iungatur  A C,  cui  parallela  (it  quxuis  E D , ex  punitis  autem  D , & E 
ducantur  ordinatim  ad  diametros  D F,  E H,  D G,  E I,  erunt  igitur  figurx 
DFBG,EIBH  parallclogramma. 

Dico  parallelogramma illa  xqualia  cfle. 

‘ Demonjlratio . . 

QVia  per  praecedentem  BA,  BC  proportionaliter 
Tunt diuilx, erit  AB  ad  BF,vt  CB  ad  BH : &per.’ 
mutando vt  AB  ad  CB.lic  BF  ad  B H.  TimiliterAB 
per  prxcedentem  eft  ad  B1  vc  CBadBG,&  permu- 
tando vt  AB  ad  CB,  fic  BI  ad  BG.  ergo  BF  cft  ad 
B H,  vt  BI  ad  BG.  ergo  «parallelogramma  AG,HI 
asqnaha  Tunt.  Quod  erat  demonfttaudum. 

PROPOSITIO  L V I. 

. MJJ  • ■ ’L  . . - 

Sint  AB,BC  diametri  coniugats,- iundlispun- 
disAC,  ducatur  E D:  parallela  redi  AC, 
tumex  D & E red?  ponantur  E I,DF,  D G,E  H 

ordinatim  ad  diametros  AB,  CB,  iungantut^ue  ■ 1 

EB.DB.  ! 

Dico  EBD  fedorem , xquari  figurx  E I F D K E. 

Demonflratio. 

T)Er  prxcedentem  parallelogramma  F G,  HI:  6r  illorum  dimidia,  triangula  DFB, 
•A  £ f B inter  Te  Tunt  xqualiai  ablato  igitur  communi  LIB,  erit  EL  B triangulum 
aequale  trapezio  DFIL.  quare  addita  figura  communi  ELDKE  , Tcdor  EBD 
jequaliseft  figurx  E1FDKE.  Quod  eratdemonftrandutn. 

PROPOSITIO  L V I I. 

Ecent  ABC  ellipfim  dux  quxuis  linee  AB,CD,  oportet  CD  line? 
parallelam  ducere,  qu?  Tegmentum  auferat  xquale  Iegmento  AHB. 

M m Conflru- 
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(onUruliio  <?  demonjlratit. 

DIuifis  AB,  CD  bifariam  in  E & F,  agantur  c* 
G centro  per  E fic  F diametri  GH,  GI;  tum 
GI  diutdaturin  K>  ficut  HG  diuifaeftinE,  pona- 
turque per  K ordinatim  LM,  patet  per  53.  huius 
L1M,  AHB  legmenta  effc  zqualia;  cft aurem  LM 
parallela  dat;  CD,  igitur  dato  in  ellipfi  Tegmento, 
L &c,  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LVIII. 


SEcent  ABC  ellipfimconiugatxduzdiamccri  A B , CD.  diui&qu* 
C D illarum  altera  quadrifariam  in  E G , agantur  per  E & G redx 
H I,  K L xquidifiantes  diametro  A B,  iunganturq;  puncta  D , K,  H,  C, 
I,  L,  D. 

Dtco  L D,  D K,  K H,  H C,  C I,  I L lineas  fegm enta  auferre  x qual ia. 


Demonflratio. 

QVoniam  KL,  HI,  funt  parallelae  reflat  AB,  qua; 

cft  diameter  coniugata  ipfi  DC,  erunt  KL,  Hior- 
dinacim  polita-  ad  D C-  ergo  vc  reflangulum  D G C.ad 
reflangulum  DEC,  ita  quadratum  KG,  ad  quadratum 
H E,  adeoque  cum  rc&angula  fine  zqualia  , etiam  qua. 
drata erunt zqualia  , vnde  ic  reda-  KG,  HE  xquales 
funt.  funt  vero  Se  GF,  EF  zqualcsiSc  anguli  K GF, 
FEI  fquod  H I, KL  fint  parallela  J zquales  funti igi- 
tur KGF  triangulum zqualeeft triangulo  FEI,  angu. 
lufque  IFE  tqualis  angulo  GFK,8cquia  GFE,linea 
refla  cft , anguli  IFE,  KFG  ad  verticem  condituri 
funt  zquales: vnde  K F I.punfla  funt  in  diredum,adcoq; 
fcflores  K F D,  C F I,  lunt  ad  verticem  condituri : quia 
aurem  oftendi  triangulum  KF  G, aequati  triangulo  IFE, 
& fimili  difcurfu  oftendi  poflic  triangulum  quoqi  D KG 
zquari  triangulo  ICE,  erit  triangulum  totum  D K F,  xquale  toti  triangulo  ICF, 
Atqui  & fcflores  D F K,I  F C ad  verticem  poliri  * funt  xqualcs.Igitur  reliqua  etiam 
fegmenta  DK,ICinterfe  zqualia  erunt. code  modo  oftenduntur  D L,HC  Tegmen- 
ta zqualia. Iterum  cum  duo  latera  K G,  G Ffint  duobus  lateribus  D G,  G L zqua- 
lia,Sc  anguli  lateribus  qqualibus  coptcnti  ad  vertice  zqualesierunt  triangula  GKF, 
DGL  inter  fe  zqualia  ,& angulus  GKF  zqualis  angulo  altero  GLD:  adeoque 
KFLDL  linez  parallclz.  quare  b D K,  L 1 fegmenta  lunt  inter  fc  xquatia.-cft  vero 
iam  oftenfum  fegmenta  quoque  CI,  DK  zqualia  e (fc.xquantur igitur  tria  fegmen- 
ta DK,  LI,  C I.  vltcriusquia  DC.LI  iangunt qquales ic parallelas  GL,FEI, 
ipfii  etiam  erunt  parallclz.  vnde  rurliim  c (egmenu  CI»DL  zqualia  funcixquan- 
tur  igitur  qultuorfegmeAti  D L,  C I,L  I,  D K.  Rurfum  quiaKH,LI,iunguntKL, 
HI  zquales  «Sc  parallelis, funt iplq  etiam  parallclz : erunt  ergo  axqualia  etiam  fe- 
gmenta KH.LL  xquantur  igitur  quinque  legmenta  KH,LI,KD,DL,CI.  Atqui 
etiam  oftenfum  eftxqualia  efic  fegmenta  HC,DL;  zquantur  igitur  omnia  fex  fe- 
gmenta. Quod  fuerat  dcmonftrandum. 

Vocetur  autem  figura  DKHCIL,  cllipfi  inferipta,  polygonum  regulare. 
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EAdem  manente  figura  propofitum  fit  ellipfi  hexagonum  regulare 
inferibere.  • 

• C onftrutho  (4  demonflnuio. 

CVmantur  duae  quxuis diametri coniugarc  AB,  CD  , diuifaque  CD  quadrifa- 
riam in  E &G,  agantur  per  E U G linex  HI,  K.L  xquidiftances  AB:  du- 
canturque  DK,  KH,  HC,  CI>  I L,  LD:  patet  per  prxcedentem:  reflas  illis  Te- 
gmenta afferte  xqualia,  adeo^ue  figuram  hexagonam  DKt  HC.ILD,  efle  regu- 
larem; igitur  ellipli  hexagonum  inlcripfimus  regulare.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  LX. 

SEcent  ABCcllipfim  duae  quxuis  linc^  A C,D  E auferentes  Tegmen- 
ta aqualia,  ducantutijue  ad  illarum  extremitates  femidiametri  F A, 
FC,  FD,  FE. 

Dico  rectores  A F C,  D FE,  efle  aquales , & fi  fedtores  fuerint  aqua- 
les, dico  fegmentaefie  xqualia. 

Demonflratio. 

Dlulfis  A C.  D E bifariam  in  G Sr  H agantur  per 
G & H, diametri FB,  FI, iUhganturquc  AB,BC. 

DI, EI-  quoniam  legmenta  AC,  DE  ex  hypotliefi 
funt  xqualia , ergo  teClx,  quxpunfta  C&E.A  JcD 
jungerent,  forent  «parallclx.  ergo  l>  triangula  Tegmen- 
tis AC,  D E inferiptorum  maxima , fun t xqualia , fed 
ABC,  DI  E,  « funt  inferiptorum  maxima,  erunt  igi- 
tur triangula  ABC,  DI  E,  xqualia;  qtlia  autem  FB, 

F I diametri  in  G Se  H , fontproportionaliter  adiui- 
Ce:  igitur  vt  ABC  triangulum  eft  ad  triangulu  A FC, 
ficDIE  triangulam  eft  ad  triangulum  DFE.& per- 
mutando vt  A B C ttiangulum  ell ad  triangulu DIE, 
llc  AFC  triangulum  eft  ad  triangulum  DFE.  Cum 
igiturtriangula  ABC,D1F,  xqualia  fint,  etiam  trian- 
gula A F C,DF  E xqualia  erunt. Quare  additis  aqua- 
libus Tegmentis  AC,DE»  erunt  fedotes  F A C,  F D E 
xquales.  . 

Sint  iam  fetftores  A F C,  D F E xquales,  iunganrurque  AC,  DE.  Dico  ABC, 
DIE  Tegmenta  quoque  eiTe  xqualia;  fin  vero  : fit  alterutrum  (puta)  DI  E minus 
altero, ducaturdjue c ex  D linea  DK,  Tegmentum  auferens  xqualc  figmento  ABC;, 
&iungantut  F,  K.  Quoniam  igitutfegmentum  D IK  xqualeeft  Tegmento  ABC, 
feftor  D F K>  xqualis  eft  feflori  AFC,  id  eft  fc&ori  DFE  quod  neti  non  poceft; 
Tegmenta  ergo  AC,  DE  non  inxqualia  fimt/cdzqualia.Qaioderat  dctnonftrandu, 

QrolUrtum. 

£X  hac  & ex  53. huius  fequitur  primo,  fiAFC,  DFE  TedoreS  quiuis  fiietirttx- 
quales  • corumcjiiefiibtenfq  in  G Se  H diuifx  bifariam,  quod  diametri  per  G St 
H dudx , ijftlcm  punctis  proportionalirer  diuidantur, 

. Secundo  fi  fe&ores  duo  A F C,  DFE  fuerint  xquales,  fubcendartturque  jpforum 
anguli  redis  AC,  DEiquodtriangula  AFC,  DFE  fintqqualia. 

Tertio  hinc  tale  problema  foluitur.  dato  AFB  Tectore  quocunque, oportet  ex  F 
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duas  educere  femidiametros  quz  feftorem  confli ruant  sexualem  feftori  AFB:  pro 
conftrmftioneiun&a  AB,  ducatur  e*  Flemidiaraeter  quacunque  F D : tum  « cx  D 
redta  ducatur  D I Icgmcntum*  auferens  aequale  fegmento  AB  jungacurque  IF» 
patet  IFD  fc&orcm zquari  feftori  AFB. 

PROPOSITIO  L X I. 

Sint  A B C,  D B E feftores  requalcs  : iun&ifquc  A C , D E ducatur 
cx  B quatuis  linea  BG  fecans  AC  lineam  in  F:  deinfe£tori  ABG 
fiat  qualis  ledtor  D B H fecetq;  HB  linea , rcftam  EO  in  I. 
i.  Dico  ta<n  AC,  DE  lineas  quam  BG,  H B in  F & I proportionaii- 
tcr  ciTc  diuiias. 

• i « ■;  Demonftratio. 

T Vngantur  A G>  G C,  D H,  H E.  Quoniam  ex  hypothcfi 
-*fecftorc5tam  ABG,  DBH.quam  ABC,  DBE  fune 
zquales,  erunt  & reliqui  GBC. , HBE  zquales.  quare 
A G B triangulum  aequale  triangulo  D HB,  fit  tn angu- 
lum CGB  aequale  triangulo  H E Aquare  vt  triangulum 
BAG  ad  triangulum  GCB,  fic  BUH  triangulum  ad 
triangulum  B H E,  fed  ( quod  facile  exi.fi.  eft  dcmonftra- 
cu) rationes  reflarum  AF,  FC,  fic  Dl.lE.ezdem  fune 
cum  rationibus  triangulorum  BAG,  GCB, fit  B D H, 
BHE.  Ergo  etiam  , AF  eft  ad  FC  , vt  DI  ad  IE. 
Deinde  cum  trapezia  G A B C,  B D H E aequalia  fine  ( eft 
enim  e triangulum  BAG,  triangulo  B D H , fic  trianguli 
•B  G C,  triangulo  B HE,zquale)fitautem  fic  ACB  trian- 
gulum ‘i  zqualc  triangulo  D E B,  erit  reliquum  trianguli 
nW  «ctjuiUbiciKjuu  DHE;  igitur  vt  AGC  triangulum  ad  triangulum  ACB, 
mmjiw.  " id  eft  e vt  Q F ad  F B fic  D HE  triangulum  ad  triangulum  D EB  id  eft  H I ad  - 
“'  <•  IB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X I I. 

SInc  iam  AC,  DE  linea:  in  F & I proportionaliter diuifz : aganturq,- 
per  F & I lemidiametri  BG  ,BH. 

Dico  ABG,  D B H le&ores  efle  aequales. 

. DtmonUratio. 

Cln  verd  :fit  alteruter  vt  A B G minor  altero  : fiat  A B K fctftor  zqualis  feftoti 
^D  B H,  fecetque  B K linea  reftam  A C in  L.  quoniam  A B K , D B H fetiores 
fune  zquales:  en  c per  primam  partemhuius  AL  ad  LC.n  DIadIE.  Atqui  etiam 
AF  eft  ad  FC,  vt  DI  ad  IE,  igitur  vt  AF  ad  FC.  fic  AL  ad  LC.  quod  fieri 
nonpoteft  : quia  punftum  L cadit  vlcra  aut  citra  F.  quare  feftor  ABK  non  eft 
zqualis  feftori  DBH  necaliusquifquamprzter  ABG-  Quod  erat  dcmonftran- 
dum. 
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, PROPOSITIO  LXIII. 

Sint  duqquiuis  diametri  AB,  A C, iundlifljue  illarum  extremitati' 
bus,  ducantur  du;quxuis  alix  diametri  AD,  A E fic  vtiunda  DE, 
fint  ABC,  A DE  triangula  aequalia  : diuifis  autem  BC,  DE  bifa- 
riam in  F & G , agantur  per  F Sc  G,  diametri  AH,  AI:  quq  ii  in  F St 
G,proportionaliterfint  diuil?, 

Dico  B A C,  D A E fc&orcs  efle  x qualer. 

‘Demonflratto. 

QVoniam  AH,  AI  diametri  in  F & G proportionali-  ^N.  i 

ter  funt  Hiuilj,  erunt  BHC,  DIB  fcgmenta  * ajqua-  \ 

lia.-funt  autem  ex  hypothefi  triangula  A B C,  A D E xqua-  \ \ 

lia;  feflorei  igitur  B A C,  DAE  funt  inter  fexquales.  / X\  \ \ 

Quod  erat  demonftranitum.  / \\  I 

PROPOSITIO  L‘XIV.  j /A 

Sint  duo  Ic&oresD  ABC,  DEIF,du£Hlquerc-  \/  / /. 

<Stis  AC,  L M, 8c bilectis  in  H St  G,  ducantur  \-s  / / 

diametri  DHB,  D G I.Sit  autem  ratio  D G ad  D I v\  '■ 
minor  ratione  D H ad  D B. 

Dico  fcdlorem  DEIF  maiorem  efle  le&orc 
DABC.  T 

ConflruUu  (y  dewenftr&tto.  x? 

QVoniam  DG  eftad  DI  in  minori  proportione  quam  4 /■'  H _ 

DHadDB.  Fiat  DK  ad  DI,vt  DM  ad  DBt  raa-  0<T  /V 

# ior  igitur  erit  DK  quam  DG,  acpunftutn  K cadet  inter  / \ / \ 

G ac  I.  per  K ducatur  ordinatio»  LKM;  iunganturque  / \ / \ 

DL,  DM;legmcnta igitur  LIM,  ABC  b xqualia  funt.  j./  \ / \ 

Quare  fetiores  etiam  < DL  IM,  DABC  funt  zquales,  -Xl) 

acproinde feflorDElF  maioreftfeflofeDABC.Quod  \ /\\ 
erat  dcmonftramlum.  \ /Sw\  ' / 

PROPOSITIO  L X V.  V/  / ]s\/ 

X 1 /f 

Sint  A B C , D B E fe&ores  duo  inaequales,  fic  / 

vt  A B C,  D B E triangula  fint  xqualia:  1 "fiL 

Dico  ABC,  DBE  fe&ores fimul fumptoa  aequari  femiellipfi. 

Demonjiratio.  /fC 

CVm  fcdores  fiat  ex  hypothefi  inaequales  , fit  maior  //  \\  \ 

BDGE.  quia  ergo  triangulum  DBE  ex  hypothefi  j/  \\  \ 

aequatur  triangula  BAC  , enc  fegmcnrum  DGE  maius  \ \ 1 

fegmento  AC,  abfeindatur  a itaque  EG  fegmentumipfi  1 \ 

AC  aquale, iunganturque  BG,GD,&  EB  produila  in  \ I 

FdueaturFD.  quia  igitur  fegmenta  GE,  A G xqualia  A / 

funt,*  etiam  fetiores  aequales  funt,  adeo^ue  8t  criangu-  \ / /E 

Ium  GEB,  triangulo  ACB,hocell  triangulo  BDE  x-  \\  j / 

quale  erit,  quare  B E,  DG  (une  paralleli  a.leoque  f fe-  V\  / J 

gmentum  GE,  hoc  cil  legmentum  AC  xqualc  eft  fe-  '-V/  / 

gmento  DF ; feflorcs  itaque  B AC  , B FD  g xquantur, 

M m j Atqui 


Digitized  by  Google 


i Ceretl.4S- 

humi. 


bC*TtlU6. 

huiUi. 

c johauu. 


«i  Cm4Li  6 
hmm. 

ttoJmi*. 

f 


»7«  ELLIPSIS. 

Atqui  fc&orcs  BF  D>  BDGE>aconftituunt  femiellipfim,  ergo&  feflorc; B C A, 
B D GE,  femiellipfim  conftrtuunt.  Quod  erat  demonftrandu  m. 

PROPOSITIO  LXVI. 

SVmanttir Tcdores  duo  B A C , D A E , fic  vt  triangula  ABC,  A DE- 
fint  *qualia:fi  fedorcs  illi  funulfumpti,  maiores  fucfinc.vcl  mino» 


rcsfemiellipfi: 


' Dico  illos  inter  fe^qualcs  effe. 
Dcmonjbatio. 

SI  enim  non  fine  squales, (ic  BAC  minor  fectort 
D A E ; cum  igitur  triangula  ABC,  D A E fune 
aequalia , erunt  B A C,  D A E fetiores  fimul  fumpti 
squales  femicllipfi  : Quod  cft  contra  hypothefim. 
igitur  fedorcs  BAG,  DAE  non  iisnt  imequale* 
fcdsquales.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V I I, 

Sint  AB,  BC  diametri coniugatae,  duda* 
que  cx  C reda  quauis  C D , ducatur  cr 


B linea  BE  parallela  redae  CD.  iungacurquc  DB 
Dico  D B C ledorem  duplifm  clle  fcdoris  A B E 


Demdnjlratio. 

DIuifa  C D bifariam  in  F,  ducatur  diameter  BG,1T 
quoniam  B E xqutdiftar  ordinatim  poliis  C D ad 
diametrum  BG,  ipia  etiam  eftpofita  ordinatim  & qui-  • 
dem  percemrum , funt  igicur  cnniugats  diametri  BG, 
BE-  iuntautemexbypothcfi  CB,  BActiam  eoniuga- 
tq.Ergo  bfcdlor  CB  A par  cft  fcdori  G B E,  demptoijuc 
communi  GB  A,  fetiores  CBG,  AB  E squales  erunt. 
Atqui fcdlor  CBD  duplus eftcfcdoris  CBG.  ergofe- 
ftor  CBD  duplus  quoque  eft  fedoris  ABE-  Quod 
erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V 1 1 1. 

SI  fcdores  A 8 D,A  D E,  A E C ftnt  aequales, du- 
canturque  reda:  D E & B C,  fccans  redas  A D, 

A E in  F & G. 

Dico  BF,DE,EC  effexquales. 

Demonjlratio. 

DVcantur  rc&s  BD,EC,DC,DG.  Quia  fe- 
lior a AD  E , AEC  fiinr  squales , etiam  triangula 
C H A.  D H A d squalia  funi,  ergo  squales  (imt  reds 
DS.HC.  Deinde  quia  fedorcs  ADB.ACE  squale* 
funt.criam  fegmewa « B D,  E C funt  squalia.  Ergo  C B, 

E D funt  f parallels.  Anguli  igitur  G C H , E D H , as- 
quantunfunt  vero  anguli  quoque  GHC.  DHEsqua- 


» 
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les.fiz  iam  oftendi  xqnales  etiam  effe  tctftas  DH,HC;  igitnr  iCG.ED.  JEqualcs 
funt.  fimiliccr  oft  enderaus  BF,  D E xquales  cile.Conftac  ergo  veritas  propofitionis. 

propositio  lxix. 

Ilfdem  politis  producatur  D G,  donec  AC  linea:  ssccuratin  I. 

Dico  A G I,  AG  C,  A E C triangula  in  continua  cf!c  analogia. 

Dtmonflratio. 

EX  fuperiori  demonftradone  , ia  triangulis  CHG,  E HD, patet  omnia  effis 
xqualia.adeoque  latera  etiam  EH.HGIuntxqualia.confiderentur  modd  trian- 
gula DHGi  BHCiin  quibus  cum  .luo  latera  DH.H  E,  duobus  lateribus  CH.HE 
Squaliafint,  anguluique  DHG  aequalis  angulo  C H E,  adtafim  etiam  «quales 
erunt  anguli  H G D,  C E H.  ac  proinde  DI,  CE  funt  parallel? : adeoque  vt  A I ad 
AC,  fic  AG  ad  AE.  fed  eft  vt  AI  ad  AC, fic  AGI  triangulum  ad  triangulum 
A GC  : Sc  vt  AG  ad  AE  fic  AG  C triangulum  ad  triangulum  ABC  : igitur  vt 
AGItriangulumadtriangulumAGC:ficAGCtriangu!um  ad  triangulum  AEG. 
Quod  c tat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  L X X. 

ELlipfimfecentbin*  diametri  AE,  AF  inpun&is  E & F,  ex  quibus 
ducantur  FC,  E B tangentes  elltpfini,  occurrentes  diametris  in  C 
& B,  iungantur^j  E F.  , 

Dicotnangulurti  ACF  triangulo  A B £ «quale elFe. 

fDttnon(lratio. 

"CX  punfto  E ad  A F duc  ordinatim  EK,  erit  hqc  b tan- 
Xagenti  F parallela , idcoque  triangula  AEK , ACF 
Ii  milia  funt, ac  proinde  duplicatam  habent  rationem  ra- 
xionis  AK  ad  AF  : hoc  eft  quia.  A K. , AF,  AB  funt 
tres  continua;  proportionales,  rationem  habent  quam 
A K ad  A B.  fcd  etiam  eft  vt  A K ad  AB,  fic  triangu- 
* lum  idem  AEK  ad  triangulum  AEB.  ergo  triangu- 
lum AEK  ad  triangula  ACF,  AEB  eandem  habet 
rationcm;a:quaniur  Igitur  triangula  A C F,A  E B:  Qijod 
'etat  dcmonftrandum. 


E L- 


Digitized  by  Google 


■ 4 Q.huiut. 


Jo 

ELLIPSI S 

PARS  TERTI A 

(on fiderat  axium  ac  diametrorum  contutatarum  tam  aqua- 
lium quam  inaqualium  proprietates. 

1PROPOSITIO  L X X I. 

TN  ellipfi  diametrorum  maximi  & minima  funt  axes. 

Demonjlratio. 

Sint  ABC  ellipfeos axes  AB.CD,  & AB 
quidem  tn aio r,CD  vero  minor,  dico  AB» 
diametrorum  eflemaximam,  CD  vero  mini- 
mam, centro cJIipUs E.  interualloEA  circu- 
lus deferibatur  AFG-'  tranfilit  is  per  B , 8c  re- 
liquo fui  totus  extra  ‘ clliplim  cadet : ducatur 
dcin  per  E diameter  quxeunque  F G occur. 
rens  ellipfi  in  H tc  I.  circulo  autem  in  F Ac  G. 
Quoniam  circulus  A F G totus  cadit  extra  el- 
lipfim,erir  FG  linea  maior  reSa  HI:  igitur 
& AB  maior eft  quam  HI.idemoftenditurde 
quauisalia  diametro;  igitur  A B axis  maximus 
eft  diametrorum  ellipfis  ABC.  Quod  eratpri. 
raum. 

Rnrfum  centro  E-interuallo  ED  circulus 
deferibatur  D KL  occurrens  F G linex  in  K 
bttnU  40  tranfilit  is  per  C,Sc  reliqua  fuiparte  totus  intra b feiftionetn  cadet,  igitur  HIli- 

nea  maior  eft  quam  KL  hoc  eft  C D:  Quare  cdmidem  de  omntalia  lmeaqux  per 
C & D non  tranfit  oftendarur,  erit  C D diameter  omnium  minima  qux  in  ellipfi 
A D B duci  pofiunt.  Quod  erat  demonftrandum . 

/ , ■ I 

A Corollarium  primum. 

T^Iamcter  qua:  maiori  axi  eft  propior,  illa  maior  edi 
& qux  remotior,  minor,  fit  ABC  ellipfeos  axis 
AB,  centrum  Gtponaturque  GC  diameter  propior 
axi  quam  G E.  dico  GC  maiorem  effe  ipfa  GE.  cen- 
tro enim  Ginteruallo  GC  circulus  deferibatur . oc- 
curret is  c ellipfi  in  quatuor  tantum  pun&is  C K H D. 
quare  GE  ad  peripheriam  non  pertingit,  vndemi- 
noreftquam  GC.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium  fecundum. 

T)Orrd  diameter  axi  vicinior  eft , quxeum  axe  mi- 
norem  vel  angulum  facit  vel  fefforem.  primum 
patetialterum  e primo  ficoftcndo.  Ellipfeos  axis  ma- 
ior fit  A G faciatque  diameter  B Ecum  axe  fe&orcm 

BEA 
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BEA  minorem  feflore  DEC,  quem  cum  axe  facit  di4- 
mecer  DE- 

Quoniam  igitur  feftor  DEC  maior  eft  fciftore  BEA, 
fiatlecfor  FEG  xqualisfeCtori  BEA)  !e  FE occurrat cl-‘ 
lipfi  in  C.ducaturque  BOC,fe<5or  BEA  ?quaturfc&ori 
F E G cx  conftruflione  hoc  eft  • Iciftori  ad  verticem  A E C- 
Ergo  l>  BC  bifera  eft  m O ab  axe  AG.  anguli  ergo  ad  O 
retti  funt.  patet  ergo  angulum  BEA  squati  angulo  A EC, 
hoc  eft  angulo  FEG,  hoc  eft  minorem  cfle  angulo  DEG, 
liquer  igiturex  primo  BE  quae IcCtorcm  facit  cum  axe  mi- 
norem, axi  propiorem  efle  quam  D E,  qux  maiorem. 

PROPOSITIO  LXXII. 

E&anguium  fub  dimidijs  axibus  xqualc  eft  pa- 
rallclogrammo  fub  femidiametris  coniugatis. 


i8t 


R 


a i i .kuiui. 
b hmimt. 


Dcmonjlratio. 

CInt  ABC  ellipfisaxes  AC,  BD:  ccn- 
‘^trum  E,&quxuis  fentidiametri  coniu- 
gatx  EF,  EG-  actilque  per  F 3r  G tan- 
gencibusqux  conucuiantin  H,&axi  AC 
occurrant  in  I & K : ducantur  eriam  per  C 
& B linex  qu*  cllipflm  contingant  in  C 
& Btconueniant  autem  m M : & H K,  E F 
fecem  in  O,  L,N ; cum  iuntft is  punitis  E O 
agatur  per  A tangens,  fecans  EN  lineam 
in  P.  Quoniam  tam  N O.K  E c line?  quam 
OK  i plE  Cbi  mutuo  atquidiftant;  erit 
NOKE  parallclctgrammum  , diametro 

OE  diutffam  bifariam : funt  autem  triangula  j E OB,  EO  G zqualia  , igitur  & re-  J >*•**“'■ 
liqua  triangula  EBN,  EGK  inter  fexquantur.  Rurfum  cum  c AP,  CL  line*  *• 
zquidiflent.Sc  AE.CE  hnex fint xquales, erit  ECL  triangulo  xquale  triangu- 
lum  EAP  hocell  f EIF.  Quoniam  igitur  triangulum  EGK  xquatttr  triangulo  '7°' 

E B N,Sf  triangulu  I F E criangulo  ECL,  proportionalia  erunt  quatuor  iMa  triangu- 
Iaifuntvcrdcriam  (imilia  inrerfe,  hirr.iuum  EGK  ipfi  IFE.&EBN  fpfi  ECL,  . , 
ergojrcttz  KE,ELNE,ELi  proportionales  funr.  quare  cum  fuper  proportio- 8 
nalibus  indircifttim  politis  conlttruta  funt  triangula  I FE,  EG  K,  I H K tncer  le  fim  i- 
lia  Se  triangula  C LF.j  EBN.LM  N inrerfe  quoque  fimiliajvr  funt  duo  triangula  h (0 
IFE,EGK  ad  duo  triangula  LEC;  EBN,  ita  k triangulum  JHK  ad  triangu-  mi. 
lum  LKN-  Atqui  duo  triangula  IFEj  EGK  zqaantur,  vt  oftcndiftipra, duobus 
XCE,  EBN.  ergo  etiam  triangulu  IHK  triangulo  LMN  xquale  eft,  ac  proinde 
demptiszqualtbus parallelogrammum  GEPH  fub fcmidiamecris coniugatis , x- 
tjuaturrcftangulo  B E C B lub  dimidijs  axibus  contento.  Quodcrat  demonftran- 

efum. 

toroUirium  primum. 


HIncfeqUicurfiiriellipfi  duxquzuis  fine  diametrorum  cbniugationes  A E,  EB, 
EF,  E G- triangula  fuper  E A,  E B,  EF,  EO  in  angulis  AEB,  FEG,  effem- 
tcr  fe  xqualia : funt  enim  dimidia  patallelogrammorum  xqualiutn; 

, CoroHunum ficundum. 

C Equitur  fecundo  parailciogrammafub  rotis  diametris  coniugatis , inrerfe  eflfe  x- 
fc-*qualia:t  um  fintqUadrupla  eorum  que  hac  propofictone  oftcnla  funt  xqualia. 

N n P R O- 
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PROPOSITIO  LXXIII. 


I 


'N  eilipfi  parallclogrammum  quod  fic  i lineis  excrema  axium  conjun- 
gentibus xqualc  ell  parallelogrammo  contento  lineis  extrema  qua- 
rum uis  diametrorum  coniugatarum  coniungcntibus. 

* Demonftratio, . 

Sint  ABC  ellipfeos  axes  ABCD  , & alia  quzuis 
diametrorum  coniugatio  E F G H Iunganturquc  cath 
axium,  quam  diametrorum  extrema : dico  C A D B pa- 
rallelogrammurn a.qtiari parallelogrammo  EHFG.re- 
dlangulum  ex  A B 8cDI  duplum  cft  trianguli  AD  B: 
& rcdlangulum  ex  AB  8c  CI,  duplum  cft  trianguli 
ACB.  ergo  redlangulu  m ex  A B,  CD,  duplum  eft  pa- 
rallelogrammi  ACBD,  fiue  ACBD  parallclograro- 
mum , dimidium  eft  rcdlaugnli  fuper  AB,  CD.  limih- 
ter  oftendam  paraltelogrammum  E G F H dimidium 
eile  paralielogrammi  liiper  E F,  GH  in  angulo  EIH: 
fed  parallelogrammum  fuper  El‘,GH  «aequale  eft  pa- 
rallclogrammo  fuper  A B CDjigitur  & ACBD  paral- 
J^pgrammum  zquale  cft  parallelogrammo  E G F H* 
Quodfiht  demonlltandum. 


OPOSITIO  LXXIV. 

Sint  ABC  ellipfeos  axes  vel  diametri  coniugatar,  AC,B  D.  diuisa- 
que  BD  vteunquein  E.diuidatur  AC  in  F ptoporrionalicer,  8tper 
E & F ordinatim  ducantur  linere  E G,FH: 

Dico  redi  angulum  A FCscquari  quadrato  G E,8c  B E D rcdlangulum 

Suadrato  HF,  & fi  quadratum  G E fit  aequale  redlangulo  AFC.  dico 
D,AC  proportionalitcreflcdiuifasin  E ScF. 

, Dcmonjlratio. 

CVm  cx  hypotbefi  DE  fit  ad  EB  vt  AF  ad  FC,erit 
permutando  DE  ad  A F , vt  B E ad  F C.  quate 
&tota  DB,  ad  totam  AC>  vt  DE  ad  AF.  Sc  EB,  ad 
FC.  igitur  rationes  BE>  ad  FC,  Sc  DE  ad  A F,  iimul 
iumpte duplicat* funt  rationis  D B ad  AC.  Aequi  ra- 
tio rcdlanguli  BED  ad  re&angulum  AFC,  compo- 
nitur ex  rationibus  BE  ad  FC,  & D E ad  AF.  ergo 
ratio  rcdlanguli  BED  ad  rcdlangulum  AFC  duplica- 
ta eft  rationis  BD  ad  AC,  hoc  cft  rationis  BI  ad  AI. 
ergo  rcdlangulum  BE  D cft  ad  rcdlangulum  AFC,  vt 
quadratum  BI  ad  quadratum  AI.  fed  idem  quoque  re- 
dangulum  BED  cft  adquadratum  G E,  vt  redlangulu 
B ID.  hoc  cft,  quadratum  BI,  ad  quadratum  Alizquaneurigiturquadtatutn  GE 
& rcdlangulum  AFC.  ilmiliter  oftendemus  rcdlangulum  BED  & quadratum 
H F zqualia  efle. 

Sintiam  zqualia  quadratum  G E Sc  rcdlangulum  AFC:dicoBD>ACpropor- 
rionaliter  elfc  fedlas Nam  ii  non  cft  vc  BEad  E D,  fic  AF  adFC,  firvt  BE,ad 
E D,  fic  AK  ad  KC.Eric  ergo  quadrarum  GE  zquale  redlangulo  AKC  perpri- 
mam 
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mamqsartem  huius  .-Quod  fieri  non  porcft  , cum  quadratum  CE  ex  hypothefi  fit 
Kqualc  re&angulo  AFC.Non  igitur  AC  in  K aut  alibi  quam  iti  F erit  lc£U  pro- 
. portionaliter  ad  B D.  Quod  ctat  dcmonftrandum.  . . ' • 

PROPOSITIO  LXXV. 

• . ’•  'T  * 

SI  axes  aut  diametri  coniugar?  fmtproportlonaliter  fcftx  in  E & F, 
&ordinatim  ducantur  E G,  FH.  . . 

Dico  quadratum  F H efle  ad  quadratum  E G , 'vt  quadratum  B D, 
ad  quadratum  AC.  _ . 

• ‘ Demonftratio. 

QVadratum  FH 1 arguatur  re&angulo  B E D.fcdre&angulum  BEDcftadqdh-  1,4 
dratutn  F,G  vt  rcdtangulum  B 1 D, hoc cft  quadratum  BI,  ad  quadrarum  IA. 
ergo  etiam  quadratum  FH  cft  ad  quadratum  E G,vt  quadratum  BI  ad  qUadracum  , 

I A, hoc  cft,  vrquadratum  BD  ad  quadrarunt  AC.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Quod  fi  ad  diametros  coniugatas  ordinarim  politi;  fine  E G,F  H,  & frt  vc  qua  ra- 
tum B D ad  quadratum  AC.ita  quadratum  F H ad  quadratum  E G •'  Dico  B D, 

A C proportionaiiter  cfle  (<:&«  m E Sc  F. f> enim  negas  cffcAFadFC,  vt  D E 
ad  E B,  nat  AK  ad  KC.  vt  D E ad  EB,  8c  fit  ordinarim  KL.  CTgo  vt  quadratum 
BD  ad  quadratum  AC.fic  quadratum  KLad  quadratum  EGr  quodfien  non  po- 
tcft,  ciimex  hypothefi  quadratum  FH  fitadquadratum  EG,»c  quadratum  B D ad 
quadratum  A C.  non  igitur  eft  vt  quadratum  BD  ad  quadratum  AC,  ita  quadra- 
tum K L,  aut  quoduis  aliud  prxter  quadratum  F H,  ad  quadratum  E G.  $}uod  erat 
dcmonftrandum.  . ► 

.PROPOSITIO  LXXVI. 

* . * 

Sint,  in  ABC  ellipfi  duxquxuis  diametrorum  coniugationes  AG, 

B D,-  E F,  G H,-  ducanturquc  cx  E & G linex  E I,  G K ordinarim  ad 
diametros  BD , AC. 

Dico  E I quadratum , xquari  redangulo  A K C,  & B I D , exangu- 
ium xquale  eile  quadrato  G K. 

Demonjiratio. 

FOnanturEB.GC.  Quoniam  igitur  tam  AC,  BD, 
quam  EF.GH  diametri  iunt  coniugatx , erit  ^ fe- 
aor  B LC  xquaiis  fcAtfri  E LG,8c  dempto  commi» 
ni  B L<J>  (etftor  E L B xqualis  fctftori  CLG.adeoquc 
. & LEB  triangulum  ‘xquale  triangulo  LGCtdc  quia 
B D eft  coniugata  ipfi  AC.erit  B D parallela  ad  K'G 
qux  eft  ordinarim  pofita  ad  A C.  ergo  angulus  G KL  A 
. aequalis  angulo  B L A.  fimiliter  quia  A C cft  coniuga- 
taipfi  Bli.ctit  AC  parallela  ipfi  E Iordiflatim  pofi- 
tse  ad  K D;  angulus  etgo  E I B xqualis  eft  angulo  B L A 
hoc  eft  aiigulo  G KL;  igitur  cum  triangula  lint  atqua- 
Jia,  erit  (vt infra  oftendam)  vt  bafi%  LH  adbaumLC» 
ita  KG  ad  E F,adeoqucvc  quadratum  B L ad  quadra- 
tum LC , hoc  eft  vt  quadracum  BD  , ad  quadratum 
A C,  fic quadratum  K Gad  quadratumEI.  vnde  B D,  . • 

AC  lincalin  1 Ac  K J ptoportionaiitet  iunt  diuiix . quare  EIquadratum Cxqualc  A„.h*«a 
reflangu»  AKC  ,itcm  B ID  rcftangulupi  xquale  quadrato  GK.  Quodfuicdc- 
monftrandum.  n o 

N n i P R O- 
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PROPOSITIO  L XX  VII. 


^^Xiura  quadrata  fimul  fumpta  iqualia  lunt  quadratis  cuiufcunque 


Isconiugationis  fimul  fumptis. 


Donorijlrnti 9. 


t f.fiettadi. 
bytlauiui. 

dyi.bmuu.  ^ 


1 4 fmindt. 


’ Clnt  ABC  ellipfeosaxes  A B,  C D>  & alia  quarnii  dia* 
‘■'metroru coniugatio  F H,G  L-dico  AB , C 1)  quadrata 
fimul  fumpta  qquari quadratis FFI,  GL  fimul lilmptis, 
ducantur  ordtnatim  linea;  FI,GK  qux,  quia  ad  axes  du- 
cuntur, -perpendiculares  erunt;  centrum  autem  le&io- 
nisponatur  E.  Quadratum  EC‘ xqualtfeft  quadrato  EI 
G Vnacum  C1D  re&angulo  ideft  b quadrato  GK.- Quadra- 
tum autem  EB  c aequale  cft  quadrato  E K vnacum  re - 
r tftangulo  AK  B id  eft  a quadrato  F i : VII de  quadrata  duo 
b EB,  EC  fimul  fumpta  aequalia funt  quadratis  FI  ,lEs 
EK.G  K,  fimul  fumptis.  fed  ijfdem  quadratis  aequalia  funt 
quadrataFEiEG.quadratisigirurEF,  E G aequalia  funt 
quadrata  E B)EC.  quare  cum  A B .GD  quadrata  fimul 
fumpta' quadrupla iint quadratorum  EB,  EG  & FH» 
GL  quadrata  quadrupla  quadratorum  EF,  F,G;  patet 
A B,C  D quadrata  fimul  fumpta  aequari  quadratis  FH, 
G L fimul  fumptis.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X X V I I L 

Xcs  eltipfeos  fimul  fumpti  minima:  funt  dWniurti  diametrorum 
coniugatarum.  fimul  fumptarum.  • ' 

• ‘Vemonftrdtio  r 

Clntaxes  AC.BD  quxuis diametrorum coniugatio, 
^EFiG  H.-dico  axes  fimul  fiimptos  minores  efle  diame- 
tris coniugatis  fimul  fumptis-  Quoniam  AC, BD  qua- 
drata fimul  fumpta, tcqualia  funt  quadratis  EF.GHIi- 
mul  fumptis:  fitautem  jfBD  maxima  diametrorum,  A C 
vero  minima,efuntrAC,  B D fimul  fumptse  minores  tc-* 
EF,GM:  igitur, &c.  Quod  fuit  demonftrandum- 

PROPOSITIO  LXXIX. 

Sint  ABC  cllipfis  axes  A B,  CT),  diuifi  pro- 
portionaliterin  E & F:  du&ifijucordinatiin  . 
{ ejuq  h!c liint  perpendiculares ) lineis  EG , FH= 

• iungantur  AG,  GB,  C H,1-IP: 

Dico  quatuor  quadrata  AG,  G B,CH,  HD,  limul  fumpta,  atquari 
duobus  axium  quadratis.  • 't 


A 


Drmon- 
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Demonfiratid.  < i 

QVadratum  AB  tequale  eft*  quadratis  AE,F.Bvn.-l 
cum  rc&angulo  AEB  id  cfl  b quadrato  HF  bis 
fumptoi quadratum  vero  C D xqliale  eft  quadratis  ct'i 
FD>&:  CFD  re&angulo  id  eft  quadrato  EGbis  fum- 
pto.fcd  ijfdem  « quadraris tcqualtafunt  quadrata  AG, 
GB  i C H , H D.  igitur  axium  quadrata  Jimu)  fumpta  x- 
qualiarunt quadratis  AG,  OB,CH,HB.  Qddderat 
dcmonftrandum. 


QVadrata  linearum  extrema  axium  coniun-  ^ \li  / /in- 
gentium arquaiia  funt  quadratis  linearum 
quxextrcjna  cuiufuis  conjugationis  coniungut.  * . 

Demonflratto.  \ s ■: 

Clnt  ABC  ellipicos  axes  AC>BD  4e  aiia  quatuis  . '|'v\ 

'-'diametrorum  coniugatio  EB,tGH.  iungamurque  / 'V^qjL  \’\ 

BC,Ct),EH,FH.  dico  quadrata  BC,CD*limuifum-  ' \ \ 

pta atquati quadratis  E H,FH  fimul  liimpris.quadrata  j y 

BC,CO  Gmul  funi|)ta  J arqdalia  furit  quadraris  BI.  / \ ** 

IC  bis  fumptis;  quadrata  autem  EHi  HF  xqQantur  A |—i  t ^ AL_  X 

quadraris  E t, J Hbis fumptis;  fed  quadrata  EI,IH  fi-  >1  iXj/''  Vfc i ; l oMi 
niul  (jmptasfiihtatqualiaquadtatis  BI.IC  fimulfitm-  ' \onjs  ] fjt» 

ptisj  igitur  quadrata  BC,CD  fimul  fumpta  , aqualia  ’ a\  ' \/l  / ‘ 

funt  quadratis  E‘H,HF  fimul  fumptis,  Quod  erat  de-  \ ■ X I/  ■ 

monftrandumt  * V w /a/ 

’ PROPOSITIO  LXXXI. 

• • . / 

SEcent  ABC  ellipfim,ct±ius centrum  D dii*  diametrorum  eoniugaa 
dones  A D,  D G,  BO ,D  E,iun&i(quepun<5tis  ABj  GEdiuidantur 
A B,  C E line?  bifariam  in  F Se  G^ducanfiirq;  D F ■,  D G qu*  produft* 
occurrant  cllipfi  in  H & I. 

Dico  H D,  I D diametros  eilc  coniugatas. 

Demonftratio. 

QVoniara  AD,DC,B  D;t)E,  diametri fimteoniu- 
gatx, erunt f A DC,  B DE  fetores  xquales : ablato 
igitur commuiii  BDC,  erunt  ADBi  CDE  rtliquiz- 
quales  : rurfum  ctim  AB  lineam  fccet  in-F,  bifariam  j 
diameter  DH,  criinttam  AD  H,B  D H gfcflores,qui.  ( 

A F D,  B FD  triangula  atqualia.  eodem  modo  ofjcndi-  , 
turEDI  feritor  tfcqualis  lectori  CDI,  lectores  igitur 

ADH,JEDf  funtxqualesinter  C?  : Additb igitur  com- 
muni HDI,  erit  fc#or  ADI  xqnalis  feflori  HDB, 
coniugatx  ergo  *>  funt  DHj  Dl. 


> f 

huius. 


E IPSIS. 


Sint  ABC  cllipfeos  axes  AB,CD,fit autem&aliaquxuis diametro- 
rum coniogatitj,  D F,  E.B;,q«as  iungant  D E,  F Ei D E,  quidem  fecans 
axem  maiorem,  E F vere  minorem  : ipfas  deinde  D E ; F E bifariam  fe- 
cent  diametti  BGI,  B H K.  : 

Dico  1B  diametrum  maiorem  cfTe  diametrp  KB. 

_ A n ’ ' ' 

A /K  . Demonflratio. 

■/  J&g'  / \ / / v'  o ! ■ ; 3 o • * * ; . •{  . 

Lr\  / \ /'"\Vomaiji diametri  BI,  R-K  bifrcanc  rectas  ED. 

\ / \ 's4eP  fcflorcs  ambo  a DBE..  EBF  bifecaiicur. 

I \ x.  \ j Quare  iCiim  & ip fi  aquales  fine,  etiam  ipiorum  feftores 

JVjVSt  . dimidij  IBD.KBFxqualeserunt.lcaorigiturIBD 

! T Jl  tnihoreftfcdore  KBLscrgofeflor  lBAmultdmi- 

1 \y'  / • nor  feftore  KBL.  ergo  IB  c propior  axi  quam 

j J BK,  ac  proinde  maior  quam  BlCQuod  erae  demon- 

\ \ \ v ftranduro. 


■ Olnt  ABC  ellipfeos  axes  AB,C  D,&aliaquiuis  diametrorutpeon- 
0->ugatio  EF,GJH,iunganturque  EH,  EG. 

, Dico  lineam  E H qux  axem  maiorem  fccat,  minorem  efle  linea  E G, 
qux minorem  fccar.  ; f •• 

• Dmonftratto.'  ■ 

f’\  "C  IT,E  G diuidantur  bifariam  per  diametros  E M, 

\ -Lq.  n,  jn  I,  & K.  Quoniam  G H.  E F funt  coniu- 

\ . . gatxi d feflores  GLE,ELH  rfquales  eruht,  acpro- 
r ‘J  inde t fegmenta  GNE.EMH  aequalia  funt.  Quare 
• i pc  LMi  LN  bifecantes^fubtenfas  EH  ,EG  , proportio. 
“’T'P>  nalirerffunt diuifse.Ergo  MI  ad  Ii.,  vcNKad  Klp 
i &coponendo  ac  permutando  vt  LMad  LN.Cc  Ll 
v I ad  L Kifcd  LM  g maior  cftquamLNjergoLI  etiam 

\J  maiorquam  LK.Iam  verdcumLN.EM  etiamhfmc 
r coniugac;,  & EG  fit ordinatim cx  conftr.  pofita  afl 
/ LN.erit  LM  parallela  ad  EK.  ob  fimjlcm  caufam 
LN,  EI  parallela  erunt  5 parallelogrammum  igitur 
E eft  Eli  L K> adeoquc'L I , KE.LK.EI;  zquanrur. 

Ciimergo  L I oftenla  fit  maior  efle  quamLK,  erit  &KE  maior  quam  LK,  hoc  eft 
quam  EI.  Quare  dupla  eius  E G,  maior  dupla  E H.  Quod  erat  denionftrandum, 

.PROPOSITIO  L X X X I V. 

1 • . : . ... 

AXium  extrema  coniungentcsflmulfumptxmaxirnq  funt  omnium 
qux  quarumuis  diametrorum  comugatarum  coiiucrtuntextrcma. 


T)emen 


f 


E L L I P S I S> 
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'Demonflratio. 

Sint  axes  AB,  C D Se  alia  quzais  diametrorum  coniu- 
gatio  EF, GH  : iunganturque  extrema  tam  axium, 
quam  aliarum  diametrorum.dico  iineas,C  A,AD,DB, 

B e Gmulfiimptas maiores ciTe  lineis  FG,GF,FH>HE 
Gmulfumptis. Quoniam  CK.  ipfi  HK.  xqualiscft,EK 
Veto  communis,  8(EH  1 refla  maior  quam  E G,  erit 
angulus  E KH,  maioranguio  EKG:ig'tut8r  angulus 
E KH' maior  eft  reflo  A K C.funt  amem  k AKC.E  KH 
triangula zqualia,  quare  Se  EH  c eft  maiorquam  AC: 
eadem  modo  oftenditur  AC  linea  maior  efie  reftl  £ G- 
ergo  E G minima  ell.&r  EH,  maxima  linearum  EH, 

AC.ADjEG.  igitur  cum  i EH,  EG  quadrata  fimul 
fumptafint  aequalia  quadratis  AC,  AD  Gmulfumptis, 
erunt  r E H,  EGlineatfimulfumptq  minores  lineis  AC, 

CD  Gmul  lumptfs.  eodem  modo  offenduntur  linei  G F,  F H 'minores  lineis  C B, 
BD.  ergo,  Se  c.  Quod  erat  demonltrandum. 

PROPOSITIO  LXXXV. 

N nulla  ellipfi  eft  inuenirc  diametros  coniugatas  qux  fefe  ad  reftos 
.leccnt,  prxeer  axes. 

Demonflratio. 


* t yhwtt. 


**7»- 


dio  Imita. 

c Strtn. 
<•*■**■*}• 


I 


Sint  axes,  AB  maior,  CD  minor  Sc  alia  quzuis  dia- 
metrorum coniugatio  EF.  GH:  centrum  autem  el- 
lipGsfitK-  diconeucrum  angulorum  EKG,GKF  re- 
ftumelle : iunganturenim  punfla  tsG>GF:  Quoniam 
E K,KG  duabus  reflis  FK,  KG  aequales  funt,  Se  EG 
f minor  quam  FG»  erit  angulus  EKG  minor  g angulo 
GKF:  Quare  cdm eorum  iumma  fit  duobus  reflis  qqua- 
bs.neutct  illoru  rectus  eft : idem  de  alijs  omnibus  often- 
ditur:  igitur  in  nulla  ellipfi  eft  inuenirc,  Scc.  Quoderat 
demonfttandum. 

PROPOSITIO  LXXXVI. 

E 

Sint  ABCcllipfisaxes  AC  , BD  &aIiaquxuisdiamctrorum  coniu- 
gatio EF,  GH  : iunctifquc  punftis  AB  , BG  , tett*  ducantur 
EH,  EG. 

Dico  angulum  A B C qui  circa 
minorem  axem  exiftit,  maiorem 
efle  angulo  GEH,ac  proinde  maxi- 
mum e(Te  omnium  angulorum 
qui  continentur  a.  lineis  extre- 
ma diametrorum  coniugatarum 
coniungentibus. 


bemiri- 
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fe  L L I P S l S. 


Ltemonftratid. 


bExtU- 

mtnth. 


c Ex  th, 
mtntU. 


CFm  CH  linea  minor  fit  axe  AC. 

producatur  vr  rimque  f qualiter  in  K 
Sc  L vt  LK,  fit  aqualis  axi  A C.iun- 
ginturquepunaa  E K,ELi& ex  E de- 
mittatur E M normalis  ad  I.  K:  erit  igi- 
tur KEL  triangulum  maius  triangulo 
GEH  ideft  triangulo,  ABC  ! quare 
cum  iniqualium  triangnloru  bales  AC. 
L K fint  zquales  , erit  E M *>  altitudo 
trianguli  KEL,  maior  1B  altitudine 
trianguli  ABC  : adeotjue  c angulus 
KEL  maior  angulo  ABC  ••  angulus 
igitur  GEH  mulco  minor  eft  angu!o'ABC,  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXVlI. 


^22 

Sint  ABC  ellipfcos  axes  AC,B  D : iungaritutque  illoruth  extrema 
A B,  B C,  C D,  D A:  fit  autem  & alia  quicunque  diametrorum  con- 
iugatio  E F,  G H,  quarum  extrema  quoque  coniungancUr. 

Dico  angulos  ABC,EGF,HFG,B  C D arithmetice  e(Tc  propor- 
tionales. 


Dtmonjiratio. 

QVoniam  tam  A C quim  EF  paral- 
lelogrammum  eft,  erunt  tam  ABC. 
BCD  anguli ,qudm  EGF,  GFH  duo- 
bus re&is  zquales.quarc  Sc  anguli  AB  C, 
BCD.  fimul  fumpti  zquantur  angulis 
EGF,  GFH  fimul  fumptis  : eft  autem 
angulus  ABC,  oftenfusa  maior  anguis 
EGF,igitur&  GFH  maiorcftangulo 
BCD'.-&quia, vtiamoftendi, anguli  B.Sc  C fimul  fumpti  zquantur  angulis  G» 
&F,  fimul  fumptis  quo  exceftu  ABC  angulus fuperat  angulum  EGF,  eodem  ne- 
cefie  eft  vt  angulus  GFH  fuperet  angulum  BCD.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

(orollanum. 

TJInc  patet  angulum  B C D qui  circa  axem  maiore  exiftit, minimum  elTe  omnium 
-*-angulorum  qui  fiunt  a lineis  diametrorum  coniugatarum extrema  coniungen- 
tibus.  , 

PROPOSITIO  LXXXVlI  I. 

ELliplim  ABC  cuiusaxes  AC,  EG  contingat  in  B rc&a  quidam 
D E conucnicns  cum  vtroque  axe  in  D 8c  E : ex  centro  vero  G rc£ta 
demittatur  G F parallela  linei  D E. 

Dico  DB,GF,  BE  lineas  efle  in  continua  proportione. 


Digitizi 


rogle 


Dtmon- 


ELLIPSIS. 


»*» 

'Dtmonjlratio. 

/"''Entro  G.intcruillo  AG  circu- 
'~'lus  defcribatur  AHC:  & cxD 
linea  demittatur  D K contingens 
circulum  in  A occurrens  EG  axi 
clli  picos  in  K,  du&aqne  ex  H li- 
nea HL  normali  ad  axem  quz 
per  Coroll.  33.  huius  tranfic  etiam 
per  B,  agatur  per  F normalis  alia 
FMN,  mngamurquepuii&aNG, 

H G.  Quoniam  I.H  , M N linea; 
zquidiftant  > erunt  anguli  LDB, 

MGF  zquales : fune  autem  & an- 
guli BLD.FMG  redi  per  con- 
ftrudtionesigitur  Sc reliquus  LB D, 
reliquo  M F G zqualis  cft,  quare 
anguli  DBH,  GFN  inter  fe  x- 
quancur.  Quia  autem  triangula 
DLB, GMF  funtiiroilia  , erit  vt 
LB  ad  MF.iicDBadGF.led  ex 
demonftratismioholio  quartz hums,  vt  LB  adfclF,  Cc  BH  adFN.  ergo  DB 
ad  GF,  vt  BH  adFN.  quare  cum  anguli  DBH,  GFN  iamoftenGfintzquales, 

• fimihacrunttriangula  DBH.GFN.ergo  HD  eft  ad  BD',  hoc  cft  HKcftad  1 ‘M’1- 
B E,  vc  GN  ad  G F.  dr  permutando  vt  H K ad  G N , Gc  B E ad  G F.  'Deinde  cum 
in  triangulo  DG  K angulus  ad  G rettus  iit  ic  GH  ex  centro  ad  contaiftumdu. 
fia,  normalis  ad  D K, b erit  HK  ad  GH,  vt  G H ad  H D.fcdGN.  GH  qquantur, 

ergo, vt  KHad  GN. hoc eftficucance oftcndi.vt  BE  ad  GF.fic  GNad  DH.fed 
obfimilitudinem  triangulorum  vt  GNad  DH,  Gc  GFad  DB.  creo,  vt  BE  ad 
GF.Gc  G F ad  D B,  Quod  erat  demonftrandum. 


s PROPOSITIO  LXXXlX. 

TIfdem  politis  fi  G F (it  proportionalis  media  inter  D B,  B B. 

X Dico  punitum  F eflc  ad  elhpdm. 

Demonjlratto. 

Clpunftum  F non  eft  ad  cllipTim,  occurrat  ergo  cllipfis  recta:  GFin  P.fupra  Vel 
infra  F.  Ergo pcrprxccdcncem  DB»  GP,  BE  funt  continue  proportionales; 
quod  fieri  non  poceft  , ciimDB,  GF,  B E ponantur  continu;.  Non  igitur  aliud 
punftumreflz  GF  ad  clliplim  eft , quam  F.  Quod  erae  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XC. 

1~*^Ata  quauis  diametrorum  coniugacione,  ellipfeos  axes  reperire. 


O o Rcmtn- 
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ELLIPSIS. 


«o 


I ty. huius. 


Qmslruciio  & cUmnfirari «. 

C Intdara:  diametri  coniugatat  A B,  C D feean- 
^tcs  fc  bifariam  in  E ; a&aqqe  p«r  A linea  F G 
quq  sequidillct  C D , fiat  vc  AE  ad  E D » fie 
ED  ad  AH  : tum  EH  diuifa  bifariam  in  K, 
erigatur  ex  K normalis  K.L  occurrens  FQ  in  L. 
dcin  centro  L intcruallo  L E circulus  deletilia- 
tur  EFG.tranfibit  hic  per  H lecabitque  FG li- 
neam in  pun&is  quibuldamF  Sc  Gtiunganrur 
demum  punfla  FF>  EG.  dico  lineas  E F>  E G 
fatisfacerc  petitioni,  Quoniam  enim  red*  A E» 
E D,  A H iunt  ex  conftrudionc  in  continua  ana- 
logia, erit  quadraro  ED  aequale  rcdanguium 
E AH,  lioceft  F A G redangulum.  itaque  GA, 
D E,  F A refla;  in  continua  etiam  funt  analogia, 
ac ‘proinde,  eritpundum  D ad  ellipfim  cuius 
axes  funtin  lineis  EF,  E G.  fed  St  A in  eadem  clt 
cllipfi,  igitur  & B,  C punCia,  in  eadem  erunt  el- 
lipli. 

Porrd  termini  axium  ita  inueniencur : dudis  AM,  AN  normalibus  ad  EG  li- 
neam, inucniatur  inter  EM,  EG  «edia  EO , & inter  EN,  EF  media  ER  ; dc- 
feribaturque  per  D.A.Cpundfaellipfis;  quoniam  CDipfi  A B c/l  coniugata,  adeo* 
fjue  ad  ipfam  ordinatim  polita  & FG  linea  sequsdillat  ipfi  CD,  erit  FG  tangens 
tellipfim  AB  Ctfunt  autem  AM,  AN  normales  ad  lineas  in  quibus  axes  fcdionis 
j exiftunti&tam  EM, EO,  EG>quam  EN  , ER,  EF  continuat , igitur c cllipfis 
ABC  rranfitpcrpun&a  R O : quare  R & O termini  funt  axium,  quosoportuit  ex- 
hibere. 

Scholton. 

T)  Repo/itum  ejl  hoc  problemt  i Pappi,  Ub.S.CMithcm.Collelt.prop.Iq.ic  veram  quidem  eius 
conjlrucltoncm  eum  nempe  quam  (x  illo  nos  tam  attuUmut.fed  non  demqnfirat.  Fredcricut 
Commandwtv  demonHrttionem  fitpplcre  conatus  ej! , Ut  feritem: 

Producatur  AM  vfquead  T itavtTM  ipli  M A,  Gc  squalis ; producatur  et- 
iam A N vfque  ad  Y vt  Y N fit  squalis  N A ; erunt  punda  T Y in  ellipfi , ex  ijs 
qusdemonflrata  funt  ab  Apollonio  inpropof.47.  i.lib.  Conic.fed  RS  parallela  eft 
ipfi  AT, cft enim  angulus  in  femicirculo  redus  , quare  St  OP  ipfi  AY  parallela 
erit.  Quoniam  igitur  C D ad  AB  ordinatim  elf  applicata  qu?  per  A ipfi  D C pa- 
ijallela  ducitur,  videlicet  FG  fedionem  inpundo  A continget,  & cum  F G fcdio-  • 
nem  contingensdiametro  occurrat  in  G ac  AM  ordinatim  applicetur,  erit  per  yp. 
pnm.Coni.Apollon.redtangulum  GEM  aquale  quadrato  ex  EO  vel  EP.Eadem 
quoque  ratione  cum  AN  ordinatim  applicetur  redangulum  F EN  quadrato  ex 
ER  vel  ES  squale  clt;  ergo  OP,RS  cllipfisconiugatiaxcserunc. 

Htc  Commandimu.  quibus  refle  offendit  OP  (fi  R S coniugotoi  tXt!  ejfe  eBipfis,  qut  per 
punfla  A T Y incedit,  (fi  i Unet  F G in  punfl»  tangitur : verum  hoc  propojitum  non  fuit . 
Ntm  td  inueniendum  eiufmodi  coniuoatos  txes  non  opsu  erat  td  deferibendum  Circulum 
F E G, fac  er  e teli  angulum  E AH  quadrato  ED  aqutle  ,(fi  fectre  EH  hiftriaminfiim- 
dc/g  normalem  excitare;  qua  congrediens  cum  F G in  L,  centrum prtberet  L circuli  FEG, 
fumpto fi  quidem  in  Unet  F G centroquocumque,  (i  per  E circulus  circumducitur , qui  fecet 
Unetm  V G - non  iamquidem  in  punffit  F (fi  G fcdin  aliit  qut  ex  E retia  emittentur  an- 
gulum reilum  continebunt , nonfecm  ac  E F (fi  E G,  quire  fi  tb  A td  haa  ipfiu  po/lremt 
duflut  Unem,  normales  ducantur , quales  erant  AM  (fi  AN,  duplicentur q,  vt  A T (fi  A Y, 
erunt  punCltqut  vices  punllorum  T (fi  Y fubibunt  in  ellipfs,  qut  per  A incedit,  tangitur jf 
aiFG  i»  A,  txes  j,  habet  in  normalibus  Otii,  qut  ex  E td  communes  in (eBiones  circuli  (fi 
Unca  F G infinita  deSii  nantur.  At  perfpicuum  ejt  hanc  etlipfin  ( quod  fuerat  demonfirandu) 

• -per 
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fer  functu  C & D minime  tranfire , propterea  quod  circuli  centrum  aliud  ab  L ajfumptum 
jit,  nec fit  quadratum  KD  rellangulefiub  E A,  dr  eho  linea  quem  AH  contentum  equule. 
Itaque  vt  offenditur  O P <jr  R S coniugatos  a xes  ej]e  elhffis , que  fer  termino!  dietnetrorum 
contogatorum  A B,  cr  C D incedit , alie  ratio  eft  ineunde  , quam  in  demonjlretione  nojlra 
tam  frtfofiimm. 

Huc  haClenm  fu  fer  Commendini  demonflretione. 

Ceterum  iffe  Pag  fi  textua  rem  forum  in  turi  i nefio  quid  infortunij  fajfot  videtur , Ita  enim 
habet, Facile autem cll  uiucnus quibulcumquc conjugationibus diameiroru cllipfis, 
axes  eius  organice  inuenirc.  quod  quidem  hac  ratione  fiet.  Qitf  verba  legitimum  [en- 
Juni  non  habent, cum  ea,  quam  adfert  confindit * non  organici  fed  omnino  Geometrica  fit,vtt 
eam  legenti Jatit  fetet : quare  futo  omtfium  verbum  Geometrici , ftcej  legendum  : Facile 
autem  cll  inuentis  quibulcumquc  coniugacionibus diametrorum  cllipfis  , axes  eius 
organice  inuemre.  quod  quidem  Geometrice  hac  ratione  fiet . Deinde  addita 
funtiniffa  conjlrullttnctlla  verba : cum  fit  D E maior  quam  E A : cum  enim  con/lru- 
clu  vniuerfalu  fit , fiue  D E minor  flue  maior,  fiue  ipfi  E A equalit  fonatur , vl  ex  nojlra 
denjonllratione  colligi  foteft , quodj.  Pappum  etiam  Utere  nudo  modo  potuijje  certum  ejl,  fru- 
Itra  ajfxmitur  L)  E maior  tpia  E A.  Mirum  proinde  efi  hunc  errorem  Frcdertcum  Comman- 
dmurn  non  aduertijfie.frafiertim  cum  ido  affumpto  in  demonflretione  fut,  quam  fuperius  dedi- 
mus,vfus non fuerittfied vniuerfalem attulerit  demonflrationem : vnde  cnm&ipfadefit de - 
monJlralio,quam  quin  P affui  addiderit,  dubium  non  ell.fatu  manifeHumefl  eorum  errore  ti 
contigifjejm quorum  manus  venit  hac fropofino  (qua  fene  tota,vt  exifiimojnterciderat :)qui 
tam  plane  tam  mutilam  & tmferjeiiam  (frutica  re  futuere  conati  fiunt. 

PROPOSITIO  XCI. 

Acis  axibus  in  ellipfi,  xquales  diametros  coniugacas  exhibere. 

C onfirutho  (fi  demmjlratio. 

Sint  ABC  ellipfis  axes  AC,  BD  : oporteat  autem 
exhibere  diametros  coniugatasxqualcstiunflis  A B, 

AD;diuidantur  refla;  AB,  AC  bifariam  in  E Sc  F;  Sc 
per  E & F ex  G centro  refla:  ducantur  G H,  G K,  oc- 
currentes ellipfi  in  H,K,  L,  Mpunflis.  dico  illas  faiis- 
faccre  propoli tioni. Quoniam  enimrcflx  dux  EB.B  G, 
xquales  fiiflc  duabus  lineis  FD  , DG  (funi  autem  Sc 
anguli,  xqualibus  lateribus  contenti  inter  fe  xquales) 
erunt  etiam  anguli  ad  bafim,  E G B,  F G D adeoque  Sc 
reliqui  AGE,  AGF  xquales.  Rurfum  cum  angulus 
AGB  fit  reflus  & bafis  AB  in  E diuifa  bifariam,. fi 
ceniro  Eintcruallo  EA  deferibatur circulus,  tranfibic 
is  etiam  per  B,  adeoque  EA,  EG  lincx  erunt  xqua- 
Jcs. Quare  icangulus  E A G.srqualis  angulo  E G A, hoc 
eft  AGF.  ergo  AB  , KM  hnex  parallelx;  eodem 
modo  oftenduntur  reflx  AD,  HL  parallelx  .•  vnde 
cum  diametri  HL,  KM  mutuas  parallelas  bifecent, 
erunt  comugatx.  quia  vero  angulus  HGAeftangulo 
AGKoftenfus  squalis,  erit  quoque  H G linea  xqualisGK.vt  patet  ex  i8.huius.  er- 
go H L,  KM  diametriiunt  comugatx  & xquales.  exhibuimus  ergo, 8cc. Quod  erat 
laciendum.  • 

PROPOSITIO  XCII. 

JN  vna  ellipfi  duas  tantum  eft  reperirc  diametros  coniugatas  xquales. 

O o x 
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Demohfirotio. 

CIt  ABC  ellipfis  centrum  Di  Se  in  ea  zqualeS  dia- 
lJmetri  coniugatz  E D,F  D : dico  alias  diametro»  con-  • 
iugatas  Bc  «quales  in  ea  exhiberi  non  polle:  fine  cnim.li 
poreft  fieri, praeter  ED.FD  diametros,  afr* aquales  & 
coniugacx  G D,  HDicnnginmEDF  lectori  ajqualis 
IcAor  CD  H-  Quoti  ficti  non  poteft  , nam  GD>  HB 
diametri  ciiro  linrxqnalcsDccefi*  eft  maidtes  vel  mino- 
res illas  cflit  diametris  EO  j F B,  adteq,  amtwS  fimu/  ca- 
dere fupra  vel  infra  diametros  ED..FD.  lgftufrprseter 
E D,F D diametros  coiugatas  z qualos,  nullas  alias  «quat- 
ies iu  cliipfi  eft  cxhibere.Quod  erat  Ueinonfttaii«lum. 

PROPOSITIO  xcm.  . 


IN  elltpfi  «quales  diametri  coniugatx  fimul  fumpt*  * maxima:  funt 
omnium  diametrorum coniugatarum  fimul  fumpearum. 

Demonttratio. 


CInt  AB.CD  diametri coniugatz «quales,  fitaurent 
‘"'it  alia  ququis  diametrorum  conitigatio  EF,  G H:dico 
diametros  A B,  C D fimul  fumpras  maiores  c/Tc  diame- 
tris EF,GH  fimul  fumpris:  cumenim  fcttorcS  AKC, 
G KE  b fint inter Ic xqualcs,nccclleeit  vnam  coniuga- 
tarum inxquaiium  (fitEF)  axi  viciniorem  efic  vtrauis 
aqualium  AB,  CD.-  alteram  vero  HGi  remotiorem, 
vnde  c ex  quaruor  diametris  EF  maxima,  &c  qj} 
minima  dl.iunt  aurem  EF,  GH  <*  quadrata  fimul  ium- 
pta  aqualia quadratis  AB, CD  fimul  lumptisyigitur  A B> 
C D linez  fimul  fumptx  maiores  = quoqi  fiunt  lineis  E F, 
GH  fimulfumptis:  Quod  erat  demonfttandum. 

PROPOSITIO  X C I V. 


Lineae qua: extrema  diametrorum  coniugatarum  «qualium  conjun- 
gunt, ab  axibus  bifariam  iecantur. 


JH 


Demonftratio. 

CInt  AB,CD  diametri  coniugatf  atquales, iungantur- 
que  illarum  extrema  A D,  A C,  C B,  D B.  Dico  illas 
ab  axibus  bifariam  fiecari , diuifa  enim  AD  bifariam  (n 
F , agatur  per  E centrum  F E G occurrens  C B rcCkx 
m G.  Quandoquidem  ergo  AB.C.D  ponantur  xquates, 
harum  dimidiat  A E,  D E»  etiam  funi  xqualcs.xquantur 
autem  zx  conii,  fimilircr  A F,DF.  Itaque  in  triangulis 
A E F,DEF  cum  F E fit  commune, omnia  latera  fibi  in- 
uicemzquantur.  ergo  anguli  ad  Fqquales,  adeoquere- 
fln  Sc  anguli  quoque  F E A.FE  D,  zquaics  Quare  an- 
guli etiam  GEC,  GEB  prioribus  ad  verticem  oppo- 
liti  aquantur.  fiunt  vero  latera  rurfium  CE,E  B zaualia 

& EG  commune  vtrique  triangulo  GEC,  GEB*.  Igi- 


tur 
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tor  C G,BG  aiqnajes,  Sc  anguli  ad  G xqualesadco^uerefli.  Cum  ergo  FG  reflas 
A Qj  C E>  faWtBfir  iunc  parallela:)  bifariam  & ad  angulos  re&os  fecec,axis 

ejjt,lecaptur  igK,usabaxc  btfartanxrcdj  AD,  CB  extrema  copiugacarum  xqua- 
ItWrvwnfic&enrsSkEmifO»  wodooftcndemus  reliquas  duas  AC,  BD  ab  axe  HI 
hiibcgrj.  conitai  ergo  veritas  propoli  agnis. 

pRQPositio  xqy. 

^1  linex  qua  excrema  coniugatarum  conpedunt , ab  axibus  fcccntur 

bifariam:  . • 

Dic<?  diamecros  illas  qfle  inter  fe  squale*. 

Demonflratio. 

pOnatur catktn  figura quxpiiiis, fineque  AD.CB,  AC  linex, extrema  coniuga- 
A tarum  connofleoccsinF  G8r  K bifariam  & ad  reflas  diuif*  axibus  HI, FG.  di- 
co. AB.CD,  diametros  comugatas  eliciti  ter  fexquales:  cum  enim  ADj  CB  per 
i?. buxus  fint  parallolx  Sc  exhypothefi  ab  axe  in  F & G bifecentur,ahguli  ad  F.retSi 
funi, Sc  lacera  duo  A F,F  p xqualia  funt  lateribus  DF,  FE;  reliqua  igitur  lacera 
AfcfiD  quoque  rurer  icxqualia.  ii  militer  offendam  CE,EB  xquales.vnde &tot$ 
diametri  ABtsGD.  xqualss.  Quodfuitdcmonitrandum. 

S 

Cor  ollarium. 

TTlnc  patet  lineas,  qute  inxqualium  cooiugararum  extrema  coniungqnc , nupqua 
*■  ■* ab  axibus  aut  alia  quauis  diametro  bifariam  Sc  ad  rectos  focari. 

PROPOSITIO  XCVI. 

Linearum  qmj  extrema  coriiugatarum  quarumuis  conjungunt,  illa 
(Tiaximaeltqu*  comugacnsxqualesconnetftgns,  axetn  minorem  fe- 
eati  minima,  qux  maiorem. 

Tkmonftreuio. 

Clnt  AC,  BD  axes  ellipfeos  ABC» 

^coniugatx  vero  xqqales  FG  > HI 
itlndaque  EH  maipn  axi  occurrar  in 

K;  ar  HG  minsri  in  L dico  hq  li- 
neam  maximam  effe  illarum  qux  cu- 
iufcunque  conjugationis  excrema  con- 
iungunt, & FH  minimam.  Fiat  enim 
qua: tiis  alia  diametrorum  comugatio 
MR.NQ  quarum  extrema  iunganp 
M N , N R i quibus  in  O Sc  S biledf is 
ducanturpcr  centrum  XOP,  VST. 

Quoniam  ergo  F G,  HI  funt  coniuga- 
tx, feftdrcs  EFBH, 'EflCG atquaii-  \ / / * 4<A«i«i: 

rur.  ErgoWcgmenca  FBH,HCGx-  TV  . 

qualia  fune,  Quare,  cum  axcsB  D,A  C 

etiam  bifecent  ‘ reflas  FH,HG,  qux  £ e nJMu. 

zquales  coniugatas  iungunr, erunt  axes 

ipfiA  in  K Sc  L,  proporribnalitcr  fefti.  ' 4„.s«i«i. 

Ergo  « reftangulum  BK  D xqualc  eft  074 .*««■•• 

quadrato  L H.  fimili  plane  difcurfu  o (tendemus  reftangulum  P O X xquari  qua- 
drato NS.  Deinde  quia  f fedtores  MEN,  FEH  xquantur,  adeoque  g fegme^ta^<i'"i!■,<• 

0 o j MPN,‘“"i.«. 
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M P N,  F B H,  funtque  amba:  F H,M  N 
bilcdiac  in  K & O.  erunt  »1)  B , X P 
pioportionaliter  leda:  in  K tsc  O ; led 
D B axis  inaior  cft  quam  X p.  Ergo  fe- 
tftangulu  B K D , hoc  cfl,  vt  ante  ottch- 
iii , quadratum  H L . maius  eft  rcdan- 
gulo  POX,  hoc  cft  quadrato  N S. 
Ergo  reda  HL  maior  reda  NS.  led 
H G dupla  eft  ipfius  H L,  vr  ante  often- 
d(,  Sc  N R ex  conft.  ipfius  N S dupla 
cft.  ergo  HG  maior  quam  NR:,  quia 
autem  N Rt  maior  eft  quam  MNieric 
HG  etiam  maior  quam  MN.  Eodem 
modooftendemus  HG  maiorem  effe 
quarumuis  aliarum  comugatarnm  ex- 
trema connedentibus.  ergo  H G eft 
' omnium  maxima,  quod  erat  primum. 
Quod  autem  FH  fit  ommum  mini- 
ma, difcurlu  plane  fimili  demonftrabi- 
mus.  lumaturenimquscuis  alia  diame- 
trorum coniugatio  M R,  N Q,  gc  eade, 
qux  fiipraeft  adhibita,  repetatur  conft  rudio. eodem  modo  oftendemus  quadratum 
F K minus  efte  quadraro  M O , Se  redam  F K minorem  reda  M O • ac  proinde 
FH,  minorem  quam  MN. cft  autem  c RN  maior  quam  MN.  ergoFH  etiam 
minor  eft  quam  N R.  Arque  ita  dcmonftrabimusFH  minorem  efte  quarumuis  con- 
jugatarum extrema  connedentibus.  omnium  igitur  minima  cft.  Quod  erat  fecundo 
loeooftendendum. 

PROPOSITIO  XCVII. 

COniugatarum  zqualium  extrema  coniungentcs  fimul  fumptz  mini- 
ma funt  omnium  qu{  quafcunq,-  diametros  coniugatas  coniungunt. 

DemonJIratio. 

B 

CInt  in  A B C ellipfi  confugatzxqualcs  EF,  G H.pona- 
v^tur  autem  &alia  quteuis  diametrorum  coniugatio,  E F, 
GH.  dico  lineas  qua:  extrema  conjugatarum  zqualium 
coniungunt,  fimul  fumptas  minores  efte  lineis  quz  extre- 
ma alterius  comugationis connedunt.fimt  enim  EG.GF 
quadrata  xqualia  quadratis  A B,B  C.mfuper  Si  EG  li- 
nea connedentium  minima , Sc  FG  maxima  perprxee- 
dentemiigitut  e EG.GF  linea:  minores  funt  lineis  AB, 
B C;  eodem  modo  oftenduntur  EH.HF  linea:  minores 
lineis  AD,  DC  : igitur  lineae,  &c.  Quod  fuit  demon- 
fttandum. 

PROPOSITIO  XCVIII. 

Sint  ABC  cllipfeos  axes  AC,  BD  & EF  vna 
cx  diametris  coniugatis  zqualibus. 

Dico  quadrata  A K,  BK  fimul  fumpta  e(Te  dupla  quadrati  EK. 


Demon - 
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Demonftrutio. 

DVcatur  GH  altera  diametrorum  conjugatarum  se- 
qualium. Quoniam  AC,  BU  quadrata  • iimul  fum- 
pta  aequalia  funt  quadratis  EF,  G H Iimul  fumptis,  erunt 
&quadrara  AK,B K fub dimidijs axibus , aqualia  qua- 
dratis EK,  GK  fub  dimidijs  diametris  zqualibus;  iunt 
autem  EK,GK  quadrata  inter  fe  zqualia,  igitur  qua- 
drata A K,  B K Iimul  fumpta  dupla  funt  quadrati  EK. 
Quod  erat  demonftrandum. 


ApotIeniuil.$.  Con'tc.prop,\6  .huiufmedi  hthet  theorema  : fi 


tllipjim  tangant  A E , C E,  conuenientes  in  Et  d"  Compto  in  / 

fedione  putida  G ducatur  GHF  tangentium  tini parallela  . I> 

G H F.  mt  redangtdum  G F H ad  quadratum  B Ci vc  qua- 
dratum AH  ad  quadratum  C E. 

ferum  non fimihtudo  tantum  rationum  ftd  natiorum  etiam  aqualitnt  reperietur fi  tan- 
gent es  i diametrorum  eaniugatarum  aqualium  ducla  fuerint. 

ELiipfcos  diametri  coniugat*  aquales  fint  A B , C D,  in  quarum  ter- 
minis A,  C, ellipfim  tangant  dux  re&q  conuenientes  in  E,  ii  alteru- 
tri ducantur  quotuu  parallclq  G H erunt  rciStangula  G F H quadratis 
FC  zqualia. 

Demonjiratio , //\» 

' t Ty/y; 

QVoniam  CDcft  diameter  coni  ligata  diametri  AB,  fcwitj & 

eritadipfam  ordinarim  pofira:  ergorangenti  AE  t\/ . / / / \C 

parallela  eft.  Eodem  modo  AK  tangentiEC  parallela 

figura  igitur  KAECeftparallcIogrammum.Qua-  / / V / / \ 

rc  cilm  A K, K.C  ex  hyporhcfi fint xquales, etiam  A F.,  I/ /V  / 

G E aquales  /unn  aquantur  igitur  quadrata  A E,  E C &'  / /\/ 

Atqui  eft  vt  quadratum  AB  ad  quadratum  EC,  ita  / / \yj 
re&aneulumGFH  ad  quadratum  FC,  ereoreSan-  (f  / /\ 

Tum  GFH  quadrato  FC  aquale  eft.  Quod  erat  de-  \/  i \ 
monftrandum.  *\  / \ / 

Et  quoniam  Theorema  illud  Apollonij  iam  habemus  ' \ / V/ 

inmanibuS)  etiam  hocaddo  quod fimiliter  Apollonius  y% 

non  vi.iqtur  obferuafte  i nimitum  fi  du&is  tangentibus 
A B»  C E,  i angantur  pun&a  contafluum  A,  C,  rc  <ftan- 
gula  GFH, quadratis  KF  aqualia effe.  * 

Quoniam  FK>AE  funt  parallela, 
triangula  A E C>  RFC  fimilia  lunt.er.  S 

go  vt  A E ad  EC,  Cc  KF  ad  FC.er- 
go  vt  quadrarum  A E ad  quadratura 
EC,  fic  quadratum  KFad  quadratum 
FC-  fed  etiam  vt  quadratum  AC  ad 

quadratum  BC  fic  re&angulaGFH  v J 

ad  quadratum  KF.  Ergo  quqdtatus»  e 
KF  Sc  re&angulum  GFH  ad  qua-  j 
daatum  EC . eandem  liaBent  ratio-  , .N, 
nemiaquanturigitur.  Quoderatdc-  N, 

monftrandum.  /® 


Digitized  by  Google 


*>« 


ELLIPSIS. 


PROPOSITIO  C. 

Sint  A B,  B C diametri  eoniugatne inzquales , 8t  ex  A reda  quxuis 
ducatur  A O fccans  ellipfim  in  D ; cui  cx  C parallela  ducatur  C E 
iunoancurq;  E B,  D B. 

Dico  E B,  D B diamctroi  cflc  coniugatas  & contra. 

‘Dembriftratio. 

pRimo  cadant  parallclz  ad  eandem  partem  ellipfeos.Du* 
1 canturrcttz  lincz  EA.  DC-Quoniam  AD.  KC linea 
fibi mutuo xquidiftant,  erunt • icgmcnta  EA.  DC  in- 
terfczquaha.adcoquc  t>  ABE.DBC  lepores  aquales, 
additb  igitur  communi  ABD,  erunt  E B D,  ABC  fe- 
tiores inter  Te  zquales.  quare  ciim  vnius  leclons  latera 
BA.BC  fine  diametri  Coniugatz,  etiam  alterius  latera  E B. 
BD  funt  coniugatz. 

Secundo  cadant  AD.CE  parallclz  ad  parces  cltipfis 
oppoiitas : producantur  Icmi  iumetri  AB,  DB  in  H & 
I,  iunganturque punda  HI. Quoniam  AB.BCfunt con- 
iugatz erit  c fetior  A BC  quarta  pars  cllipfeos, fcd  A H dia- 
metro d bifecat  ellipCm,  adeot^ue  portio  ACH.  dimi- 
dium e(I  elliplcos.  Ergo  ABC  fetior  dimidius  cft  femi. 
cllipfeos  ACH.  ac  proinde  xquahs  fetiori  CBH.  quia 
autem  ]H  per  t$. huius  cft  parallela  ad  DA.  cuicxby- 
potheftctiam  CE  eR parallela, erunt  IH,  CE  sntcrfa 
paraliel;  ergo  fegmenta  t CI.EH  adeoque  & fetio- 
res f C B I,H  B E zquanturiaddito  igitur  communi  I B H» 
fetior  IBE  xqualis  eR  fetiori  CBH.  hoc  cft  , vt  tam 
ante  oftendi,  fetiori  A B C.quare  ctlm  fetior  ABCsfit 
quarta  pars  cllipfeos,  Rue  dimidium  fcmiellipfeoS,  etiam 
fetior  IBE  erit  dimidium  femtellipleos.hoc  cft  portioni* 
1ED.  quamefle  fcmicllipfim  patet  ex  CorolL  45. huius. 
Ergo  fetior  IBE  hoc  eft  fetior  ABC  qqualis  cft  fetio- 
ri EBD  Quare  ciim  AB, BC  fint  coniugatz , cuara 
D B,  E B erunt  coniugatz. 

Sintiam  AB, CB, item,  EB.DB  diametri  coniugatz  iunganturque  A D,  E C. 
dico  AD,  EC  lineas  cflc  parallelas.  Sin  Tero-  ducatur  cx  A ipfiEC  parallela  AF 
iunganturque  FB:  critigitur  FB  diameter  comugataipfi  E B per  fecundam  par- 
tem huius:  fcd  DB  pcrconftrutlionem  coniugatacftdiamctroEB,crgoeidcmEB 
plurcs  diametri  funt  coniugatz.  quod  ficti  non  potcR.  igitur  AF  nonx  juldiftatipfi 
EC-  idem oftenditurdequauis alia. ergo  AD  fola parallela  cft  rctlxEC.  Quod 
erat  demon ftrandum. 

P ROPOS  ITIO  CL  ''V 

Sit  in  ADCellipfi  cuius  centrum  Bquzuis  diametrorum  coniugatio 
AB,  BCiiunitilcjuc  pundlis  AC,  Iccet  AC  lineam  in  E diameter 
quxeunque  B D,  cui  conmgata ducatur  BF,  du&aque  linea  FD  fccct 
AB  diametrum vtcunque in  G. 

Dico  A C,  F D lineas,  vti  & B D,  A B in  E & G proportionaliccr  cflc 
diuifas.  * 
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Demonflratio. 

QVoniatn  tara  AB.  BC  diametri  quam  DB  , FB 
comugatarliint  . Ic&orct  ABC,  > FBD  a:qualcs 
erunt:  ablato  igitur  communi  ,A  BD,  xquales  manent 
DBC  , ABF  iedlorcs.  vndeBD,  bAB  linea:, item 
•AC/FD  in  E & G proportibnaliter  funt  diuilx. 

PROPOSITIO  CII. 

II  (dem  politis: 

Dicoiunftas  A D,FCarquidiftarc. 

i ’ Demonflratio. 

K ’ I'.;:-- 

T)Er  prxcedcntem  fc&ores  DBC,  ABF  odcnli  funt  zquaies  • legmenta  igitur  . , 
D C. ' AF  quoque  inter  fe  xquanrur;  ergo  A D,  FC  a linezatquidiftanc.  Quod 
crac  demonftranciutn. 

0 . 

PROPOSITIO  C I I I. 

SEcec  ABC  cliipfim  quxuis  diametrorum 
coniugatio  A E,  C D:fit  autem  &alia  diame- 
trorum coniugatio,  F E , G E que  iun&as  A D. 

A C lecct  in  H & I: 

Dico efle vt  AH  ad  HC.fic  DI  ad  IA. 

Dcmonftratio. 

■p\Vcatur  FG  qu$  AE  fecetin  K.  vt  A H adHC, 

■L^fic  FK  ad  KG:  fcdvt  FKad  KG.  fic  DDcftad 
AI,  igitur  vt  AH  ad  HC  fic  DI  ad  AI.  Quod  erat 
demonlirandum. 

PROPOSITIO  CIV. 

SEcet  ABC  ellipfim  dia- 
meter quacunque  B D : 
fit  autem  & E F G,  ellipfis  fi- 
milis  &a:qualisellipfi  ABC: 
quam  fecct  qu.tui»  alia  dia- 
meter FH  : dein  BD  , FH 
diametris  proportionalitcr 
diuifis  in  I & K,  agantur  per 
I &K,ordinatim  linea:  AC, 

EGxquarum  extremitatibus 
ducantur  femidiametri  A L, 

CL.EM.GM. 

Dico  ALC,  F.MG  triangula  efle  squalia 


e io t.hm- 
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Dtmonftratio. 

, T~\Iametro  BD  coniug.ua  du- 

® *■  ^“'caturNO,  5t  FH  diametro 

PQ_:  iunganturqiie  ND,  P H. 
/ \ Quqniam  diametri  BD.F H cam  . 

/ \ in  I K quam  L M proportionali- 

Ff — \/  \ ter  (iinidiuilsc, erit  vtrcflangulura 

I \ II  ' | B I D ad  redtangulum  B L D lic 

\\  FKH.rcflangulumad  rc&angu- 

\ '\  / Ium  FMH:  quare  vt  quadratum 

\\  J AI  ad  quadratum  NL  fic  qua- 

X dratum  EK  ad  quadratum  l’M: 

W & vt  AI  linea  ad  lineam  N-Llic 

EK  ad  PM:  fed  etiam  cil  per  conftrudlionem  vt  IL  ad  B L,  idel)  LD,  ficKM 
ad  EM  ideft  M Hi  igitur  vt  triangulum  NLD  ad  triangulum  AIL  , fic  PMH 
triangulum  ad  trungulum  E KM  ( quia  ex  ijfdem  illorum  ratio  componitur:)  Sf  per- 
mutando vt  N L D triangulum  ad  triangulum  P M H,  fic  A I L triangulum  ad  trian- 
gulum EKM.  fed  NLD, PMH  triangulafunratqualia.igiturAlL.EKMtrian- 
gula.adooquetota  ACL.EGM  qquantur.  Qgod  crk  demonfirandum. 

propositio  cv. 

•*  Q Ecent ABC ellipfitn du* diametrorum coniugationes  AB.CDjEF, 

iJGH.Ji omnes quatuot diametri proportionaltter  fine  diuilar in  I,K, 
M,L  pundtis,perqux  ordinarim  ducantur  linex  NO,  P Q,  RS,TV. 
Dico  quadrata  NO,  PQ  fimul  fumpta  aquari  quadratis  R S , T V 


Dico  quadrata 
fimul  fumptis. 


m 

m 


' Demon/lratio . 


QVoniamtam  AB,  EF.quam  CD,HG  proportiona- 
Jiter  funt  diaifat, erit  vt  A B quadratum  ad  rc&angu- 
lum  A1B  • fic  EF  quadratum  ad  reitangulum  ELF, 
& quadratum  CD  adre&angulum  C K D , & HGqua- 
dratum  ad  redangulum  H M G.  Ex  ijfdem  enim  rationi- 
, bus  (ingulxquadratorum  ad  re&angula  proportiones  co- 
' ponuntur. Igiturvt  AB, CD  quadrata  finiulfumpta  ad 
reflangula  A 1 B,  C K D fimul  fumpta,  fic  quadrata  EF, 
GH  fimul  fumpta, funt  ad  re&angula  ELF,  HMG  fi- 
mulfumpta : St  permutando  vt  A B,C  D quadraiaad  qua», 
drata  EF,  G H,  fic  A 1 B,  C K D reSangula  , funt  ad  re- 
ftangulaELF,  HMG.  hoccft»  quadrata  PK.,  NI  ad 
quadrata  SL,TM:fed  AB.CD  quadratis  fimul  fumptis 
l,77.««,.b aequalia fimt quadrata  EF. GH  fimul fumptajigitur SCquadratis  NI,  r K atqua- 
lia  funt  quadrata  SL.TMiergo  NO,  PQ.  quadrata  fimul  lumpta  xqualta  funt 
quadratis  S R,  T V.Quod  erat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  G V I. 


SEcet  ABC  ellipfimqu^uis diametrorum coniugatio  CD,  EF, qui- 
bus proportionaliter  diutiis  in  O & P : ducatur  vna  cx  diametris 
coniugatis  zqualibus  AS  quqdiuidatur  in  N , vt  CD  ell  diuifa  in  O. 
per  N OP  rc&a:  ducantur  ordinarim  G H,  I K,  L M. 

Dico  1 K , L M quadrata  fimui  fumpca  c(Te  dupla  quadrati  GH. 

Demonflratio* 


T""\Vcaturalteraconiugatarum  atqualium  QR , qui  fimiliter  diuislin  Z,  vt  SA 
■‘■''eft  in  N.  St  C D.EF,  in  Odi  P,  per  pundtum  Z ponatur  ordinarim  VT.quia 
igitur  Q_R,  A S funr  xquales  Bc  fimiliter  (e&q , re&angulum  QZ  R xquatur  re- 
Cllngulo  ANS.  fcd  re&angula  Q Z R,  ANS  «arquantur quadratis GN.TZ. er- 
go  quadrata  GN.TZ  adcoque  4i  quadrata  GH,T  V aqualia  funt.  led  quadrata  «m. 
ML.IK  b aquantur  quadratis  V T,GH.  ergo  quadrata  ML,  IK  dupla  funt  qua- 
drati C-H-C^Uod  erat  demonftrandum.  . * 

PROPOSITIO  CVII. 

SEcent  ABC  eilipiim  du* diametrorum  coniugationes  AB,  CD, 
EF,  GH  : fitquc  AB  maxima  & E F magnitudine  fecunda. 

Dico  rationem  A B ad  E F minorem  eflc  ratione  G H ad  C D. 

Demonjiratid. 

QVoniam  AB.  CD  quadrata  firnulfumpta  atqualia 
funt  quadratis  E F,  G H fimui  fumptis  : non  eft  vt 
A B ad  EF  i fic  G H ad  C D.  nam  tuncquadrata  A B, 

CD  maximq&  minima:  maiora  cflint  quadratis  EF, 

GH.  fiat  igitur  vt  A B ad  EF.  fic  GH  ad  CI : erunt- 
quc  AB,  C 1 quadrata  maiora  quadratis  EF.GH.hoc 
efl  quadratis  A B,  C D.  quate  C I linea  eft  maior  redU 
C D,  St  ratio  G H ad  C D , id  eft  cx  cqnftr.  ratio  AB 
ad  EF  minor  ell  ratione  GHadCD.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 
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PROPOSITIO  CVtII. 

JN  data  clltpd  diametros  exhibere  coniugaus  in  data  ratione. 

CtrtJ}ru£lia  &•  detn<mftr*tu>. 

y g ■ 

M - ■ CInt  ABC  ellipfis  axes  AB.CD:  centrum  E : ratio 

^verddataiMalorisad-mmus  E ad  G,  quam  non  ma- 
Z' iorum  eflo oportet  ratione  axium  AE,EC-  fi  ratio  da- 
/ '\\  taxqualis  eft  axium  racionijtes  patet:  fi  minor,fuman- 

IS  tur  HI,I  K linea:  , redis  AEiEC  aequales , pqnan- 

i-  K curquc ad  angulum  redum  HI  K:  dudaque  HK,  Sc 

diuifa  bifariam  in  L>  centro  L incerualloLH  circulus 
deicribarur  HIK  qui  tranfibit  per  punda  1 & K,  in 
'v  fegmentodein  HI  Kinclinemur*du*linexHI  Kha- 

X \ bentes  datam  rationem  F ad  G.Quoniam  igitur  HM 

/ \ \o  , eft  ad  M K vc  F ad  G i eft^uc  ratio  F ad  G > minor 

/ \ rationeaxium,  hoceftexconftr.  ratione  HI  ad  IK, 

I \ / \ patet  pundum  M cadere  interi  ic.  H,  adeoque  re- 

\/  ] dam  HM  minorem  quim  HI,  hoc  eft  quam  EA,  re. 

cl  e D dam  uero  MK  maiorem qudm  1K  hoc  eft  quam  E C. 

I I centro  igitur  E inceruallo  H M,  deferiptus  circulus  fe- 

\ . I caccllipilm  in  pundoaliquo  N inter  A Se  C,  ducatur 

\ j igirur  diameter  NE,  eiq;  coniugata  EO-  dico  N E, 

\ / OE  diametros  fatisfacerc  petitioni. Quoniam quadra- 
vi / ta  NE,  OE  bfunrtrqualia  quadratis  A E.  E C hoc  eft 

>s'~-  "HLIK  hoc  eft  quadratis  HM,MK:  fit  autem  Se  NE 

3 linea  atqualis  reda:  HM.  erit  Se  OE  linea  aequatu  li- 

nea; MK.  igitur  vt  HM  ad  MK(  id  eft  vt  F ad  G.  fis 
N E ad  O E.  exhibuimus  ergo , Sec.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CIX. 

SEccr  AC  D ellipfimquaruis diametrorum  coniugacio  AB,BC.  af- 
fumptoijueinperiphcriapun&a  quouis  D inter  A ScC,  agatur  per 
D contingens  E F , quae  cum  A B , B C lineis  concurrat  in  E & F , emi 
percentrum  parallela  ducatur  BG. 

Dico  D f,  B Gj  D E lineas  e (Te  in  continua  analogia. 

-f  ^ Dtmenjl ratio. 

h/C  \ \ / /"VVoniam  ex  hypothcfi  DF,  BG  fiint  parallela;, 

i '^triangula  DFH.BHG.  vt  cx  clementis  patet, 

/ \ «\/\  erunt  fitnilia, ac  proinde  DF  eft-adBG,  vc  D H ad 

I . \ pK  \ H G.-  hoc  eft  vt  triangulum  D H B ad  triangulu  B H G. 

I \ / \\  Deinde, quoniam  B G pet centrum  eft  tangenti  DF 

/. Q parallela, liquet  eamconmgatam  cllc  diametrum  ipfi 

!l  1 t DB: funt verdexhypotheit etiam  AB,  BF coniuga- 

k \ tx.Ergo'fedoresBDCG,  B ADC,  adeoque  a Sc 

\ triangula  BDG,  B AC  aequantur  : Quorum  bales 

\ / D G,  A C,cum  'proporcionaliter  fine  diutiae  in  H & I, 

\ j vt  D H fit  ad  HG.  ficut  C I eft  ad  I A , conftar  cx 

/ clementis  triangula  BHD.BIC  Se  BHG.B1A  ef. 

' — fe  iqitalia,  ergo  cum  priilsoftendcrtm  D Fcfle  ad  B G 


V 


ELLIPSIS.  $ot 

vt  triangulum  feHD  ad  triangulum  BHC,  ctJtquoque  DP  ad  BG,  vt  triangu- 
lum BIC  ad  ttiangulum  BIA.  Vlcerius  cum  triangulum  BHGfitad  triangulum 
BHD.vt  G H ad  HD.  hoc  eft a vt  AI  ad  I C,.hoc  eft  vt  K1  ad  (B  (cum  enim  , 

CB  fit  comugat»  i^fr  A'B  > Sc  AK, ex conftruflione tangens, patet  AK,  CB  cfli* 
parallelas)  hoc  dl  vttriangulum  A1K  ad  triingiilum  A I B : ctit  componendo 
triangulum  BDGad  ttiangulum  BHD.vt  triangulum  AKBadttiangulumAIBi’ 

& permutando  triangulum  B D G ad  triangulum  AKB,  vt  triangulum  BHD.  hoc 
«II  ficui  ante  o (lendi , vt  triangulum  B 1 C ad  triangulum  A I B.  led  triangulum  , 
AKB  eft  t>  triangulum  EDB.  ergo  triaqgujupi  BDQeft  ad  triangulum  EDB,kr,  W«f. 
hoc  eft,  quoniam  E D/B  G fiant  parallelx  , BG  eft  ad  EI),  vt  triangulum  BICad 
triangulum  A 1R» hoc  cft  fictu  olendi  (upra , vt  DF  adBG-  iunt  igitur  m ratione 
continua  D F,B  G>  E D.  Quod  erat  demonftrandum. 

P R O P 6 SITIO  CX. 

i ‘ - T r ‘ . ‘i ; . . 

Sint  AB,  BC  diametri  quxeunque  coniugatar,aiTumptot];  in  peri- 
pheria,  inter  A & C pundo  quouis  D , agatur  per  D contingens, 
occurrens  AB,  BC  diametris  in  E &Fj  iundaque  AC  occurrat  diame- 
tro DB  in  G.  ( ; 

Dico  redam  DF  ad  DE  /rationem  habete  duplicatam,  cius  quam 
habet  CG  ad  GA.  . . ,,tl  , 

DewMilratio. , • 

T\Vc*tut  ex  B line»  BH  parallela  ipfi  EF.  U ex  D E 
■a-^refU  DH  occurrens  FB  lineas  in  I.  erunt  igitur 
per nratcedcocem , eoniinu*  F b>B H,  E b.  adeoque ra- 
tio FD  *d  E D.  duplicata  rationis  FD  ad  BH.  idcfl 
Bl  ad  IHsquta  DF.BH  per  conftruaionem  xquidi- 
ftant:  ruri  tiro  cum  H B refla  «qiaidiftet  tangenti  DF, 
erunt  D B > B H diametri  caniugac*;  fune  autem  ex  con- 
(Iruflione  etiam  A B.  B C eoniugatre  j igitur  c vt  DI  ad 
IH.fic  CGadGA:quarc&  ratio  FD  ad  DE»  dupli- 
cata eft  rationis  CG  ad  GA>  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

P R O P O.s  I T r O C X I. 

Sint  AB,  B C diametti  coniugltx  & per  A&  C tangentes  ducantur 
D E,  F G.  fit  aurem  Sc  alia  quxuis  diametrorum  coniugatio  H I,  K Lj 
quae  produda  occurrat  tangentibus  D E,  F G in  E t F,  D,  & G. 

Dico  lineas  DE,FGin  A 8t  C proportionali- 
ter  efle  diuifas,  nimirum  e(Te  E A aa  A D,  vt  G C 
ad  C F. 

Dmonffrdtio. 

DVcantur  linea:  HK.KI  quae  reflas  A B.  B C fecent 
in  M & N.  Ratio  EA  ad  AD1  duplicata  eft  ratid- 
ni»  KM  ad  MHs  Sc  GC  ad  C F,  duplicata  eft  ratio- 
nis IN  ad  N K.  Atqui  ratio  KM  ad  MH  xqualis  eft 
•rationi  IN  ad  N K.  ergo  rationes  E A ad  AD.StGC 
•dCF  «qualium  rationum  duplicat*,  fimt  «quales, pro- 
portionaliter  ergo  fefla-funt  DEaGF  in  punflis  C.A. 

Qijpd  erat  demonfttandum. 
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Corollarium. 


/"'iVod  fi  per  K ducatur  tertia  tangens,  conuvnicns  cum  B A,  B Cconiugacis  in  O 
P,dicb  fore  OK  ad  KP, vt  EA  ad.  AD.quod  ducta  rcifa  A C eodem  modo 
quo  vfi  fumus  demonftrabicur.  , , 

Itaque  tres  tangentes  Dft,OP,FG  (imllitcr  fune  diuifat  fic  ve  EA  fit  ad  AD, 
ficuc  OK  ad  K P,  &:  G C ad  CF.  , 

PROPO  SI  TIO  exii.  ’ 


SIntdux diametrorum coniugationes  AB, BC, F G,D E, aganturque 
per  A Se  C tangentes  H I,  K L,  quae  F G,  D E diametris  occurrant  in 
H,  I,  K,  L pundlis.  1 » 

Dicoeflc  vt  BC  ad  B A fic  HI  ad  K L.  - . 

* s • • ' :!t>  i:t  i... 

Demonjlratio. 

. i ! ...  i . 

QVnniam  rcAa  B C xquidiftat  redf 
HI.&KL  linea  ipfi  AB  , erunt 
tam  HA.BC,  AI  quam  KC.AB, 
CL  linex  in  continua  analogia,  cum 
ergo  fit  vt  HA  ad  AI , prima  ad  ter* 
Ciam v fic*  KC  ad  CL,  prima  ad  ter* 
tiam  terit  etiam  HA  ad  BC,  prima  ad 
fecundam  vt  KC  eft  ad  A B,  prima  ad 
fecundam  tquarepermutando  eft  HA 
ad  KC,'vt  BC  ad  AB  , cum  igitur 
ante  offenderim  H A effe  ad  AI,  vt 
KC  ad  CL  , adeoque  inuertendo, 
componendo,  ac  permutando  fic  vt 
HA  ad  KC,  fic  HI, ad  KL  , erit  vt 
B C ad  B A,  ita  H I ad  KL, 

QtroUarium. 


! Demonjlratio . 


EOdem  modo  oftenditur,  fi  per  F agatur  tangensquat  cum  A B,  B C conucniac  ia 
P & Q efle  vt  BCadBD.ficHI  ad  PQi 

PROPOSITIO  CX1II. 

Sint  dux  diametrorum  coiugationes  A C,  B D/ 
E F,  E G : a&ilquc  per  F & G tangentibus  quz 
diametris  A C,B  O occurrancin  H,I,L,M.du*a- 
turrc&a  FG  fecans  B E diametrum  in  K. 

H Dico  LK,KE,K  I lineas  e(Te  continuas. 


QVoniam  FE,vrpote  coniugata  ipfi  EG,xquidiftat 
tangenti  LG,  erit  LK  ad  KE » vt  GK  adKF. 
ftmiliter  quoniam  E G.vtpote  coniugata  ipfi  EF, paral- 
lela fic  tangenti  F I,  eft  vr  G K ad  K F , fic  K E ad  K I: 
igitur  vt  L K ad  K E , fic  K E eft  ad  K i ,Quod  erat  dcmonftrandurn. 


ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  CXIV. 

II  Idem  politis: 

Dico  I H E , L M E triangula  efle  arqualia. 


Demonjiratio. 


3°5 


DVcatur  re&?  AB  qu.rF  E lineam  fecer  in  N:  Sc  ex  E rc&a  ducantur  EO>EP> 
normales  ad  lineas  H LLM.  Quoniam  LMlinea aquidift.it  ipfi  F E (cftenim 
LM  tangens,  Bc  FEconiugata  ipfi  E G,)  erit  angulo  FE  Garqualis  angulus  E G P. 
eodem  modo  erit  angulus  O FF.  aqualis  angulo  FEG-  quare  anguli  OFE,  E GP 
funt  inter  le  squales:  lunt  autem  E P G,  EOF  anguli  redi ) igitur  triangula  E GP, 

EFO  limilia.quare  vt  EG  ad  EF,  (ic  EP  ad  EO.ledeft , vt  E G ad  EF,  fic  H I*  '">■  *•- 
adLM.  igitur  vt  EP  ad  OE.  fic  reciproce  HI  ad  LM-  ergo  IHE»LHM  irian-'*'' 
gula  lunr  aqualia.  C^undcratdemonllrandum. 

PROPOSITIO  CXV. 

Iifdcm  politis  triangulum  E G M,  triangulo  E F I , & E G L triangu- 
lum , mangulo  E F H aquale  ctt. 


Demon/i ratio. 

E St  enim  b vt  HF  ad  FI,  fic  LG  ad  GM,  Bc  componendo  vt  HI  ad  FI,  ficLM  InuMn. 

id  GM:  ledeftvt  HI  ad  FI,  fic  H I E triangulum  ad  triangulum  FIE.8C  vt 
LM  ad  GM,  fic  ELM  triangulum  ad  triangulum  EGM>  igitur vtHIE  trian- 
gulum ad  triangulum  FI  E,  fic  F.  LM  triangulum  eft  ad  triangulum  E GM,  & per- 
mutando vt  HIE  triangulum  ad  triangulum  ELM,  fic  FIE  triangulum  eft  ad 
triangulum  EGM.  quare  FIE  , EGM  triangula  fune  aequalia,  eodem  modo 
oftendunturrcliqua  E G L,  H F E arqualia. 

PROPOSITIO  CXV  I. 


SI  cllipfim  A D Cdua fecenrdiamctroruconiugationes  AB,BC,-E B, 
J3D:aganturqucpcr  A,E,C.  contingentes  FG,H  I,KL  quq  diametris 
quidem  E B,  B D occurrat  in  G,K,F,L.  diametris  vero  A B,B  C,in  Fi  & I, 
Dico  triangula  FG  B,HB  I,  KL  B' efle  inter  le  aqualia. 


Demdhftratio. 

Am  trilinguium  B I E c sequatur  triangulo 
■*-'BKC  , hoc  ell  per  115.  huius  triangu- 
lo BEA  :Sc  triangulum  BHE  , d aquatur 
triangulo  GAB.  ergo  triangulum  totum 
BIH  aquatur  tori  Spe.  quare  cum  etiam 
FGB,  eKBL  aqualia  fint,  liquet  tria  trian- 
gula elTc  aqualia. 

PROPOSITIO  C X.V  1 1. 

Sint  cllipfcos  duf  diametri  coniuga- 
ti  AB,BC,  fcei pundlo aliquo 
inter  A & C aflfumpto,  fcilicet  D duca- 
tur tangens  DE  coniugatis  AB,  BC 


tjo.imm. 
i iihu 


cii4 

fm. 


pro- 


Digitized  by  Google 


3°4.  ELLIPSIS. 

produftis  occurrens  in  E & F:  deinde  ex  centro  B ducatur  B G,  ipfiEF 
atquidiftans,  fitcjue.GB  media  inter  EO,  DF.- 

Dicopundum  G elTe  in  peripheria  ellipfeos,  cuius  diametri  coniuga- 
t.x  A B,  B C,  & tangens  E D. 

* Tftmonfiratio . 

£X  cemro  ad  contafhtm  ducatur  B D,  Sc  quia  G B ex 
hypothcfi  cft  parallela  tangenti  ED,  erit  GB  ordi- 
. narim  poGta  ad  B D,  & quidem  ad  centrum,  vnde  B D, 
GB  fuur  diametri  coniugatat.iungantur  deinde  AHC 
Sc  DG.  ex  C ducatuc  CK  parallela  ipfi  a6  , oc- 
currens B D protratd.e  in  K : qux  feftionem  in  C 
contingit  , ericquevt  A H ad  H C , ita  BH  ad  HK: 

, fedvt  AH  ad  HC.itacft  ABH  triangulum  ad  trian- 
gulum H BC  i Sc  vt  BH  ad  HK , ita  cft  triangulum 
H B C,  ad  triangulgm  H C K:  ergo  vt  triangulum  A B H 
adipium  HBC  ita  cft  triangulum  HBC  ad  triangu- 
lum HCK:  ergo  componendo,  ac  permutando  trian- 
gulum ABC,  ad  triangulum  BCK  cft  yt  triangulum 
BHCad  triangulum  HCK,  id  cft  vt  iamoftcnlum,  vt 
• 70  hami  triangulum  A BH  ad  triangulum  HBC,  ideftvtliaea 

: . A H ad  lineam  H C:  fed  atqualia  funt  triangula  ,BCK,BD  F.crgo  etiam  erit  trian- 
t gulum  ABC  ad  triangulum  BDF,  vt  AH  ad  HC.  Vltcrius  quoniam  DF,  GB 
timimu.  (*cu  parallela:,  erit  triangulum  b GDB,  ad  DBF  triangulum  , vt  GB,  ad  DF: 
fed,  quoniam  e*  hypothcfi  ED,  GB,  DF  funt  continua:  , ratio  GB  ad  DF, 
cio».4«-  efl  dimidtatararioms  E Dad D F.Etgo ratio  trianguli  GDB  adrrianguIumDBF, 
im.  dimidiata eft rationis  KD  ad  DF.  Atquicratio  AH  ad  HC,  hoeeft  vtoftcnfum 

fupra,  ratio  trianguli  ABC  ad  triangulum  DBF,  dimidiata  quoque  cft  rationis 
ED  ad  DF.  ctgo  triangulum  GDB  eft  adtriangulu  DBF,  vt  triangulu  ABC  ad 
• idem  triangulum  DBF.  aquantur  igitur  triangula  G D B,  A B C.ergo  Sc  parallelo- 

grammum  contentum  fcmidiametris.vt  fupra  oftendi,  conittgaris.G  B,B  D in  angu- 
irtintx  lo  GBD  zquaturparaUelogrammo  contento  fub  femidiametris  coniugatis  AB, 
•jx.knim.  B C.  Ergo  <1  punSum  G eft  ad  ellipfim.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXVIII. 

Sint  rurfum  hinte  diametri  coniugatx  B A,BC.  Et  fumpto  in  perime- 
troellipfis  punfto  D inter  A,  ac  C,  tangat  cllfpfim  EF  in  D,  oc- 
currens diametris  in  E & F.  Deinde  cx  ccntto  B ducatur  ad  peritne- 
trum  B G parallela  tangenti. 

Dico  E D,  G B,  D F efle  in  continua  analogia. 

Demonjlratio. 

CI  non  fit  aliqua  LB  minor  vel  maior  quam  GB  media  inter  ED.DF-  Ergo 
*-,perprzccdcntempunfhim  L eft  ad  ellipfim.  quod  fieri  nonpoteft,cum  exhy-  . 
pothcfi  pun&um  Gad  ellipfim  exiftat. Nulla  igitur  przter  GB  media  eftinterED, 

• . DF.  ergo  E D,GB,DF  funt  continua:  ptoportionalcs.Quod  erat  domonfttandom. 
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PROPOSITIO  CXIX. 

Sint  in  ellipfi  diametri  coniugatq  AB,  BC  iungaturq;  AC  cui  paral- 
lela fiat  UneaD  Etangcnscllipfin  in  F,& occurrens  diametris  coniu- 
gatis  protra&is  in  D & E. 

Dico  triangulum  E D B trianguli  C A B duplum  efle. 

* Demonfiratto . 

EX  centro  B perraflum  F ducatur  diameter  BHF, 
cuioccurrac  in  K.  refla  CK  cllipfim  tangens  inC, 
deinde  extaflu  F ponator  ordinarim  FIG.  Quoniam 
AC  parallela eftcxhypothefi  tangenti  DE,  erit  * ad 
diametrum  BF  ordinarim  pofita.  ergo  KB.FB,  HB 
b funt  continute  proport  ionales.  ergo  « eft  vt  K,B  ad  F B, 
fic  KF  ad  FH-  icd  KB  eft  ad  FB  , & triangulum 
KCB  ad  triangulum  FCB,  hoc  eft  , quiaJ  triangula if 
KCB.EFB  «quantur  , vt  triangulum  EFB  ad  idem 
triangulum  C F B,  hoc  eft  vt  Is  B ad  C B . Igitur  vt  E B 
ad  CB>  fic  KF  ad  FH.  Deinde  quia  ex  conftr.  KC 
tangit  ,&  FG  eft  pofita ordinatim  ad  BC.,  refla:  EB, 

C Bi  GB  funt  continua:.  Ergo  "vc  F..B  ad  C B , fic  E C 
ad  CG-  fed  etiam  eft  vtiamoftendi  , iicut  EB  ad  CB 
ita  KF  ad  FH.  Ergovt  KF  ad  FH.  fic  ECadCG. 

Ergovt triangulum  KCF  ad  triangulum  FCH,  fic  triangulum  EFC  ad  trian- 
gulum CFGMtqui  cum  tora  KCB.EFB.  «quahafint,  ablato  communi  FBC 
reliqua  KCF.EFC  «qualia  funt.  Ergo  ir  FCH.CFG  «qualia  funr;ablato  igi- 
tur communi  FIC  . «qualia  remanent  FIH,  CIG.  quibus  fi  commune  addis 
B HIG.F  GB  «quabitur  CH  B.  lam  vero  quia  AC  ordinarim  pofita  eft,  vtfupra 
oftendi.ad  BF,  bifeftaeft  AC  in  H , adeoque  & triangulum  CABduplum  eft 
trianguli  CHB,  Sr  DE  parallela  ad  ACctiam  biiecatur  in  F:  cftvcroFG.vr- 
feotedufla  ordinarim  ad  C B,  parallela  ad  C B,  diametrum  coniugaraipfi  CB.  ergo 
& BE  biiecatur  in  G-  proindeque  EFB  duplum  eft  GFB.  Atqui  CHB.FG^ 
©ftenfa  funt  «qualia.  Ergo  8c  eorum  dupla  C AB  . EFB  «qualia  ('unc.  icd  triangu- 
lum DEB  duplum  eft  trianguli  EFB,  eft  enim  DE  bifefla  in F.Ergo  triangulum 
DEB  duplum  quoque  eft  tnauguli  C A B.  Quoderacdcmonftrandum. 


* l)  brnuk 

b j x.kuiui. 
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PARS  QVARTA 

Scttionu t polos,  ©*  lineam  a punffo  in  axe  dato  ad peripheriam, 
breuiftmam  defignat.  . 


! Artem  hanc  , qua  de  polit  efl  , aggreffun  , paucis  pramittemus  U 
qua  ad tnuenttonem polorum  ab  ^Apollonio  libro  tertio  propofitione  41. 
* (y  45.  demon  ff  rata funt ; dr  quidem  hoc  necejfarium  ejje  duxi ; tum  quod 
'ad  illorum  intelhgentiam  que  tApollontut  inrem  hanc  contulit,  nec  om- 
nium captui  tta  patent,  plurimum  conducant,tum  quod  ad  rem  noflram  plane  iudicem 
neceJfarta.eApollonius  igitur  njt  in  axe  elhpfios polos  exhibeat, hac  vtitur  conflruBw- 
ne propofitione  4 j.  (ir  6.  Quarrq,  inquit,  parti  figurx  aequale  re&angulura 
comparetur  ex  vtraque  parte  : td  efl, fichonis  axis  A C tta  ficeturm  duobus 
punitu  G &•  H , 'Vt  tam  A.G  C quam  C H A reBangulum  aquale  fit  quarta 
parti  figura : quo  pofito  •vlteriut  oflendit  G (?  H polos  e fit  fiilionis  : quos  punSla 
•-vocat  ex  comparatione  faciat  •-videlicet  ex  comparatione  reB  angulorum  jfub  figmen- 
tis axeos, cum  quarta  parte  figura.  Figuram  porrii  hic  vocat  Apollonius  reB angulum 
quod fit  fiub  latere  reBo  axeos  maioris  & ipfi  axe:  atque  illud  cum  quarta  fut  parte  ad 
vfiis firutret eximios;  videlicet  inucntionem polorum  tfi c.fingularipra  geUquu  rcBars- 
guhs  appellatione  figuram  appcl/auit  antiquitas:  huius  autem  quarta  parti  aquale  efl 
quadratum fimiaxeos  minoris : quodPcrgaus  lib.  tertio , propofi  41.  praclare  demon- 
firauit,& nos  uerbo  vnofic  oflevdtmus. 


Lemma. 


PEr  vndecimam  huius, figura;  fiuere&angulo  fiub  axe  maiore  Sc  latere  illius  redo 
zquale  cft  quadratum  axeos  minoris;  led  quadrati  minoris  axis  quarta  pars  cft 
quadratum  dimidijaxis  minoris;  igitur  quadratum  dimidjj  axeos  minoris  atquaie  cft 
quartz  parti  figurz.  vnde  cdm  voce  illa  in  hac  parte  vrar,  quarta  pars  figurz,  intcl- 
Jigi  volo  quadratum  lemiaxeos  minoris. 

Occurrent  in  hac  farte propofitione!  aliquot  eadem  cum  illis  quas  Apollonius  de  focis  , de- 
munii  rami : quod  eo  confibo feci,  ne  quid  in  hac  materia  [ludio fui  ItSlor  dejideraret. 

PROPOSITIO  CXX. 

• 

Sint  A B C cllipfisaxes  A C,  B D,  adaque  per  B tangente  E F : cen- 
tro BD  interuallo  DA  circulus  delcribatur  AEFC,  qui  tan- 
genti occurrat  in  E & F.  dcin  ex  E Sc  F,  normales  demittantur  E G, 
FH  ad  axem  AC. 

Dico  tam  AGC  quam  AH  C rcdangulum  squale  cfle  quarta;  parti 
figurae. 


Demon- 
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Demonfl 'ratio. 


r»? 


QVoniamtam  EB  linea  zquidiftat 
rcflx  AD  quam  EG»ipG  BD. 
erunt  EG.  BD  lincz  .zqualcs  : cft 
autem  AGC  rcflangulum  zquale 
quadrato  F,G,  quod  recla  EG  dufla 
iit  ad  diametrum  circuli  norma- 
lis; igitur  & quadrato  BD  zquale  cft 
redangulum  AGC.  eodem  modo 


itj.toih 


eft  FH  quadrato  , hoc  cft  quadrato  BD  Zquale  recbngulum  AltC.  fed  Bt) 
quadratum eft zquale quartz  parti  figurz, igitur  taro  AGC  quam  AHC  redan- 
gulum  eft  zquale  quarrq  pacti  iigurz. Quod  erat  demonfttandum. 

Corollarium. 

J_JInc patet  AG.HC  lineas effe zqualcs  & GH  bifariam  efledlulfam in  D. 

PROPOSITIO  CXXI. 


I 


Ifdcm  pofitis  ducantur  reflx  B G,  B H. 

Dico  BG, BH lineas  fimut fuitiptas axi  AC  dTc zqualcs. 


cDcmonJlratio . 


/”\Voniamxquales  funt  b A G.H  C.quadratum  A GiquaturrcdanguloexA  G 
'~vSe  HC.  Iterum  quia  zqualcs  funt  GD.DH,  zquabitur  rc&angulum  AGDb 


CtrOt. 


bisfumpeum  redangulo  AGH.  Quare  cum c quadratum  AD  zquale  fit  quadra- no 
tis  DGiAG  St  redangulo  AGD  bis,  idem  quadratum  AD  zquabitur  quadratocr/«»»n. 

DG  & reftangulo  ex  AG  , HC  vni  cum  reftangulo  AGH.  Atqui reftangula 
AG>HC,&  AGH.szquanturfetftangulo  AGC.  Ergo  quadratum  AD  zquale  p -y 

eft  quadrato  DG  vna  cum  rcflangulo  AGC  i hoc  eft  quadratis  D G,G  E,  hoc  eftJ  >•/■*«•*. 


quadratis  D G,  D B.  icd  ijidem  zquatur  quadratum  GB,  fquantur  igitur  quadrata 
A D,  G B,  ac  proinde  rcflz  A D,  G B zqualcs  funt.  Eodem  modo  demonftrabitur 
reflas  CDiHB  zqualesciTe.  Ambj  igitur  GB,BH  fimul  iumptz  axi  funt  atqua- 
les.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium. 

Hinc  fequitur : fi  A B C cllipfls  axes  fuerint  A C , B D , tc  ex  B vertice  minoris 
axis  reflzdimitraiitur  BG,BH,  zqualcs  lineis  AD,  D C,  fecantes  axem  A C 
in  G & H.  Quod  tam  AGC  quim  AHC  rcflangulum , zquale  fit  quattz  parti 
figurz.  adeoque  G Sc  H fcfbonis  poli  funt. 


prop 

ELlipfim  ABC, cujus 
diametri  coniugacx 
AC,  DE  contingant  in  A 
& C,8c  alio  punfto  quo* 
uisBtreslinez  AF,  CG, 
FG  i & FG  quidem  oc- 
currat A F,  C G redis  in 
F & G.  produ&aque  ED 
occurrat  FG  lincz  in  I,  & 


OSITIO  CXXII. 


«xB,  refla  demittatur  BH  ordinatim  ad  A C diametrum: ' 

Qq  i 


Dico 
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a ji.kmUn. 


BUID  te<aangulum  fuPcr  AF»  CG  lineis  ‘'aquati  rcdlangulo  fupcr 

jD emonjiratid. 

pRoducatur  F G linea  dtfc 
ncccum  axe  conueniat  iit 
L. Quoniam  DH,  DA, DI. 
Imezi  funtin  continua  ratio- 
ne, etievt  t-D  ad  AD,  hoc 
eft  ad  DC  fic  La  ad  AH. 
& inuertendo  componendo 
vt  C L ad  D L , fic  H L ad 

C , c ? 1Cj  ad  A L,  fic  HB  ad  A F , igitur  vt  C G ad  D I,  CicliS 

ad  F A : adeoque  reflangulum  iuper  A F,  C G lineis  zquaic  rcfianeulo  B H,  I D 
Quod  erat  detnonfttandum,  ° ’ 

CtrolUrmnt. 

TJInc  (equitur  reftangulum  A F,  C Ovel  H B , I D .zquale  efle  quarte  parti  /W 
xrx:  ducatur  enim  BK  parallela  axi  AC  i erit  reaangulum  DK,  Dlzquale 
?{Upar?/figurz'^,tUr  & AF,C  G rcaanSulu,n  elt  aiqualequadrato  E D hocell  quar- 

PROPOS1TIO  CXX1IL 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  AC,  contingant  in  A &C,  &aliofluouij 
puntto  B,  linea:  A D,C  F,DF:  & DF  quidem  conueniat  cum  A D, 
C F lineis  in  D & F.  diuidatur  autem  linea  A C in  G & H vtAGC 
A H C redangula  fint  «qualia  quarti  parti  figurq.  ducantur^  line?  D G* 
G F,  D H,  H F. 

Dico  angulos  D G F,  D H F efle  reftos,  & fi  fint  redi:  dico  D F, lineam 
tangere  cllipfim. 


E C*nll. 
Ut.bMiM* 


‘Dtmonflratto. 


D Efiangulum  DACFk  elt  zquale 
quartj  parti  figurf  , hoc  eu  re- 
ctangulo  A G C.  Ergo  »t  A G ad  A D, 
nc  F C ad  C G , lunt  aurem  anguli 
D A G,  FC  Gtcftiiigitur  D AG,F  C G 
t(  " triangula  c fimilta  : & angulus  ADG 

«qualis angulo  CGF,  eft  auccqi  an- 
gulus ADG,  vna  cum  angulo  AGD 
• • . - . «qualis  vni  redo, cdm  D A G angulus 

intriangulo  ADGurretSusJiginir  Sr angulus  CGF,  vna cumangulo  AGD  vnl 
refto  lunt  zquales.  ergo  reliqfius  DGF  e/lreflus.  eodem  modo  oftenditur  anau- 
lus  DHFre&us,  Quod  erat  demonftrandum.  • ™ ™ 

PROPOSITIO  CXXIV. 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  A C contingant  in  A,  C,  B,  pun&is  line* 
A D,C  E,  D E:  & D E quidem  occurrat  re&is  A D : C E in  D & Ei 
fiantautem  quarti  parti  figur?  , iqualia  redangula  A F C,  A G C,  fecc- 
turque  E D Bifariam  in  H: 

Dico 
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Dico  circulum  cefttro  H intcruallo  D &c  E,  defcriptum  tranluc  per 
F & G. 

Demonjlratio. 

YVnganturpimda  DF,FE,DG>GE* 

* Quoniam  tam  angulus  DF  E,  quam  \ 

DGE  cftredusj  gc  DE  linea  verum-  \ 

cuc  fubtendens  diuifa  bifariam  in  E 

H,  patet  circulum  centro  H interual-  j3  ; \ 

loHDdeicriptumtranfireperF&G-  i|  v •'''"Q.""’  / 

Quod  erae  demonihandum.  i^-pp^****^  / j 

Corollarium.  ])u  ;/\ 


L|Inc  (equitur  angulos  EDG.FD  A ' \ / 1 

■Llelfe  inter  featqualcs.eil  enim  an- 

gulus  ADF  in  dcmonilrationc  prat-  — , — 

cedentis  «qualis  oftenfus  angulo  GFEtfed  angulo  G F E «quatur  angulus  E D G 

eum  eidem  arcui  EG  inliftat,  ergo  anguli  EDG  , FD  A funt  inter  fe  «qua- 


PROPOSITIO 
Llipfim  ABC  cuius  axis  AC 


_ , . contingant  in  A,C,B,  line*  AD, 

J — >CE,DE:  & DEquidemconueniaccum  AD.CElineisin  D&  E. 
nant  autem  AFC.AGC  re&angula «qualia  quartz  parti figunt  dudif- 
que  lineis  F E , G D qu*  feinccrloccnt  in  H,  ex  punito  H ad  conta&um 
B,  ducatur  reda  H B.  > 

Dico  H B normalem  e (Te  ad  tangentem  D E, 

Demon/iratio. 

■p\Vcltutreas  PD, CE. .Anguli 
^DFE.ECD  redi  erunt,  lam 
fipcr  HDjHE  lineis  Vt  diametris 

circuli  deferibantur  DBH,E'fiH.  1 

Quoniam  D Hi  HE  line*  non  funt 
in  diredum, patet  DBH.EBHcir- 
culos  fe  inuicc  fecarc  in  pundo  ali-  I / 

3UoB.  iundis  igitur  pundis  HB- 
ucantur  reda:  D B,  E B:  erunt  an-  f/ 

guli  D BH  , EB H redi  , adeoque  yv 


1 


D B,  E B line«  in  diredum, 8rHB  A 

linea  normalis  red*  DE.  funt  au-  " — — itu»* 

temvtameoftendl  DFE  , EGD  nj.  faw 

anguli rediiigirur  DE  >> linea  tft  tangens.  Quare  reda  BH  eft  oormaliS  ad  EDS “Jmm 
tangentem*  Quod  erat  demoirflrandum. 

PROPOSITIO  C X X V I. 

EAdem  manente  figura : ducantur  F B,  B G. 

Dico  angulos  DBFjEBG  adcontingentemeflezquales. 

.1  . a ■ 1 ‘ : '1  . • * 

Q q } Depton- 
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JIO 


'Dcmon/lratio. 


iitj  Jm- 
itU. 

b lM.- 


QVoniam  anguli  DFH,  EGH 
«reftifunt,  rranlibuntperF  £c 
G.  circuli  D F H,EG  H : tranfic  au- 
tem  vterqu  c eriam  per  B : quia  b an- 
guli EBH.DBH  iunt  rcfii : igitur 
tam  anguli  DBF.,  DHF  quam 
EBG.EHG  anguli  funt  inrcr  fe 
tcqualesifed  angulus  DHF  arqualis 
eft angulo  EH  G :ergo  & DBF*- 
quatu  r angulo  E B G.Qjjod  erat  de* 
monftrandum. 

Scbolton. 

Cym  funBum  B in  peripheris  ef- 
fumptum  , fit  quodcunque  f equitur 
finem  omnet  ex  F snperiphersem  eSipfis 
durius  f efficiendus  in  G,£>$tre  (fi  pun- 
rieFG  poiifeu  foci  i nonnullis  vocun- 
fur : quu  eb  Apollonio  punriu  ex  com- 
pur itione  fodo  dicuntur.porro  huc  in  el- 
lipticis mirubifis  hebent  proprietuter.in- 
ter  reliquus  floruit  fequentem  hic  sd- 
iungere.  » 

Sint  A,  Csfoci  efiipfeos,quorunt  di- 
f 'entis  per  fit  interuello  oc»lorum,pons- 
turf  in  A oculus finifier, (fi dexter  in 
C.  Dico  illum  per  totum  ffeculum  oppe- 
tere oculo  dextro,  in  C polito : (fi  vicifpm  oculumdextrum  in  C.per  totum/peculum  videri 
eb  oculofinifiro  in  A.  demon  firetio  petet : /feries  enim  obierit  A,  per  totum  jfeculum  diffufu , 
referiuntur  in  C,&  (feries  obseri  i C per  totum  dtjfufs  referiuntur  in  A.  quere  obierium  A 
per  totum  spfsrebit  jpeculum,  oculo  C,  vti  (fi  obseri um  C . oculo  A.,  hsnc  feqmtur  quod  mini- 
mum (fi  vsfibifi  pofitum  in  C , meximum  efpsrcbit  oculo  in  A pofsto  : quit  epperebst  per 
tot  em Jfeculi  fuperfeiem  diffufum. 


PROPOSITIO  CXXVII. 


ELlipfim  ABC,  cuius  axis  AC  & poli  DE  contingant  in  pun&i? 

A,  C,  B re&q  AF,CG,FG;&FG  quidem  conueniat  cum  A F, 
C G lineis  in  F & G.  erigatur  ex  E,  linea  EH  normalis  ad  tangentem 
FG,iunganturq;  pun&a  AH,CH. 

Dico  angulum  AHC  re&umeilc. 


Dcmon/lratio. 

DV&is  lineis  F E,  E G deferi- 
bancur  fuperFE>  EG  dia-^ 
metriscirculi  FH  E,  H G C : ac' 
circulus  quidem  FHE.cura  an- 
guli EHF.EAFfintreai.tran- 
fibic  per  H,F,  A.  punfla;  circu- 
lus vero  H GC ; cilm  D H E. 
ECG  anguli  quoque  re&i  fine 
erunt  igitur  taraaiSguIi  AHF.AEF  quam  EHC.EGC,  an- 
, gul* 
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guli  squales:  fcd  angulus  CGE  pcrdcmonftrata  in  ut.  huius  squalis  eft  angulo 
FF.A>  igitur  &angulo  CHE  xquaturangulus  AHFi  addico  ergo  communi  an- 
gulo A H D , erit  angulo  F H E rcifto  squalis  angulus  A H C,  quare  Jc  ipfe  reAus 
eft.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXVIII. 

ELlipfim  ABC  cuius  axis  ACcontingant  in  A,C,B,  linei  AD, 
C E,  D E,  ac  D E quidem  occurrat  A D,  C E lineis  in  D & E : fine 
autem  poli  F,G,  centrum  H dudtaqueex  F re&a  FB  ad  pundlumcon- 
tadlus  ducatur  ex  H linea  H 1 parallela  redii  F B occurrens  E D line* 
in  I. 

Dico  H 1 lineam  iqualem  linei  H C,  & fi  H I occurrens  E D redii, 
fit  xqualis  H C.  dico  H 1 lineam  xquidiltace  F B. 

Demonjlratio . 


Ciae  BI  «qualis  I K:  iungamurque  BG>GK.  iereAx ducantur  AI.IC.-Quo- 
niam  IB,  I K fune  squales,  erit  BI  ad  IK,  vr  FH  ad  HG:  adeoque  BF,KG 
lineq  parallela: & angulus  BKG  xqual»  angulo  DBF, hoc  eft  ‘ 1BG  : quare* 
BG,GK  linex  squales:  fiint  autem  & duo  reliqua  latera  BI,IG  xqualia 
duobus  lateribus  KI.IG-  Angulus  ergo  B I G,  xqualis  angulo  K1G:  adeoque  G I 
linea  normalis  tangenti  D E,  & angulus  A 1 C rcAus.  quare  circulus  centro  H in- 
teruallo  H C deferiptus  tranfibit  per  I,  eritque  H I linea  xqualis  linex  H C.  Quod 
erat  primum.  j 

"Reliquis manentibus, litiam  HI  linea qux occurrat  tangenti  ED  in  I, aquatis 
lines  HC.  Dico  HI  rcdUmxquidiftarelineq  BFifinveroi  ducacurcxH  linea 
HL, parallela rcAs  FB  occntrcns  ED  tangenti  in Lierit igitur  HLlineaxqua» 
lis  linex  H C,  hoc  eft  H I.  quare  circulus  centro  H interuallo  H C delcriptus  tran- 
filit  per  1 & L punAa.  Quod  iropolfibtle : igitur  H L non  eft  parallela  ipu  F B : nec 
quiui*  alia  :pr;ier  HI  lmcam.  Quod  erat  demonftrandum. 
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Dcmonftratio . 

Sit  F centrum  ellipfcos ; adaquc  per  B tangen- 
te B G : ducatur  reda  F G parallela  linex  D B 
fecans  F.  B lineam  in  H.  Quoniam  BD.FG  linc^ 
funt  parallelx,  erit  angulus  FGB  xqualis  angulo 
DBI  hoc  eft  » KBG,  adeoque  HB.HG  linex 
aquales : rurfum  cum  (it  vc  DE  ad  F E,  fic  B E ad 
HE,  Atque  DF.  dupla  FE,  enc8c  EB.  dupla  redx  B H id  eft  HG  : fed  etiam 
B D dupla  ell  F H , cum  (it  vc  D E ad  F H , fic  D B ad  F H.  igitur  F.  B,  B D linex 
fimul  fumptx  duplx  funt  redx  F G hoc  eft  F C ••  quare  & xquales  axi  A C.  Quod 
erat  dcmonflrandum. 

PROPOSITIO  CXXX. 

. r • 

Riangulorum  ifoperimetrorurtj  maximum  cftifofcelium. 

Dcmonftratio. 

T"\Efcribatur  ellipfis  quxeunque  ABC 
^cuiusaxcs  AC.FB  poli  D,  E,  iun- 
ganturque  punda  DB,  BE  : tum  fupet  ' 
EDbali  triangula  conftituantur  quacun- 
que DGE  , quorum  vertices  G fine  in 
peripheria! Quoniam  tam  DB.  BE  linex 
quam  DGiGE  fimul  (umptx  funt  xqua- 
les axi  AC:  patet  D B E.  DGE  triangula  efie  ifbperimetra:  dico  autem  illorum 
efiemaxitnum  triangulum  DBE:  agatur  enim  per  B tangens:  qux  cum  in  vno 
tantum  pundo  B ellipfi  occurrat  S:  reliqua  fui  parce  tota  cadat  extra, patet  DGE 
triangula  qux  terminantur  in  ellipfi  minorem  habere  altitudinem  triangulo  D B E, 
adeoque  illo  efie  minora cftaucem  DBE  triangulum  ifofceles , quia  DF  , FB 
latera  xqualia  funt  lateribus  EF,  FB  Sc  anguli  ilJis  contenti  redi  figitur  triangu- 
lorum ifoperimctrorum  maximum  eft  ifofceles.  Quod  erat  demouftcaadum. 

PROPOSITIO  CXXXI. 

OPorteat  c focis  ellipfcos  DE  duas  inclinare  ad  idem  punctum  pe- 
rimetri qux  datam  contineant  rationem  H ad  K.  , 

. Debet  autem  data  ratio  maior  olfc  ratione  A D ad  DC,  minot  veto 
ratione  A E ad  E C. 

Confiruclio  li  demonftratto. 

CEceturaxis  AC  in  G , fecundtlm'da- 
1-*tam  rationem  H ad  K.  qu;  cum  po- 
natur maior  ratione  AD  ad  DC,  Sc  mi- 
nor ratione  A E ad  E C,  mantfcftum  eft 
A G lineam  maiorem  efie  reda  A D : mi- 
norem veto  A E , ac  proinde  pundum  G 
cadere  interpolos  D,E.  erigatur  igitur  cx  - 
Dad  peripheriam linea  DB  xqualisredx  AG.  Iunganturque  punda  BE.  dico 
fadum  efie  quod  pcticur.  cilm  enim  redx  dux  DB.BE  fimul  (umptx  fintxquales 
axi  AC.fitauccm  per conflrudionem  DB  linea xqualis linex  AG,  erit  BE  re- 
liqua xqualis  reliquq  G C : igitur  D B eft  ad  B E , vt  A G ad  G C,  id  eft  vt  H ad 
K.  Inclinauimus  igitur,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 
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PROPOSITIO  CXXXII. 


yj 


ELlipfim  ABCcontingatinBlincaBDcomienienscum  axe  mai$- 
re  CA,inD.  ex  B autem  contadtu,  normalis  ad  contingentem  po1- 
natur  B E,  occurrens  axi  in  E. 

DicoEB  lineam breuiflimamelTe illarum qu*  ex  E punito  ad peri- 
pheriam  eUipIeos  duci  poliunt. 

. . Demonflratio. 

Z'"'  Entro  E interuallo  EB  circulus  deferiba- 
'■“'Tur  FBG  occurrens  axi  in  F de  G.  cen- 
trum cllipliros  fit  H.  Quoniam  DB  cllipfim 
contingens  cu  axe  maiori  conuenic  in  D , de  an- 
gulus i)BE  reduscft  , BE  linea  non  tranfit 
pet  H Centrum  ellipfeos  .-fi  enim  E centrum 
clt,  teda  E B,  normaliter  «d  contingentem  po- 
lita axis  erit  coniugatus  axi  A C.  (cum  aiqui- 
diftatitesmnnes  contingenti  DB  a bifariam  3c 
ad  redosdiuidercr.)  adeoque  DB  zquidiftarec 
axi  AC  .•  non  igitur  E centrum  eft  ellipfeos, 
nec  EB  diameter  ; quia  verd  DB  eam  axe 
conuenir ad  partes  A,  EB  lineab  mino^eftle- 
midiametro , fibi  parallela  i adeoque  de  mitior 
eftfemiaxe  H C,&  multo minorredi  j^C, qua- 
re circulus  radio  E B deferiptus , occurrit  axi  in 
G intra  cllipfim,  pundum  igitur  G,  fupra  C clt. 

Rurlum  cum  H Cid  eft  A H, maior  fitolltn- 
faquam  EB  id  eft  EG,  ablacocommuniEH, 
manet  AE  maiorquam  HG> pofitaautem EI 
aequali  EH,  reda  FI  xquacur  H G.  igitur  A E quoque  maior  eft  FI  i ablatocr- 
goexFE  Sc  A E,  communi  IE , manet  I A maior  quam  IF:  vnde  Si  F pundum 
cadit  inrra  cllipfim  infra  A.  vltcrius  ponatur  per  F,  contingens  F K,  cui  xquidiftec 
P QNM,  erit  igitur  vt  MB  quadratum  adquadrarum  BK  fic  « Q_MO  redangu- 
lumad  quadratum  FKilcdvcMB  quadratum  ad  quadratum  BK  t fic  PMN  re- 
dangulum ad  redangulum  a.  K B ; igitur  vt  QM  O redangulum  ad  quadratum 
FK  fic  PMN  redangulum  eft  ad  redangulum  a Kfl:  Se  permutando, inuerten- 
dovt  FK  quadratum  ad  redangulum  aK/S,fic  QMO,  redangulum  eft  ad  re-' 
dangulum  PMN:  eft  autem  FK  quadratum  maius  rcdangnlo  e «Kfl  .igitur  &'*>»»*■ 
QM  O redangulum  maius  eft  rcdangnlo  PMN  : iterum  QMO  redangulum 
vna  cum  quadrato  ZO  zq-uale  eft  quadrato  ZM.de  PMN  redangulum  vna  cum 
quadrato  ZN,  eidem  quadrato  ZM  zqualceft;  zquale  igitur  eft  redangulum 
QMO  St  vna  cu  m quadrartxZ  O .xedangulo  PMN  , vna  cum  quadrato  ZN  i d 
quibus  fi  inaequalia  auferantur  redangula  QMO  , PMN  , inzqualia  remariene 
quadrata  ZO,  ZN:  Sc  quia  QMO  redangulum  maius  eft  redangulo  PMN, 
quadratum  Z O minus  eft  quadrato  Z N : dc  Z Q minus  quadrato  PZ;  punda  igi- 
tur O & Q intra  ellipfinifuntifimilitcroftcndencur  punda  X T , Sequzuisalia 
perimetri  circuli  FBGefleincracIlipfitri  circulus  igitur  F B G totus  intra  cllipfim 
cadit;  vnde  ctimrcdf  omnes  cx  E centro  circuli  ad  ellipfis  peripheriam  dudq  prius 
circulo  occurrant  quam  cllipfi  :adcoque  femidiametris  eiufdem  maiores  fint:  igi- 
tur EB.quxin  B pundo  communi  cllipfi  de  circulo  terminatur  omnium  illarum 
fereuiftima  eft  qux  cx£  pundo  ad  ellipfis  peripheriam  duci  poliunt.  Quod  erat 
demonftrandum.  - • 
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PROPOSITIO  CXXXilli. 

APundjto  (H)  in  axe  cllipfcos  affignato  lineam  adperimetrum  brc- 
uiiTimajn  ducere,  j.j,  . • 

C onfirucho  ef  demonfimtio. 

Cfnt  D,  Sc  E foci  cllipfcos. 
^ Axem  AC  feca inF.ita vr 
A F fit  ad  F C,  fieut  D H eft 
adHE.  Tum  cx  poload  pc- 
rlmctrum  aptetur  DBxqua- 
lis  ipfi  AF,  iunganturq;  H B. 
Dico  HB  die  breuiflimam. 

Ducatur  enim  cx  polo  E 
ad  Breda  E B.  & LM  tan- 
gens ellipfim  in  B,DB, BE 
.aequantur  axi.  fed  DB  ec- 
quali! eft  AF.  ergo  BE  x- 
qualis  eft  F C.  Ergo  D B eft  ad  B E,  Vt  A F ad  FC  \ hoc  eft  ex  conftr.  vt  D H ad 
HE.  ergo  anguli  DBH,  EBH  xquantur,  aequamur  b autem  & anguli  ad  contin- 
gentem D B L.EBM,  toti  igitur  anguli  H BL,H  B M aequales  iunt;  norma  iis  igitur 
eft  HB  ad  tangentem,  ergo  per  prxcedcntem  breuiflima  omnium  qux  cx  pun&o 
H adperimetrum  ducipoilunt.  Fatlum  igitur  eft  quod  petebatur. 

Sipun&um  F incidat  in  polum  D,aut  inter  A,  & Di  runc  btcuiflSma  cx  dato 
punfto  H ad  perimecrum  erit  pars  axis , vt  patet  conftruClionem  ac  demonftracio- 
nein  priorem  confide  ranu.  * 

PROPOSITIO  cxxxiv. 

IN  data  cllipfi  circulum  deferibere  maximum  eorum  qui  ellipfim  in 
termino axjs contingunt  & ab cllipfi  comprehenduntur. 

Canflruttio  £r  demonfirutto. 

pOliellipfeos  fintDSc,  E.  Fiat  vt  CDadD  A, 
ficEFadFD.  Dico  circulum  centro  F inter- 
uallo  A deferiptum  eum  efle  qui  petitur.  Cum 
cnimexconft.fitCD, ad  DA, vt  EF  ad  FD, pa- 
tet cx  prarced.  FA  efle  brcuifsimam  omnium, 

| ‘qux  a punfto  F ad  perimettum  ducipofl’ilnt;cir- 
culus  igitur  ccutro  F per  A deferiptus  tangit  el- 
lipfim, quod  erat  primum.-quod  autem  tangentium 
intra  ellipfim  maxinftjsfit,fic  oltendo.  Sume  vlte- 
riuspunftum  aliqnod  G pto  centro  maioris  cir- 
culi, quoniam  igitur  E G cft  ad  GD,  in  mitiori 
racione  quimEF  adFD,  hoceft  quam  CD  ad 
DA,  fitexcmp.grar.  vt  EG  ad  GD  , fic  CE  ad 
F A ■ erit^uc  F A ncceflarid  maior  quam  D A: 
adeoquepundlum  F cadet  vitta  polumD  verfus  Er 
fi  igitur  cx  polo  D ad  perimetrum  aptetur  DB 
arqualisGA,  iungaturque  G B.patecex  prxced.GB  fore  minimam  omnium  qux 
ex  G ad  perimecrum  ducuntur.  Quare  GA  maior  eft  quam  GB,  circulus 
' ergo  centro  G per  A deferiptus  extra  ellipfim  cadit.fimilicet  oftendemus  quemlibet 
circulum  alium  maiorem  circulo  qui  interuallo  FA  anredctcripcuseft  , cadere 
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extra  cllipfim  : ergo  ille  omnium  intra  cllipfim  tangentium , maximus  eft.  In  dati 
igitur  cllipij>&c.  Quod  erat  faciendum. 

Corollarium. 

C ' « ' ' 

EX  huius  propoficionis  difeurfii  clare  conftat  circulos  omni  intcruallo  deferiptos 
quod  minus  eft  interuallo  FA  cllipfim  intra  contingete  in  pundto  A.  ficenrro 
inter  F & A conftituto  pertingant  vfquc  ad  A.  verticem  axeos.  Illi  etetumcir- 
culi  contingent  eumqui  radio  F A dcicriptus  eft, coque  minores  erunt, quare  etiam 
cllipfim  intra  contingent  cuius  axis  AC. 

s : 1 PROPOSITIO  C XX  XV. 


Sic  AB  C ellipfcosaxis  maior  A C & in  illo  poli  D,  E,  fiatque  vt  C D 
ad  DA  iic  E F ad  E D , & D G ad  G E. 

Dico  ex  quouis  punito  rcita:  FG  circulos  polTc  deferibi  qui  clliplim 
intus  in  duobus  punctis  contingant:  centra  vero  illorum  conbfterc  inter 
F 8c  G exclufis  terminis. 

Demonflratto. 

CVmaturenimquoduisin  FG  rcifta  pundtum  H,  &ex 
*-^H  linea  ducatur  H B , breuifiima  iliarii  1 qua;  exH  ad 
peripheriam  duci  porcruutjdein  ex  Bordinatim  ad  axem 
ponatur  BLK,  8c  iunge  HK.HB,  patet  per  elementa 
HK  iundtam  atquari  HB,  adeoque  circulum  centro  H 
interuallo  HB  deferiptum  tranfireper  K JcB : & cum 
HKiHB  linea:  fint  breuifsima:  per  conftrudtioncm,  pa- 
ret circulum  BD  K , totum  cadere  intra  cllipfim  ac  pro- 
indeeamin  B & K,  pundtis  contingcce.  Quod  autem 
centra  circulorum  cllipfim  in  duobus  punctis  contingen- 
tium confidant  inter  F G exclufis  terminis,  ex  eo  pa- 

tet quod  FA,  GC  linea;  breuiilima:  fint  illarum  qua:  ex 
F & G,  ad  peripheriam  duci  poterunt,  adeoque  circu- 
li centro  F vel  G,  & intcruallo  quouls  maiore  quam  fit 
F A vel  GC  defcripri  cllipfim  iccent : radijs  vero  F A 
vel  GC  deferipei  b maximi  fint , illorum  qui  cllipfim  in- 
tus in  vno  tantum  punito  contingunt. 

P R.O  POSITIO  CXXXVI. 

EAdem  manente  figura:  propofitum  fit  in  axe  pundtum  defignare 
quo centco  circulus  deicnbatur  , qui  ellipfimindato  pundto  intus 
contingat. 

Qmflrucho  (y  demonflratto. 

■ CTt  datum  in  peripheriapundtum  B,  per  quod  fi  acia  intclligacur  contingens.demit-  ' 

'^taturex  B linea  BH.  normalis  ad  tangentem,  occurrens  axi  in  H.  Mamfcftutn  eft  i iji.tn- 
H pundtum  farisfacerepetitiom. nam  cumc  HB  linea  breuifiima  fit  carum  quae  ex 
H ad  peripheriam  duci  poflunt,  continget  circulus  centro  H interuallo  HB  de-  ' 11 
feriptus  cllipfim  in  i pundto  B;  igitur,  Scc.  Quod  erat  faciendum. 
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PROPOSITIO  CXXXVII. 

ELiinfeos  axis  fit  A,  C,  poli  D,  E,  «x  quibus  duas  fine  D B,  EFG 
notmalesaxiiellipfim  autem  tangat  KBlinB,  occurrens  axi  m K, 
rea*  vero  G F in  1 , iungatur^ue  D F. 

Dico  redtangulum  FIG  quadrato  DE  aquale  elle. 

‘Dcmonflrano. 

QVoniam  DB  , EB  dudEr 
liinte  polis  ad  contadum, 
anguli  KBD,  IBE  * xquales 
ftim.fcd.quia  D B,  E 1 paralle- 
1*,  angulus  K B D angulo  E IB 
aqualis  eft,  aquantur  igitur  aa. 
guli  I BE,E1Bi  ergo  BE,  1E 
aquales  furit.  .Deinde  quia  re- 
flangula  C E A,  C D A b aqua- 
lia funt,  etia  quadrata  EF,  D B 
funt  aqualia,  adeoque  it  redlz 
EF>DB  aquales.  Quare  ciiro 
DB,BEcaquentur  EF.FE» 
etiam  BE,  DF  aquales  erunt'. 
Atqui  BE  ollenfa  eft  aqualis 
EI.  ergo  & D F eft  aqualis  E I, 
& quadrata  proinde  DF,Ela- 
qualia  fimr-  fed  quadrata  DE» 
EF»  aquantur  quadrato  DF  i 
St,  quia  CF  bifedta  eft  in  E ei- 
queadietfta  FI » vedtangulum  GIF  cum  quadrato  EF  aquatur  quadrato  EI. 
quadrata  ergo  DE>EF  aquantur  redtangulo  GIF  cum  quadrato  EF.  Dempto 
igitur  communi  quadraro  EF,  remanent  aqualia  rcctangulum  GIF  & quadratum 
D E.  Qjioderacdemonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXXVIII. 

IKdcm  pofitis  ducantur  qQotcunque  alia;  Q,  H,  K, M,  normales  axi. 
Dicorectangula  H,  Q,  M,  quadratis  DK  efle  aqualia. 

(T)emonJiratio. 

■pLlipfim  tangat  CN  in  C. occurrens  tangenti  BN  in  N,  dneaturque  BC  fc- 
T->cans  QM  in  O,  Sc  1 G in  S. quoniam  N C.l  G^M  iunr  normales  axi.zqui- 
diftant.ergo  per  ea  qua  propof  99. huius  demo  nftrauimus.re&angulum  F I G,zqua- 
tur  quadrato  S I,  St  rediangulum  H Q_M  quadrato  QO  aquale  eft:  quare  vt  qua- 
dratum I S ad  quadratum  QO,hoccft  vr  quadraturo  S B ad  quadrarum  OB.hoc 
eft  vt  quadrarum  F.  D ad  quadrarum  K D,  ita  re&angulum  F I G ad  reet angulum 
HQ_hl,& permutando  vrrcdanguluin  FIG  ad  quadratum  ED ,ica redlangulum 
HQM  ad  quadratum  K D,  ied  reftanguium  FIG  perpraccd.  aquatur  quadra- 
to ED.  Ergore&angulum  quoque  HQM  aquatur  quadrato  KD. 

Similiter  dcn.onftrabimus  ad  alteram  partem  poli  D , rcctangula  HQ_M  qua- 
dratis  KD  elle aqualia.tangar enim ellipfim  AP.m  A occurrens  tangenti  in  P,  St 
radius  ningat  AB  Iccans  QM  in  R.  in  triangulo  BCN,  Ducatur  aliqua  QO,  pa- 
rallela N C normali  ad  axem . Ita  fc  habens  ad  Q_B,  vt  Q_R  eft  ad  QJB.  cru  igitur 
* permu- 
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permutando  vt  Q_B  ad  BQjioceft  vt  KD  ad  DK,  ita  Q.O  ad  Q_R.  ergo  vt 
quadratum  KD  ait  quadratum  DK.itaquadracumQO  ad  quadratum  Q_R, hoc 
cfta  re&angulum  HQM  ad  rcftangulum  HQ.M-  permutando  igitur  vt  rectan- 
gulum  HQ.M  adquadratum  KD,  ita  reflangulum  HQM  ad  quadratum  DK. 
Atqui  fupra  demonftratum  eft  rc&angulu  H Q_M  (illud  nempe  quod  eft  verfus  C) 
xquari  quadrato  KD,  ergo  reftangulum  quoque  HKM  quod  eft  verfus  A,  aqua- 
tur quadrato  D K.Omma igitur reaangula HKM, «fc.Quod erat  dcmonftrandum. 

i Corollarium. 

EX  difcurfu  demofiftrationi5iam  allatu  licet  colligere  quadrata  tangentiumCN, 
A P,  quadrans  CD,  D A eflh  aqualia. 

PROPOSITIO  CXXXIX. 

DAta  fit  clliplis  cuius  axis  AC,  poli  D , H , ex  polo  D dudVa  fit  ad 
perimetrum  D P normalis  axi,  & in  P ellipfim  tangat  linea  G P G. 
Ducanturautcm  quotcunquc  normales  axiGF  E,iUngantur^DF,DF. 
Oico  lineas  omnes  DF,  Jincis  omnibus  G E aequales  efTe. 

1 Dtmonftratio . } 


PRoducaturvna rcAarum  GEin  M-  per  prxced.  reflangulum  FGM  aquatur 
quadrato  DE.  addito  igitur  communi  quadrato  EF,  aquantur  quadraca  DE,  . 
EFihoccftquadratum  DE,  rc&angulo  FGM  cum  quadrato  EF,  hoc  eft,  b qua- 
drato  GE.  Quia  igitur  quadratum  DF  aquatur  quadrato  GE,  etiam  reda  DF 
reda  GE  aqualis  eft.  Eodem  difcurfu  reliqua  omnes  DF,  reliquis  omnibus  GE 
aquales  funt.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

In  libro  de  hyperbola,  tria  fequentia  theoremata  licet  Gnt  dcmonftranda  quod 
ab  hyperbol;  proprietatibus  dependeant , ob  miram  tamen  cum  ellipticis  aftedio- 
nibus  connexionem  vifum  eft  non  alienum  hoc  loco  proponere. 

PROPOSITIO  CXL. 

EAdcm manente  figura,  (i  redis  DF  c polo  du&is  zquentur  lineae 
E F G normales  ad  axem  A C. 

Oico  lineam  per  puncta  G ductam  efie  reddam  qua  ellipfim  contingat 
in  P. 

Dcmonftratio  manifcfta  eft  ex  propofitionc  pracedenr/. 

Rt  | PRO- 
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PROPOSITIO  CXLI.  ■ , 

...  * » ;■  . - i ^ ■ S. 

DAta  fit  rllipfis , axem 
habens  AB,  centrum 
Dlumaturin  axe  punftum 
quod  primo  fit  centrum  cl- 
liplcos,  ex  eo  ducatur  ad  pe- 
rim etrura  normalis. axi  D C 
ac  deinde  quotcunque  aliae 
DE,DE:  quibus  arquales 
fiant  line*  FEG  axi  nor- 
males. '■/  t" 

Dico  lineam  per  puniSa 
G dclcriptamefle  hyperbo- 
lam  qu(  idem  habeattiun 
ellipfi  centrum  D , eamque 

contingit  in  C. 

Demonftrationcmvidcin  lib.de  hyperbola. 

PROPOSITIO  CXLII. 


lipfim  tangat  in  F. 


Demonft  rabitur  in  libro  de  hyperbola. 

PRO- 
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Ati  rurfum  fit  cllipfis  axem  hi-  , j 


I ybens  A C,  polos  D,Q,  in  axe  fu- 
matur pundum  E inter  polum  D & 
verticem  A,  ex  quo  ducatuf  ad  peri- 
metrum  normalis  axi  E B : &c  quot- 
uis  alia:  Ef . diribus  «quales  iiant, 

.GPH,A«ao*«W?*-  , ' v avi  . 

Dico  lineam  qu;  per  punda  H de* 
fertbicur  hyperbolameflc  quae  ellip- 
fimaihbiatafdibgatinpuhiiofi.  ■ 

dabimus  in  libro  de 


Detponllratibncm 
hyperbola.  t 

p iRi Q.p  os! xi o Gxttv-.Miifii  | ! I/ 

. , ,ul/t  !i  : « ]/  a , \ 'r.  ‘JCJfiil  *:;  = :•  :uf  .r,  \ I 

DAta  bafi  aggregato' laterum  60  i ^ ‘ I 

altitudine  triangulum  exhibere.’" 

: :C  ° i-  • > ■-!  ■ vi 

• ...  t • \' 

CtnftruRio  0 dtmonjlriuio.  . t i 

, , i . i | . .,i  ..  > ' • >ib  -i  • i -i.-j  . : i <•!«'•  i • 

T^Acd  aggregato  laterum  ponatur  AB,  ' 

«-'«qualis  , qua  bifariam  diuifa  In  C •■>*  ;,i  jg™-'-  - /NJ  ! '1 

fiat  D E «qualis  bafi  trianguli  bifariam  /a  K i . 

diuifsein  C fic  vt  vtrimque  relinquantur  / \ 

«quales  AD,  B E.  altitudini  autem  fit  i ^nA 

«qualis  F,  cxlatcribus  AC,  C B,  D E \/  S/\  \\  ^ 

fiat  triangulum  DHBi  (uam  A C,CB>  Kf  [ A 1 I 

fimul  fumptx  maiores  funt  DE.)  erit  A D 5?  C ’ 2e  3\ 

DHE  Ifofceles.  Deinde  fiat  vt  qua-  . y — ■ 

dratumHC  ad  F quadratum,  ita  rc-  ' , . , . 

flangulum  ACBad  AKB,  & erigatur  KG  «qualis  F parallela  HC,JC  lutl- 
oantur  DG.GE.  DicoDGE,  eiTc  triangulum  quxfitum.quomam  ACB,  re- 
d angulum  cft  ad  A KB  rctStanguhun.vr  quadratum  H<p  ad  quadratum  F,  hoc  e(t 
Gki  quadratum, erunt  punda  A,G,H,B  ad  eandem  ellipfim  cuius  AB,  eltaxis:  K 
quia  Ati,  ipfi  EB,  itemque  DH,  HE,  «quales  funt  ipfi  AB,  erunt  DE,  « pun-w  - 
aaexcdparatione  fadafiue  foci  cllipfcos, quate  DG E, latera  «qualia  funt  axi  A B, 
hoc  cft  aggregato  laterum  c iiquc  bafis  data  DE,  & altitudo  F hoccft  GK.  Igi- 
tur exhibuimus  triangulum  quodquatrebatur. 
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PRiQP  0;S  IJ  IO  CXL  V. 

Echm  A B.fubrenfam  cuiufuis  arcus  circuli  A B C, altera  fecare  C D, 
eidem  ad  angulos  re£iosvt  CE  ad  ED',datam  obtinear  rariofiem 

Q ~v‘  ‘ ,J  1 1 • 

•"  ■-'!■  ■■■■:  ■ . .1  ..  - 

- vj  fietftmttU&dancmJlratto.  y 

Jjk*  A ,A«1’r‘m  jrppcfii- 

K - mu i hoc  problema  : jcd  cjOcmiam  emi  demori- 


JI ratio  ab elliptici  proprieeathifcpMcr  , i Jcir  coi» 
hunc  locum  eam  MJtuUMVi.eiojltulho  iimoqf.D  u- 
caiur  diaqieocr  HI  nocqtjd»»  ad  A B- jecacs 
ABiin  E.  Flatque  vt  F ad  G , fic  H k ad 
K I : fumpta  Jeinde  | M aquali  ipfi  H K > di- 


f — \ uidarurdianjeter  H.P  • in.O  pun<2ovcdiujdi- 

® — - EL _i  tur  RM  in  T. : deinde  rc&angulo  M. OP , fiat 

i II  atquale  quadratum  LEi  ranJcm  ducatur  per 

\ jr  j j E,  re&a  normalis  CE  ET.  Dico  CEI),  diui- 

\ \ j / lamin  E.  ileundum  rltlotitm-F  ad  <3. Quo- 

\ , / / niam  funt  line*  N P,  KM  ad  angulos  rectos 

Ny  \ ’ y y'  bifariajndmil^igitor  deicrjpra  potiatDgeirea 

^«CN.  dias  tamquam  axes  ejlipfis,  N K.p,  ppjdt  ica- 

T que  OQ_,X E, ordinarim poinq  ad ImgUloS 

axes:&  quia  axes  iimihter  diuijz  fune  in  O & 
L,eftquc  rediingultim  NOP  aquale  qua- 
• ?4-*»»«.dr3to  LE.  patet  • pumilum  E efle  ad  clliplim  pet  punda  N.K.,  P,  M dc- 
feriptam.  ergo  eftvt  HK  ad  KI,  hoceft  vr  F ad  G.fic  CEad  E D,  patet  tocUm 
D applicatam  c/Te  in  circulo  normaliter  ad  CD  svt  CE  ad-ED  datam  rationem 
obtineat  F ad  G.  Quod  fuit  demonftrandum.  : H il  ,,  •>  „ , , . 

PROPOSITIO  C XL  VI. 

D.-i  J ’ h ■ ; ,-jJ  ' 

Ata  rcfta  A C & altitudine  B D , eilipfim  deferibere  cuius  poli 
finr  A,  & C.  ' 1 - . i . 

ConflruRio  dtmonfirnti*. 

Tplat  fuper  AC  linea  in  altitudine 

* B D triangulum  ifofcclcs  ABC, 

y 'v  dcin  AC  linea  vrrlmjjue  «qualiter 

/ y \ producatur  in  E & F : rt  totaEF  Ct 

/y  aequalis  duabus  AB , BC , ttino  per 

y \ E,  B,F,  punfla  ellipfis  deictibaturtdi- 


b r-ftcHaJi. 
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' > >•  V 

f j 1 Corollarium.  . 

Hinc  fcquirur  dato  quouis  triangulo  ifofccli  ABC  continente  ad  verticem,  an- 
gulum quemcunqUe,  drfcnbi  poffe  cliipfitn  cuiu; foci  fint  extrema  balis trian- 
guli dati  ABC.  demonftratio  patet  ex  propofitionc. 

PROPOSITIO  CXLVII. 


'Vper  AC  linei  deferipta  fint  quoteunque  triangula  ifoperimetra 
>ABC,  AGC. 


Dico  punita  G,  B,  B efle  ad  eandem  ellipfim  cuius  poli  fint  A Ac  C. 
- r‘  Demon firatio. 


F 


Demon flratto 

pRoducarur  A C vtrimque  aequaliter  in  D 
& E > vr  tota  D E fit  arqualis  duabus  AB, 

BC,  tum  pcrpun&a  D,E,Gellipfisdcfcri-0 
liatur, dico  illam  tranfire  per  reliqua  pun&a  u 
B>B.  finiero  i ttanfeat  (upra  vel  infra  B . ac 
primum  fupra  per  punitum  F,  produfHCB 
donec  peripherif  nccurrarm  F,  iungamur  AF.  quoniam  igitur  G F pun&a  ad  elli- 
pfim funt,  cuius  «poli  A & C.  etunt  AGC,AFC  triangula  b ifoperimetra  : eft*,4"f" 
autem  AGC  triangulum  per  conftruchoncm  ifoperimetrum  triangulo  ABC;  igi 
turAFC,  ABC  triangula  funt  ifoperimetra-  quod  fieri  nonpotcft.  quare  D GH,IU 
dlipfis  non  tranfit  fiipra  B,  fed  nec  infra  B , cadere  eodem  modo  demonftrabitur. 
ergo  per  B,  B pun&aiigitur  G B B fune  ad  ellipfim  cuius  poli  funt  A,C.  Quod  eras 
demouftrandum.  , > . i 
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E-LLIPSBOS 

PARS  QVINTA 

i 'Dana*  exhibet  cllipfis  gene  [ii.  v; 

PROPOSITIO  CXLVIII.  • .» 

It  A B linea  vtcunquc  diuifa  in  C,  & ex  C quorcunque  (eri* 
ganrur  parallclq  CD,  fiatquc  vt  ACB  reftangulum  ad're- 
ftangulum  ACB  fic  DC  quadratum  ad  quadratum  DC. 
Dico  ADB  pun&acflc  ad  eandem  ellipiim  vel  circulum. 

. ■ ,!>:  • - 

‘Dcmonfiratto. 

AB  blfe&a  in  O,  erigatur  GE  pa- 
rallcla ipHs  CD;  fiatquc  vt  re- 
dangulum  ACB  ad  rcdangolum 
° A G B,  fic  quadratum  C D ad  quadra, 
tum  GE,  inrclligaruf  deinde  deferi- 
pta  efle  cllipfis  cuius  diametri  conin- 
’/tj  ;•  1 gatxfint  A G,G  E.- fi  ergo  cllipfis  non 

tranfit  per  punftum  D,  occnrrar  re&f 
CD  fupra  vel  infra  D in  F.  quia  A G,EG  fune  diametri  ennitigacac;  erunt  DC. 
ipfi  E G parallela: ordinarim pofirm ad  diametrum  AB.  Quarccum  cllipfis  dica- 
tur tranfire  per  F,  erit  * quadratum  FCad  quadratum  E G vtrc&angulum  ACB 
adrcftangulum  AGB,  hoc  eft  ex  conflr.  vt  quadrarum  DC  ad  quadratum  E G; 
Quod  eft  abfurdum.non  igitur  pundhim  vllum  F fupra  aut  infra  D,  eft  ad  ellipiim. 
fcdipfum  D pundfum  ad  ellipiim  eft,  fumatur  iam  aliud  quodlibctptinAum  D,  ex- 
empli gratia  punftum  propius  fequens  i fi  rurfum  ellipfis  non  tranfit  per  D , occur- 
rat refla:  CD  fiipra  velinfra  D in  M.  Quoniam  eft  ex  hypotheii  vt  quadratum 
DC  ad  quadratu  DC, fic  re&angulum  A CB  ad  re&angulum  ACB,&ex  conftr. 
vt  quadrarum  DC  ad  quadratu  E G,  ita  re&angulum  AC  B ad  re&angulum  AGB: 
erit  ex  st  quali  vt  quadratum  D C ad  quadra  tu  m E G.ita  A C B re&angul  u ad  re  Aan- 
gulum  AGB:  fed  etiam  eft  quadratum  MC  ad  quadratum  EG>  vt  re&angulum 
ACB  ad  reCiangulum  AGB  cum  pundium  M ponatur  efle  ad  cllipfim.  Ergo 
quadrata  DC,  MC  adquadratum  EG,  eandem  habent  rationem.  Quod  cftab- 
furdum.  Non  igitur  pundtum  M autaliud  vllum  przter  D ad  cllipfim  cft.fitnilidik 
curfu  reliqua  pun&a  D ad  cllipfim  cfie  demonihabimus.  ex  quibus  confiat  veri, 
tas  Theorematis. 

PROPOSITIO  CXLIX. 

SIc  ABC  triangulum  quodcunque,  diuiloquc  latere  BC  Vtcunquc  in 
pundlis  D D : ducantur  ex  D re&x  D E parallclx  A B,&  ex  A demit* 
tantur  ltncx  E F fic  vt  quadrata  E F.lint  B D E re&angulis  zqualia. 

Dico  pundta  A,  F,C  efle  ad  eandem  ellipfim. 


T>mtn- 
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Dcmonjiratio. 


yt  BDE  redangulum  ad  rectangulum  BDE,  fic  BDC  , rectangulum  eftad 
’ rectangulum  BDC.  hoc  cft  rectangulum  A EC  ad  rectangulum  A EC:  fed 
vt  BDE  rectangulum  eftad  rectangulum  BDE  > CcEF  quadratum  cft  ad  qua- 
dratum E F. igitur vt  reccangulum  AEC  cft  ad  rectangulum  AEC,  ficEFqua-«i>«rn>l 
dtatum  cft  ad  quadratum  EPi  ergo  * AFC,  puncta  funt  ad  elliplim.  . **"*“• 

PROPOSITIO  CL. 

Sit  AB,  CD  parsllelogrammi  diameter  AC,  ducanturqj  A0  lateri 
quotcumque  parallelx  F G,  fccantes  AC  lineam  in  E : dein  fiant  in- 
ter F E,  E G medi*  E H. 

Dicopun&a  A,  C,  & omnia  pun&a  H efle  ad  eandem  ellipfim,  nili 
fint  ad  circulum. 


Derhonjirdtio.  \ 

1)  Atio  E E G rectanguli  ad  rectangulum 
avF£G  eft  compofira  ex  ratione  FE  ad 
FE,  id  cft  AE  ad  AE.&ex  BG  ad  EG, 
ideft  EC  ad  EC  - fedex  ijfdcm  componi- 
tur ratio  rectanguli  A E C ad  A E C.  reccan- 
gulum, igitur  vc  FEG  rectangulum  ad  re- 
ctangulum  FEG,  hoc  cft  quadrarum  EH 
ad  quadratum  EH,  fic  A E C rectangulum 
eft  ad  rectangulum  AEC.  quare  b A H,  H C 
punctafunc  adcllipCm.  Quod  cracdemon- 
ilrandum. 

Corollarium. 

Cl  AB  recta  fit  normalis  ad  AC,  & illi  fiie 
f “ «qo»lis,  erunt  A H H puncta  ad  eunde 
cirenlumicrit  enim  AEC  rectangulum  x- 
quilercctanguloFBG  hoc  eft  quadrato  E! 


i.  adeoque  puncta  Hli  ad  circulum. 


Ss  i PRO- 
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PROPOSITIO  CLI. 


SEccnt  fe  in  E duce  quKuis  line*  A B,  C D quas  coiungant  duq  parallc- 
1*  A D,  B C,-  iungantur  item  puncta  A C : tum  redt?  ducantur  F G 
parallelce  lineis  A D,  B C,  occurrentes  AB  line* in  HH,fiantqj  HGF, 
redtangulis  zquaiia  quadrata  GI. 

Dico  pundta  1, 1, 1 ellead  cliipfsin. 

Demonjlratio. 

RAdo  HGF  rectanguli  ad  rectangulum  HC^ 
eft  compofiraex  ratione  HG  ad  HG,  id  eft 
AG  ad  AG,&ex  ratione  FG  ad  FG,  id  eft  G C 
ad  GC ; fed exijfdcm  cftcompofita  ratio  reccan- 
guli  A G C ad  A G C.  igitur  vt  H G F tectangu- 
lum  eft  ad  rectangulum  HGF  hoc  eft  quadratum 
I G ad  quadratum  I G,  Cc  A G C rectangulum  eft 
adrectangulum  AGC: quare  1,1  puncta1  iunt ad 
cilipfim.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium. 

DVcatur  ex  E puncto  interfectionis  tecta  EK 
parallela  line*  AD.  fi  AK.EK.KC  fuerint 
continu*,  & E K linea  fiormalis  ad  tcctara  A C. 
dico  1,1,  puncta  efle  ad  circulum.cum  enim  fit  Vc 
AKC  rectangulum  ad  AGC  rectangulum,  fic 
E K quadratum  ad  quadratum  IG:  ( id  enim  eo- 
dem dilcurfu  probabimus , quo  rectangula  A G K 
* oftendimusefle ad  rectangula  AGK  vt  quadrata 

Gl  ad  quadrata  G I. ) erit  permutando  vt  A K C rectangulum  ad  quadratum  EK 
fic  AGC  rectaogulumad quadratum  GI.  adeoque  quadratum  IG  zquale  re- 
ctangulo AGC.  igitur, 1,1  funcad circulum. 

PROPOSITIO  C L 1 1. 

Sit  A B C femicirculi  diameter  A C,  diuifa  vtcunque  in  D D , & ex  D 
normales  erigantur  D E,  fiantque  vt  B D ad  B D,  fic  E D ad  E D. 
Dico  puncta  E, E efle  ad  eandem  cilipfim. 

Dlmonftratto. 

T quadratum  D B ad  qua- 
' dratum  DB>  fic  ED  qua- 
dratum eft  ad  quadratum  ED: 
fcd  vt  quadratum  BD  ad  qua- 
dratum BD  fic  ADC  rectan- 
gulum cfl ad rcctangulu  ADC: 
igiturvt quadratum  ED  ad  qua- 
dratum E D fic  ADC  rectangu- 
lum  eft  ad  rectangulum  ADC- 
Quare  SE, E puncti  funt  ad  el- 
liphm.  Quod  cratdemonftran- 
dum. 

P R O- 
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PROPOSITIO  CLIII. 

SVper  ABC  lemicirculi  diametro  AC  rcftangiulum  delcribatur 
A F:dudli(que  lineis  DG  parallelis  laceri  A E qux  circulo  occurrant 
ip  BB,  ducatur  quatuis  IK  parallela  redtacED  occurrens D G lineis  in 
L L.  fiatque  vt  A 1 ad  I E fic  B H ad  H D. 

Dico  puncta  HH  cflj  ad  eandem  ellipfim. 

T)emonflratio. 

VT  AE  ad  AI.lioccftGDad 
LD.fic  BD  cii ad  U H , igi- 
tur permurado  diuidendo,  ircrum- 
que  permiicando  vt  GB  ad  LH, 
fic  B D ad  D H,  atqui  B D eft  ad 
H D>  vt  B D ad  H D , iunt  cuira 
ambx  rationes  B D ad  H D » ex- 
ilem rationi  A E ad  I E.  quare  vc 
GB  ad  LH,  fic  GB  ad  LH  : & 
permutando  vt  GB  ad  GB.  fic 
L H ad  L H : 3c  vt  quadratum  G B 
adquadraturo  GB  , fic  LH  qua- 
draturo ad  quadratum  LH:  eft  au- 
tem vtquadratum  G H ad  quadra- 
tum GB  fic  A G C re&angulum ad  retftangulum  A G C, id  eft  I L K,  re&angulum 
adreAangulum  ILK,  igitutvt  LH,  quadratum  eft  ad  quadratum  LH,  fic  1L  K 
refiangulum  eftadrctftangulum  ILK:  quate  j H,H puntfta funt  ad ellipfim. Quod  * IM. 
erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLIV. 


Sit  ABC  (egmentum circuli quodcunque,cuius  AC  fubtenfa,diui- 
favecunquein  DD,  erigantur  ex  D normales  DB.fiatquevt  BD 
ad  BD  fic  ED  ad  ED. 

Dico  puncta  £, E ellc  ad  ellipfim. 

rDemonj?ratio. 


■pErfe&ofcmicircuIo  ABC:  ducatur 
■*  GH  diameter  circuli  GBH  paral- 
lela lineae  AC,  quy  BD,  lineas  pro- 
duiiasiccctin  FF  : fiatque  vt  BD  ad 
D F,  fic  E D ad  D K : tum  ex  G Sc 
H rc&x  erigantur  GL,  HM  parallc- 
lx  lineis  BF  fccantcs  KK  lineam  in 
X,  & M.  Quoniam  eft  vt  BDad  DF,  5 
fic  DE  ad  DK,  erit  permutando,  vt  I 
BD  adED,  fic  DF  ad  DK.  Atqui 
BD  eft  ad  DU,  vt  BD  ad  DE.  igi- 
tur vt  DF  ad  D K,  lic  D F ad  D K : quare  pun&a  K,K  ad  eandem  lineam  , Sc 
quidem  parallelam  linex  GH.  Rurfum  cuin  fievt  BD  ad  DF,  ira  ED  ad  DK, 
erit  componendo  Sc  permutando  BF  ad  EK  , vt  DFad  DK.  igitur  vt  BF  ad 
EK,  fic  BF  ad  E IC&  rurfum  permutando  .vt  BFad  BF.fic  EKad  EK.Sc  vtqua- 
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quadratum  BF  adquadratum  BP.fic  EK,  quadratum  ad  quadratum  EK  : fcd  Vt 
BF  quadratum  ad  quadratum  B F , fic  tlFG  rcdtangulum  cft  ad  re&angulum 
HFGj  id  cft  MKL  reftanguUimad  tedangulum  MKL, igitur  vt  MKLrcftan- 
gulum  ad  reflangulum  MKL  fic quadratum  EK  ad  quadratum  EK. quare, E,  E 
* u,-i*  puncta  (unt  ad ellipfim.  Quod  ctat  demonftrandum-. 

PROPOSITIO  C L V. 


UM. 


ESto  ABC  fcmicirculi diameter  AD  , quam  in  D (eccnt  quotcun- 
que  normales  B D : dcin  reitis  B D fiant  zquaies  B E parallela: 
diametro  AC. 

Dico  punita  E, E cfle  ad  ellipfim  cuius  diameter  cft  A C. 


Dcmonjlratio. 


DVeamurreflat  DE.  quo- 
niam anguli  BDC  redii 
funt,  Se  B E parallela:,  anguli 
quoque  DBE  erunt  redi, 
quadrata  igitur  DE,zquancur 
quadratis , B D , B E , hoc  cft 
quia  BD,  BE  iirnt  zquaies, 
duplafunt quadratorum  BD. 
ergo  vt  quadratum  BD  ad 
quadratum  BD,  hoc  cft  vt  rc&angulom  AI)C  ad  reflangulum  ADC.itaquadra- 
tum  DE  ad  quadratum  DE.  Sunt  vero  4c  DE  refta:  intet  fc  paralleli:  cum  enim 
anguli  DBE  reflifint,  St  latera  B D,B  E zqualia,  erunt  BD  E femirciti.  cum 
ergoetiam  BDC  reftus fit , reliqui  EDC  funt fcmire<fti,adco^uc zquaies:  vnde 
D E paralleli.  Puncfta  igitur  E,Et  funt  ad  ellipfim.  Quod  autem  AC  fit  diameter, 
facile  apparebit  fi  perfefto  circulo  ellipfis  eadem  conftruftionc  ad  partem  alte- 
ram producatur,  tunc  enim  paralleli  omnes  DE  a refla  AC  bifariam  diuidentur. 


PROPOSITIO  C L V I. 

Circulum  ABC  fecent  ad  angulos  rcitos  diametri  A C,  B D duitif' 
que  rctStis  FG  quq  A C,  diametro  zquidiftent,  demittantur  cx  B 
lines  BH  zquaies  redtis  FG  fecantcs  FG  lineat  in  HH. 

Dico  punita  B,H,E  cfle  ad  eandem  ellipfim. 


s 


Dtmonflratio. 

/''jVoniam  FG  quadritol- 
'^qiialeeftreflagulu  BGD 
hoc  cft  BGE,  * reflangulum 
bis  fumptum  vna  cum  quadra, 
to  B G , erit  St  quadratum 
HB  zqualereftanguloBGE 
bis  ftimpto  vndeum  quadrato 
B G : fcd  H B quadratum  eft 
iqualc  quadratis  HG  > BGi 
ablato  igitur  communi  qua- 
drato B G manet  H G , qua- 
dratum zquale  reftangulo 
B GE  bisfumpto.  fimiliter  re- 
liqua quadrata  HG  duplafunt 
refhm* 
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rcflangulorum  B G E ; igitur  vc  quadratum  H G ad  quadratum  Ii  G : (icBGE 
re&angulum  cft  ad  retfangulum  B G Ii.  quare  putida  B>  E>S£  omnia  puncta  H,  ad 
eandem  functllipliiu.  Quod  cracdemonilrandum. 

■ ' • - 1 - ■ ■ ’)'  * 

PROPOSITIO  CLVII.  . v; 

E Sco  ABC  circuli  diameter  AC  Si.  ex  Crc&aqiiiuis  dudia  C B oc- 
currant circuli  prrimetro  in  B,deincxB  dcmilta  recta  B I qu^  AC^ 
diametrum  ad  rectos  angulos  (ecet  in  K.ducantur  quotcunque  linei  E F 
paralleli  redtar  B l occurrentes  AC  diametro  in  G ,&lincj  BCin  D: 
fianrque  E D F rc&angulaxqualia  quadratis  G H. . 

Dico  KHC  puncta  ede  ad  eandem  ellipfim. 


cDemohfirAtio. 


5*8 


E L M P S I $.  i 
PROPOSITIO  CLIX. 


Circulum  ABC  cuius  diameter  AC  contingant  dux  linex  AD, 
B D fccantesicfc  onogonilitcrin  D : i un£tilque  punctis  A B,  aga- 
turperjC  tangens  CE,  occurrens  A B linea:  in  L.  dein  recta;  ducantur 
quotcunqvic  FE  parallclxlinej  DB  occurrentes  AB  linexin  H H:fic 
circulo  iit  E E.  tum  per  E reccx  ducantur  GK  parallclq  linex  AD  oc- 
currentes AC  diametro  in  K & A L linex  in  II.  fiantque  FE  lineis 
xquales  EG. 

Dico  puncta  A G L cfTc  ad  cllipfim. 

Demonjiratio. 

, \7T  ADcftad  DB.ficAF 
V eftad  F H : fcd  A D,  D B 
linex  Ium  xquales  , igitut  8c 
A F,  F H linex  xquancur.qua- 
U re  & EK.FHlinexlunt  qqua- 
les.Rurlum  ciim  iit  vt  AF  ad 
F H,  fic  EI  ad  E H,  erunt  E I, 
EH  linex  inter  Icxqualesicft 
autem  ex  conftructionc  FE 
linea  xqualis  linex  E G : igitur 
tota  I G . cft  xqualis  coti  F H, 
hoc  cft  F A id  cft  E K.  quare 
vtquadratum  EK  ad  quadra- 
tum GK  i lic  JO  quadratum 
cft  ad  quadratum  IG-  fcd  vt 
EK  quadratum  cft  a<i quadra- 
tum EK.fic  AKCrcctangu- 
lum  cft  ad  rectangulum  A KC» 
id  cft  A I L rectangulum  ad 
rectangulum  AI  L , igitur  vt 
quadratum  IG  eftad  quadra- 
tum IG,  fic  AIE  rcctangn- 
lum  eftad  rectangulum  AIE. 
Quare  AGL  puncta  funt  ad 
cllipfim.  Quod  erat  demon- 

ftrandnm . 

Quod  fi  eadem  conftructio  ad  alteram  partem  continuetur,  perficietur  ellipfis, 
altera  fui  parte,  qux  intra  circulum  cadet.  Vhi  hoc  notatu  dignum  occurrit,  quod 
licet  circulus  & ellipfis  fefe  inuiccm  feccnt,  candam  tamen  reccana  DA  in  Tectio- 
nis mutux  puncto  A coqtingant.  Quod  enim  circulus  contingat  rectam  AD  pa- 
tet cx  hypothcfi  : quod  eandem  contingat  etiam  ellipfis , inde  fit  manifeftum  quod 
omnia  perimetri  ollipcici  puncta  fiut  tn  Irneis  G K qux  inter  puncta  C 8c  A , ipfi 
DA  ducuntur patallclx. 

PROPOSITIO  CLX. 

SEcentfeduo  circuli  ABC,  ADC  vt  illorum  alter  ABC  tranlcat 
per  E centrum  circuli  AB,iun£l;i(^pun£tisAC  ducantur  cx  E fi- 
nexauxeunque  EF  occurrentes  circulo  ABC  in  pun&is  F fic  A D C 
circulo  in  pun&is  G:cu  per  G rcctx  agantur  H I normales  ad  lineam  A C, 
rj  - - ’ occur- 
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occurrente*  A C line*  in  H H,  & circulo  A B C in  II : fiantlj,  re&is  G F 
zqualeslineq  G L. 

Dicopunda  ALL  eiTead cllipfim. 

Demonjlratio. 

DVcantur  ex  C per  G line*  CGlt.  vt 
KGC  reflangulum  e(t  ad  rcdangulum 
KGC,  Uc*FGE  rcdlangulura  eft  ad  rcitan- 
gulum  FGErledcftbvt  KGC  re&angulum 
ad  reftangulum  KGC,  UcGH  linea  ad  ls. 
neam  G H,  & vt  F G K rcdangulum  ad  re- 
dangulum  FGE  , ficFG  Imca  ad  lineam 
FG.  igitur  vt  GH  ad  GH,  Uc  FG  ad  FG, 
id  eft  L G ad  L G,  Se  componendo  permutan- 
do L H ad  L H , vi  G H ad  G H.  Quare  pun- 
fU  ALL  funtadclijpfim, 

PROPOSITIO  CLXI. 

Sit  ABC  eilipfis  diameter  quaecun- 
que AB,adil^ucpcr  A lineis  C D, 
quf  ellipfi occurrant  in  CC,  fiatvtAC 
ad  A C,  fic  A D ad  A D,  fic  vt  A C ad  A D,  fic  A B ad  A E. 

Dico  punda  A,  D,  E ad  eandem elliplim efle. 

Demonjirauo. 

/~\Voniam  D G,  FG  funt  parallela: , triangulaque 
'-^proinde  FCA,  OGA  umilia  , erunt  vt  line* 

C A ad  lineas  AD  Ungulae  ad  lingulas,  ita  lingulx 
F_C  ad  Ungulas  GD-  Atqui  Ungulae  CA  fqnt  ad 
lingulas  AD  vt  B A ad  A E.  Ergo  Ungui*  F Olunt 
ad  Ungulas  DG.vt  BA  ad  A E-  Quare  quam  ra- 
tionem habet  vna  FC  ad  vnam  DG  , eandem  ha- 
bent Ungulas  reliquz  FG  ad  Ungulas  reliquas  DG. 

Igitur  permutando  vt  funt  FC  adFC,  ita  GD  funt 
ad  D G.adeoque  vt  funt  quadrata  FC  ad  quadrata 
F C,ita  quadrata, GD  funtad quadrata  GD.  Umili- 
rer  demonlltabimus , vt  Jtf  funt  ad  A F,  Uc  effe  A G 
ad  AG-  Vnde  vt  reliquae  FB  funt  ad  reliquas  FB, 

Ita  reliquz  GE  funtad  reliquas  G E. Quare  cum  re- 
Aangula  AFB  rationem  jiabeanc  ad  fefe  inuicem 
CompoUtam  ex  rationibus  A F ad  AF,  Se  F B,ad  F B, 
qoz  oftcnfx  funt  ezdem  ciTe  rationibus  A G ad  A G, 

Sc  GE  ad  GE  , ex  quibus  componitur  ratio  re&an- 
gulotum  AGE  ; erunt  vt  redangula  AFB  ad  redanguja  AFB,  Uc  reftangula 
AGE,adrcctangula  AGE  Atqui recungula  AFB  funt  ad rectangula  AFB,  vt 
quadrata  FC  ad  quadrata  FC,  hoc  eft  perlupctius  dcmonftrata.vt  quadrata  GD 
ad  quadrata  GD.  ergo  rectangula  AGE  funt  ad  rectanguli  AGE,  vt  quadrata 
GD  ad  quadrata  GD.  Puncta  igitur  DA,'  ADEliim  ad  cflipUm.  Quod  erae 
demonftrandum. 


iPerili- 
mmt «. 
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PROPOSITIO  CLXII. 

E Sto  ABC  cllinfis  diameter  quxuis  AB,  diuifa  vteunquein  D : & 
ex  D ad  peripheriamreiftx  ducantur  DC,  D F qui  proportionali- 
ter  diuidantur  in  E & G : dein  AD  diuidatur  in  L , & D B in  M , vt 
DC,  DF  diui($  fune  in  E & G. 

Dico  LEGM  punita efle ad cllipfim. 

Dcmonjtratio. 

DVcantnr  ex  C 8c  F orJinatim  line* 
CH.FIatlAB,  diametrum  quibus  c* 
E te  G parallela:  ducantur  EK,  GN  vt 
DCadDE.  (ic  D F ad  O D t igitur  vt  C H 
ad  EK.Gc  Flad  ON  > & EK  adGN, 
vt  C H* ad  FI  i igitur  & quadratum  EK 
ad  quadratum  G N ,vr  C H quadratum  ad 
quadratum  FI.  Deinde  , quoniam  DI 
eftadDN,  vt  DF  ad  D G > & D A eft 
ad  DL.  vt  DF  ad  D G,  erit  vt  DI  ad 
D N , <ic  D A ad  D L,  ergo  ve  vna  antece- 
dens DI  ad  vnum  conlequens  DN,  (hoc 
cilvt  DF  ad  DG.hoceftvtDC  ad  DE, 
hoc  eft  vt  DH  ad  D K)  ita  ambae  antece- 
dentes, hoc  eft  tota  A I ad  ambas  confe- 
quentcs.hoc eft  totam  I-N.fimiliter  inferemus  AH  clTc ad  I.  K , vt  DH  ad  DK* 
Vnde  AI  eftad  LNiVt  AH  ad  DK,  «f  permutando  A I eft  ad  AH  , vt  LN  ad 
LK.przterea,  quoniam  eft  vt  DF  ad  DG  (hoc  eft  vt  totaDB  ad  totam  DM  ) 
fic  ablata  D H ad  ablatam  D N,  erit  & reliqua  I B ad  reliquam  N M,  vt  tota  D B 
ad  totam  DM.  Similiter  inferemus  HB  cflcad  KM>  vt  DB  ad  DM.  Ergo  IBad 
NM.vt  HB  ad  KM,  permutando  igitur  ac  inuertendo  HB  ad  IB,  vtKMad  NM. 
Cum  igituroftenderimusrationes  AH  ad  AI,  4c  AK  ad  A N,  item  rationes  HB 
ad  IB  , & KM  ad  NM  eafdem  ede  , rationes  quoque  rcftanguli  AHB  ad 
re&angulum  AI#,  & reiftanguli  A K B ad  re&angulum  ANB,  ex  rationibus  il- 
lis aequalibus  compotita:,  exdem  erunt,  fed  rcftangulum  AHB  eft  ad  tc&angulum 
AIB,  vt  quadratum  CH  ad  quadratum  FI . hoccftperfuperius  deroonftrata  Tt 
quadratum  EK  ad  quadratum  GN.  ErgoreSangulum  LKM  eft  adreflangulum 
LNM,  vt  quadratum  E K ad  quadratum  GN.  ergo  punifta  L,E,G,Mfunc  ad  el- 
lipfim.Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXII  I. 


Sint  A B C*e!lip(is  axes  A C,  B D: 
du&ifque  ex  D femidiametris 
quibufuis  DE,DF,aganturper  E fis 
F line*  I G,-  K H aequales  ipfis  E D, 
F D,  parallclq  vero  axi  AC,  occur- 
rentes axi  B D in  G & H. 

Dico  punftaAIKefleadcllipfim. 
cuius  axis. 


Dcmonflratto. 

CVper  AC  vt  diametro  deferibatut  cir- 
*^culus  ALC,&  DE.DF  line*vtritn- 
que  producantur  donec  circuli  perimetro 
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occurrantin  I.,  M,  N,  O : actif?jiic  per  E & F.  lincjj  PER,  SFV  qux  circulo  oc- 
currant in  R,V  8c  AC  diametro  in  Q__&  T,  4:  xquidiftcnc  axi  BD  , ducantur 
ordinarim  ad  axem  AC  linea:  IX, KZ.  Quoniam  PER',  SFV  linea: in  E Se  F, 
proporcionalitcr  lunt  diuilx,  ratio  re&anguli  PER  ad  redlangulumSFV  duplica- 
ta eft  rationis  P E ad  S F,  adeoque  erit  PER  rc&angulum  ad  rcflangulum  SFV 
vt  quadratum  PE  adquadratum  SF  id  eft  vt  quadratum  E Q^ad  quadratum  FT, 
id  eft  vtquadratum  IX  ad  quadratum  KZ.  Quare  cum  refiangula  L E N,  P F O 
xqualia  fintretftangulis  PER,  SFV, etiam  LKN  rcflangulum  eft  ad  re&angu- 
lum  MF  O,  vt  quadratum  IX  ad  quadratum  K Z : deindecum  IG  hoc  eft  XD 
fit  xqualis  E D,  Sc  D C xqualis  D N,  erit  X C xqualis  E N . eft  vero  & tota  A C 
xqualis  coti  LN.  ergo  reliqua  A X reliqua:  L E xqualis  eft  : adeoque  AXCre- 
^ftangulum  xqualcreclangulo  L £ N : eodem  modo oftenditur  rc&angulum  AZC,  I4|J#- 
xquari  reflangulo  M F O,  eric  igitur  vc  A X C re&angulum  ad  re£l  angulum  AZC,  ,*■ 
fic  quadratum  1 X ad  quadratum  KZ,  Quare  JAlKC,puncIa  ad  ellipfim.  Quod 
crac  dcmonftraadum. 
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PARS  SEXTA 

Circulum  cum  elhpfi  comparat. 

. propositio  clxviii. 

H Abeant  ABC  ellipfis,  & circulus  AD  C communem  axem  A C, 
duftaquc ordinarim  EF,  occurrat  circulo  in  F &cllipfi  inGtiun- 
ganturque  A F,  A G.  dein  dufta  D H parallela  A F qua:  circulum 
contingacin  D , occurrattj;  axi  inH;  demittatur  ex  D ordinarim  linea 
D I ad  diametrum  AC  fccans  cllipfimin  B 8c  A F,  A G,  in  K & L:  iun- 
ganturque  H B. 

Dico  AG  lineam  xquidiftarc  re&ae  HB. 

' Demonftratio . 

VTEG  ad  EF,  fic.  IL 
eft  ad  I K.  fed*vcEG 
ad  E F.  fic  I B ell  ad  I D, 
igitur vt  IL  ad  IK.ficlB 
ad  ID  , 8c  permutando  vc 
lK  ad  ID,  fic  I L ad  I B* 
cft  autem  vt  IK  ad  ID, fic 
IA  ad  1H  (quia  AF,HI> 
cx  hypothefi  atquidiftant) 
igitur  vt  IL  ad  I B,  fic  I A 
ad  I H.  quare  AG.  HB  li- 
nea; funt  parallelx.Quod  erat  demonfiraadum. 

PROPOSITIO  C L X I X. 

Sint  A B C,  D EF  elliples  fimiles,fimilitcrquead  idem  centrum  I con- 
ftitutx  : & fuper  AC,  DF  diametris  , circuli dclcribantur  AGC, 
DHF:  ponatur  autem  ex  centro  quidam  1K  occurrens  circulis  in  L 8 c 
K,  pun&is  , e quibus  normales  demilTx  LM,KN,  fecentcllipfes  in  O 
& l’:ducanturque  lines  IO,OP. 

Dico  cfle  vt  I L ad  L K,  lic  I O ad  O P. 


'Demonfiratio. 

"CRigaturex  I centro  normalis  IGoc- 
-^currens  ellipflbusin  E,  B,  circulis  ve- 
ro in  H & G-  Quoniam  tam  circuli 
A G C.  D H F quam  elliples  A B C,D  EF 
fimilcslunr  fimiliterque  ad  idem  ccntrfi 
conftuura:,  vt  I G ad  1 B,  fic  I H eft  ad 
IE.fcdvt  G I ad  BI,  fic  KN  ad  PN, 
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&vt  HI  ad  EI,  Gc  LM  ad  OMtigiturvt  KN  ad  PN,  Gc  EM  eftad  OM,  & 
permutando  vt  KN  ad  LM,  hoccft  IN  ad  JM  , fic  PN  ad  OM.  in  dircdium 
igitur  ium  1,0,  P.  Quare  cum  KN.LM  ad  AC,  Gnt  perpendiculares,  ac  proin- 
de inter  te  parallela:, critvt  IL  ad  LK,Gc  IOad  OP-  Quod  erat  demonftrandu. 

PROPOSITIO  CLXX. 

••  * 

Circulum  ABC  fcccnc  diametri  du*  A B,C  D ad  rctSlos  fefe  angulos 
decuflantes,  a&xque  per  C & D line?  qu?  circulum  contingant  in  C 
&D,  contingant  etiam  elliprtm  A EB  cuius  aliqua  (it  diameter  A B.dein 
quxuisducatur  GH  parallela  CE,  occurrens  circulo  in  G fic  1,  ellipfl 
vero  in  K & H,  & C D line?  in  M. 

Dico  lineas  G I,  H K eflexquaks. 

Demonjiratio. 

EX  conta&u  ponatur  ad  centrum  r p 

EN  , qua:  «produ&a  incidet  in  4 

.punctum  contactus  E ad  hanc  dia-  _ y'  K y " j,/ X ' . 1 

metrum,  vt  patet  cx  alibi  hoc  in  libro  Qr  y ^ 7 ji. 

demoniiratis,  erunt  ordinarim  poli-  / y ''  / \ ; 

tx  KH,  AB,  radcrcdtangulu  KL  F |/  / \/ 

cft  ad  rc&angulum  ENI;  , vt  qua-  At— 7 ~~7~~ * 4jj 

dratum  LH  ad  quadratum  N B.led  j \ / ' .// 

redanguluin  E L F elt  ad  redtangu-  ‘ \ / J 

Ium  ENF,  vt  rettangulum  CM  D j \ / y"  / 

ad  rcftangulum  CN  D,  fcum  enim  ' y'  t 

CE,  DF  i' vSt  K H cxhypothefi  Snt  ^ 

parallclx  , redtangulorum  illorum  P 

rationes  ex  ijlclem  rationibus  com- 
ponuntur,) ic  re&angulum  CMD,  eftad  reclangulum  CND  , vt  quadratum  Mi 
ad  quadratum  N B,  quadratumigitiir  M 1 eft  ad  quadratum  N B , vt  quadratum 
LH  ad  quadratum  NB;  xquantur  ergo  quadrata  Mi,  L H,  adeoque  & rectx  M I, 
LH  earutnque  duplx  GI,KH  xquales  iunt.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXI. 

SEmicirculum  AB  C cuilis  diameter  AB  & centrum  E,  contingar 
re&aCD,xquidiftans  AB,  fic  per  A & B.pundtaellipfis  dclcriBa- 
tur  qu?  diametrum  habeat  AB,  8c  rciitam  CD  contingat  in  pumfto 
quouisDiex  D vero  ponatur  DE  occurrens  circuli  peripherix  in  F^ga- 
turq;  per  F parallela  G H,  fecans  ellipfim  in  H & I , circulum  vero  irt  G 
& F. 

Dico  lineam  G H in  I & F,  trifariam  efle  diuifam. 

Demonjiratio.  t ^ g 

QVoniam  HI  per  prxcedcnccm  cftxqua-  J*\ 

iis  GF,  ablata  communi  1F,  manet  FH,  / / \ I 

xqualis  Gli  ied  ipfi  FH  xquatur  IF  (quia  / S / \ J 

* HI  ordinatim  pofita  eft  ad  diametrum  DE)  l/  / \J 

xquantur  igitur  G I,  IF,  FH  linex.  Quod  J j 

ctatdemonilrandum. 
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PROPOSITIO  CLXXII. 

Circulum  ABC  cuius  diametri  AC,  BD  fcad  redos  decuflent  ia 
D,  contingat  in  B linea  B E,  duda  deinde  per  A & C cllipfis  A E C( 
contingens  B E in  E,  occurrat  circulo  in  E,  8c  polita  ex  cogta^i  ad  cen- 
trum reda  E D ducantur  A F,  C F : &c  A F quidem  fecans  BD  diame- 
trum circuli  in  H,  CF  vero  ellipfeos  diamorrum  EDinG. 

Dico  iundam  G H xquidiltare  B E. 

Demonjlratio. 


a 170 ,hn- 


DOnatur  per  F , linea  I K xquidiftans  EB. 
1 lunAilque  punAis  F D , ex  H rc&a  ducatu* 
HG.  parallela  I K. , occurrens  FD  lineas  in  E. 
ED  in  G-  Quoniam  IK  sequidiftat  tangent» 
/EB.alF.FK  lmeasintcrfcasquales  funtiquare 
/ & HG,  linea  asquidiftans  I K in  L,  diuila  quo- 
que eft  bifariam.fi  iampunAum  G non  fit  com- 
mune lineis  F C,  ED,  H G, occurrat  H G ipli  FC 
in  M : Quoniam  ergo  H M arquidiftat  E B adeo- 
. . que  AC  , vt  AD  ad  DC  > fic  HL  ad  LM, 

quareMH  in  Ldiuifa  e(l bifariam: fcd &•  HG,  in  L bifariam eft diuila;  punfta igi- 
tur G Sc  M,  vnum  idcmqiieliinr.-  vnde  G commune  lineis  FC,  ED  xquidiftanc; 
igitur  H G,  B E-  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXII  I. 


Circulum  ABCcuius  diametri  A C,  B D fele  ad  redos  decuflant,con« 
tingat  in  B reda  B E,  ductaq;  ex  E reda  linea  E D.defcribatur  cllipfis 
A EC,  contingens  F E,  in  Eiponatur  quoque  F G contingens  circulum 
in  H,  occurrens  diametro  A C,  in  G:  deinex  H ponatur  HI,  parallela 
B E occurrens  ellipfi  in  I,iunganturque  I G. 

Dico  1 G lineam  contingere  cllipfim  in  I. 

Dtmonttratio. 


b faitux 
jo  humt. 


pOnatut  IK  xquidiftans  ED,  erit  illa  or- 
diqptimpofitaaddiamctrum  AC.cumAC., 
DE  diameertfint  coniugat;:  cx  K vero  eri- 
gatur KH.  parallela  BD  , occurrens  H I li- 
neas mH.  Quoniam  tam  H K,  B D,  quam  I K, 
ED  asquidiftant  , erit  vt  quadratum  ED  ad 
quadrarum  IK.  fic  BD  quadratum  ad  qua- 
drarum H K : fcd  vt  quadratum  ED  ad  qua- 
drarum I K , fic  AD  C reAanguHim  ad  re- 
Aangulum  A K C,  vt  igitur  rcflagulum  A D C 
4d  rcAangulum  A K C,  fic  B D quadracum  ad  quadratum  H K.  Quare  punAum  H 
in  peripheria  circuli  crt:  igitur  cum  HK  fit  normalis  & HG  contingens,  vtGC 
ad  C K,  fic  C K ad  A K : cft  autem  IK  ad  diametrum  A C,  ordinarim  polita;  er-  . 
go  Gl  b lincacft  tangens.  Quod  erat  demonrtrandum. 


P R O- 
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ellipsis. 

Propositio  clxxiv. 

Circulum  A B C cuius  diametri  fc  dccuflant  ad  re&os  in  D,  contlnmtt 
‘n  B.1,nca  B Es  dcin  P«  A & C panda  cllipfis  dcfcribatur  condn- 
gens  B h lineam  in  E,  cusus  vna  e diametris  fit  A C.  iundifquc  E D.duca- 
turex  Afecans  AF,  & per  F agatur  F H , parallela  B E , occurrens ellipfi 
l'lxTTT,rCr  A„^  fucatur  recta  AI.  contingat  autem  circulum  recta 
MN  in  M,  parallela  (cc^nci  AF,  &cxM  ducatur  M O,  parallela  tangen- 
u B E,  occurrens  ellipfi  in  P;  ponaturcj,  per  P,  recta:  B E xquidiflans  P R, 
lecans  FH  lineam  in  R.  a * 


Dico  P R lineam , contingere  ellipfim  in  P. 


Demonjiratid. 

CEcantes  A F,  A I ipfis  DR.DE 
‘-'occurrantin  G te  L.  Deinde 
F H occurrat  ipli  BGinT.S: 
tangenti  iu  N,  «ercdxDEinK. 
Etniliter  M O occurrat  ipfi  A F 
«n  V,  & AI  in  S.  4e  D E in  Q. 
& G D in  X.  Quonl^^AGD> 
D triangula,  eandem  habent 


1171.M11*; 

b pM/ef  tx 
dtmonflrM- 


ALD  triangula, 
bafim  A D , funtqje  F T , K I 
a xquales, erunt  triangula  bAGD, 

ALD  inrcr  eafdem  parallelas.  m ( 

Rurlum  cum  M O linea  xquidiftet  FK,  erunt  V X,  S Q iinex  Xquales;  eft  vero 

X '“f"?1  1 ‘P“  F Q^arqua Iis; ergo  & reliqua  M V,  reliquqPS  xqualis elli  'CUmim 
jcdredx  MV  xquatur  linea  NF,&:  PS,  eft  xqualis  RI,  igitur  & NF,  RI  linee *a40,1- 
funt  inter  k xquales  : eft  vero  Se  FT  ipfi  KI  xqualis  .igitur  NT.KR  xquales 
funt.  Sed,  quia  MN  tangens  cadit  tota  extra  circulum  , NT  maior  eft  quam  FT 
hoceftquam  KI.  ergo  Se  KR  maior  eft  quina  KI.  ergopundum  R,  cadit  extra* 
ellipum. eodem  modo  fi  eam  lupra  quam  mfra  M O.  parallelf  ducantur  quotcuque, 
oftendentur  omnia  punda  redx  P R,  cadere  extra  ellipfim  prfter  pundum  p,re- 
eia  igitur  P R,  tanget  ellipfim.  Quod  erat  deraonftrandum.  . 

PROPOSITIO  CLXXV. 

E Sto  ABC  cllipfis  axis  AC  vtcunqueprodudusin  D,  dudaqjcxD 
linea  D B,qux  ellipfim  contingat  in  Bponaturfccans  alteraDF,  oc- 
currens ellipfi  in  E & FidcmilTu  deinde  F.  F ex  E,B,I;  normalibus  F G,B  H, 

E I ad  axem  A C,  tungantuf  F H,  E H. 

Dic©  F G H,  E I H triangula  cITe  fimilia.  . , 

DemonftratiO. 

C Vper  AC  diametro  dcfcribatur  circulus 
^AKC,  occurrens  redis  F G.  B H,  E I in 
K LM, 'ducantur  autem  redx  MH,  KH, 

EH>  FH.-cum  igitur  fit  •>  vc  FG  ad  EI, 

(hoc  eft  vt  CD  ad  IDJ  ftc  KG  ad  MI, 
patet  M K produdam  conuenircin  D :efl 
autem  1 DL  contingens  , igicur  H KG, 

HMI  triangula  finulia  funt.  quare  vt 
K G ad  M I , fic  HG  ad  H I : fcd  eft  vt 
KG  adMI,  fic  FG  ad  EI,  igiturvtFG 
ad  EI,  fic  HGcftad  HI : funtauteman- 
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juli  lateribus  proportionalibus  contenti  refli;trianguia  igitur  F G H,  E IH  funt  fi- 
'milia.Quad  erat  demonftrandura. 


PROPOSITIO  CLXXVI. 

Sit  in  ABC  cllipfi  diameter  AC  vnaconiugatarum «qualium  : ad 
quam  ordinarim  ponantur  quoteunque  DE. 

Dico  AEC  redtangula  aquari  quadratis  DE. 

Demonfiratto. 

POnatur  B C altera  diametrorum  conjugatarum 
aequalium  : centrum  autem  fc&ionis  Iit  F : erit 
igitur  AEC  redangutum  ad  quadratum  ED  , vt 
A F C re&angulum  ad  quadratum  F B : fed  A F C 
re&artgulunj  id  eft  quadratum  AF  xquatur quadra- 
to  FB.  cum  diametri  fint  aquales,  redangulum  igi- 
tur AEC  aquale  eft  quadrato  DE:  quod  erat  de- 
monftrandtlm. 

PROPOSITIO  CLXXVII. 

SEcet  ABC  ellipfim  vna  ex  diametris  con- 
iugatis  aqualibus  A C,  quam  in  D fecct 
ordinarim  linea  E D,  fumptaque  H I linea  qu?  fit  aqUalis  AC,dcfcripto- 
J-ij  ijue  fuper  AJ.  circulo  H L f,  diuidatur  H I in  'K,  yt  AC  eft  diuifa  in  D, 
& ex  K normalis  erigatur  K L. 

Dico  E D,  K L quadrata  efie  in  tefleaqualii.  _ 

. Dcmonjlraito. 


T^Vcatur  conlugataru  aqualium  altera  FB:  fcflionis  autem  centrum  fit  G.re&an- 
d-^gulum  ADC,  eft  ad  quadratum  ED,  vt  AGC  rc&angulum  hoc  eft  quadra- 
tum AG  eft  ad  quadratum  GB  > fed  AG,  GB  quadrata  lunt  zqualia. igitur  Sc 
ADC  rc&angulum  eft  aquale  quadraro  ED:rurfumcum  HI, AC  liuezpotun- 
turzquales&proportionaliterin  D & K diuiff,  erit  ADC  re&angulum  hoc  eft 
quadratum  ED>acqualc  re&angulo  H KI,  id  eft  quadrato  LK.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 


PRO- 
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PROPOSITIO  CLXXVIIf. 


»7 


Ecctellipfim  vna  ex  diametris  coniugacis  xqualibus  AB,  ad  quam 
ponatur  retia  C D ordinarim,  iunganturq;  AC,  A D;  tum  fuper  E F 
zquali  re&£  AB,  &in  H proportionalker  diuifi  lpfi  A B delcribatur  cir- 
culus E F K. : adlaque  per  H normali  I K,  iungantur  E I,  E j£. 

Dico  quadrata  AC,  AD  fimul  fumpra,  zquari  quadratis  I E,  E K fi- 
mul  fumptis. 

Dcmonfiratio. 


QVadrata  AC,  AD  fimul  fumptaitqualia  funt  quadratis  ■ Ce,  AC  bis  fumptis,  • 
St  quadrata  1 E,  EK  b arqualia  funt  quadratis  IH*HE  bis  fumptisifed  perpra:- 
cedentem  CG>IH  quadrata  funi  xqualia,fum^ue  item  aequalia  inter  fe  quadrata 
AG,EH,quodAG,EH  refhj  aquales  fint  cx  conftniftione,  quadrata  igitur  CG» 
AC  Msfumpta  Sequantur  quadratis  GH.KHbisfumptis;  igitur  St  quadrata  duo 
C A,  A D fimul  fumpta  qquajia  funt  quadratis  1E.E  K fimul  fumptis. Quod  erat  dc- 
monfttandum.  > 


Propositio  clxxix. 

Sint  A B C cllipfis  axe*  A B,C  D:  Sc  fuper  axe  minore  C D,  circulus  de- 
feribatur  CE  D; politis  FL  ordinarim  ad  axem CD , qu:t  circulo  oc- 
currant in  E & M , axi  autem  in  i,  & ellipfi  in  L ; ducantur  cx  F per  G, 
centrum,  F H occurrentes  circulo  in  K & N,  ellipfi  autem  in  H. 

DicocfTe  vtquadratum  FI  ad  quadratum  FI,  fic  FK  H reftangulum 
ad  re&angulum  FKH* 


Demonjlratio. 

EX  (cholio  quarta:  huius  libri  patet  has 
duas  proportiones  FE  ad  FE,  &EL 
ad  E L eafiicm  efle  cum  ratione  EI  ■ ad 
E I quare  ctim  ratio  reilanguli  F E L ad 
reflangulu  F E L,  componatur  ex  ratio- 
nibus FfiadFE,  St  EL  ad  E L > erit 
ratio  reflaguli  FE  L ad  tcctangulu  F E L, 
duplicata  rationis  Ei  ad  EI,  ac  proinde 
eadem  que  ouadratiEIad  quadratum  E I' fed  rcAangtila  FELfunt  reflangula 

V » MFE, 
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r « P P lioc  cft  rcflineul»  »NFK,idcft  FK.1I.  ergo  rcSangula  F K.  H funt  ad 
’ inaiccr^r  qaa“l  id  quadrata  F l.  Quod  era,  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXX. 

Circulum  A BC  cuiusdiamctri  jAC,  B D fcdqcuflancad  redos,  con- 
tingat ii*B  linea  B F.:  deferipta  dcin  ellipfi  p«  A,  C puncta  qui 
contingat  B F.  lineam  in  E,  iungantur  punita  A E,  AB.  i 

Dico  A F E,  A H B fegmenta  efle  aequalia. 

'Demonftratio. 

■pvVAaHK  parallela  ipfiAB  qui  cir- 
•L' culum  contingat  in  H ducatur  ex  H 
linea  H G,  parallela  tangenti  B E occur- 
rens cliipd  in  F Se  rcflis  AB,  A E.  ED, 
BD  in  M,N,i,0,'iWgantur<$;  pudaBH, 
AH,  EF.FA.deifi  per  F ducatur  linea 
FL  tequidiftansipii  AE-  Quoniam  eam 
HK  tangcnsstquidiftat  re&s  AB, quam 
EL  ipii  A E>fitb  autein  de  FL  tangens, 
*T ST  erunt  t AH  B,  A FE  triangulorum  maxi- 

ma qus  legmentis  A H B,  A F 1;.  inlcnbi 
rodunt  i dac  proinde  plus  quim  dimidia  filorum  Tegmentorum.  Rurlum  cum 
trianeula  ABD  , AED  fint  fuper  eadem  bafiSe intra  caldem  parallelas con- 
“ ♦!—  ft  tutf  & HM  linea acquidiftet  baii  AD,  erunt  OI>NM linei  e «quales  i/ed 
f,  „ s & tot*  H1.FM  fiint  faquales;  igicitt  Sereliqus  HO»FN  inter  fe  «nuantur:  Qua. 
- re  tam  triangula  HOR.NEF,  quam  triangula  HAO.N  F A,  ade°'J"® JXta&rU 
f euij  BHA.EFA  luntarqualia.  eodem  modo  fi  rcliduis  fegmentis  triangula  in  - 

bantur,oftendcmus  mangularefiduo  cuculi  infer, pta  arquat,  triangulis  refiduoell.- 
w ' pfeos  jnictipta  , & vtraque  maiora  dimidijs  e(Te  fuorum  legmentorum.  Quare  cum 
d.aa  triangulorum  inferiptio , vtrimque  femper  «qualium  & maiorum  dimidiis  fe- 
gmentorum fine  termino  continuari  poffic, fegmenta  £ AHB,  AFE  arquaba  fune. 
Quod  erae  demonftrandum. 

Corollarium. 

T Ifdcm  politis  fcquitur  fcmicirculum  ABD  atqualem  e(Te  femiellipC  AEC  , eft 
lenim  Tegmentum  AftB  odenfum  «quale  fegmento  AFE.font  autem  triangu- 
la A B D ^A  ED  fuper  eadem  bafi  k inrer  eafdcm  parallelas  coftuuta  intet  fe  ?qua- 
l.a,  igitur  quadrans  circuli  ABD  squalis  cft  quadranti  cllipfis  AED.  ergo  (emi- 
circulus  ABC  squalis  eftfcmicllipfi  AEC.  Quod  erae  oftendendum. 

PROPOSITIO  CLXXX  I. 

H Abeant  ABC  femicirculus  & A E C femiellipfis  communem  dia- 
metrum AC  Se  tangentem  BE,  parallelam  diametro  AC  : fecct 
autem  AEC  cllipfis  circulum  A B C in  F , ducanturq;  linei  A F,  C F. 
Dico  legmenta  A I F,  C G F c(Tc  xqualia. 


c Pxtrt  tx 
fotum- 

d 4J. tu- 


‘Vtnon- 


EM 


" 'iis 


hi* 
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Dcmonjlratio. 


DVfla  CH  linea  parallela  redi  CF  , qua: 
circulum  in  G contingat, ilucatur  ex  G li- 
nea G1  parallela  reda:  AC,  occurrens  lineis 
CF,AF  in  K & L , ellipfi  vero  in  ] : afiaque 
peri  linea  IM,qur  AFlinca*  iquidiftat,um- 
gantur pumila  AI,  F1,CG,FG:  Quoniam 
IM  linea a-quiiiiilat (ccanti  AF,  critJiMrc- 
da  tangens, idcoque  A IF  triangulum  b eorum 
maximum  quie  A 1 F legmcnto  poliunt  inferi- 
biiquod  autem  CGF  triangulum  eorum  fic  maximum  qui  CGF  fcgmcnro  cir m 
culi  mferibuntur  manifcltum  eil , vrrumque  ergo  triangulum  ‘ plus  eft  nuam  dimi-  j. 
diumfulicgmcyti.  Deinde,  quia  1L.KG  funtxquales,  vt  facile  ex  174. huius  dedu- 
ectur,  funeque  I G,  A C paralleli,  triangula'  I AL,  GCK  funtiqualia : fune  verd  ‘ 4’ 
ob  eandem  caufain  aiqualia  triangula  I F L,  G F K.  tota  igitur  A 1 F,  C G F iquaiia 
funt. Similiter  Jemonllrabiinus  fcgincnris  reliquis  ellipticis  ac  circularibus  inferibi 
pofic,fiuc  termino  triangula  maiora  dimidijs  fcgmcncorum  & qqualia  inter  feixqua- 
lu  igitur  funt  (egmenta  A1F.CGF.  Quod  erat  dcmonflrandum. 


iTMiU 

dxdticuut 
tx  174  .hu- 
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P RCfPOSITlO  CLXXXII. 

Abeant  ABC  cllipfis  Sc  circulus  ADCeundcm  axem  AC,duca- 
turejue  redaqu.cuis  EF  normalis  ad  axem  AC,  occurrens  cllip&. 


G. 

Dico  efle  vr  E G ad  E F,  fic  ABC  ellipfimadcirculum  A D C. 


Demon/iratio. 

EX  centro  H normaliserigaturHBDi  occurrens 
ellipfi  in  B & circulo  in  D.  vr  HB  ad  HD  , fic 
EGell  ad  EF:  fed  vt  H B ad  HD,  ficJABCel- 
liplis eft  adcirculum  ADC:igiturvt  EG  ad  EF,fic 
cllipfis  ABC  eft  ad  circulum  AD  C.  Quod  erat  dc- 
tponftrandum. 


PROPOSITIO  CLXXXIII/ 

H Abeant  A B C cllipfis  & circulus  A D C eundem  axem  AC  ad  cpiem 
ordinatim  polita  fic  reda  EF  occurrens  ellipfi  in  G & circulo  In 
Dico  Tegmentum  A D F E efle.  adfcgmentum 
culus  eft  ad  cllipfim  ABC. 

‘ Qcmonfiratio . 

t Vngantur  AF , A G.ducaturquc  refla 
H a:quidiftans  ipfi  A F,  contingens 
circulum  in  putido  D;  ex  quo  ordinatim 
demittatur  ad  axem  refla  D I , occurrens 
ellipfi  in  B & AF,AG  lineis  In  E & M, 
agaturque  per  B redta  B K parallela  ad 
AG,qm  pcri54.  cllipfim  tanget,  dein 
linei  ducantur  A D,D  F,  A B,  B G,vt  E F 
ad  E G,  fici  L eft  ad  IM,  fed  eft  vt  EF 
EG. fic  ID  ad  I B, 

JL  ad  IM.  ergo 


dCtriU,  4« 


34«  ELLIPSIS. 

autem  vt  D L ad  BM  , Ce  triangulum 
IiAL,  ad  triangulum  BAM,  & ( quia 
parallclx/unt  D I,FE,,)rriangulum  DFL 
ad  triangulum  BGM,  igiturtriangulum 
DAL  cft  ad  triangulum  BAM,vtID 
ad  IB,  St  triangulum  D F L cft  ad  trian- 
gulum B G L vt  I D ad  1 B.  ergo  totum 
triangulum  ADFcft  ad  totum  triangu- 
lum A B G , vt  I U ad  I B.  quia  autem 
D H,B  K funt  tangen  tes, triangula  A D F» 
. A B G maxima  * liint  cotum  qux  inferibi 

legmenris  poliunt,  ac  proinde  maiora  b fcgmentorum  dimidijs.limiliter  ucmonftra- 
fuiitlm  bimus  tegmentis  refiduis  tam  circuli  quam  ellipfeos inferibi  poifc  triangula, qux  fint 
maiora  refiduorumdimidijs,  Scrationem  habeant, quam  ID  ad  I B.  Quare  cum 
C4<  **““-hoC fieri  poflit  Gnc  termino, fegmentu  i ADFcII adfcgmcntum  AftG.vtl  DadIB: 
eft  vero  St  triangulum  AF  E ad  triangulum  AGE,  vt  EF  ad  EG, hoc  cft  vt  ID 
ad  IB.  ergo  totum  legmentum  ADFF,  cft  ad  totum  Tegmentum  ABGE.vt  ID 
ad  I B , hoc  cft  vt  circulus  ad  elliplim.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXIV. 

t ''fr  . . > * * JL  '/A  - 

E Adcm  manente  figura  ducatur  cx 'centro  N quxuis  diameter  NF, 
demiflaque  ex  F normali  FE  quq  ellipfim  fcccc  in  G.iunganturNG: 
Dico  ANF  fc&orem efle ad  feftorem  ANG  , vt  circulus  ADC  ad 
ellipfim  ABC. 

Demonjlratio. 

*<•>■&  CEgmcncum  ADFE  J eftad  Tegmentum  ABGE.  vt  FE  ad  G E :S£  triangulum 
it,  mi.  cJp  N E eft  ad  triangulum  G NE,  vt  FE  adGE-ErgoSr  reliquum  nempe  (edor 
e m.i*.  ANF  eft  ad  reliquum  nempe  fe&orem  ANG,  vt  FE  ad  G E,  hoc  eft  c vt  circu- 
im.  Ius  ad  ellipfim. Quod  erat  demonftrandum, 


Sit  ellipfis  ABC,  & circulus 
ADC,  habentes  commune 
axem  A C:  & per  centrum  com- 
mune E ducantur  dux  diametri 
circuli  fefe  ad  angulos  rc&os  in- 
tcrfecantcs , occurrcntcfquc  cir- 
culo in  puntftis  D,  F,  G,  H : de- 
inde ex  D & H,  ordinatim  ad 
AC  applicentur linex  D I,HK 
occurrentes  ellipfi  in  B & L t 
iunganturq;  EB,EL. 

Dico  LEB  quadrantem  el- 
lipfeos efle,  ficut  H E D cft  qua- 
drans circuli. 


Dimon-* 


ELLIPSIS. 


Demonttratio. 


S Egmentum  AB I ad  Tegmentum  *ADI  eft  vrlB  adlD,  vrque  eadem  IBaij4.j«. 

ad  ID>  ita  eft  triangulum  IEB  ad  triangulum  lED-  ergo  vclBad  ID>'“>. 
ita  eft  fe&orABB  ad  fcctorcin  AEI).  fimili  modo  oftendemus  (e&orcm  i, 
LEA  adlcfloreni  HEA.cfle  vt  KL  ad  KH,  id  eft,  b ve  115  ad  ID  : ergo  vt?'«. *««<■ 
115  'ad  ID,  ita  eft  totus  (eflor  BEL  ad  totum  (eflorem  DEH.fedvc  IBad  ID, 
lioc  eft  minor  axis  cllipfcos  ad  diametrumcirculi,  per;  Archimedis  deSpher.  ita 
eft  cllipfis  A BC  ad  circulum  AD  Ci  ergolcflor  BEL  ad  feflorem  DEH  , vt 
cllipfis  adcirculum  , Se  inuertendo ac  permutando  vt  Icflor  DEH  ad  circulum 
ADC,  ita  eft  feftor  BEL  adcllipfin  ABC,  fcd  (eflor  DEH  eft  quadrans  circuli,  e 
crgo&Tcflor  BEL  quadrans  elhpfcos  erit,  adeo^uet  erunt  BE,  EL  diametri 
coniugatae , ergo,  &c.  Quod  cratdcmonftrandum, 

Nota  idem  Ucmonftrari  Ii  ADC  Iit  elliplis  cuius  axis  AC  , (intque  HF,DG 
iplius  coniugatarciamctri;  (ivero  DE  II  non  iit  quadrans  cllipfcos  vt  (eflor  DEH 
ad  circulum , ita  erit  fc  citor  BEL  ad  ellipfin.vt  ex  demonftrationqconftac. 

PROPOSITIO  GLXXXVI. 

E Sto  circuli  ABC  quicunque  fe&or  A GC,  Si  cllipfis  DEF  (edor. 

DHFificautem  (edoradlcdorcm  vt  circulus  ad  ellipfim  .•  ducan- 
turque  redae  A C,  D F. 

Dico  Tegmentum  ABC  clTc  ad  fegmentum  D E F , vt  circulus  ABC 
cftadellipiim  DEF,&  contra. 

‘ Demonflratio . g 

JNuento  cllipfcos  maiore  axe  1 K,  deferibatur  fu-  ^ j n.ithu. 

*pcrlKdiamctrocircuIus,duflaq;dadaxemordi-  /\~  ~Z^ 

narim  LM  quar  auferat  fegmentum  LIM  aequa-  / ^ y'  \ 

lc  Tegmento  D E F , occurrat  circulo  in  N Se  O,  j \ \ 

ducanturquerefla:  LH,MH,N H, OH. Quoniam  I G 

fegmentum  MIL  aequale  eft  fegmento  DEF,  ' I «j» 

erit  e feflor  L H M aequalis  feflori  D H F.  Rurliim  V J 

cum  fit  vt  ellipfis  ad  circulum  NOK, fic LHIfe-  \ / f '**•*»■ 

flor  fad  feflorem  N H I,  ancoque  Se  I.  H M (eflor  \.  s 

ad  faflorem  N H O,  litque  L H M triangulum  ad  ^ gi«i  *»i», 

triangulum  N HO,  vt  LM ad  NO,  hoceft  gvt  v 

elliplis  adcirculum  N OK>  erit  vt  cllipfis  adcircu- 
lum NOK,  fic  L1M  fegmcntumad  fegmentum  j_ 

N IO,  & permutando  circulus  N OK  ad  fegmen-  ' vv 

tum  NIO,  vt  ellipfis  ad  fegmentum  LIM.  iam  — — p — yliVi 

vero  circulus  A C V eft  ad  feflorem  A G C,  ex  j 7\\  I /Y  \ 
hypothefi  vt  ellipfis  ad  feflorem  HDF,  hoceft(vt  / j \ 

oftendlfupra)  vtcllipfisadfcfloccm  LHM  , boc  I I / I 

eft  vt  circulus  N O K ad  feflorem  N H O.  ergo  \ 1 5 / J I bitiMim 

etiam  h circulus  AC  V ad  fegmentum  ABC,,  vt  jl  / 

circulus  NOK  ad  (egmentum  NIO,  hoceft,  vt  \\  jl/  / / 
ante  oftendi,  vt  ellipfis  ad  fegmentum  LIM,  hoc  - 

eft ( quoniam fegmenta  LIM, DEF funtex con- 
ftrufl.asqualia)  vt  cllipfisad  fcgme*ntum  D E Fligi- 
tur permutando  vt  circulus  AC  V ad  ellipfim , fic 
fegmentum  ABC  ad  fegmentum  QEF.  Quoderatdemonftrandum. 

lamvcro  fi  fuerit  (egmentum  ABC  ad  (egmentum  DBF,  ve  circulus  ABC 
. V f j ai 


Digitized  by  Google 


ellipsis. 


adellipGm  IDF  : dico  & ("cAorcm  ACC  eiTc ad  fetiorem  DHF,  vtcftcircU- 
• Ius  ABC  adcllipfim  ID  Fiinuenro  erum  vt  ante  ellipfcos  DEF  maiore  axe  IKj 
*,* fupcrIKvr diametro dcicribatur' circulus  NOK  : duftaquc ordinarim  LM  qua: 
.legmcnrum  LIM  auferat  aquale  fegmento  DEF.Ganrrcliquavtprius.  fegmentu 
Igitur  N I P cft  ad  fegmentum  L I P , vt , circulus  N O K ad  clliplim  1 D F.  Itaq-  fc- 
gmentum  NIO  adiegmentum  LIM  .vtcircujus  NOK  ad  clliplim  : Se.  permu- 
tando, eu  culus  N O K adiegmentum  NlO,  vtellipGsadtbgmentum  LIM,  hoc 
eft ex hypothciixt circulus  ACV  adiegmentum  ABC.  Cdm  ergo  Gt vtcirculus 
N O K ad /egniertrum  NIO,  im  circulus  A C V ad  Tegmentum  ABC»  erit  et- 
nm  b Vt  circulo»  N O K ad  letftorem  N H O,  ita  circulus  A C V ad  feflorc  A GC. 
Atqui  vt  circulus  NOK  adicdorem  NH  O.  Gc  ellipGs  ad ftQorem  LHM,  hoc 
elf  quoniam  legmetita  LIM, DEF  funt  zqualia.  ad  fcdorem  D HF.  ergovt  cir* 
ftr  ndA  C V adlca°rcm  AB C’ lta clliPfis DHF.  Qjjodcra^dcnion- 


PROPOSITIO  CLXXXVII. 

t » V . * • • ‘ t *•{  j wt,  . . J 

ESto  A D B circuli  diameter  AB  diuifa  vtcunquein  C,  flcpcrCnor* 
malis  pofita  DE, fit  autem  & FG  , diameter  quxeunque  cllipfcos 
diuifa.in  H , vt  A B cft  in  C , & per  H ordinarim  duSa  I K. 

Dicofcgmentum.D  B E c/Tead  Tegmentum  I G K vt  cft  circulus  A D B 
adcllipfim  FLG.&conrra. 


‘Demon/iratio. 

TNuento  cHipfcos  axe  maiore  LM,  defftibatur  fuper  L M circulus  L O M.  diuifaqi 
LM.nN.vt  AB  eftd.uifain  C,  agatur  per  N normalis  O P.fecans  ellipGm  in 
Q>-  K : ducanturque  femidiametri  OT.QT,  R T.P  T.  Rcflangulum  B C Aeli 
ad  quadratum  DC.vtrcaangulum  lN  M ad  quadratum  ON  , Se  permutando 
tcaangiilum  B C A cft  ad  rcflangulum  LNM.vt  quadratum  DC  adquadratum 
P „ ,=dratl°rc&angl|li  BCAadrcaangulum  LNM,  componitur  ex  rationi- 
bus BC  ad  LN,  Se  CA  ad  NM.  ergorationes  BC  ad  LN,  & C A ad  NM, 
iimulluinpra:  xquamurrationi  quadratorii  DC,ON,hoc  cft  rationi  ad  DC,0  Nbis 
lumpra:.  Atqui  rationes  BC  ad  LN,  & CA  adJVM,  funt  czdcm  iiuc  aquales, 
cum  unt  B A.LM  ex  hypothcG  proportionalitet  d.uifzicrgo  carum  vna  B C ad  LN. 
eadem  cft  rationi  DC  ad  O N :fed,cilm  Gt  vt  BC  ad  LN.fic  CA  ad  NM,  erit 
quoque  vt  B C ad  L N,  Gc  B A ad  L M.  Qu*c  B A ad  I.  M , id  cft  S D ad  O T, 


mr~ 


ELLIPSIS. 


J4J 


Vt  DC.qftad  ON:  (une  autem  anguli  DCS.ONT  rcflijigitur  triangula  DCS,  • 
OKX  iunt_fimilta,anguliquc  DSC,  OTN  aquales:  quare  & anguli  DSE, 

OTP  illorum  dupli  (ime  xquales  Sc  D S E,  O T P fetores  funt  fimilcs.adeoque  &r 
(cgmeota  DBE,0  LP  funt  (imilia.igirut  vt  fegmentu  O L P ad  circulum  L O M.fic 
(egmentum  Dlifi  ad  circulum  DBA:  fed  etiam  vt  fegmentum  O LP  ad  circu- 
lum LOMific  fegmentum  1 Q_LR  ad  ellipfim.  quare  vt  (egmentum  DBEad 
circulum  ADB.lic  Q_LR  fegmentum  eft ad  ellipfim  FLG,  hoccftcxconftru-'^ 
ftionc  (egmentum  IGK  ad  eiliplim  FLG  ,& permutando  cft  (egmentum  DBE 
adfcgmcntum  IGK,  vr circulus  ADB  ad  eiliplim  FL  G.Quod  erat  primum. 

Sit  iam  fegmentum  DBEad  (egmentum  IG  K , vt  circulus  ADB  ad  ellipfim 
F LR:  dico  B S,G  T lineas  in  C ife  H .proportionaliter  e(Te  diuifas.  ponantur  ea- 
dem omnia  qua  prius  : Quoniam  cft  fegmentum  D BEad  fegmentum  IGK.  id  eft 
Q_LR  vt  circulus  ADB  adellipfim  FLR,  & permutando  D BE  fegmentum  ad 
circulum  ADB,  vt  fegmentum  QLR  ad  eiliplim  FLR ; (it  autem  b & OLPi  mu. 
fegmentum  ad  circulum  OLM.vt  QLR  fegmentum  adellipfim  F LR,erit  vt  fc- 
gmenturn  OLP  ad  circulum  LOM,  ficDBE  fegmentum  ad  circulum  ADB. 

Quare  Jc fedtores  DSE.OTP  funt  fimiles  Sc  anguli  DSE,  OTP  adeoque  Sc 
illorum  dimidij  DSC,  OTN  aquales,- funt  autem  & anguli  D C S >ON  T redi  i 
igitur  triangula  DCS , ON  T limilia  t & vt  D S ad  O T,  id  cft  BS  ad  L T , (ic 
SC  ad  NT.  quare  BS.LT  in  C Sc  N proportionaliterfuntdiuifa.  fed  cum  per 
conftruSioncm fegmenta  QLR,  IGK  fintaqualia,  erit  vt  I.T  in  N,  fic«  GT  cji 
diuifain  H.  igitur  vt  BC  ad  C S,  fic  GH  ad  HT.  Quod  erat  demonftrandum. 

PRO.  POSITIO  CLXXXVIII. 

E Sto  ABC  cllipfeos  fegmentum  quodcunque  ABC;  fumatur 
autem  in  circulo  DEF  fegmentum  DEF  , quod  ita  (c  habeat  ad 
fuum  circulum  , vt  ABC  fegmentum  adellipfim  fuam  : dein  ABC, 

DEF  fegmentis  triangula  inferibantur  maxima  ABC,  DEF.diuififq; 

A B,  D E lineis  bifariam  in  H & L , agantur  per  H Sc  L , diametri  G I , 

KM. 

Dico  illas  in  H & L proportionaliterelfe  fedtas. 


Dmon- 
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ELLIPSIS. 

Dcmenjlntio. 


EX  B 8c  E ducantur  diametri  BG.EK,  iunganturque  DK.KF.GA,  OC.  fc 
quoniam  e verticibus  maximorum  triangulorum  duftx  funt  diametri , incircu!» 
quidem  patet  DF  bifccanin  C, in ellipfi  autem bifccari quoq;  AC  colligescx  41. 
huius. Quare  tainclltpfiquamin  circulo  ferior  es  AGC.  D KF  Wecantur.  ergo  fe- 
lior AGB  eftadferiorem  DKE,  vtferior  AGC  ad  feriorem  DKF-  Iam  ve- 
• ro cilm permutando hypotbeiim, fegmentum  ABC  fit  ad  Tegmentum  DBF,  vt 
• i«7.i«-cHfpfisadcirculum, etiam 'ferior  AQCeritad  feriorem  t)KF>  hoc  cft  (vt iam 
*“  oftendi)  ferior  A G B,  ad  feriorem  DKEi  vtellipfis  ad  circulum.  Et  quoniam  eft 
(edor  AGB  ad  (edo rem  D K.E,  vtellipfis  ad  circulum,  erit  quaque  fegmentum 
A 1 B ad  fegmentum  A ME,  vtellipfis  ad  circulum.  Ergo  diametri  1G,  MKpro- 
portioualitcrin  H Se  L funt  diuifie.Quad  erat  dcmonftranduiiv 

PROPOSITIO  CLXXXIX. 

E Adem  manente  figuri  1 fi  fuerit  fegmentum  ABC  ad  fegmentum 
D E F,  vt  A B C ellipfis  ad  circulum  D E F. 

Dico  eflc  & triangulum  maximum  ABC  ad  triangulum  maximum 
DEFvtABC  ellipfis  cft  ad  citculum  D E F. 

DemonfiraJio. 

\/T  ABC  ellipfis  eft  ad  circulum  DEF,  fic  oftendimus  in  priori  fegmenta 
’ AIB,  BC  eiTe  ad  fegmenta  DME  , EF.  Quare  cum  etiam  ex  hypotheli 
fit,  vt  ellipfis  ad  circulum  fic  totum  fegmentum  ABC  ad  cotum  fegmentum  D E F, 
igitur  &l  reliquum  triangulum  A BN  cft  ad  reliquum  triangulum  DEO  vt  ABC, 
ellipfis  ad  citculum  DEO.  Quod  erat  demonftraodum. 

PROPOSITIO  CXC. 


EStoABCfemicirculo  inferiptum  triangulum  maximum  ABC,-  fit 
autem  St  A E C femiellipfi  qu$  communem  A C habeat  diametrum, 
triangulum  inferiptum  maximum  A E C:fi  fuerint  A BC,A  E C triangu- 
la acqualiat 


Dico  Se  femicirculum  ABC  squalem 
femiellipfi  A EC. 

DemonflraUo. 

TVngantut  punfta  B Se  E.  Quoniam  trianguli 
AEC  luper  eadem  bafi  deferipta  pet 
hypothefira  funt  xqualia,  eritiunria  BE  paralleli 
rcria:  ACi  adeoqueciim  tam  AB  C, quam  AEC 

fie 
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Ut  triangulum  maximum,  continget  refla  BE  Se  circulum &ellipfim,;  igitur*  Ce-  ‘Jir-  **• 
micirculus  ABC  xquatur  icmiclhpfi  AEC-  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXCI.  -i 

ELlipIis  dt  ad  circulum  vel  ellipfrm  vt  triangulum  maximum  inferi- 
ptum  femiellipfiad  triangulum  maximum  inferiptum  fcmicirculo 
aut  femiellipfi. 

Demonjlratio. 


CVm  enim  fit  vt  fcmiellipfis  ad  femicirculum  aut  femiellipfim  , ita  tota  ellipfis  ad 

totum circtilumautellipfim ; erit^vttriangulummaximum  AEC  femiellipfi bi»oJ«- 
inferiptumad  triangulum  maximum  DEE  fcmicirculo  aut  femiellipfi  inferiptum, 
ita  ellipfis  ad  circuium  ad  clliplim.  Quod  erat  demonilrandum. 

PROPOSITIO  CXCII. 


DAto  circulo  vel  ellipfi  DEF  clliplim  squalem  exhibere.  Et  data: 
cllipfi  circulum  squalem. 

(onfiruSho  & dcmonflratio. 

C Emicirculo  vel  femiellipfi  DEF  inferibatur  triangulum  maximum  DEF,  cui 
*-^fiat  squale  aliud  quodeumque  triangulum  ABC,  diuifaque  A C bifariam  in  G> 
ducatur  B G,  & protrahatur  B G in  H , vt  BG,  G H fint  squales , Se  fi  A C,  B H 
fefeadreflosinterfecent.defcribatur ellipfis  ABCH  cuiusaxes  fine  ACBH,  fi 
autem  non  ad  reflos  fefe  incerfecent,  datis  A C BH  coniugatis  diametris  axes  in-  . . 
ueniantur c circa  quos  deferibatur  ellipfis  AB  C H.  Dico  ellipfin  ABCH  circu-  * 
lo  vel  ellipfi  DEF  squariieft  enim  triangulum  ABC  maximum  eorum  qus  fe-^  ^ 
miellipfi  infcribi  poflunraquia  ACBH  ponuntur  diametri  coniugats.  quare  dm" *' 
triangulum  maximum  femiellipfi  inferiptum  squale  fit  triangulo  maximo  cir-  t 
culo  vel  ellipfi  infcnpto,erit  e ellipfis  ABC  circulo  vel  ellipfi  DEF  squalis,  er- 
go  quod  petebatur. 

Ex  his  iccundx  pattis  conftrutflio  Se  demonftratio  efi  manifcfta. 

Corollarium. 

TTInc  patet  infinitas  dari  ellipfes  circulo  vel  ellipfi  ABC  squales,  quiatriangu- 
lo  A B C dantur  infinita  triangula  squalia. 


X X P R O- 
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ELLIPSIS. 

PROPOSITIO  CXCIII. 


Sit  femiellipfis  ABC  cuius  «is  fit  A C,  fcmicirculus  autem  D E F , 
fcmiellipfi  ABC  xqualis  ponatur  ,■  infcnbantur  deinde  lemiellipft 
5t  femicifculo  triangula  A BC,D  EF inter fe aequalia:  & cx B & E, nor- 
males ad  bafim  demittantur  BG,EH. 

Dico  lineas  AC,ADF  inG  & H,  funditer  diuifas  e(Te. 

Lkmonjlratto. 


EX  centris  I Sc  K,  ad  diametros  AC,  DF  normales  erigantur  I L,  K M iungan- 
turqi  AL, LC,4e  DM,MF: quoniam  femiellipfis  ABC  fcmicirculo  DMF, 
aquatis  cft,  erunt  Sc  maxima  triangula  illis  inferipta  nempe  A L C,  D M F inter  fc 
ai*o.  s»- aqualia  i » erit  igitur  vt  triangulum  ALC  , ad  triangulum  ABC  id  cft  vt 
m>’  LI  ad  BC,  ita  triangulum  DMF  ad  triangulum  D E F,  Id  cft  ita  linea  MK  ad 
E H.adeoquevt  quadratum  LI  ad  BG  quadratum,  ita  erit  quadratum  MK  ad 
ipfinn  EH:  fcd  vt  quadratum  Ll  ad  quadratum  BG,  Ita  cft  tedangulum  AIC 
ad  retftangulum  AGC  : & vr  quadratum  MK  ad  EH  i quadratum,  ita  cft  DKF 
re&angulum  ad  rcdangulum  DHF,  ergo  vt  AI  quadratum  ad  rc&angulum 
A GC, ita eft quadratum  DK  ad  redangulum  DHF:  Sc  permutando  vt  qua- 
• dratum  AI  adipfum  DK  quadratum,  fiue  vt  quadratum  AC  ad  DF  icaeftre- 
dangilum  AGC  ad  rc&angulum  DHF,  conftat  igitur  ex  Sereni  l.t.  prop.ir.  li- 
neas AC.DF  inG  Sc  H,  proportionalitereflediuifas. Quod  erat  dcmotiftraadum. 

PROPOSITIO  CXCIV. 

SFccnt  A B C cliiplim  diametri  quzuis  coniugatp  A C , B D iun&ifq; 
punctis  A B,  C B,  diuidatitur  A B , C Blincx  bifariam  in  F & G : du- 
canturqj  ex  E centro  lirtex  EF,E  G:  dein  tam  per 
punfta  A £ B,  quam  C E B ellipfcs  deferibantur 
quaru  coniugacz  fint  diametri  A B,E  F,C  B,E  G i 
Dico  ABC  cllipfim  «qualem  cire  duabus  el- 
lipfibus  A E B,  CEB. 

Dcmonjlratio. 

QVoniam  tam  ABEF.CBEG,  AC  B E diametri 
funt coniugatiE, erunt b ABC, AEB,  CEB  triangu- 
la  maxima  qus  fuis  Icmielliplibus  inlcnbi  poliunt  : cft 
autem  ABC  triangulum  duplum  trianguli  CEB»  igi- 
tur & ellipfis  ABC  c dupla  eftcllipfis  CEB.  fimilicci* 
9ftendam  cllipfim  ABC  duplam efle ellipfis  BEA.z- 

ejuantur 


« 
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quantur; igitur cllipfcs  BEA.CEB  ac  proinde  cllipfis  ABC  Ungularum  dupla 
aquatur  ftriquc  fiinul fumpta.Quod  eracdemonilrandum. 

PROPOSITIO  CXCV. 

Circulum  ABC  fecct  refla  qtiquis  AC  auferens legmentum  ABC: 
oporretindataellipli  EFG,  ad  daram  diametrum  EF  ordinarim 
ducere  H G , qua:  fcgmenrum  auferat  H F G , quod  ad  elliplim  cam  ha- 
beat rationem  quam  ABC  fegmentum  ad  circulum  ABC. 


ConfiruSlia  demonjlratio. 


» . ' 


DJniji  in  circulo  ABC  refla  AC  bifariam  inE, agatur  per  Inormaliter  diameter 
B Didcin  in  ellipfi  E F G,diuidatur  E F diameter  in  K.vt  diuifa  eft  B D in  I,  aga- 
turque  per  K ordinarim  linea  H G ad  F E,  diametrum, patet  a H F G fegmentum  .,1,  J» 
effe ad  eilipGro  E F G,  vt  A B C fegmentum eft  ad  circulum  ABC.  dato  igitur  itr 
circulo  fegmento,  Jec.  Quod  erat  faciendum. 


propositio  CXCV  i. 


E Sto  ABC  fcmicirculoinfcriptum  triangulum  quodcunque  ABC, 
oporteat fuper  B G line*a  fegmentum  defcnbcre  ellipticum,  arqualc 
fegmento circulari  AD  B. 

CenftmRto  & demonjlratio. 


DVcatur  refla  FG  parallela  dia- 
metro AC  contingens  circulum  L^. , ^ . . > 

inF,  dein  per  B refla  agatur  DE 

parallela  diametro  A C , fiatljue  B E /u 

aequalis  ipfi  DB,  qua  diuisa  in  Hbi-  / / \ V / 

fariam  ducatur  per  H ex  I,  centro  j //  / \\  / 

circuli  refla  I G occurrens  F G , U-  A//  / \1/ 

ncaB  in  G i tum  per  A,G,C  punfla  i 

b cllipfis  dcicribatur : cuius  diametri  1 ,, 

con.ugata;  f.nt  AC,  I G,&  quoniam  FG  eft  ipfi  AC  per  extremitatem  diametri 
IGnarallela  , continget  cllipfim  m G.  quare  cllipfis  « circulo  atqualis  eft.  Deinde 
ouoniam  FG.MH  lunt  parallelae , facile  oftendemus  ex  elementis  reflangulum 
fub  GH,  «t  reliqua  parte  diametri,  efle ad  reflangulum  fub  GI,  & reliqua  parte 
diametri  vt  reflangulum  fub  FM,  & reliqua  parte  diametri  ad  reflangulum  fub  F I 
St  reliqua  parte  diametri.  Atqui  reflangulum  fub  FM,&  reliqua  parie  diametri  eft 
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ad  rcchngulum  fub  FI  &r  reliqui 
parce diametri  vt  quadraturi?  DM  ad 
quadratum  A I, hoc  cft , vt  quadratu 
BH  ad  quadratum  AI.  ergo  etiam 
rc&angulumfiib  GH  & reliqua  par- 
te diametri  cft  ad  rc&anguium  Ilil> 
GI>&  reliqua  parce  diamem, ve  qua- 
dratum B II  ad  quadratum  A I.  el- 
lip  fis  ergo  tfaiiiit  per  pOn&um  B.  lam 
quia  ellipfis  circulo  arqualis  cft  ve 
a 181.&».  oftendi  fupra,  ablato  communi  Tegmento  curuilinco  AN  B PC , xqualia  remanent 
*««.  Tegmenta  BFCE.ANBD,  quibus  fi  addas  Tegmenta  B P C,  A N B,  qua;  * aqua- 
lia Tunt,  Tegmentum  cllcpticum  BCEbafim  habens  redam  B C arquabiturTcgmen- 
tocirculan  ADB,  balim habenti  redam  A IL  Fadum  igitur cll  quod  petebatur^ 

PROPOSIT  IO  CXCVIL 

E' Sto  ABC  fegmentum  quodeunque  circulare,  oportet  fuper  AC  ' 
,/fubtensa  fegmentum conftitucre ellipticum, dato  ABC  fegmento 
a:quale,cuius  vna  e diametris  coniugatis  fit  data  qu.e  fit  maior  diametro 
F G circuli  ABq. 


E c 


Qtnfiruclio  iy  dcmpnpratto. 

TNuento  E centro  circuli  ABC  ducatur 
1 per  E diameter  FG  xquidiftans  refla:  A C, 
eredaque  ex  E normali  EB  , qua:  AC  li- 
neam bifaridm  diuidet  in  H , agatur  per  B 
tangens  BD,  deinpcr  II  reda  ducatur  ID, 
Equalisdara; occurrens  tangenti  in  D&FG 
diametroin  I;  fiatque  IK  xqualisrcdxFE, 
& IL  xqualis  UG,  tum  per  KDE  pun&a 
ellipfis  deferibatur,  occurrens  AC  Iincx  vt- 
cunque  in  M.  dico  fadum  cire  quod  petitur.  Quoniam  enim  LK,DI  diametri  fine 
coniugatxSc  BD  parallela ipfi  L K, patet  ED  contingere  cilipfim  KDI.,adeo- 
uijfjm-  que  b redam  MH  xqualemipfi  A H : ellipfis  igitur  traniibit  per  pundum  A.  eo- 
dem modo oftenditur  tranfire  per  C : igitur degmentum ellipticam  ADC  xqua- 
le  cft  (egroento  circulari  A B Cifuper  data  igitur  Iin&  AG.&c.  Quoderarfaeien- 


A Z ' 

z 

7 

K X 

' 1 \ 

X 

K I 

z C 

c C®%s/< 
«XliO-  h»~ 


dum. 


PROPOSITIO  C XCVIII. 


ELlipfim  a dato  in  piriphe- 
ria punito,  in  datos  nume- 
ro lectores  aquales  diuidere. 

ConHrutlio  demonslrtuio. 


' f— y"- 

B,  oporteat  ab  hoc  cllipiitn  Te  care  : 
Tenores  tot  xquales  quot  volucri 
v.g.  in  fex. 


Diametro  A C dcTcrlbc  Temicirca- 
lu.cui  inferibe  AE, lacus  poligoni  tot 
ha- 
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habentis  latera  quot  .«quales  petebantur  feflores-quomam  autc  petebantur  feflores 
zqualcs  lex, erit  Ali  latus  hexagoni. ponatur  ergo  F.FG  normalis  ad  AGiungantur- 
qnc  F. D.CD.B  I } ,G  R.  &GB  zquidifter  A Hidico  faflu eflequod  petitur. vt  cir- 
culus  ad  elbpliu  ita  e Ii  legtncmu  EF  A ad  legmentuGF  A idcft  vt  F Gad  F Eicflq; 
ite  vt  FE  adFGiita  triangulu  E D Fad  trianguli!  G D F.  ergo  vt  circulus  ad  cllipfin, 
itaell  (edor  ED  A,  ad  lectorem  GD  A : led  Icitor  EDA  clt  pars  tertia  fcmicir-  . 
cuti,  cum  linea  A E fit  latus  hexagoni;  ergo  & Icitor  G D A tertia  pars  femicllip- 
. fcoscrit.Cum  autem  GB  ipfi  AH  aiquidillet, erunt  legmcnta  AG,  BH  : adeoq: 
Jtlcflorcs  GD  A,P,  DH  «quales interle ••  hoc  cll Texta  pars  ellipleos  totius,  fiant»  ij.it- 
modoiegmento  BH  zqualla*  legmenta  HI,IK  iunganturque  DH,  DI,  DK"'- 
(cflorcs igitur  DBH.DHI.DIK  zquautur adeoque linguli fune  (exta pars  ellip- 
fcos,  8e  fimul  (iimptilemielliplim  condituum  BCK,  reliquam  igitur  fcmielliplitn 
ISAK  fcca  vrdiuifacfl  BCK,  critque  tota  cllipfis  in  fex  zqualcs  fcflo  res  diuifa. 

Quod  facere  oportebat. 

PROPOSITIO  CXCIX. 

EStocirculo  ABC  cuius  centrum  E inferiptum  polygonum  quod- 
uis  regulare  A B C D : dudlacjue  diameter  FG  lecec  latus  quoduis 
AD  bifariam  in  H:  fit. lutem  & I KL  cllipfcosdiamcccrquaicunquel  L 
diuifa  in  M ficuc  FG  eit  diuifa  in  H,  agaturqjper  M ordinatim  linea 
N O ad  diametrum  I L. 

Dico  rectam  N O,  cllc  vnum  e lateribus  polygdni  regularis  inferiben- 
di  ellipfi  tot  laterum  , quot  cll  polygonum  circulo  ABC  inferiptum. 
Polygonum  autem  ellipticum  regulare  voco,  cuius  fingula  latera  abfcin» 
dunt  elliptica  fegmenta  tequalia. 

Demonjlratio. 


DVeatutex  O linea  OP  auferens  Tegmentum  aequale  fegmento  NLO  , Se  et 
P refla  PK  qu^fegmentum auferat  a-qualc  fegmento  NLO,dein  ex  K li- 
nea K Q auferens  fegmentum  pquale  fegmento  NLO,  erit  Q punflumidcm 
cuimpunfloN.  Iunftis  enim  in  circulo  ABCpunflis  F.  A,  k B,  E C,E  D ducantur 
in  ellipfi  femidiametri,  RK.RN.RO,  RP.  Quoniam  diametri  FG,1L  funtinH 
& M,  proportionalitcrdiuifar,  Si  AD,  NO  linea:  per  H & M,  »fl?  ordinatim  ad  ' 
diametros  FG;I  L.  eritbvtfcflor  AED  ad  circulum  ABC,  fic  NR  O feftor  ad  i,,»  0.sa. 
ellipfim  I KLifunt autem  tam  AED,DF.C,C  E B,BE  A feflores,  quam  iN R O, 

O R P,  P R K,  K R Q_  feflores  intcr  fc  squales,  (quia  N O,  O P,  P K,  K Qjcgtnen- 
ta  funtzqualia,)  igitur  vt  feflores  quatunr  circulares  ad  luum  circulum  fic  elliptici 
feflorcsquatuorad  fiiam  ellipfim : fedroti  circulo  zquancur  feflores  circulares,  igi- 
tur & ellipfi  funtxquales  feflores  ellipticl.quare  punctum  Q idemeflcumpunfto 
Ni  k KN  O P polygonum  cfl  regulare  tot  laterum  quot  efl  polygonum  circulo  in- 
fcriptum.Quodcrat  dcaionfltandum. 
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PROPOSITIO  CC. 


E Sto  circulo  ABC  infcriptum  polygonum  quodcunque  regulare 
A,B,C,  D,  E,F:  fit  autem  8c  cllipfi  GHl  inkriptum  polygonum 
regulare  G,  H,  I,  K,  L,  M,  totidem  laterum , quot  eft  polygonum  circu- 
lo infcriptum. 

Dico  fcgmcntum  circulare  ab  aliquo  laterum  polygoni  ablatum  , ede 
ad  fegmentumcllipcicum,ab  aliquo  laterum  polygoni  elliptici  ablatum, 
vt  eft  circulus  A B C ad  cllipfim  G H I. 

Dcmonftratio. 

a 


Sit  O centrum  circuli  & N centrum  ellipfis : ducaaturque  cx  O & N , feraidia- 
metri  ad  angulos  fui  polygoni : Quoniam  G H,  H P,  I K,  &c.  fcgmenta  m cllipfi 
* 6o.hu-  per  conlltudtionem  funt  aequalia, erunt  flc*fe(ftores  GN  H,HN  1,1  N K.&c.zqua- 
les : funt  autem  8c  Ic&ores  circuli  AOB.BOC.  COD.ltc.  zquales  Separes  nu- 
mero ellipticis,  igitur  eft fedor  AOB  adfcftorem  GNH,  vt  orones  fc&orcscir- 
culares.ideft  circulus  ABC  ad  omnes  feftores  ellipticos, id  eft  ellipfim  G H I,qua- 
rc&  fcgmcntum  AB  eft  adfegmentum  G H,  vt  circulus  ad  ellipfim.  Quod  erat 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCI. 

Circulo  A infcriptum  fit  quodcunque  polygonum,  oportet  dat*  cl- 
lipfi BCD  polygonum  pari  numero  laterum  proportionale  inferi- 
bere,  hoceftquod  & eandem  ad  ellipfim  proportionem  habeat  quam 
circulare  ad  circulum-,  & cuius  fingula  latera,  fcgmenta  auferant  qusad 
ellipfim  fuam  talem  habeant  rationem  quam  habenr  fcgmenta  circula- 
ria, fingulis  lateribus  polygoni  circularis  ablata  ad  fuum  circulum. 


Demon- 
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^Fluento fclfipfis  maiore  axe  BD,  deficribatnr  diametro  BD  circulus  BHF,  cui 
Ipolygonuminfcribarur  BEFGH,  firaiteilli,  quod  A circulo  infcriptum  eft  po- 
lygonoi feccr^uc  FG  latus  , axem  BD  in  Qj dein du&is ex  E.F.G,  H ad  axem 
B 5 normalibus  Ei,  F K,G I.,H M> qux cllipfim  fecent inC,  N,  O,  P- ducatur  reftz 
BC,  CNiNQjO  Q,  OP.PB/  dico  fa&um  eile  quod  petitur.  Quoniam  GL,  , 
FK  fuDtparairclat.erunttrianguIa  G L QiKFC^fimilia,  adeo^uc  vt GL  ad  KF, 
hoc  eft  vt  O L ad  K N,  fic  L ad  Q_K  fiuntvero  Jt  anguli  O L QdF  K Q,reftr, 
ergo  triangula  O I.Q^K  F Q_lunt  fimilia.  ergo  O Q,  QFfunt  in  dirciftumiigura 
igitur  BC.NO.PBelt  polygonum  ellipfi  micrmtum.  vtTElineaeft  ad  lineam  I C,aExlt  ■ 
&1BB  trianguli!  eft  ad  triangulum  I B C Icd 1 cft  vt  I E ad  I C.fic  I E F Qjrspcziuin 
ad  trapezium  1CNQ;  igitur  tota  figura  BEFQ  eft  ad  figutSBCN  Q.nIEIinea 
adlineam  1 Crid  eft  Hegmentum  lBft  ad  Tcgmentu  I BC,  id  cft  vt  circulus  BEF 
ad  cllipfim  BCD.  eodem  modo  oftenditur  figura  BHGQ.  efle  ad  figuram'1’ 
BPOQj  Vt  circulus  BEC  ad  ellipfim  BCD.  Quare  erit  'totum  polygonum 
BEFGH  ad  polygouum  BCNOP.yt  circulus  BEF  ad  cllipfim  B C D,  & per- 
mutando, vtB  EFGH  polygonum  ad  circulum  B E Fj  hoe  cft  ex  conft.vr  polygo- 
num circulo  Ainfcriptum  ad  fuum, circulum,  fic  BCNOP  polygonum  ad  elliplujj 
B CD:<iuoderatpnnium.  ~ 

Rurfuin curatam Icgmcntum  JBElitad  frgmencum  I B C.quamlBErtiangu- 
lumad  criangulum  1 BC,  vtcft  circulus  BED  adeUipfim  BCD, 'erit  Je  fegmen- 
tum  BE  ad  Icgmcntum  BC  vt  BED  eirculus  ad  cllipfim  BCD:  & permutan- 
do vt  fegmentum  BE  ad  circulum  BED,  fic  BC  fegmentum  eft  adellipfimBCDi 
idemfimilitcr  de  reliquis  Tegmentis  oftenditur  i igitur  datxellipfi  BCD  polygo- 
num inlcripfiinus,  & c.  Quod-erat  faciendum. 

B 

PROPOSITIO  CGII. 

ESto  ABC  cllipfi  infcriptum  quadrilaterum  regulare  ABCD.du- 
&n:q;per  G centrum  vni  c diametris  coniugatis  squalibus  JEF  ,•  x- 
qualis  fumatur  rcdla  H I :qua  diametro  circulus  dcfcribacur  H 1 K , cui 
inJcribatUr  quadratum  KLjytbl. 

Dico  quadrata  KL,  L N,  N M,  M K fimulfumpta  ftquari  quadraris 
A B,B  C,CD,  D A firaul  lumptis. 

De~ 
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Dcmonjlratio. 


DIuifa  KL  bifariam  in  O ducatur  per  O diameter  HI  : dein  applicetur  ad 
FE  diametrum  ordinarim  linea  P QVfegtnentum  auferens  zquale  Tegmento 
ABidiuiiiiquc  A B,  AD  bifariam ii\R ac  S,  ducanturfemidiametri  GR  T,G  S V 
iiinganrurque  punila  AG,BG»CG,DG. Quoniam iegmenta  AB,BC,CD,DA 
per  condrudioncm  funt  zqualia,  erunt  8c  (effores  AGB,  BG  C,  C GD,  AGD  X- 
1 4 1 humi,  quales,  adeoque  A&BG*  diametri  coniugatz.prxtcrea  cum  ex  conft.  GT.GV 
bfivtww.  bifeccntccenrrore&as  AB,  ADb  feflores  AGT,  AG  V,  dimidia  pars  funt  fcdfo-  * 
* rum  AGB, AGD.hoccftfemiellipfisifcfforigitur  TGV  quarta  pars  eftcllipfcos 
c4<.Sw».  ergo'  GT,  G V funt  coniugatacSc  A B,  A D bncq  ordinarim  ad  illas  pofirz : igitur 

ciimpcrconftrufiionc  fegmc'ntum  PEQ_zqualcfitfcgmento  ATB.fiue  AFD:  . 

eric  PQ^quadratum  bis  fumptum,  zquale  quadratis  A B,  AD  iimulfumptis,  adcof[; 

P Q_quadrarum quarto  fumptum  zquale  quadraris  AB, BC,CD,D  A.  Rurfum 
ii£7  h“'  cumlegmentum  P Q_  fit  ad  fegmentum  KL,vtdABC  clliplis  ad  circulum  KLM, 
ciis.u-  EF.HI  diametri  funt  e in  X & O,  proportionaliter  diuifz,  adeoque  f PQjinea 
’*’•  zqualis  linez  KL.  igitur  & quadratum  K L quater  fumptum  zquale  eft  quadratis 
im.'  ’ AB,  BC,CD,  AD.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

•■i  PROPOSITIO  CCIII. 


*>  *£  v&fr  fvfc. 

jj-.v*-;*/. 


E Sto  ABC  cllipfi  inferiptum  quodeunque  polygonum  regulare 
ABCD,  EFGH  idudtaq,  IK  vna  ex  diametris  coniugatis  squali- 
bus; deferibatur  circulus  LMN-habcns  diametrum  squalem  diametro 
I K:  dein  circulo  infetibatur  polygonum  regulare  tot  laterum  quot  eft 
polygonum  elltpfi  inferiptum. 

Dico  omnia  quadrata  laterum  polygoni  cllipfi  mfcripti.fimul  fumpta 
•rrquari  quadratis  laterum  polygoni  circulans  limul  fumptis. 

‘Demonflratio. 

ST atuamus  E,  G,  cllipfi  & circulo  inferipta  cfleoflogona  regularia,  eadem  quip- 
pe demfiitratio  polygonis  omnibusconucnict.  in  circulo  LMN  ducatur  diame- 
ter NO  fccans  LM  , lineam  bifariam  in  Si  diametrum  vero  IK  fecet  ordinarim 
linea  P Q^icgmentum  auferens  zquale  Icgmcnco ‘A  B,  rumducancur  femidiame- 
e (o.  *•- tri  HX,  A X,BX,C  X.item  TX,  VX  qu£  lineas  AH,  CB  diuidant  bifariam. 
<».  Quoniam  legmenca  A B,  B C.  C D , &c.  fune  ex  conftrufrione  zqualia,  erunt  g 8c 
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fedores  A X B,  B X C,  fec.  aequales  ilunt  autem  illi  fimul  fumpti  atquales  toti  el- 
lipfi,  igitur  (edores  duo  AXB,  BXC  hoc  cft  quarta  pars  (edorum  , erunt 
.quadrans  ellipfis  ABC.  Um  quia  XT  , XV  ex  centro  dudx  bifecant  BC;»  ro.S*- 
AH,i  cruntlcdorcs  CXT.XAV  dimidij (edorum zqualtum  BX C,  A X H ,ac'"' 
proinde  inter  fe  aequales.  addito  igitur  communi  (cdore  A X T,  totqs  (edor  V XT; 
fedoritori  AXC  atquatur,quarccum  AXC  firquadranscllipfeos,  erit tc.  V XTi 
Ergo b V X,  TX  diametri  funr  coniugata; , adquasAHCB  funt  ordinarim  po.'’*‘i",u' 
fitq  auferentes  Tegmenta  atqUaliaiigicnr  c quadratum  PQJusfumptum,  clt  xqua-^'04'4*" 
le quadratis  AH,  CB  fimulfumptis  : eodem  modo  oflcnditur  idem  quadratum 
PQ_bis  fumptum  aquari  quadratis  AB.  GH  fimulfumptis:  adenque  P Q_qoa- 
dratom quarto fumptum xquari  quadratis  CB,  BA.AH.HOi  idefl  quadratis 
GP,  FRBD.DC.  quate  & quadratura  P QJbmptum  odies  quot  latcium  eft  po- 
lygontim  ; aequale  eft  quadratis  iaterum  totius  polygoni  cllipfi  infcripti.Iterum  cdm 
dfic  vtcilipfis  ABC  ad  circulum  LMN,  ita  fegmentum  AB  id  cft  P Q.  ad  fe- 
gmentum  I,M,  erunt  l K,  N O diametri  « in  R & S>  praportionaliter  diuifae,  & , 
quadratum  PQ_f  aequale  quadrato  LM.  ergo  quadratum  PQ  odies  fumptum >»■ 
acqnaturqaadratis  laterum  polygoni  circularis,  fed  quadratum  P Q odies  fumptum 
qqtiarur  etiam,  vt  (upra  oftendi,  quadratis  lacerum  polygoni  elliptici;  ergo  quadrata 
laceram  polygoni  clliptiei  fimul  iumpta  aequantur  quadratis  lacerum  polygoni  cir- 
culari* fimul  liimpris.Qued  erat  dcmonftranduro. 


Corollarium. 


TTInc  patet : fi  eidem  ellipfi  duo  inferibantur  polygona  parium  numero  laterum, 
■AAquadratalaterumvnius  polygoni  fimul  fumpta,  aequalia  cife  quadratis  Uterum 
alterius  polygoni  fimul  fumptis, 
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PROPOSITIO  CCIV. 


ELlipfi  infcriptum  fit  polygonum  regulare,  vna  autem  coniugatarum 
aequalium  fit  QP,adquamfit  ordinarim  RS. 

Dico  quadrata  laterum  polygoni  fimullumptaeflc  ad  totum  polygo- 
num vt  linea  RS  ad  dimidium  redhe  T 


Demonfiratio. 


A 


DVcanturex  A,B,  C,D,E.F,G,H,R,S  pungit femidiametri.  Quoniam R S 
Tegmentum  per  conftru&ioncro  eft  xqualcTcgmenco  AB,  erit,  Sc  triangulum 
R Q_S  aquale  triangulo  A QB:  fimilitcr  ollendam  triangula lingula B Q C,C  QD, 
&c.  zquari  triangulo  RQS:  adeoque  R QS  triangulum o&ics  Tumptum  arqual* 
b io*. t»-  tori  polygono:  elt  autem  b R S quadratum  ofties  Tumptum  zquale  quadratis  om- 
nium  laterum  polygoni,  igitur  vt  R S quadratum  odies  Tumptum  eft  ad  triangu- 
lum RQS  odies  Tumptum  hoc  eft  vt  RS  quadratum  fcmel  Tumptum  ad  R,Q,S, 
triangulum  Temel  Tumptum,  ita  omnia  quadrata  laterum  polygoni  ad  totum  poly- 
gonum. ledeum  RS  quadratum  Ut  ad  redangulum  Tuper  RS,  TQ,  vt  RS  linea 
ad  lineam  T Q,  erit  R S quadratum  ad  triangulum  RQS,  dimidium  redangult 
RS,TQ,vc  RS  linea  ad  dimidium  re&at  T Q,  igitur,  Scomma  quadrata  laterum 
polygoni  Tunc  ad  cotum  polygonum  vt  RS  linea  ad  dimidium  linea:  T Q.  Quod 
eratdcmonflrandum. 


PROPOSITIO  CCV. 

DAtis  axibus  & diametro  cllipfeos  inucnire  illius  coniugacam  & poli- 
tione cum  datis  axibus  in  eadem  conflitucre  cllipfi. 


Ctmftru- 
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Confiruttio  demtmftratio. 

CIt  A diameter  data,  ii  ares  dati  B C.DE.  oportet 
^inuenire  diametrum  coniugaram  ipfi  A,  quam 
cum  datis  astibus  oportet  in  eadem  collocare  cllipfi. 
axes  EB,  BC  ad  angulum  ponantur  reflum  ECB, 
iuniHque  BE  > fuper  ea  fcmicirculus  dcfcrtbatur 
ECB,  in  qpo  data: , A a:qtialis  aptetur  E P.ducacorqi 
FB:  quoniam  igitur  E C.CB  astlum  quadrata  jequa- 
liafunt  quadratis cuiufuis  coniugationis  in  cllip(i,ca- 
demque axium  quadrata  atquentur  quadratis  E F,FB; 
& EF  sequatis  A vnalit  ex  diametris,  refla  FB  dia- 
meter eftconiugaca  FE:  exhibuimus  igitur  diamertO 
A , coniugatam , quod  primo  laciendum  luit. 


, Iuhgantur  deinde  ayiqmexrrcihaDBEC  quae  paraJIelogrammum  exhibeant 
D BEC:  cui  arquale  fijtparallelogrammum  alH  KG,  quod  1K,  GH  diametros  s PtO- 
habeat reAis  EF.FB  seqtlales,  data  igitur  diametrorum  IK  HG  coniugarione, 
exhibeantur  politione  axes  t LM.NO  adeoque  V cllipfis  LMN.  eritillasqua- i'*»*»'*, 
lisellipfi  BEC  cuius  axes  dati  lusit  BC,  EO;  cum  enim  per  extrema  coniugatio- 
nis politione  datz,  vmca  tantum c cllipfis  tranfear,  & IK,  GH  coniugafio politio-  e Iiu- 
ne  fit  in  ellipG  LMN,eademq;  pertineat  ad  eliipfin  BEC,  ellipfes  LMN, BEC 
adeoque  k a xes  mqualei  fune : elliplis  igitur  LMN,  illa  eft  in  qua  conjugatas  E F, 

F B,  id  eft  I K>  G H politione  cum  datis  axibus  B C , DE  ijcft  L M , NO  collo  - 
car^oporrcbati 


PROPOSITIO  C C V I. 


DAta  cllipfi  & circulo  illam 
inccrfecante  punfta  inter- 
fectionis geometrice  exhibere, 
oportet  autem  circulum  Se  ellip- 
fim  idem  habere  centrum. 

Conftruftid  (f- demon flr Atio. 

ELIipfim  ABC  cuius  centrum  D, 
intcrfccct  Circulus  AB  , CE  , o- 
portet  interfectionis  punita  exhibere, 
quoniam  Igitur  circulus  & cllipfis 
commune  Habent  centrum  D , fi  ex 
illo  ad  interlectionis  aliquod  punitum 


Y y * refla 
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rc&a  inrelligatur  duci,  erit  illa  femidiameter  circuli  & cUipfis , diametrus  igitur 
'aliqua, circulo  Scellipficom munis  , fitilla  AC  dcindecum  nilipfis  data  fit,  dati 
•quoque  funtaxes  FG,  HI.  datis  igitur  axibus  & diametro  AC,  inucniatur  illius 
coniugata  ac  per  prtecedenrem  coniugatio  illa  cum  datis  axibus  in  eadem  poli- 
tione collocetur  ellipfi,  illarum  vna,  punda  afiignabit  mtcrfcdtionum.  Quod  erat 
pra;  flandum. 


Digitized  by  Google 


QVADRATVRyE  " 

ClRCVLi 

LIBER  QVINTVS 

.de  ; 

PARABOLA- 

E&ionem  hoc  libro  cxplanadam  aggredimur  ab  antiquis  coni 
rcdlanguli  feclionem  didam  , ab  Apollonio  &c  recencioribus 
parabolani  nominatam,atquc  in  eiufdem  explicatione  nonni- 
hil moro  fiores  crimusiquoniam  plane  fodio  illa  ad  circuli  qua- 
draturam & alias  aequationes  cum  circularibus  perficiendas  neCeflaria  cft, 
ob  admirandas  cius  proprietates  qux  cum  circularibus  Sc  ellipticis  plane 
connexae  funr. 

, \ i 


ARGVMENTVM. 

luditur  liber  hic  in  partes  omnino  0U0. 

Prima  fiClionem  i cono  educit, pa/fionefque  ilhue  ejfent  tales  (jr  reliquis 
fundamentales  exhibet.  . 

Secunda  linearum  ut parabolaproportionemtam  continuam  quam  dif 
cretam  confiderat.  • i 

Tertia ftthonis  focum, & mutuae  parabolarum  inter fieihones  tfcometrkidefignat. 

Quarta  parabolarum,  fifi  mutuo,  oitl  circulum  mterjecqnf  ium  contemplatur  af- 
fcQumes.  j 

Quinta  parabolam  tam  conuexam  qua  m con canam  quadrat. 

Sexta,  parabolae  & figmenta  inter  fi  confert  ,dein  maximae fiRioni  mfiribit  fi- 
gurae. 

Septima  orariae  exhtbet  parabola genefit  qua  tum  ex  Uruit,  circulis,  eUipfibus,, tum 
ex  ipja  oriuntur  parabola. 

Ollaua  miram  exhibet  parabolarum  parallelarum  cum  bfperbola  inter  ajymptotos 
pofita,  tam  in  ortu,  quam  reliquit  propriet atibtte  fi/mboltfat tonem. 

DEFINITIONES. 

I. 

Diameter  parabola:  eft  reida  linea  intra  parabolam  du<da,  qu;  omnes 
lineas  cuidam  aequidiftantcs  bifariam  diuidir,  8t  fiquidem  ad  rodos 
illas  fecet  angulos, axis  dicetur. 
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In  omni  vero  parabola  diametros  axi  arquidiftare  ■,  St  fedioni  m vno  tantum  pun- 
$0  occurrere , luo  locO  dcmonftrabitur. 

Verticem  diametri  voco  pundum  in  quo  diameter  fedionis  perime- 
tro occurrit  : pundum  autem  quod  axi&  fedionis  perimetro  corfimunc 
tft  j vertex  dicitur  parabola;. 

I I I. 

Ordinarim  ad  diametrum  applicari  dicitur  vnaquxque  linearum 
arquidiftanrium,  ac  biFariamdiuifarUm. 

IV. 

Latus  redum  voco  lineam  iuxta  quam  polTunr  ordinptim  ad  diame- 
trum applicata:  : fiue  latus  redum  menfura  eft  iuxta  quam  comparantur 
potentia:  lineirutn  ordinarim  ad  diametrum  pofitairum. 


Porro  illud  prae  reliquis  ie&ionibus  peculiare  in  paraboli  libi  vindicat  laiUs  rc- 
quod  rc&angulum  latere  redo  Sc  parce  diametri  ab  ciuidem  vertice,  Se  pun- 
fto  quo  ab  ordinarim  polita  diuidicur,  intercepta  contentum , arqualc  femper  con- 
llituac  quadrato  linex  quq  ordinacim  poni  dicitur.  • 

Sit  exempli  cauli  in  ABC  parabola  diameter  AD.illiufque  litus  redum  AF, 
ordiiutim  vero  polit*  lint  B D,  C E:  erit  igitur  ex  mente  Apollonij  , quod  & no* 
quoquedcmonftrabimus,  quadratum  BD  atqualc  rcdanguloD  AF;  Se  EAF  re- 
dtangulo  requale  quadratum  CEiSrficdc  ceteris  ordinarim  politis  idem  offendetur; 

Illud  quoque  hic  cbferuandum  eft  , quod  Sc  in  cllipfi  offendi,  diuerla  diametris 
lingulis  affignari  latera  rcda,cura  linearum  qua:  ad  dias  ordinarim  poni  dicuntur, di- 
uerlac  quoque  exiffant  potentia:- 

Deinde  neceflarium  non  efle  latera  reda  ad  extremitates  diametrorum  fiiarum, 
normaliter  poni,  fed  ijidem  eo  pofle  applicari  angulo  quo  diametri  ab  ordinatim  po- 
titis iucericcantuf. 

V. 

Focum  parabola:  appello,  pundum  in  axe  politum,  a vertice  interual-< 
io  diditum , quod  zquale  eft  quartsf  parti  Uteris  redi. 

VI. 

Parabolas  parallelas  voco  qu$  ad  eundem  axem  conftitutx  dtuerfos 
quidem  habent  apices,  led  latera  reda  xquatia  , & concauas  perimetros 
verfus  eandem  partem. 

V I I. 

Parabolx  xquales  funt,  quarum  latera  reda  axibus  infermentia  fuut 
«qualia.  PARA, 


Digitized  by  Google 


559 


PARABOLA 

PARS  PRIMA 

Parabolam  e cono  educit,  pajtionefy  illitu  effentiales  ac  fundamenta- 
les exponit  : & primo  quidem  dt amet  ros  & ordinat  tm  ad  illas  pofi- 
tas, prucipiiafy  illarum  proprietates  exhibet : J ecitndo  latus  retium  il- 
hu(qf  naturam,  dem  fecantmm  ac  contingentium  primarias  defignat 
affeBiones. 

PROPOSITIO  PRIMA. 

Sto  conus  ABC  ledtus  triangulo  per  axem  ABC,  duitaiju* 
ED  parallelalateri  BC,fiatpet  EDfeitio  D F G,  fecundum 
.redtam  EG  normalem  ad  lineam  A C;  ponatur  autem  per  H 
punitum  quoduis  in  ED  linea ailum ptum, reita  IKarquidi- 
ftans  AC  diametro  bafis  coni:  Scper  IK  planum  ducatur  IFK  atqui- 
diftans  plano  bafeos  AGC  occurrens  plano  DFGfccundum commu- 
nem interlcitionem  F H. 

Dico  HF  quadratum ciTe ad  quadratum  EG,  vt  HD  linea  eft  ad  li- 
neam E D. 

Demonjlratio. 

QVoniam planum  IFK  xquidi- 
ftatplano  bafeos  A G C i circu- 
lus i eri  c IFK>&FH,EG  com- 
munes interfectiones  b parallelx. 
quiaverd  AC,IK  xquidiftant  , & 

EG  normalis  eft  ad  AC, reda  quo- 
que HF  normalis  c eft  ad  I K : ac 
proinde  F H quadratum  redtangu- 
lo  IHK  i xquale  : fcd  & EG  qua- 
dratum, reftangulo  AEC  xquale 
elti  quadratum  igitur  EG  eft  ad 
quadratum  FH>  vt  AEC  redtan- 
gulumadredtanguluro  IHK:  quia 
vero  EH  xquidiftat  KC  adeoque 
HK,CE  linea:  in  parallelogram- 
dio  aequales  funt,redtangulumIHK 
eft  ad  rcftangulum  AEC,  vt  IH 
ad  A E * id  eft  bH  ad  OE  , qua- 
dratum igitur  FH  ad  EG  , qua- 
dratum eft  vt  redta  BH  ad  redtam 
BE.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Vocetur  autem  fetftio  liuiufmodi 
parabola  cuius  diameter  DE  ,8r  or- 
dinarim ad  illam  polita:  F H,  G E. 

Scht- 


■ it.  Pro- 
UfM/ta. 
tini, 

bt  i.vnsU. 
timi. 

cExil 'i- 
minttt. 
ijtltrtj. 


e l/ati. 
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$c  holiori. 


.Demon- 
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Dimonjlratio. 

POfita  per  I puntftum  , LM  parallela 
AC  ducatur  (eciinduni  LM  , planum 
LKM  equidiftans  plano  bafeos  AGO 
circulus igmir  » eft  LKM  , & HK  , FG 
communes  inrerfedtiones  b parallela;.  Se 
quia  FE  G ex  hyporhcfi  normalis  ad  dia- 
metrum A C,  ab  eadem  in  E bifariam  eft 
diuifa.HK  quoque  c normalis  eft  ad  LM, 
& a in  1 bifariam  diuifa.  Quod  erat  de- 
monftrandum. 

Corollarium. 

EX  hac  propoiitionc  patet,  in  parabola,  ft 
diameter  redam  quandam  bifariam  ie- 
cer,  omnes  quoque  eidem  bifle&x  atquidi- 
ftantes  bifariam fccari.parer,cum  ED dia- 
meter fit quacunque,  Sc  H I K ququis  acqui- 
diftanrum redq  FG  in  E bifariam  diuifz. 

PROPOSITIO  III. 


atf.Pr#* 

**• 


c S xthmft. 
df.Ttrtf. 


D 


Ata  linea,  parabolam  in  duobus  punctis  fccantc  illius  exhibere  dia- 
metrum. 

Confiruolto  & demonfiratio. 


DIuifx  A C bifariam  in  D ponatur  E F seqni- 
diftans.quafimiliterbifieiftain  G,  ducatur  per 
G & D,  linea  BGD:  dico  illam  diametrum  efte 
quxfitam  i C non , fit  L D diameter , quae  produ- 
&a  fecet  EF  in  M : quoniam  igitur  L D diameter 
bifariam fecat  AC,  biflecabitequoquein  M,FE 
ipfi  AC  xquidiftantem.fedFE  bifledta ponitur  in 
erir  igitur  in  M , bifledalinea  FE.Quod 
fieri  non  poteft.  non  igitur  LD  diameter  eft  fed 
B D . exhibuimus  igitur,  Sec.  Quod  erat  faciendum. 


A 


PROPOSITIO  IV. 

Dato  in  perimetro  parabolxpun&o,  ad  da- 
tam diametrum 


perimetro  pai 

netrum  ordinarim  ponere. 

QmfiruSlto  & demon  flrotio. 


C It  in  perimetro  parabolae  ABC.  datum  pun&um  A,  & 
•^diameter  data  lit  BED  ad  quam  ex  A ordinarim  o- 
portet  ponere  lineam  A EC,  lunfta  AB  producatur  in 
B , yx  A B,  B F aequales  finr , Sc  cx  F demifla  F C para!. 
Jcfa  BE  , occurrat  parabola  in  C-  iungaturque  AC: 
patet  AC  f in  E bifariam  cfle  diuifam,  cum  AF,  bif- 
icdafit  in  B,  Jc  FC,  BE  zquidiftcnn  a dato  igitur  in  pe- 
rimetro parabolq  pumfto,&c.  Quod  erat  faciendum. 


f Extis- 


forot- 
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Corotlarium. 

Hinc  facilis  ptaxisorinlr,  per  datum  in  diametro  punflum  ordinatim  ducendi 
lineam:  ex  aftuniptoenim  in  perimetro  quouis  punflo,  ponatur  qrdinatim  qua- 
cunque, cui  per  datum  in  diametro  punflum  xquidiftans  ducatur.  patet  illam  ordi- 
narim ad  diametrUmeiTe  politam:' 

PROPOSITIO  V. 

I 

~|~~^Atam  lineam  ad  datam  in  parabola  diametrum  ordinatiitl  ponere. 

ConfirnUio  demonjlrtuio. 

TS  Ara  fit  parabola  A B C;  & in  ea  diameter  A D,  ad  qiiaM 
-■-'oporteat  datam  reflam  F ordinatim  applicare  > aflum- 
ptoquouis  punflo  B in  fe&ionis  perimetro  , ponatur  ex  B 
• linea  BE  ordinatim  ad  diametrum  AD,fiacqi  vtBEqua- 
dratum  ad  quadrarum  F.ita  AE  ad  AD  lineam,  Sc  per  D 
punflum  conftituatur  DC  parallela  EB.  Dico  faftuin  elle 
quod  requiritur : eft  enim  ita  pars  diametri  AE  ad  A D dia- 
metri partem  , ficutbqtiadratiim ordinatim  pofitf  BE  , ad 

3uadratum  pofitq  CD,  fed  ex  conftruflione  eft  BE  qua- 
ratum  ad  quadratum  F,  vt  A E linea  ad  lineatn  AD.  igi- 
tur C D c cft  zqualis  ipfi  F & ell  parallela  ad  E B ; datam 
igitur  lineam  ordinatim  pofuimus,  ice.  Quod  erat  lacien- 
dum. • 

PROPOSITIO  VI. 

ORdinatim  applicatarum  ad  duas  diametros  qiiaru ni  altera  cft  axii, 
illa  minor  cft  quae  ad  axem  applicatur , modo  diftantiz  a pundo 
verticis  xquales  fuerint. 

bemonttratio. 


Clt  parabolz  AB  Claris  tsD  tc  ordi- 
^natim  ad  illum  poma  AC  / duflade-  • 
inde  A E parallela  B D,  liat  BF  qua- 
drupla BD,  ponaturque  FG  paralle- 
la D A detn  F G>  biflcfla  in  H pona- 
tur H A xquidiflans  B F:  mngaturque 
B G : quoniam  B D ad  B F.  eam  ratio- 
nem habet  quam  vnum  ad  quacuor  ex 
conftruflione  , igitur  quadratum  AD 
ad 'GF.cll  Vtvnumadquatuor  ; igitur 
GF  linea  dupla  eft  AD  > hoc  cft  HF, 


'tp  ; & BF  duplacft  EW  i acproinde  BG  dupla  GE:  itcndAE  xqualls  ipG  BD:  Bc 

/ io  •/».).  AC  ipfi  GF.  vnde  BG  ordinatim  d polita  cft  ad  diametrum  A E ; cft  aurem  G B 
fami.  c maior  GF  hoc  ell  AC:  igitur  GB  ordinatim  polita  ad  A E xqualcm  BD.  maior 
/re,  ur»  cft  refla  AC  quat  ad  axem  ordinatim  collocata  eft  ; & quia  eandem  rationem  fer. 

"'•n  f i *•!•<.  uant  quadrata  applicatarum,  quam  fpartes  diametrorum  inter  verticem  ii  ordma- 

J"  rim  applicatas  conilitutx , hinc  vniucrlalitet  de  omnibus  applicatis  condat  venui 

^ ****£!  propollcion.». 

frK  •Aliter . 
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Aliter. 


Se  BD  quidem  axis.-ponanturquc  per  D & Fiardina- 
tim  lineae  A C,  G H. 

* Dico  AC  minorem  cfle  redta  Gtl  , iunganttir 
enim  ABC.  GEM  : & ex  E redta  demirtacur  EI 
normalis  ad  G H.  ctlm  igirur  atquales  fint  diftantiz 
EF,  BD,  xqualiafunc triangula ,GEH,  ABC  per 
Archimedem  . quare  vr  EI  ad  BD.ficAC  adGH: 
eft  autem  B D id  cft  E F maior  E I (cum  angulus  I in 
triangulo  E IF  rc&us  fit)  maior  igitur  erit  G H quam 
A C.  Quod  erat  demonRrandum. 


PROPOSITIO  vir. 


datum  punitum  in  diametro  parabolae  ordinarim  ponert. 
QinftruRio  & demonfhtUio.  ‘ , 


C It  data  parabola  ABC.  cuius  dia- 
Ometcr aliqua  BD.&inca punitum 
«dignatum  D per  quod  oporteacre- 
fiam  collocare  ordinarim  ad  B Ddia- 
metrum  ; ailumpto  in  perimetro  quo- 
uis  puhdio  A ducta  fit  quruis  A C, 
ordinatim  ad  diametrum  BD  cui  pa- 
rallela ponatur  per  punitum  D:  patet 
F D G ordinatim  efle  * politam  Se  in 
D bifariam  dinifam.  Fecimus  igitur 
quod  petebatur. 

PROPOSI 


At*  diametri  in  parabola  latas  reitum  exhibere. 

Confinii  io  &•  demonfirntio. 

Sit  A B C parabola, A in  illa  diamctcr^D  cuius  latus  reitum  oporteat  exhibere. 

polita  fit  quxuis  B D cftdinatim  ad  diamccrum  A D , fiantque  continuar  propor- 
tionales AD,  D B,  AF.  Dico  A F latisfacere  petitioni:  applicetur  enim  quzuis  alia 
E C parallela  DBberitigicur»t  AD  ad  A E.ficDB^uadratum  ad  quadratu  EC.biJmmi. 


* 
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PARABOLA. 


Mt.fixrt,  fed  vtAD  ad  AE.  fic  FAD  * refiangulum ad reflangulum  FA E; igitur vt qua- 
dratutn DBcft  ad quadratu  EC.fic  FAD rc&angulum ad re&angulum  FAE.&: 
permutando  vt  DE  quadratum,  ad  redanguUim  FAD,  fic  EC  quadratum  ad 
reftangulum  FAE,  fed  BD  quadrato atquale cft reSangulum  FAD, quia  AF, 
BD,AD  , proportionales  funti  igitur  Ai  EC  quadratum  *quale  eft  rcflangulo 
FAE, ac  proinde  F A latus  re&um  diametri  AD:  exhibuimus  igitur,  &c.  Quod 
erat  laciendum. 


Scholion. , 


T rbet  hic  apponere  methodum , ejr  conllr  ultionem  qua  ,^fpoBonms Isb.i.  Conicorum  latui 
JL reCltimparabola  adihuenit  vnaq,  breuiter  oHendere  Utut  reti nm  procellenti propofitio - 
ne  ani  tu  inuenPumjdem  e fecum  et  quid  Apollonius  diti  eontirutiione  ddinuenit. 

Sit,  inquit , ctni  vertex  A,  bojis,  circuitu 
, i B,  C : fecetnrj'  plano  per  axem  que  i fetiso- 
nem  fuciut  triangulum  ABC:  /icetur  & 
altert  piant  fecante  ba/im  cani  fecundum  re- 
tiam lineam  D E qua  ad  B C Jit  perpendi- 
c utar is , (f  faciat  fictionem  in  fuperficie  ani 
DFE  lineam,  diameter  autem  fictionis  V G 
aquidijlans  fit  vni  Uterum  trianguli  per 
axem : atque  a puntio  F linea  F G ad  retiot 
angulis  ducatur  FH,  efrfiatvt  quadratum 
B C ad  reti  angulum  B A C , ita  linea  H F 
ad  F A > fumatur  autem  in  ficchonc  puntii 
quidlibet  K , & per  K ducatur  K.  L , ipfi 
DE  aquidtfians.  Dici  quadratum  K L re- 
tiangu Ii  HFL aquale efe.Afiertionem por- 
ro dotii  fimo  & fitblimt  difcurfu  demonjtral ; 
qui  cum  tpronibus  difficilior  fit , faciliori  nts 
latus  re  Cium  methodo  procedenti  propofitio- 
ne  conati  fumus  expedire , ofiendimus  enim 
ptfsta eademjfgurafi fiant  FL,  KL,  FH, 
continua  proportionales,  FH  latus  rectum 
eft.  Hunc  reflat  vt  oflendam , illud  idem  cft 
cum  et  quod  Apollonius  confirutiime  tnteditia  adinuenit.Atia  per  L linea  M N .aqutdtfian- 
te  ipfi  B C,  erit  planum  quod  tranfit  per  LKWN,  aquidijlans  plano  coat  bafeos,  adeoq,  cir- 
culus : e b-  I.K  quadratum,  idefiex  hypolhefi  reti  angulum  HFL,  aquale  retiangulo  M L Nl 
otiare  reftanvtilum  M L N ad  ipfum  L F A %eflvt  HFL  ad  L F A : fed  H F L esi  ad 
LPA,  vt  HF  adV k,igiturvt  HF  «JFA.J&MLN  ad  LFA  : fedratii  MIN 


/ 
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td  L F A c imponitur  ex  r At  forte  M L ad  LF.^-mLN  od  F A ; igitur  proportio  H F 
id  F A>  componitur  ex  M L ad  F L,  dr  L N ad F A : eft  autem  M L ad  LFjV/MN 
od  NA,  *deo£  & LN  ad  F A , v/MN«/MAi  igitur  proportio  HF  <^FA,  com- 
ponitur ex  proportionibus  M N ad  N A , dr  ex  MN  ad  M A,  tdefi ex  BC  ad  C A,  & 
CB  ad  B A : fedexijfdcm  quoque  componitur  ratio  quadrati  B C ad  reti angulum  B A C» 
igitur  HF  e fi  ad  F A,  vt  BC'  quadratum  ad  reti anguUm  B AC.'  fed  pofita  proportione 
quadrati  H F linea , ad  lineam  F A e idem , cum  ea  quam  habet  B C quadratum  ad  r eft  an- 
gulum B AC»  erit  H F linea  per  Apollonium  latus  retium  parabola ; igitur  fi  F L,  K L,F  H 
fiant  continua  proportionale  i .erit  H F latus  retium  idem  cum  eo  quod  aliter  admoenit  Apol- 
lonim.  vnde  patet  vtramqueconftruclionem  in  idem  incidere  dr  alteram  alterius  tantum  ef- 
fe  conuerfxm.  pofitd  enim  proportione  H F ad  F A,  qua  cH  B C quadrati  ad  reti  angulum 
B ACi  infert  Apollonius  HF»  KL  »FL  continue  ejje  proportionales  , adeoqr  L K lineam 
ptfie  re  51 angulum  HF  L,  nos  vero  pofitis  tribus  continuit  HF  » KL»  FL  inferimus  HF 
latus  ejfe  retium,  dr  omnes  Ut  erit  retii  proprietates  habere\quia  vero  tribus  illis  pofitit  conti- 
nuis fequttur  quoque  HF  ejfc  ad  F A,vt  B C quadratum adretlangulum  B A C , patet  H F 
idem  latus  retium  ejfe  cum  eo  quod  Apollonius propofuit. 

Ex  anteditiis  vero patet  ordtnatim  ad  diametrum  aliquam  applicatas  eo  maiores  effe  quo 
remotiores funt  a vertice fua  diametri,  nam  femper  excrefcit  reti  angulum fub  Utere  retio.d" 
forte  diametri  intercepta  a vertice  eiufdem  dr  puntlo  quo  ab  ordtnatim  pofita  fecatur  : vnde 
dr  ordtnatim  pofita , drportto  illa  diametri  ante  determinata  nec  ejfe  tfi  quandoque  inter  fe& 
Uteri  reti o fint  quales,  cuius  cafus  fequentibus  propofitionibus  ajpgnabimus. 

PROPOSITIO  IX. 

, • ..  . i 

Sit  ABC  parabolae  diameter  A D aequalis  lateri  redo,cx  D pona- 
tur ad  diametrum  A E ordinarim  linea  DB. 

Dico  DB  lineam  aequari  A D,  & fi  AD,  DB  line*  xquentur, dico 
AD  xquati  lateri  redo,  quod  inferuit  diametro  AD. 

Demonjiratio. 


QVoniatn  B D linea , ordinarim  applic^fur  ad  iliametrura 
A D . erit  B D quadratum  xqualc  > rcdangulo  fu  per 
AD  & latere  redo,  fed  AD  linea  arqualis  ponitur  lateri  re- 
flo, igitur  quadraram  BD  squale  ell  quadraro  AD.adco- 
que  B D.  A D line*  squales  lunt. 

Sintiam  AD.BD  linesxqiiales,  4e  BD  quidem  ordi-* 
narim  pofita  ad  diametrum  A D,  dico  AD  lineam  squati 
lateri  redo.cumemra  quadratum  BD  xqualc  ponatur  qua. 
dratoAD,  fit  autem  & BD  quadratum  xqualc  rcdangulo 
fcfuper  AD  & latere  redo,  cric  6c  quadratum  AD  xqualc 
rcdangulo  iiiper  AD  Si  latete  redo,  ideoq;  & AD  linea 
latcti  redo  xqualis.Quod  cratdemonfltandum. 

PROPOSITIO  X. 


a tJnAi. 


b IHJ. 


Ilfdem  politis  ducantur  ordinarim  line*  CE,  F G s & C E quidem 
cadat  infra  B D , reda  vero  F G fupra. 

Dico  AG  ad  G F rationem  minoris  inaequalitatis  elTe,  Se  A E ad  E C 
maioris. 

Demonftratio. 


QVoniam  AD  linea  xqualis  ponitur  lateri  redo  , etit  FG  quadratum  xqualc 
f rcdangulo  GAD.adeoquc  AG.  GF>  AD  continux  proportionales  ; eri  , 

Z z 5 autem 
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autem  AD  id  cd  B D,  maior  qui.naFG>  igitur  ac  FG  maior  eft  quam  AC.  Quod 
erat  primum. 

R mfum  cum  DAE  reftangulum  xquale  fit  quadrato  C F„proportionales  erunt 
AD»  CE,  AEliuceilcd  AD  id  eft  BD,  minor cft quam  CEexantcdemonftra- 
riss  igitur  Sc  C E minor  eft  refla  A Bt  adeoque  ratio  A C ad  C E eft  maioris  in- 
xqualitans.Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XI. 

E Sto  parabolx  ABC  qu.xuis  diameter  A D,&  ex 
A ponatur  A E,  aequidiftans  ordinatim  po/ttis 
ad  diametrum  A Deponatur  quoque  ex  A linea  AB, 
diuidens  bifariam  angulum  E A D,  occurrcnlque 
parabolx  iterum  inBpundo,cx  quo  ordinatim  ad 
diametrum  ponatur  B D. 

Dico  A D lineam  aequari  lateri  redo. 

Demonftratw. 

QVoniam  AE»BD  xquidiftant, angulus  EABbacqua- 
tur angulo  ABDi  fed  angulo  EAB  ex  hypothefi  x- 
quatur  angulus  B AD , zquales  igitur  fune  anguli  AB  D» 
B AD.- adeoque 'Sclinex  BD  , A D : vnde  A D»1*  Jateri 
redo  p fi  aequalis.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XII. 

Sic  A BC  parabol;  axis  AD,&  ex  Ademilta  linea  AB.patabolae  ite- 
rum occurrat  in  B pundo  ex  quoad  axem  ordinatim  ponatur  B E. 
ducatur  autem  & B D normalis  aiA  B , occurrent  axi  in  D. 

Dico  D E lineam  aequari  lateri  redo. 

. Dcmon/lratio. 

QVoniam  angulus  ABfc  redus  eft,  & B E normalis  ad 
axem  A D , proportionales  « funt  A E , E B,  EDi&EB 
quadrato  xquale  rectangulum  AED  : fed&  EB  quadrato 
xqualeeft  reftangulum  luper  A E latere  redo  , rcftan- 
gulum  igitur  AED  xquale  eft  reftangulo  fub  A E & latere 
recto,  xquaiiscrgo  ED  eft  lateri  recto.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  X I 1 1. 


Atus  redum  axeos , minimum  eft  laterum  redorutn  , reliquarum 
«diametrorum. 


T)moH- 
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parabola. 


A«7 


1 Demon/lratid . 

pArabolat  ABC  axis  fit  B Di 
*illiufque  latus 'redum  B E,  Iit 
autem  Se  alia  quatuis  diameter 
FG>  cuius  latus  redum  ponatur 
F H : dico  BE  minus  clic  latere 
redo  F H i potiatur  enim  A D C 
otdinarimad  axem  > fumpcaqne 
FGtequali  BD,  ducatur  per  G 
ordinattm  ad  diametrum  F G, 
linea  I K.  maior  igitur  eft, , I G 
quam  AD,  & I G quadratum 
maius  quadraro  AD:fcd  IG  quadrato  rquatur  k redangulum  fu  per  HF,FG.  Sf 
EBD  redangulum  zqualc  eft  quadrato  A D, maius  igitur  eft  redangulum  HFG, 
redangulo  EBD:  zquales  aucemfuncex  conftrudionc  BD.FG,  igtturFH  la- 
tus redum  maius  eft  latere  redo  B E : igitur  latus  redum  a xeos  minimum  eft,  &c. 
Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XIV. 


b • hiim. 


Sit  A B C parabola:  axis  B D rriaior  latere  retflo  : Sc  per  D orditlatim 
ad  axiim  pofita  A D C:  faftaq;  D E «quali  lateri  redo , ponatur  E F 
zquidiftans  AC,  iunganturque  DF. 

Dicti  FD lineam atquari line*  DC. 


‘Dtmonflrttio. 

QVortiam  E D lateri  redo  aequalis  eft, quadratum 
FE  zquatur  redangulo  B E D : addico  igitur 
quadraro  DE,  quadrata  FE,  D E fimul  fumpta  ,id 
ell  quadratum  F D,ob  angulum  FE  D redum  zqua- 
lc eft  c redangulo  BDE:  fed  & BDE  redangulo 
zqualeeftquadracum  DC:  zqualiaigltur funt  qua- 
drata FD.DC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO 


OMnis  linea  per  apicem  diametri  a&a,  fle  ordinarim  polit*  xquidi- 
ftans,  fe&ionem  contingit  : fle  contra  qu*  contingenti  zquidiftat 
ordinarim  pofita  eft  ad  diametrum  ex  contaftu  demiflam. 


Dcmdtiftratio. 


CIt  ad  ABC  patabol*  diametrum 
^BD  ordinarim  pofita  ADC:  eui 
per  B vertice  diametri  ponatur  zqui- 
diftans  B E , dico  illam  , contingere 
fcdionchi  in  B . fi  enim  non  contin- 
git parabolam , fecet  illam  in  F : di- 
ui lique  BF  bifariam  in  G,  ponatur 

per  G&D,  linea  GD;  tdm  igitur  . . . 

FB.AC  zquidiftantcs  bifariam  diuidat  G D,  erit  illa  i diameter  ad  quam  ordina- j 
ticn  pofita  eft  A Ci  fed  fle  AC  qnoqoe  ordinarim  applicata  eft  ad  diametrum  B D, 
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cu  ab  illa  bifariam  fecetur;  linea  igi- 
tur AC  ordinarim  pofita  eft  ad  duas 
diametros, quod  fieri  non  poceftialias 
enttnipfi  AC  a:quidiftantesa  diame- 
tris BD  , GD  bifariam  in  diueriis 
pun&is  diuiderentur.  non  igitur  B 5 
fecat,  fed  contingit  fc&ioncm  in  B. 

Sit  iam  EB  contingens,  illique 
xquidiftet  A C:  dico  iliam  ordinarim 
ciTe  applicatam  ad  diametrum  BD. 
fi  enim  non,  ponatur  ALordinatim 
nd  BD,  xquidiftat  igitur  AL  contingenti  BEt  St  quia  AC  quoque  contingenti 
parallela  eft,  iplj  AL  xquidiftat  A C,  quod  fieri  non  poteft,  cilra  in  Apundofefe 
dccuifent.  non  igitur  AL  ordinatim  pofita  eftad  BD,ied  AC  linea  xquidiftans 
contingenti  BE.  Quod  erat  demonfirandum. 

PROPOSITIO  XVI. 


J}Er  datum  in  parabola:  perimetro  pun&um,  contingentem  ducere. 
ConJlruSlio  t!>  danonjlratio. 


atj.i 


Sit  in  ABC  parabolq peri- 
metro datum  punctum  B, 
oporteat  pet  illud  conringence 
ponere.-demifiafit  ex  B diame- 
ter BD,  ad  quam  ordinatim 
ponatur  AC,  cui  xquidiftans 

fier  B ducatur  BE : * patet  il- 
am  cife  contingentem;pcr  da- 
tum igitur  pun&um,  Stc.Quod 
erat  faciendum. 


PROPOSITIO  XVII. 


PArabolam  contingens  conucniat  cum  diametro : ad  quam  ex  pun&o 
conra&us  ordinatim  quxdam  pofita  fit. 

Dico  diametrum  interceptam,  inter  ordinatim  applicatam  6c  pun- 
&um  in  quo  contingens  cum  diametro  concurrit,  a parabola  bifariam 
diuidi. 

DcmonflraUo. 


b fit  tlt- 

JMW4. 


CIt  ABC  conus  quicumque,  feftus  crianguto per  axem  A B C.idiameter  autem 
^baieos  AGB,  fit  AB,  inquaaflumptoquouispundo  E quod  centrum  non  fit 
ponatur  EH  xquidiftans  AC:  fit  EI  normalis  ad  AB:  cum  per  HE,  EI  fiat 
fefiio,  exhibens  parabolam  G Hlipofitoq;  CD,  axeeoni,  perficiatur  parallelo- 

Srammum  CDB,  cuiuslateri  BM  occurrat  EH  produda  in  F:  iundaque  CF, 
lamcrro  AB  prorradx  occurrat  in  K:  ponatur  deinper  I contingens  circulum 
AIB  in  I,  conuenicns  cum  AB  in  L,  pundo  quod  idem  eft  cum  pundo  K:  cilm 
enim  CK,  fit  ad  k FK,  vt  CD  ad  FB  , ideft  MB  ad  FB,  id  eft  DB  ad  EB, 
erit  quoque  DK  ad  B K,  vt  D B ad  E B,  St  diuidendo  B K ad  D B , vt  B E ad 
ED,  fit  componendo  DK  ad  DB,  vt  D B ad  DE  ; proportionales  igitur  fune 

DE, 
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D E,  D B,  D K : igitur  * contingens  per  I pofira  cum  diametro  conuenitin  K.:  idem  * 1 
ergo  pun&umeft  K & L;  viterius  , iungantur punita  CE, Cii  quoniam  igitur*” 
C I linea  in  fuperficie  eft  coni,  triangula  funt,  C B I,  C I K . fle  planum  C I K con- 
tinget conum  in  linea  CI  ponatur  tan<lem  in  plano  CIK  linea  I Fi  continget  il- 
la parabolamin  1:  cum  enim  planum  CIK  conum  contingat,  lineaautem  FI  in 
eodem  plano  fit,  fc  fimul  in  plano  parabola:,  cdmpun&a  K fle  I,  in  eodem  fint,  pa- 
tet FI  contingentem  efleparabolxin  I. 

Viterius  cum  CM  linea  xquidiftans  fle parallela  (it  femidiametro  D B,  xquidi- 
ftat quoque fle xqualis eft  AD:  vnde  AC, DM  parallelz:  fle  quia  FEsquidiftat 
AC  , xquidiftabic  EF  ipfi  DM.-  eft  autem  M D diameter  parallelogrammi  DM, 
in  N a diametro  b C B bifariam  diuifa,  re&a  igitur  FE  in  H,  quoque  ab  eadem  dia-  ^ rert 
metro  biffcfta  eft zquales  ergo  funt  linez  EH,  HF.  igitur  parabolam  contingens, 

&c.  Quod  erat  demonftrandum. 

Quod  fi  pumftum  aftumptum  ipfum  centrum  fit, patet  demonftratio.  eodem  enim 
modooftendetur  OM  efle  contingentem parabolxqux per  lmeas  N D, DO,  8rc. 
ducetur. 

PROPOSITIO  XVII  r. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  B D,  contingant  in  A & B,  ftdta; 

A E,  B E conuenientes  in  E : & E B quidem  AF,  xquidiftanti  B D 
occurrat  in  F. 

Dico  FB  in  E bifariam  efTediuifam. 

a 


E 

c 1 7.  huius. 


V 


A a i Corol- 
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Demon/iratio. 

TCRodu&a  A E conueniat  cum  diametre  in  G,  ponatur- 
* que  ex  A ordinarim  linea  AD.  qUoniam  AD,  EB  x- 
quidiftant.vt  GB  ad  CD,  CcEB  eftad  AD.ideftFB, 
Icd  G B dimidia c eft  G D,  igitur  fle  EB  dimidia  quoque 
eft  FB.  Quod  erat  demonftrandum.  ' 

Corollarium  primum. 

TJIncpatct,  fi  iuncH  AB  quotuis  HI  ponantur  zqui- 

Adiftances  ipfi  FB,  illas  bifariam  a contingente  A G di- 
uidendas. 
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Corollarium Jecundum. 


CF.quiturfecundore£tas  FA,  GB,  item  AE.GE  aquales efteadeoque  & A FE, 
“^G,EB  triangula  xqualia.patet, cum  FE.  EB  zqualcsfint  oftenfx  , & AFE, 
GEB  triangula  fimilia  ob  GB.FA  acquidiftantes. 

PROPOSITIO  XIX. 

JN  parabola  diametri  omnes  xquidiftant  axi. 

Demonflratio. 

CIt  ABC  paraboli  axis  AD,  cui  in  E occurrat 
“^contingens  B E>  pofita^ue  AC  parallela  con- 
tingenti B E. demittatur  ex  B, linea  B G xquidi- 
ftans  axi,  ponaturB  F,  C B D ordinatim  ad  axem 
A D,  & B G produdta  occurrat  concingenti  per 
A duftae  inK : Quoniam  B Ecotingens  eft  & B F 
ordinatim  ad  axem  AD  applicata,  zqualeslunt 
linex»EA,FA.  Sc  quia  BF  communis  altitudo 
ell,  triangulum  E B F, b parallelogrammo  B A ae- 
quale eft : rurfumvt  A F ad  AD.  ficcFB  qua- 
dratum ad  quadrarum  CD,  it  FK  paralletogra- 
mum  ad  parallelogrammum  D K : vt  quadratum 
igitur  FB  ad  quadratum  CD  eft, fic  FKparalle- 
logrammumdadparallelogrammum  DK,  fedvt 
FB  quadratum  ad  quadratum  CD  , fic  EB  A 
c triangulum  e ad  triangulum  C A Di  igitur  vt  F K parallelogrammum  ad  paraltelo- 
grammum  DK,  fic  EBF  triangulum  eft  ad  triangulum  AC  D.-& permutando  vt 
FK  parallelogrammum  ad  triangulum  BFE,  fic  DK  parallelogrammum  eft  ad 
triangulum  ACD:  aequalia  autem  oftenfitfunt,  triangulum  BFE  & parallelo- 
grammum FK ; zqualia  igitur  funt  DK  parallelogrammum  St  triangulum  A C D: 
& ablato  communi  AGHD,  aequalia  remanent  triangula  A GK.CHG.  vnde 
Cr, nU-  cum  fimilia  quoque  fintob  AK,CH  xquidiftantcs,  xqualia  funt  latera  fKG,  GH, 
"«i"»-  &CG.GA  ; diuifa  igitur  bifariam  eft  AC.  eodem  modo  fi  IK  ponatur  xquidi- 
ftans  C A,  & ex  K diameter  pofita  fit  LK  occurrens  B E contingenti  in  L,  often- 
Bl'  detur  IKinM,  biflecari  a linea  BG  : diameter  g igitur  fcdlionis  eft  BG  : quare 
cum  EB  contingens  fit  quarcunque.adcoquc  Sc  BH  ququis  aequidiftans  axi, patet 
diametros  omnes  axi  aequidiflare.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Ex  quo  (equitur  diametros  omnes  in  parabola  efte  parallelas. 

X X. 


a liid. 
b Ptr  tlt- 
mtnt m. 

c i.htuut. 


d l.S/xii. 


PROPOSITIO 

OMnis  contingens  per  extre- 
mitatem ordinatim  politae 


ducta,  cum  illius  diametro  con- 
uenit. 

‘Demonjlratio. 

DOfita  fit  diameter  B D , ic  ad  illam 
1 ordinatim  applicata  AC:  agatpr^s 
per  A contingens,  dico  illam  B D dia- 
metro occurrere  dudacnim  diame- 


r f pc  I \ vs.buisvav  . uuvtauiUUU14IU6 

hi».  Umm,  tro  A F K zqaidiftabic  illa  B D.vnde cum  A E fecec  A F xquidiftantium  vnam.alte 

I PtrtU-  1 C L:-  r s I j n j 

menta. 


■ L»  a/»t  vu>u  IWi*'-  WWW  /l  r AVJUiUiU4IUiU 

ram  quoque  D B, « produ&a  imerfecabic.Q^iod  erat  dcmonftrandum 


CfiroU 


* 
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• Corollarium. 

TTInc  patet,  quafcumquc  duas  contingentes  parabolam,  conucnirc  in  aliquo pun- 
Alito  extra  ieitioncm : patet  ex  iam  demonilratis. 

PROPOSITIO  XXL 


COntingentes  adtx  per  excrema  ordinarim  applicatx  cum  ciufdem 
diametro,  in  vno  eodemquc  conueniunt  punito. 

Demonflratio. 

Clcad  ABC  parabola: diametrum  BD,  ordina- 
^tim  applicata  A C, dico  contingentes  per  A & C 
duitas,  diametro  B D occurrere  m vnocodcmque 
punito  D.  dcmonitrariQ  patcr,cnm  pars  diametri 
a lectione  tc  contingente  inccrcepta  aqualis  Iit 
portioni  a (c itione  Sc  ordinarim  applicata  inter- 
ceprac.  igitur  contingcntcs.&c.Q^iod  erat  detnou- 
Braodum. 

PROPOSITIO  XXII. 

JJErdatum  punitura  in  perimetro  parabolxdiamecrum ducere. 

Conflruflio  & demonflratio. 

Sit  in  ABC  perimetro  ailignatum 
punitum  B,  ex  quo  oporteat  diame- 
trum ponere  : duita  quauis  (ccanre 
B E>  exhibeatur  illius  diameter , H F, 
cui  per  B aiquidiftahs  ponatur  BD:pa- 
tet  illam  b ieitionis  cfle  diametrum:  a 
dato  igitur punito,  &c.  Quodcrat  fa- 
ciendum. 

Corollarum. 

EAdem  omnino  praxi  rtemur,(i  ex  dato, extra  vel  intra  fcitionem  punito  D.diame* 
trum  oporteat  poncrc.conltruitio  & dcmonftratio  patet  ex  prima  propofitione. 


a ykuimt. 
bt  yhwMi. 


PROPOSITIO  XXII I. 


D 


Atx  parabolz 
axem  exhibere. 
ruBio  & demon- 
flratio. 

BC  parabola  cuius 
n oporteat  exliibe- 
lancur  duat  quatuis 
I?  DE,  AC  quaru 
ibeatur  diameter 
d quam  ex  E & C 
litet  ducantur  EG, 
alteraqne  illarum,  ^ 

! G bifariam  diuifa  / 


A a a a 
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57i  PARABOLA. 

in  H ponatur  pes  H atqoidiftans  diametro  BF.dico  illam  axem  efie.  quoniam  enim 
b'I  fa»!7,  diametro  BFaequidiftat,erit*ilIa  quoq;  diameter  feflionis.&quia  zquidiftancium 
ci.d^Ui.  EG>CM  vnam ad rcflosbifecat  angulos, bifecabit  Jcb  alteram, ad  reflos : axii « igi. 
**““•  tur  lectionis  eft  K Li  exhibuimus  ergo,  tcc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  XXIV. 

Mnis  linea  in  parabola  axi  xquidiilans.fcftioni  in  vno  tantum  pun- 
<fto  occurrit. 

* Demonjiratio . 

pOnacur  ABC  parabo);  axis  BDi  8caliaqn;uis  eiarqui- 
1 di  Itans  ACdicoaAC  in  vno  tantum  punflo  fcflioni  oc- 
currere i fin  vero,  occurrat  iterum  in  C : & ponantur  ordi- 
narim ad  axem  refl;  A E,C  D : erit  igitur  vt  BE  linea  ad 
lineam  BD,  Gc  EA  quadratum  ad  quadratum  DC  > quod 
fieri  non  poreft  , cum  AE,  CD  quadrata  xqualia  fint 
intcrfc,(ob  A Dparallelogrammum)  te  BE  linea  minor  re- 
fla BD.  igitur  AC  diameter,  parabola:  tantum  fcm;l oc- 
currit; Quod  fuit  demon  lirandum. 

PROPOSITIO  XXV. 

O Mnis  linea  in  parabola,  qu* non  eft  diameter  (etflioni  occurrit  in 

d ‘ 


'duobus  punitis. 


. Dtmonflratio. 


• iDtfrt- 
trtf,mbw. 


f CercU. 
fnmA  htt- 


DOnatur  ABC  parabole  axis  BD  , 3c  linea 
K D que  non  fit  diameter,  dico  illam  ieflio- 
nibis  occurrere : Quoniam  K D non  eft  diame- 
ter adeo^ue  axi  non  xquidiftar.produda  nccef- 
Sario  illi  occurret  in  punflo  quouisD  (cum  in 
epdem  plano  cxiftatjquod  fi  D punflum  fuerit 
intra  parabolam,  ponatur  cx  D ordinatim  DC, 
• & per  C diameter  EF  i occurret  illa  feflioni  in 
vno  tantum  punflo  i 4r  quia  eadem  axiequidi- 
ftat  produfla  quoque  occurret  K D produflx 
in  F punflo  , quod  extra  feflionemeft.  vnde 
■KDF  prius  neceifario  occurrit  in  punflo  quo- 
uis  E.  dufla  igitur  ex  Eordmatim  EG  fiant  pro- 

Sirtionalcs  BG.BD.BH  pofiraque  ad  H or- 
narim linea,  occurrat  ipii  K D in  puncto  quo- 
uis  A.  quoniam  B G , B D , B H ponuntur  pro- 
portionales.erit  HD  ad  D G,  vt  HB  ad  BD, 
& HD  quadratum  « ad  quadratum  DG.  vc 
• - HB  quadratum  ad  quadratum  DB  , id  eft  vt 

+ H B linea , ad  lineam  B G fedArt  HD  qua- 
dratum ad  quadratum  DG.  fic  HA  quadratum  ad  quadratum  GE.-igiturvtH  B 
linea  ad  lineam  BG>  <ic  HA  quadratum  ad  quadratum  GE,  vnde  punctum  f A 
eft  ad  parabolam,&  D K,  linea  axi  non  parallela  vtrimque  feccioni  occurrit. 

Sivero  DK  linea  occurrat  axi  extra  lectionem  , patet  antd  parabol;  occurrere 
in  puncro  quouis  E : cx  quo  ducta  ordinatim  linea  E G,  fiam  BG  , BD,  BH 
proportionales , & ex  H ducatur  H A parallela  E G,  occurrens  K D linee  in  A. 

quo- 


cr 
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PARABOLA. 

quoniam  igitur  eft  HB  ad  BD,  vt  BD  ad 
BGi  erit  componendo  permutando  HD  ad 
DG,  vc  DB  ad  BG  . eft  autem  vt  HD  ad 
DG>  fic  AH  ad  EG,  ergo  vt  DB  ad  BG, 
id  eft  per  conftru  etionem  B H ad  B D,  fic  A H 
ad  EG.  vnde  llHA  quadratum  ad  quadra- 
tum GE  eft  vt  HB,  quadratum  ad  quadra- 
tum BD,  id  eft  (ciim  HB,  BD,BG,  Une  conti- 
nui,) vt  H B linea  eft  ad  lineam  B G , ac  pro- 
inde punctum  A eft  ad  parabolam , Sc  A D li- 
nea lectioni  bis  occurrit.  Quod  fuit  demon- 
ftrandum. 

Corollarium. 


37) 


TTlnc  pulchra  educitur  propofitio:  nimirum  li  B G,  B D,  B H ponantur  continu* 
AJ&exG  ordinarim  linea  GEi  agaturquepcrpuncca  E 8c  D linea , occurrens 
rcctz  cx  H ducta:  &:  ipfi  G E parallela;  in  A : quod  punctum  A fit  ad  parabolam, 
dcmonftratio  habetur  in  priori'  propolitione. 

Sequitur  (ccundo  nullam  lineam  parabolae  in  pluribus  quam  duobus  punctis  oc- 
currere. Cum  enim  parabola;  fcctto  fit  coni , & ipfi  cono  nulla  linea  , in  pluribus 
quam  duobus  punctis  occurrar , patet  nec  vili  lectioni  conicae  , lineam  in  pluribus 
quam  duobus  punctis  occurrere. 


PROPOSITIO  XX  VI. 

\ 

PAraboIam  ABC  fccent  dux  quxuis  parallelz  A D,B  C quarum  dia- 
meter ponatur  E F. 

Dico  iundas  A B,  D C diametrum  in  eodem  pundo  G decurtare : & 
C fi  £>C,fi  D xquidiflent  iundzq;  A B,C  B conueniancin  G.dico  G pun- 
dum  crte  in  diametro  linearum  B C , A D. 

\ , 

[ Demonflratio . 


QVoniam  EF  diameter  eft  redarum 
B C,  A D,  igitur  diuifz  lunt  bifariam 
B C.  A D in  pundis  F fic  E.  vnde  vt  A E 
adBF.ficeft  AG  adBG:  hoc  eftEG 
ad  FG-  fcd  vt  A E ad  BF,  ita  ED 
F C;  igirurvtED  adFC.uacft  EGad 
FG;  hoc  eft  DGad  CG.  igitur  pundu  ^ 

G commune  eft  tribus  lineis  A B , D 
E F. Quod  fuic  primum.. 

Idem  quoque  oftenditur  fi  G pandum 

cadat  intraparabolam.fi  iam  ponantur  A D,  BC  parallelz, & iunctz  AB.CD  con- 
ucmanr  in  puncto  quouis  G,  dico  G punctum  eiTc  in  diametro  ad  quam  B C,A  D or* 
dinatim  ponuntur. 

Diuifaenim  B C bifariam  in  F demittatur  cx  G per  F linea  G E : quoniam  igi- 
tur AD,  BC  zquidiftant.erit  A E ad  ED,  vt  BF  ad  FC;  fed  BC  in  F bifariam 
ponitur  diuiCt,  igituric  AD  in  E,  * quoque diuifa  cftbifariam.-vndeGE  diameter 
eft  linearum  B C,  A D;  &rc.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


Aaa  ) 


PRO* 


Digitized  by  Google 


374 


PARABOLA. 


Sit  ad  ABC  parabolz  diametrum  BD  ordinarim  applicata  AC, a- 
ganturq;  per  A & C,  contingentes  AD,CD,  conuenient  ili?  cum 
diametro  in  D:  tum  pun&um  fumatur  B,  quodcunque  in  diametro  BD: 
& ex  B redta; ponantur  B E,  B F,  zquidiftantes  contingentibus, parabo- 
1?  vero  occurrentes  in  E & F. 

Dico  iundtam  EF  zqmdiftarc  AC,  adeoq;  ordinatim  cflc  politam 
ad  diametrum  BD. 

Demonttratio. 

I ' v' 


Ctrol/d- 


D Emittamur  ex  A St  C,  diametri  AK,  CL  occurrentes  reftis  B E,B  F m L Si 
K:produ3xqucEB,F  B;  contingentibus  occurram  in  H Si  G:  erit  igitur  H D, 
GB  parallclogrammum  , St  HG  biiTe&a  a diametro  DB,  zquidiftant  ergoH  G, 
ACidcquia  A D,B  E quoque  parallelz  funr,  aquantur  HG.AM:  fimiliter  cum 
xquentur  H G.NC.rcttx  AM,NC  xquales funt : eft  autem  AC  in  O,  bifariam 
diuifa,  xquantur  ergo  & reliquz  M O,  O N : quare  vt  A M ad  M O , fic  CN  ad 
NO.  fcdvt  AM  ad  MO  fic  A K ad  BO;  Si  vt  CN  ad  NO,  fic  LC  ad  B O, 
igitur  vt  AK  ad  BO  fic  CLad  BO,  xquales  ergo  funt  diametri  A K,CL: 
quia  vero  E B,FB  contingentibus  xquidiftanc,  portiones  illarum  parabott  interce- 
ptz,  inaK  8f  L bifariam  funt  diuifx.VIterius  ponatur  per  E zquidiitans  AC  , li- 
nea E 1\  occurrens  parabolz  in  E Si  F,  re&x  BF  in  P.  quia  igitur  AC  biiTcifta 
e()  a diametro  B D,  erit  Si  E F ab  eadem  in  R bifariam  diuila  i Si  E R,R F xqua- 
les inter  ie;  quia  vero  AC  xquidiflat  H G • xquidiftabuntquoque  EP,  HG:  5r 
F.Pquoqivt  HG,  adiamerro  BD  bifie&aeft:  xquantur  igitur  RP,R  F:Si  punita 
FPvnum  idemq;  fune : cftquc  F communis  inrcrfefho  linearum  EF , B F cum  pa- 
rabola: xquidilfant  igitur  EF,  AC,  H G.  Quod  erat  demonftrandum. 
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Corollarium. 

EX  his  (equitur  primo : polita  E F ordinatim  ad  diametrum  B D quam  in  D fecent 
contingentes  duae  AD.C  Dtlincas  ex  E & F duflas  ipfis  AD,CD  xquidi- 
ftantes diametrum  quoque  B D,  in  vnoeodemquepunaoMccuUare. patee demon- 
Aratio  ex  prarcedcnti,  cuius  conuerla  eA. 

Sequitur  fecundo:  polita  AC  ordinatim  ad  diametrum  BD  dcmillilque  ex  A 
8c  C squalibus  diametris  AK’,CL,  quod  rc«As  per  K tc  L,  ordinatim  polita:, 
DK  diametro  occurrant  in  vnoeodemquepun&o.  patet  ex  ante  diclis  demon  Ara- 
tio, cum  tangentes  per  A St  C a&at,  ordinatim  per  K ScL  poAtis  atquidiAent,  Se 
BD  diametro  in  vno  eodemque occurrant  pundto. 

Sequitur  tertio:  lineam  (C^T)  conjungentem  punfta  , in  quibus  rctSa:  (BE, 
BF)  contingentibus squidiftantes , paraboli; occurrunt,  $quidiAarcreft*  (EF)  ex. 
trema  linearum  B E,  B F coniungcnti  .adeoque  lineas  QT,AC,EF  cfleparallc- 
hs.  ex  ante  ditiis  dcinonftracio  manifeAa  e A. 


PROPOSITIO  XXVill. 


E^Sto  ABC  parabola: diameter  BD,in  quaaffumpto  pun&o  quouis 
uD,  demittatur  D E fecans  parabolam  in  duobus  punitis  A & E & ex 
E ordinatim  ponatur  E F,iundtacjue  FD  accurrat  parabolq  in  C. 

Dico  EF,  AC  lineas  zquidillarc. 


‘Dtmonflratio. 

SI  enim  non  fintparallelq,  ponatur  A G 
atquidiAans  EF,  &ex  F per  G, duca- 
tur F G,conueniet  illa  cum  diametro  BD 
a in  D , cA  autem  ex  conftruflione  DF 
linea reflaoccurrcm  feftioni  in  C;igitur 
rc&a  F G D,  eadem  e A cum  F C D vnde 
& pun&um  G idem  cum  C punflo,  igitur 
afquidiAant  E F & AC.  Quod  fuit  de- 
monArandum. 

PROPOSITIO 


XXIX. 


A Equidiftent  in  parabola  quouis  lines  AC,  E F,  iun&ifq;  AE,  CF 
ponacur  alia  quxuis  G H parallela  A C,  occurrens  iuntftis  A E,  C F 
in  I 8i  K. 

Dico  G I,  K H lineas  efle  inter  Ic  xquales. 

Dcmonjlratio. 


TpOnatur  L D diameter  refiarum  AC,GH.  Quoniam  HG  qquidiftat  AC  ordi- 
natim pofita:, erit  H G inD  •>  bifariam  diuifa : cA  autem  ID  zqualis  DK  curo  b 

Ac 
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* *<.*“•'  fit  ID  ad  DK.  vt  AL  ad  LC  fquia  EA,*PC  line*  in  idem  minAum  diametri 
conueniunc } igitur  & rciiqux  1G>  HK  quoque  fune  xqualcs. Quod  erat  deraon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XXX. 

AEquidiftet  rurlum  in  A B C 
parabola, redi  AC,E  F,po- 
nanturque  per  A & C diametri 
A G,  H C occurrentes  EF  line* 
in  G & H. 

Dico  EG,FH  lineas  efle  inter 
fe  squales. 

Dcmonftratio. 

POnatur  ID  diameter  linearam 
AC.EP.  Quoniam  EF,  AC  li- 
neae ordinatim  polit*  funt  ad  diametrum  ID,  erunt  AC>EF  in  D & I bifariam 
diuifae,  fed  & GH  in  D bifariam  eftdiuila  , cdm  GH  squalis  (it  rc StK  A C, igi- 
tur rcliqux  E G,H  F,  funt  inter  fexquaies.  Quod  erat  dcmonflranduqi. 

PROPOSITIO  XXXI. 

DAto  angulo  ABC  & pundo  in  illo  D , o-  * 
portctperB  8£  D parabolam  deferibere  cu- 
ius diameter  (It  BC  & A B eandem  contingens. 

Conflrufho  & demonfbatio. 

DVcaturcx  D linea  DC  parallela  A B occurrens  BC 
line{  in  C : fiarque  vt  BC  ad  D C,  fic  DC  ad  AB, 
erit  A B latus  redlum  parabol;  quxfitq , ac  proinde  de- 
terminata eft  parabola  que  petebatur. 


I 

P A- 
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ipto  quouis  pun&o  D,  edu- 
D C conftitucntcs  angulos 


E , C F ordinarim  ad 


& conrra. 


, 3"» 


Linearum  in  parabola  tam  continuam , quam  difiretam 
contemplatur  proportionem. 


Sit  A B C parabola:  axis  A D , in  quo 
canturex  D ad  pcripheriam  lincx  D 
ADB,  CDF  xqualcs  ,■  tum  rc&x  ponantur  I 
axem  A F. 


\lllt  a*  * • 

Dico  A E,  AD,  A F,  in  continua  cfle  analogia 
Demonflratio. 


QVotiiam  EB  , CF  ordinarim  pofux  funt  ad  axem, 
anguli  BED, CFD  redii  funt:  xqualcs autenl  po- 
nuntur anguli  B D E,  C D F;  fimilia  igiturlunt  triangu- 
la BED,  CF  D:  8c  vt  EB  adFC.GcED  ad  FD:ra- 
tionis  autem  EB  ad  CF,  duplicata  eft»  ratio  A E ad 
A F,  ergo  8t  duplicata  eft  rationis  ED  ad  DF.-  vnde 


a ilmm.  ut*-** 


AE,  AD,  A F,  continu$fimt  proportionales.  vt  facile 
deducitur  ex  prima  de  progrefl.  Geometricis. 


Sintiam  proportionales  AE.AD,  AF,pofiti(que  or- 
dinatim  BE,  C F:  iungantur  BD.CD  : dico  angulos 
BDE,  CD  F aiquan.cum  proportionales  Gnt  A E,  A D, 

AF,  ratio  AE  ad  AF  duplicata  eft  rationis  AD  ad  ' 

A F id  eft  E D ad  D F , fed  etiam  ratio , A E ad  A F, 
duplicata  eft  rationis  BE  ad  CF,  igitur  vt  EDadDF, 
fic  BE  ad  CF,  & vt  DE  ad  BE1,  fic  DF  ad  FO  vn- 
de cum  anguli  proportionalibus  laceribus  contenti  redii  fine , fimilia  funt  triangula 
BED, CFD,  & anguli  BDE, CDF  xqualcs.  Quod  erat  demonftrandum. 


rarjprt 

«/f  <l« 


Sit  ABC  parabol?  diameter  AD  diuifa  in  H,DF, 
vt  A H,  A D,  A F cocinuc  fint  proportiorules:po- 
oantur  autem  ordinarim  linc^  HG,  D B,FC. 

Dico  illas  in  continua efic  analogia. 


Demonflratio. 


PAteticdm  AE.AD.AF  fint  cominuf  proportionales 
& duplicatam  rationem  habeant  linearum  G H,B  D,C  F. 


r% 


B b b 


P R O- 


s\ 


E Sto  ABC  parabolf  axis  AD  aequalis  lateri 
r 


j redo,  dudacjue  ordinarim  linea  quacunque 
EB,  iungantur  AB. 

Dico  A E,  A B,E  D lineas  efle  proportionales. 


Demonstratio. 


QVadratum  A.B  iqualc  eft quadratis  AE,EB:  fc4 


- ...  - 

$A  <-  \^Srer*~'  ■&,  tr/ ^ ( ( 

Us*r*+  t-£r-*+s£sJo3 , 


-EB  quadrarum  zquatur  rcftaugulo  E AD;  igitur 
quadratum  AB  xqualecft refl angulo  F.ADvna  cum 
quadrato  A E,  id  cfl  re&angulo^  E D.  quare  A E.  A B 
E D linea;  funt  proportionales. Quod  erae  dcmonftun- 
dum. 


£.vJv  . ,*  < 


•TJ  Arabolam  ABC  cuius  diameter  A D contingat  in  A linea  A E,  de- 

1 n ““ 


miflifij;  ex  A lineis  AB,  AC  qui  paraboli  occurrant  in  B Se  C 
vt  anguli  E AB,  DA  C iqualcs  fincdudilque  ordmatim  B F,  C D,  in- 
ueniatur  A G,  media  inter  AF  Se  A D. 

Dico  A G iquari  lateri  redo;  Se  fi  anguli  E A B,  D A C iquales  fue- 
rint, Se  A G linea  iqualis  lateri  redo,  dico  A F,  A G , A D efle  propor- 
tionales Se  fi  A F,  A G,  A D fuerint  continui,  Se  A G media  iqualis  la- 
teri redo : dico  angulos  E A B,  D A C efle  inter  fe  iquales, 

ts 

v Demonfiraiio. 


t~\Vcarurex  G ordinarim  linea  GIT.  Quoniam  an- 
^gulus  D AC  ex  liyporhefi$qualis  e (1  angulo  E A B, 
addito  vel  dempto  communi  angulo  B A C , angalus 
B AD  iqualis  eft  angulo  E A C,  id  eft  ingulo  ACU; 
(ob  AE,CD  parallelas)  iqualcs  autem  lunt  Se  an 

d T'  a pn  * : l.  aut?  a i ■ 


guli  BFA,  C DA,  triangula  igitur  ABF,  ACDin- 
tet  fe  flmilia funt  Se  vt  B F ad  f'  A , lic  AD  ad  DC, 


vnde  FAD  redangulo  , iqualc  rcSangulum  BF. 
CDi  eft  autem  FAD  rc&anguloct  hypothcfi  qqua* 
Ic  quadratum  A G , Se  quadratum  H G iqualc  re- 
dangulo  B F,  C D,  ciim  B F,WG,C  D linei  ptopot 

im  A( 


tionalcs  fint  per  pcnnultimam;igitur  quadratum  A G» 
iqualc  eft  quadrato  HG.Sc  A G linea  aqualis  linex 
H G > adeoque 1 Se  lateri  rcclo.Quod  erit  primnm. 

Sitiam  A G linea  iqualis  lateri  refto  , & anguli 
E A B,  D A C squales,  dico  AF,  A G,  A D in  conti- 
nua cllc  analogia  Si  cmm  non  lint  proporiionalcs,in- 
ueniatur  inter  A F Se  A D media  A I:  cric  igitur  per 
• primam  partem  huius  linea  AI,  iqualis  laceri  rfdo, 
b lUi.  badeoque&  AGlinci.quare  AF,  AG,  AD  in  continua  lunt  analogia,  nec  qdxuis 
alia  media  inter  AF  Se  AD.prittr  AG.  Quod  erat  fecundum. 

Rurfumfit  AG  iqualis  lateri  reflo,  8c  A F,  A G,  A D proportionales,  dico  an- 
gulos EAB.DAC  efle  inter  fe  iquales.  quoniam  enim  A F,  A G,  AD  continui 
lunt  proportionales,  F A Dreflangulu  iqualc  eft  quadrato  AGid  eft  quadrato  HG; 

(ed  & 


PARABOLA.  ?7> 

fedSc  H G quadrato  a-qualc 1 clt  rcftangulum  BF,C  Di  igitur  4c  reflangnloFA  D ’ **!)**■ 
xquatur  rcdtangulum  BFCD:  vndevc  AF  ad  BF,  fic  CD  ad  AD  ; sequalcs 
autem  funt  anguli  AFB,  ADC  lateribus  proportionalibus  contenti,  igitur  tri- 
angula AF  B , ADC  inter  lie  llmilia  Tunc  > tc  angulus  B AF  «qualis  angulo 
ACD>id  eft  angulo  E AC:  demptoergo  communi angtilo  BAC>  manet  angulus 
EAB  zqualis  angulo  CAD-  Qnod  erae  demon  lirandum. 

, ' . , T • ‘i  **’  ‘ 1 ''**•"  • 

, ■ . Corollarium i 

TIfdem  politis  (ceditur  triangula  .B  AF,C  AD  efle  inter  fe  fimilia.  patet  per  ptl- 
*mampartem  przccilcntis  propoiitionis. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Sit  A B C parabolx  diameter  AD.  diuifo  »n  £ & F vt  A E,  A F,  A D 
fint  proportionales , & A F media  zqualis  taceri  redo: politis  autem 
ordinarim  lineis  EB,FG,DC,cx  A atiG,  ducatur  redta  AG  occur- 
rens EB  linez in  H.  . . ^ . . . 

Dico  A D,  D C,  Ffj,  EB,  E H lineas  continue  cite  proportionales. 

’ i : V f ili  i 

Demonjlratio. 

■ • vj  i iilii  <J/  i"-  • 

QVoniam  AF  zqualis  eft  lateri  roio,  GF,F  A 
b line*-  «quales  lunt : ratio  igitur  A-F  « jd  AD. 
id  eft  GF  ad  AD  , duplicata  eft'  lationis'  GFad 
CD  tproportionalesigiturfunt  A D.CD.  GF.quia 
vero  AD.AF.AE  lunc  continuar  , etiam  J CD, 

G F,  B F proportionales  runt;cominuant  igitur  ean- 
dem rationem  AD,C  D,C  F.BE.deinde  cilm  rado 
A F ad  A E,  id  eft  GF  ad  HE.  duplicata  Iit  ra- 
tionis GFadBE,  proportionales  quoqupdjmt  GF> 

BE,  HE;  continua;  igitur  lunc  in  eadetnlratione 
AD,  C D,  G F,  B E,H  Etquod  erat  demonftrandum. 

- T!  *DU.  * ’/ 

.:  Corollarium.  -■  ' 


b f hUmi. 


tTInc fc qui tur  AE,FB, FG»CD  quoque  in  con-/  J 

AAftrjyacffc  analogia  : ratio  enim  APm-AE»  id 

eft  GF  ad  B E,  duplicata  eft  rationis  GF  ad  BE»proportiona!es  igitur  funt  A- E, 
BE,GF:fcd»t  BE  adGF.fic  GF  eft  ad  CD,  cum  AE,AF,  AD  fint  conti- 
nuae ; proportionales  igitur  fune  A E , E B,  G F,  C D. 

PROPOSITIO  XXXVII. 

E Sto  ABC  parabola:  diameter  AD  diuila  in 

E & F,  vc  A E,  A F,  A D line*  fint  propor-  / 

nonales,  & A D extrema  aequalis  lateri  redo;  du-  / 

canrur  autem  ordinatim  lineq  EB,FG,  DC.  

Dico  A E ad  EB,  duplicatam  habere  ratio-  / — — — * 

nem  eius,  quam  habet  AF  ad  FG,‘  “ f 


Drmou- 
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...u  r.  ; «.  .i.  : ' c Demon/lrano. 

- '•  '"d  • ■ 1 

/"iVoniaa»  AE,  AF.  AD  Itncic  ponantur  continuic. 
a / i.(|  ''■^roportw>oa<<sq«oqiie  erunr  EB,  F G,  1)  C:  ponmir 

/ j anum  AD  prwna iotlci  AE,  AF,  AD  xquith  latert 

,/  recto  , adcoque»ipfi  DC  prima:  ferici  E B,  F G.  D C, 

5/- ) igitur  b AlUmea  ad  lineam  EB  tertia  ad  tertiam  du- 

. / _ , |y  plicatam  habet  rationem  eius  quam  habet  AF  ad  EO, 

fecunda  ad  fecundam.  Quod  erat  dcmonftraadmu. 

/ D 

_/ — , , Corollarium, 

/ 

• T Tlnc  fcquitur  reflungulum  EAF  ad  rcflahguluu) 

l **EBFG  raliimem  habere  triplicatam  eius  quam  ha- 

bet A F bneo  »d  linearer  EO.  «ft  enua  ratio  rcflanguli  E A F ad  rcflangulmn 
EBFG  fptjapoijtaqXjA  E ad  Eg,  Jc  AF  ad  Fft  led  ratio  AE  ad  EB,  dupE>. 


cataelt  rationis  A F ad  FG.  igitur  reflangulum  E A F ad  rcdtangulum  F.  8 F G- 
triplicatam  habet  ratioccti)  eius  quam  habet  A F linea  ad  lineam  F C- 

- ■ : • "a!:;  '•  ■■■-  l.  : 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Sit  ABC  parabo!* diameter  AD  diuilain  E fle  F,vt  A E,  AF,AD 
lincz  fine  proportionales , Se  A F media  zqualis  lateri  rc<5o  , po- 
nantur autem  ordinarim  line$  EB,DC;iungwuurquc  A B,  AC. 

Dico  A B ad  AC , rationem  habere  triplicatam  cius , cuius  EB  ad 
DC  cft  duplicata.  . F.)  u-.--  r> , x-.-.:-. 

• ;n  10’  ;• ' V ' o-  - 

■™;  Dtmon/lratio. 

-,1  lil  ere :..l  ::  . *.  I v - 

TYVeaturordfnaetm  linea  FG.  Quoniam 
'A~y  a E,  A P,AD  linea:  propottionJes  fune, 
y yy  * ‘fle  AF  media  zqualis  lateri  reflo,  triangula 

/ y/  AEB.ADC  c limilia  limt.adcoque  vt  AB 

a _ / /y  < ad  AE,  ficAC  ad  CD:  fic  muertendo  per- 


e Ctttll.ff. 


dCarttli*. 


PROPOSITIO  XXXIX. 

AXisparabol*  ABC  diuifus  fit  in  continue  proportionales  ,•  & A D 
quidem  media  exiftat  inter  AE.AF,  AG,  AH.  du&ifijj  ordinarim 
ad axemre&is  EI,  FK,  DB, GI , HC  , ponantur  quoque  DI , DK. 
D L,  D C. 

Dico  rationem  DI  ad  D C duplicatam  eius  elle  quam  habet  KD  ad 
DL. 

Drmto- 


PARABOLA. 

Dcmonjlratio. 

QVoniam  eandem  continuant  rationem 
AE.AF,AD.AGiAH,  proportionales 
quoque  f'untJE  I , F K,  DB,  GL,  HC.  quia 
vero  ratio  A E ad  A H , duplicata  cft  tam  ra- 
tionisEI  ad  CH.qudm rationis  ADadAH, 
id  eft  *>  E D ad  DH  , cum  A E,  AD,  A H, 
proportionales fint, ratio  EDad  DH, eadem 
cft  cumrationc  EI  adCH : fimilia  igitur  Tunc  ‘ 
triangula  IED.CHD  : quare  ID  ad  DC, 
vt  E D ad  D H,  ideft  A Had  A D,  fcoceft  in 
duplicata  rationis  1 E ad  BD.  fimiliter  often- 
dentur  triangula  F K D,  G L D fimilia,  & K D 
effeadLD,  vt  FD  adGD,  id  eftvt  AFad 
AD,  id  cft  in  duplicata  rationis  KF  ad  BD: 
fcd  ratio  IE  ad  BD,  duplicata  cft  rationis 
K F ad  BD , cum  1 E,  K F,  B D proportiona- 
les fint,  ratio  igitur  ID  ad  CD,  duplicata  eft  eius  quam  habet  rD  ad  L D.  Quod 
erat  dcmonftrandum- 

CoroUarium. 

CI  iam  AD  fuerit  media  inter  feptem  continue  proportionales  quarum  extrema: 
JAE,AH,  fimiliter  oftendetur  ID  ad  DC,  nimirum  duas  extremas  triplicatam 
habere  rationem  cius  quam  habeat  K D »d  D L,  dux  quoque  extremas : St  fiede 
reliquis  accrefat  fcinpcr  proportio.  ‘ , . s , 

PROPOSITIO  XL  .ui'  a-  ' 


■’  > 


E Sto  ABC  parabole  axis  A K diuifus  vt  A E,  A E,  A G,A  D,A  H,  A f, 
A K fint  continuae  proportionale»,  Sc  A D media  totius  fenei  aqua- 
lis lateri  re&o.du<feifij;ordinatim  lineis  EL,  FM,  GN,  DB,  HO,  iP, 
KC,  iungantur  AL,AM,  AN, AB, AO,AP,  AC. 

Dico  rationem  A M ad  A P duplicatam  effis  rationis  ANadAO&AL 
adACrationcm  triplicatam eias  quam  habet  AN  ad  AO,acqucica  de- 
inceps in  infinitum  procedendo  inuenietur  augmentum  vnius  rationis. 

. Bbb  j Dtmn- 
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}ii  PARABOLA, 

r*  Demonjiratio. 


A 


t-  1 

QVoniam  AE.AF.AG.  AD  ,Scc.  funt  continui  proportionales  k totius  feriei 
media  ponitur  A D;  erunt  quoque  A F,  AD.  A I continui  proportionales,  ni- 
mirum fecunda,  quarta,  Sctex ta.  vnde  cum  A D media  iqualis  ponatur  lateri  redo, 
• l**“«.  erit  ratio  AM  ad  AP,  triplicata  eius ‘cuius  duplicatam  habet  MF  ad  PI:  eft  au- 
tem ratio  MF  ad  P l.duplicata  rationis  MF  ad  BD,cum  MF.BD,  PI  fint  pro- 
portionales; igiturratio  AM  ad  AP,  triplicata cftrationisMFad  B D,  ideftfextu- 
pheata  eius  quam  habet  N G ad  BO,  quia  MF,  NG.BD  funt  continui,  eodem 
modo  cum  A G,  AD,  AH  fint  proportionales, oftenditur  rationem  AN  ad  AO, 
triplicatam  elleeius  cuius  duplicatam  habet  NGad  O H,  id  eft  triplicatam  eius 
quam  habet  NG  ad  BD.  vnde  cum  AM  ad  AP.  oftenfa  fit  rationem  habere  fex- 
tuplicatam  ipfius  N G ad  BD, patet  rationem  AM  ad  AP,  duplicatam  efle  ra- 
tionis A N ad  A O-  eadem  prorfus  methodo  oilenditur , rationem  A L ad  A C, 
triplicatam efle rationis  AN  ad  AO.S?  fiede  cqteris. Quod  fuit  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XLI. 

Sit.  ABC  paraboli diameter  BD,  diuifa in  E & F,  vt  B E,B  D,  BF 
fint  proportionales,  & B D media  «qualis  lateri  tedo , ponancurc^uc 
per  E & F ordinatim  linei  AC.HK: 

Dico  lun&as  AB,HB  ipfis  CB,KB  efle  proportionales. 


b 1M. 


‘Demonjiratio. 

QVoniam  BE,  BD,BF  continui 
funt  proportionales,  & B D me- 
dia iqualis  lateri  rc&o,  ratio  *•  AB  ad 
H B triplicata  eft  cius , cui  us  duplica- 
tam habet  AE  ad  HFifcdeadcm  dc 
caufa  quoque  ratio  BC  ad  BK, tripli- 
cata eft  cius  cuius  dupheatam  habet 
E C ad  FK,id  eft  A E,  ad  H Fligitur  vt 
AB  ad  HB,  fic  CB  ad  KB  : quod 
'rat  demonftrandum. 

PRO. 
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PARABOLA. 


3*J 


PROPOSITIO  XLII. 

SEcent  A BC  parabolam  diametri  dux  quxuis  A F,B  D,  iunctifq;  A, 
B diametrorum  terminis,  ponatur  ad  diametrum  BD  ordinarim  li- 
nea CD,  occurrens  AB,  A F lineis  in  E &F. 

Dico  F D,  C D,  E D in  continua  ede  analogia. 


Demonjhratit. 

POnarorex  A ordinatim  A G;  vtB  D ad  BG.CcDEcft 
ad  AG.idcftad  DF:  fedBDad  B G.  duplicatam  habet 
• rationem  cius  quam  habet  DC  ad  AG.  id  eft  DF.  ra- 
tio igitur  DE  ad  DF,  quoque  duplicata  eft  rationis  [D  C ad 
DFi quare  DE, DC,  DF  linea:  funt  in  continua  analo- 
gia. Quodcratdcmonftrandum. 

CuroUxrium. 

Ilfdcm  politis  : (equitur  reAanguIum  FC  D «quale  efle 
rcitangulo  FD,  CE.cumenim  FD.CD.ED  propot*B 
tionalcs  lint.vt  FD  ad  CD,  fic  FCcft  ad  CEirc&angu- 
lum  igitur  F D C B *>  aquale  eft  reet angulo  F C D.  Quod 
erat  propo  litura. 


i 


PROPOSITIO  XLIII, 

Ifdern  politis  qux  fuprat 

Dico  CFG  redtangulum  xquari  reiVangulo  D F E. 
Dcmonjlratio.  j} 


pRimo  cadat  F pumftum  extra 
parabolam.  Quoniamigiturrc- 
«fta  GC  in  D biflefta  eft  4r  ei  in 
dire&umadieifta  quadam  GF;re- 
flangulum  C.FC  vna  cum  quadra* 
dtato  G D , aquale  eft  c quadrato 
FD:  (ed  FD  quadrato  aquale  eft 
rc&angulum  EFD , vna  cum  d re- 
flagulodEDF.idcftvnacumqua- 
draco  G D per  praccdcntc  propoi. igitur  Sc  reflangulo  G FC  vna  cu  quadrato  GD, 
aquale  eft  rcift  angulum  EFD  vnd  cum  quadrato  OD:  dempto  igitur  communi 
quadrato  GD, manet  GFC  roftangulo , aquale te&angulum  EFD. 

Secundo  cadat  F puntftum  intra  parabolam.  Quoniam  G C tinea  in  D fe&a  eft 
bifariam  & non  bifariam  in  P,  fr&angulum  GFC  vna  cum  • quadrato  F D,  aqua- « ( **••* 
le eft quadratoGD: fed  GD  quadrato  aqualequoque eft reflrangulum  FDE,  id 
cftrcdangulum  EFD  vna  cum  quadrato  FD;re£anguhun  igitur  GFCvnacum  ' 
quadraro  F D aquale  cftrcdangulo  EFD,  vna  cum  quadrato  FD:  quare  dem- 
pto communi  quadrato  FD, manet  GFC  reiftangutum aquale re&angulo  EFD 
Quod  erat  demonftrandum. 


i 


PRO.  . 


£3 


3*4 


PARABOLA. 

PROPOSITIO  XLIV. 


1 


Sint  iterum  in  parabola  ABCdiametridua:  qu*uis  AF,BD  : & ad 
BD  quidem  ordinatim  ponantur  line*  GC,  Kl  occurrentes  dia- 
metro F A in  F & H. 

Dicocflc  vtAHadAF,  fici  HKredtangulumad  redanguluCFG. 


' Dcmonjlratio . 


D Se  A line*  DL.AK  paraliel*  FG:  Se  AK  quidem  occurrat 
I.  St  DL  demiftxex  K diametro  in  N:  refla  vero  AEpro- 
L in  M,  vt  DF  ad  D I,  Cc  HFG  * reflangulum  cft  ad  reflangu- 
lum  AIK>  St  vr  A E ad  AM,  ficBEC  cft  ad  reflangulum  D M L;  igitur  cilm  E A» 

DF.Sc 


lAVda  A B linea  fece tF  C,HI  rc- 
■L-^flas  in  E St  L,  erit  igitur  LHM 
reflangulum  xqnale  • rcflangulo 
K HI. St  EFD  reflangulum  xqua- 
le  rcflangulo  GFC.  vnde  KHI 
reflangulum  cft  ad  reflangulum 
GFC.  vc  LHM  reflangotum  ad 
reflangulum  EFD  : led  LHM 
reflangulum  cft  ad  reflangulum 
EFD  . vt  L H b linea  ad  lineam 
EF,  ideftvt  AH  ad  A F,  igicurSe 
KH  t reflangulum  ad  reflangulum 
GFC  cft  vt  AH  linea  ad  lineam 
AF.Quoderatdcmonftrandum. 

QinlLtrmm. 

TTIncfequicur,  quoque  eflevt  AH  ad  AH;  fic  I H K reflangulum ad reflangu- 
•T^lum  IH  K. eft  enim  vt  AH  ad  AH,  fic  HL  ad  HL,  id  cft  LHM  reflan- 
gulum  ad  rectangulu  LHM.fedreflangulis  LHMxqualiaoftenfafunt  rcflangula 
IHK  : igitur  vt  AH  ad  AH,  CcIHK  reflangulum  cft  ad  reflangulum  IHK. 

Propositio  xlv. 

PArabolam  ATS  C fecentin  A & D,  diametri  dux  *qua!es  AE.OFi 
& cx  E & F quiruis  ponantur  parallelg  E C,F G occurrentes  parabolx 
in  B,C,H,G  pun&Ss. 

Dico  redtanguli  B E C,H  F G ede  inter  fe  .t qualia. 

Demonflrario. 


PARABOLA.  . 385 

DF, &D1.MA  linea;  atquales  fine,  re&angulum  HFG  ad  IAK,  rcAanguIum 
eftvcBEC  rcAangulumad  reAangulum  1)ML<  & permutando  HFG  reAan- 
gulum  ad  re&angulum  BEC.  vc  DML  re&angulum  eft  ad  re&angulum  IAK. 
led  DML  re&angulum,  id  ell  MDN,  ob  DM,  NLi  atquales  lineas,  atquatur ajs.t»w. 
re&angulo  IAK;  re&angulum  igitur  HFG,  rcftangulo  BEC  atquale eit.Quod 
erat  dcmonftrandum."|l 

PROPOSITIO  XLVI. 

T)AraboIam  ABC  fecent  dux  qlt.tuis  diametri  B D,  E F,  quas  in  D & F 
Jl  fecent quarcunqueparallclx  AC,GH. 

Dico  eflc*vt  B D ad  E F,(ic  A D C rcctanguliim  ad  rcdkangulii  G F H. 

Dernonjiratio.  V'  \ 

CEcctur  EF  linea  vel  producatur  in  K,vtEKfic  */  ? 

^xqualisBD,  &r  per  K ponatur  LM  parallela  AA— J Ac  ’ 

GH , erit  igitur  b vt  EK  ad  EF  , fic  LKM  re-  / ® • \ b , , hmim 

Aangulum ad  re&angulum  GF  H.  quia  vcroE  K ^Y — ". jr  — «f 

sequatur  ipfi  B p , erit  L KM  c re&angulum  x-  J . \ e 41.  *•«<. 

quale  refhngulo  ADC.igiturvt  BD  ad  E F,  fic,-/ W 

AD  C re&angulum  ad  re&angulum  GFH.Quod  j ^ E y 

cratdemonfirandum.  / \ 

t 

PROPOSITIO  XLVII. 


Sint  iterum  in  ABC  parabola  duxquxuis  diametri  BD,EF,qiiasin 
F & D fecct  rc&a  quxuis  AC. 

Dico  A DC  re&angulum  effe  ad  re<St angulum  AFC,  vc  B D ad  E F. 
Demon/iratio. 

Flat  EF  xqualis  BG;&per  G ponatur  IH  atqui-  — ‘L 

difians  AC.erit  igitur  vt  J B G ad  BD  , fic  IGH  'v 

re&angulum  ad  re&angulum  ADC  : fcdlGFI  re-  / \ 

ftangulum  zqualc  eft  ' riflangulo  AFC,  cum  BG,  j/  S 

EF  lineae fint aquales, igitur  vc  EF  adBD.fic  AFC^/  ~~\. 

re&angulum  ad  re&angulum  AD  C.  Quod  erat  de-  / F D \ 
monftrandum.  / \ 


PROPOSITIO  XLVIII. 

PArabokmABCfubtendantdux  qu?uisparalIel£AC,DE,  quibus 
proporcionalitcr  in  F 4t  G,  diuifis ponantur diamctriBF.HG. 
DicoBF  ad  HG  duplicatam  habere  rationem  eius  quam  habet  AC 
ad  D E.  3*  s 

‘Dcmonflratio.  '"j , 

/"^Voniam  AC, DE  linex in  F > Sc  G / j\ 

''■^proportionalirerfuncdiuiij.cric  AFC,  &/_ I . 

fre&angulum  ad  DG  E reAangulum  in  j CP  \ 

duplicata  ratione  AF  ad  DG.ideft  A C d/— L \T5  8 

ad  D E,  fed  B F eft  ad  H G B vt  AFCre-  / * \ 

Aangulum  ad  re&angulum  D G E;  igitur.  / \ 

BF  ad  H Gi  duplicatam  habet  ratione  eius  j \ 

quam-  habet  AC  ad  DE.  Quod  erat  de-  \ 

tnonfttandum.  C c c P R O- 
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PARABOLA. 


PROPOSITIO  X L IX. 


SEcent-ABG  parabolam  duatquteuis  parallela;  AB,CD,  quasvtcun- 
quein  G & H,diuidat  linea  E F. 

Dito  efTe  vc  A G B redlangulumadredtangulum  DHCfic  FGEre- 
dtangulumad  rc&angulum  FH  E. 


Demonflratia. 


a 4 6. huius. 
647  .huius. 


"CRiganturex  FI  & G diametriilK.GI.  erit 
■igitur  vt  GI  ad  HK,  1 fic  AGU  rcSangu- 
lum  ad  redtangulum  DHCifcdvt  GladHK» 
fic  F GE  retftangulum  quoque  ad  b re&angulum 
FHEiigiturvt  AGB  rcdangulum  , ad rcAan- 
gulum  DHC.  lic  FGE  re&angulum  eftadre- 
flangulum  FHE.  Queat erat  dcmonftrandum. 

* 

• PROPOSITIO  L. 


E' Sto  ABC  parabqjxinlcriptum  triangulum  ABC  cuius  duo  latetl 
vAB,CB,dua:ququisIccc»t  FG  squidiftantes  AC  in  H & I. 
Dicoeflevt  FHG  redtangulum  ad  redtangulum  FHG  fid  FI  G re-  ‘ 
dtangulum  ad  redtangulum  FIG. 


Demonfiratio. 


D Eftangulum  FHG  eftadcreftangulum  FHG,  vt  AHB  redtangulum eft ad 
cttJmit,.  Xvre(^angUjum  AHB:  fle  FIG  redtangulum  eft  ad  redtangulum  FIG,  vtClB 
redtangulum  eft  ad  redtangulum  C I B : eft  autem  vr  AHB  redtangulum  ad  rectan- 
gulum  AHB,  fic  CIB  rectangulum  ad  rectangulum  CIB  quia  ex  ijfdcm  ratio- 
nem habeant  compotitam,  igitur  vt  FHG  rectangulum  ad  rectangulum  FBG, 
fic  FIG  rectangulum  eft  ad  rectangulum  FIG-  Quod  erae  dcmonftrandum. 


P R O- 
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PROPOSITIO  L I. 


SEcct  A B parabolam  reda  quxuis  A 8 in  A & B,  qui  diuisa  vtcunquc 
inC & D, diuidatur  in  E Se  F,  vt  AC,  AD  lineis (int.tqualcs  BF,BE 
fingulx  lingulis,- dcin  per  C D,EF  punda  parailel$  ducantur  GH,  IK, 
LM,  NO. 

DicoeflcvtG  CI  I ad  I DK,  redangulum  fic  OFN  ad  MEL  redan- 
gulum. 

Demonjlratto. 

• 

E St  enim  per  quadragdimam  nonam  huius  re- 
dangulum  GCHfl  IDK,  vc  ACB  ad 
ADB.hoceft  BFA  ad  BEA,  quiaAC.AD 
sequantur  FB,  EB,  fed  vt  B FA  ad  BE A , Gc 
cftNFO  ad  L EM:  igitur  GCNad  IDK, re- 
flangulum,  eandem  obtinet  rationem  quaNFO 
rcftangulum  ad  I.EM  : quod  fuit  demonftran- 
dum.  nec  mirum,  cum  GCH  reccangulum  ipG 
N F O, & rcccangulo  IDK  atquetur  LEMre- 
ctangulum. 

• .PROPOSITIO  L II. 

SEcent  ABC  parabolam  dux  quxuii  diametri  B D,C  E,  quas  in  D 
5e  E,  diuidant  vtcunquc  parallclx  dux  AF;  dein  ex  B,  linea  ducatur 
quxuis  B G fecans  A F lineas  in  G G. 

Dico  efle  GDE  redangulum  ad  redangulum  GDE,  vt  ADF  re* 
dangulum  eft  ad  redangulum  ADF. 

Demonjlratio. 

QVoniam  DE  lincte  per  hypotbeGmxqui- 

diftant,  Se  BD.CE  iunt  diametri , rectx  A. 

D E inter  fe  squales  luge  ob  ED  parallelo- ^ . 
grammum. quare  GDE  reccangulum  ad  re-  /~ 
ctangulum  GDE  eft  vt  GD  ad  GD  , ideft 
£D  ad  BD.  fed  vt  BD  ad  BD  , fic  ADF 
“rectangulum  eft  ad  reccangulum  ADF:  igi- 
tur Se  GDE  rectangulum , eft  ad  reccangulum  GDE,  vc  ADF  rcctangulum  eft 
ad  reccangulum  ADF.  Qtjod erat  demonfttandum . 

PROPOSITIO  L 1 1 1. 

E Sto  ABC  parabolx  diameter  AD,quam  in  E 8e  D,  fecentordina- 
timline?  B E,  FD,  ducaturque  ex  A linea  A C,  fecans  BE,FD  or- 
dinatim  politas  vtcunquc  in  G & H.  * . 

. Dico  BEG  redangulum  ad  redangulum  FDH  triplicatam  habere 
rationem  eius,  quam  habet  B E ad  F D.  ..  _ 


Cee  a- 


Vtmon- 
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Dtmonjlratio. 

n Ectangulum  BEG  ad  rcctangulum  FDH.  ratio- 
d^nem  habet  compolitam  et  BE  ad  F D * G E ad 
H D,  id  cft  AE  ad  ADifed  rado  A E ad  AD  duplicata 
cft  rationis  RE  ad  FU:  rcctangulum  igitur  B E G ad  rc- 
ctangulbm  FDH  triplicatam  habet  tadonem  eius  quam 
habet  BE  ad  FD.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LIV. 

PArabolam  ABC  cuius  ^meter  AD  con- 
tingat in  A linea  AEtdudla^uequauis  AC 
qu$  parabol?  iterum  occurrat  in  C,  fumantur  in  AClincapundtaquse- 
cunque  F,H.  ex  quibus  erigantur  diametri  F E,  "HG,  occurrentes  A E, 
contingenti  in  E & G,  pa'rabol$  vero  in  B,  fle  I. 

Dico  B G H redtangulum  ad  reftangulum  I EF  rationem  habere  tri- 
plicatam cius  quam  habet  G H ad  E F. 

‘Dcmonjlratio. 


R Ectangulum  BGH  ad  rcctangulum  LEF,  rationem 
habet  compotitam  ex  B G ad  I E*  8c  ex  G H ad  E F» 
id  clt  AG  ad  AETed  ratio  BG!>  ad  1E  duplicata  eft 
rationis  AG  ad  A E,  igitur  rectangulum  BGHad  rc- 
ctangulum IEF  rationem  habet  triplicatam  eius  quam 
habet  GH  adKF.  Quod  ctat  demonftrandum. 

propositio  lv. 

E Sto  ABC  parabola:  diameter  A D , quam  in 
Dlecet  ordinarim  linea  CD  : diuifaq;  AD 
in  E & F,  vt  A E,  D F fint  'aequales , ponantur 
ordinatim  EB,  FG.  ' 

Dico  E B,  F G quadrarifimulfumpta,  aequari 
quadrato  CD. 

Dcmonftratio . 

DVcta  A C occurrat  E B linea:  in  H,  Sc  F G in  I , erb 
gaturfgue  ex  C diameter  CK  . fccans  F G ia  K. 
Quoniam  A E per  hypothefim  aequalis  cft  FD  , id 
eft  C K . angulus  A H E aqualis  angulo  AIF  id  cft  an- 
guloKIC  (ob  HE.GF  aquidiftantes ) U angulus  AE  H 
r angulo  aqualis  C K 1 . erit  A HE  c triangulam  aquale 
triangulo  C K E & H E linea  aqualis  KI.  Rurfumcutn 
tam  C D)GF,d IFiquam  CD.BE.HE  line?  propor- 
..  rionales  finr,  quadrata  FG.B  E mediarum , aqualia  lime 

rectangulis  CDIF.  CDHE;  hoc  eft  rectangulis  1 F K , I K F,  quia  11  E,  K 1 linea» 
- -i;  annales  iunt.  fcd  FK  quadratum  aquale  eft  « rectangulis  IFK  ,1KB,  * 

quadrata  F G> BFj  fimul  fumpta aqualia  funt  quadrato  F K,  id  cft  quadrato  CD. 
Quod  ctat  demonftrandum. 

. * . Coroll/t- 


d 41  .huius. 


PARABOLA. 

Corollarium. 


HIncfcqu|ttr:  fi  rurfum  AD  diuidatur  in  L & M,  vr  AL.DM  line*  atqualci 
line  & aSnatini  prfnantur  I,N  >MO  . quadrata  LN.  MO  fimulfumpca 
xquari  quadrans  EB,EG  fiinulfumptis : parer  ex  demunftratis,  quia  tam  EB.FG 
quadrata, quam  LN.MOfimul  fimipta  aequalia  lime quadrato  CD. 

PROPOSITIO  LVI. 

PAraboIam  ABC  cuius  diameter  A D & ordinatim ad  illam  polita 
CD,  contingat  in  A linea  A E,  quam  in  E fecct  diameter  C E:  af- 
fumptoqj  in  fedhonc  pun&o  quouis  B,  ponaturper  Rordinatim  line» 
FG.occurrens  A D linea:  in  F,  & EC  in  G : dcin  per  B ducaturdiame- 
ter  Hi  lecans  A C D ordinatim  politam  in  I. 

Dico  parallclogramma  A B,  A G,  A I,  A C in  continua  elTe  analogia. 

Demonflratto. 

QVoniam  AE>FG  linea:  a:quidiftant,paral-  r H A 

lelogrammum  A B ad  parallelogramimun  j .. — , 

A G,  cft  ve  FB  linea, adlineamFG.ideftCD:  _ p 

cft  autem  parallelogrammum  A B ad  parallelo- 

grammum  AI,  vtAF  linea  ad  lineam  AD, hoc  / 

eft  in  duplicata  b ratione  F B ad  D C : igitur  pa-  / b 

rallelogrammum  A B , ad  parallelogrammum  / 

AI,  duplicatam  habet  rationem  eius,  quam  ha-  / 

ber  AB  parallelogrammum  ad  parallelogram,  „ / 

mum  AG  : parallclogramma  igitur  A B,  A G,  i ° 

AI  in  continua  fune  analogia:  Rurfum  parallelogrammum  A I •eftad  parallclogra- 
mum  AC,  ve  DI  linea  ad  linoain  DC,  hoc  eft  ve  AB  parallelogrammum  ad  pa- 
rallelogrammum  AG.  Parallelogrammaigitur  AB,  AG,  AI,  AC  funtinconti- 
nua  proportione.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L V 1 1. 

PAraboIam  ABC,  cuius  diameter  A D ,contingatin  A linea  A E,  du- 
dilque  ordinatim  FB,  DC,  erigantur  ex  C & B,  diametri  EC,  BG 
occurrentes  contingenti  in  G & E. 

Dico  AGB  parallelogrammum  ad  parallelogrammum  A E C tripli- 
catam habere  rationem  eius  quaenhabee  A G linea  ad  lineam  A E. 

Demonftratio. 

RAtio parallelogrammi  AGB  ad  AEC  pa- 

rallclogrammum  ‘ compofica  cft,  ex  ratione  c 

AG  ad  AE,  & GBadECl  fcd  ratio  GB  ad 
EC,  id  cft  AF  ad  AD,  duplicata  cft  rationis 
A G ad  AE;  ideft  FBad  DC.paralldogram- 
num igitur  AGB  ad  parallelogrammii  AEC 
triplicatam  habet  rationem  cius  quam  habet 
AG  linea  ad  lineam  A E.  Quod  erat  demon- 
ftrandpm. 
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parabola. 

PROPOSITIO  LVIII. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  & ordinarim  ad^pam  pofita 
C D.contingarin  A linea  AE,  quam  in  F.  fecet  diameter  C E.fatflilij; 
AD,  A F,  A G continue  proportionalibus,  ducatur  ordinarim  linei  F H, 
GB:  & pcrB&  H,  diametri  agantur  IK,  LH occurrentes  F H,I)C lineis 
in  K & M : fccet  autem  G B linea  diametrum  LHinN,&  F H linea  dia- 
metrum E C in  O. 

Dico  H D parallclogrammum  c(Tc  ad  parallclogramraum  F B,vt  H E 
parallelogrammum  cftad  parallelogrammum  B L. 

• cDcmonJlratio. 

RAtio  parallclogrammi  HD  ad  parallelogrammum 
FB,con>polita  cft  ex  ratione  FH  ad  GB,  & FD 
ad  FG:  cft  autem  vt  FH  ad  GB,  fic  DC  ad  FH  id 
cft  EA  ad  L A,  id  cft  ELad  LI  (cum  AG,  AF,AD, 
_ adeoque  GB,  FH,  D C,  id  cft  EA,  L A,IA  finteomi- 
* nuc  propqrtionales ) Sc  vt  FD  ad  F G,  fic » D Aad  FAy 
id  cft  F A ad  GAi  id  cft  HL  adBl:  ratio  igitur  pa- 
rallelogrammi  HD  ad  parallelogrammum  FB,  com- 
pofita  eft  ex  ratione  EI-  ad  1. 1,  St  ex  ratione  LH  ad 
I B i fed  ex  ijfdem  quoque  compofita  cfi  ratio parailclo- 
D grammi  HE,  ad  parallelogrammum  BLi  igitur  vcHD 
parallelogrammum,  ad  parallelogrammum  F B,  fic  H E 
parallelogrammum  efi  ad  parallelogrammum  LB- 
Quod  erardcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LIX. 

E Sto  AB  C paraboli  diameter  BD,  quam  in  E fecet  vtcunque  re&a 
FC  occurrens  vtrimque  parabola:  in  C & F,  ducantur  autem  cx  C 
& F , ordinatim  linex  E£ , F D. 

Dico  B G,  B E,  B D lineas  e(Te  proportionales. 


ai.D  tprt- 
£ujft*mbu  t. 


DemonHraito. 


QVoniam  C G,FD  ordinarim  pofirs  funt  ad 
diametrum  BD,  ratio  BG  ad  BD,  dupli- 
cata cfi  eius  quam  habet  GC  ad  FD,  idcftGE 
ad  E D;  igitur  BG,  BE,  BD  linex  funt  propor- 
tionales , pofita  enim  media  B E intet  BG,  B D 
eritvt  BG  ad  BE,  ita  GEadED.&rarioBG 
ad  B D, dupli  cata  rationis  G E ad  E D.  igitur,  Sce. 
Quod  fiiit  demonftran  dum. 


Corollarium. 


TTIncfequiturcirevt  CE  ad  EF,  fic  BE  adBD.  nasirt  CEad  EF,  ficCE 
nell  ad  ED , id  cft  B E ad  BD. 


PRO- 
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PROPOSITIO  LX. 

E Sto  'ABC  parabo!*  diameter  B F,  in  quafumptoqnouispun&oH, 
ponantur  continua:  proportionales  B H,  B G,B  F : dudaqueordi- 
natimH  E,  agatur  per  F linea  ipfi  H_E  atquidiflans,  occurrens  GElineae 
in  A & parabolae m C:ducaturque  E C occurtens  dia^netro  in  D. 

Dico  D B,B  G lineas ede  inter ic aequales. 

Demonftratio. 


QVoni.im  B H,B  G,  BF  ponuntur  continua:  proportiotiales.&CF  ordinarim  ad 
«liamccrum  G B applicata  erit  A pun&uad  parabolam  AB  C per  Corr.if  .huius 
lunt  autem  per  prxccacnrem  proportionales  quoque  BH , B D > BF » media  igitur 
1)  H zqualis  eft a media:  D F.  jj; 


a Ptrtk- 


Ilfdem  poliris  ducatur  ex  C aliaqu.euis  CI  occurrens  diametro  BD 
iA  K ,•  parabola:  vero  in  I ; tum  ex  A per  I du&a  linea conUeniat  cum  . 
diametro  in  L.ponaturquecx  I ordinatimlinca  1 M.  * • 

Dico  ede  G B ad  L B,  vt  E H ad  I M. 

‘Dcmonjlratto.. 

Cl  inter  BM  St  BF.mcdia  fiatB  Loilendcturvt  pridsLB  aequale  efifeipfi  BK.  Se 
‘-'iunQaro  LI  occurrere  parabol?  St  AC  reft?  in  A punfto,  vnde  cum  tam  BF, 
BD.BH  linea:,  quam  BF.  BK,  BM  habentes  communem  primam  BF  continua: 
fint  proportionales,  ratio  B H ad  BM,  terti?  ad  Inertiam  dliplicata  eft  rationis  BDb  »7- Di 
ad  B K , ideft  BG  t ad  BL  fecunda:  ad  fecundam:  fed  Se  ratio  BH  ad  B M.  quo- 
que  duplicata  eft  rationis  EH  ad  I M : igitur  vt  E H ad  I M,  iic  G B ad  L B.Qijod 
erat  dcmonftrandum. 

t p 

PROPOSITIO  L X 1 1. 

Sit  ABC  paraboi.e  diameter  CD,ponaturautem  ABIincaoccurrcn^ 
parabolae  in  duobus  punitis  AB,  diametro  vero  extra  fe&ionem , in 
D,  ponanrurqueordinatirfi  BE,  AF. 

Dico  C E,  C D,  C F lineas  continue  ede  proportionales, 

Demon- 
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PARABOLA. 


aCtrtll.il- 

hui»  i. 
b Ibtd. 


c 9.  huius. 


d f*  &#«». 


C Ctrtll.if. 
huius. 


f fR. huius 


Demonftratio. 


Cln  vero:  ponantur  continuq  proporriotlalcs  CE, 
^CD,CH  & ex  H ordinatim  ducatur  H G , oc- 
currens AB  linexinG:  erit  igitur  punflum  Gad 
parabolam  ABC:  adeoque linea  AB  * parabolz 
in  tribus  punflis  occurrit,  Quod  fieri  bnonporeft, 
vndeCE,CD,  CF  continux  fiunt  proportionales. 

PROPOSITIO  LXIII. 

ESto  parabola:  ABC  diameter  quxcum- 
quc  B D xqualis  lateri  rei5to , a&afjue 
per  D ordinarim  AC,  qu^  parabolx  occur- 
rat in  A & C,  iungantur  A B,  B C. 

Dico  angulum  AB  Ceflercdtum. 


Demonftratio. 

QVoniam  BD  diameter  lateri  reflo  xqualis  eft, 
& AC  ordinarim  polita  linez  DB,  ,UA, 
D C , xquales  lunt.  adeoque  &c  punfla  A B C . ad 
circulum  cuius  AC  diameter  eft:  angulus  igitur 
ABC  reflus  cft.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXI V. 


ESto  A BC  parabolx  axis  B D xqualis  lateri  re£to,a<SHque  per  D qui-  • 
uis  A C,  qux  parabolx  occurrat  m A & C,  iungantur  AB,  BC: 

Dico  angulum  ABC  cfle  reftum. 


B 


Demonftratio. 

• 

DOnantur  ex  A & C ordinatim  line®  A E.CGF. 
1 eruntigitur  B E,  d B D,B  G linez  proportionales; 
quia  vero  BD  media  xqualis  lateri  reflo  eft.erunc 
ABE,  'FBG  triangula  fimiliai  angulus  BAE 
«■qualis  angulo  FBG,  id  cft  CBG  : fed  angulus 
BAE  vnacumangulo  ABE.rcfloeftxqualis.quia 
angulus  AEB  ad  axem  reflus  cft:  igitur  Sc  angulus 
CBD  vnacumangulo  ABE,  vni reflo  fiunt  xqua- 


lcs.  reflus  igitur  angulus  ABC.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V. 


Ilfdem  politis:  . . 

Dico  A B ad  B C,  triplicatam  habere  rationem  eius , cuius  A D ad 
D C duplicata  jft. 

* Demonftratio. 

QVoniam  in  triangulis  GBF,  CBG  anguli  ad  G refli  fiunt,  lincxfiue  FG.GC 
xquales  ex  hypotbefi,  triangula  FB  G,  C B G inter  (e  xqualiafiunt,&:  FB.CB 
linez  quoque  xquales : vnde  cum  ratiof  A B ad  F B,  triplicata  fit  eius,  cuius  dupli- 

catam 
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citam  habet  AE  ad  FG  > eric  & AB  id  BC  . ratio  triplicata  rationis  A E ad 
F G,  idelt  AE  ad  C G.  ideft  AD  ad  DC-  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V I. 


Ilfdem  politis  ducatur  ex  Dordinatim  linea  D H.iungaturcj;  H B: 
Dico  angulum  A B F,  linea  H B diuifum  efle  bifariam. 


DeHonJlratw. 

• • 

QVoniam  anguli  AE  B , H D B , refli  funt, 
reliqui  duo  anguli  ABE  ,BAE  reliquis 
HBD.DHB  xquales  funt.  Sed  B A E angu- 
lo aquatur  ‘ angulus  FBG  > duo  igiruran- 
guli  F B G,A  B E zq  ualcs  funtduobus  H B D, 
BHD:id  cft  angulo  HBD  bis  fumpto , ob 
HDi  DB  b lineas  aquales  : dempto  igitur 
communi  angulo  FBG,  manent  anguli  duo 
H B D.  H B F'  xquales  angulo  A B E : a qui- 
bus turfum  (i  communem  demas  angulum 
FI  B D;  reliqui  A B H,  H B F xquales  manent. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


PROPOSITIO  LXVII. 


PArabolam  AB  C,  cuius  diameter  B D,  contingat  in  B Iinca-BE,-  ex 
quouis  autem  puncto  A in  perimetro  aflumpto  dudta  ordinatim 
A D lundtilq;  AB  puntStis  fumatur  in  contingente  punttum  quodeum- 
que  F,  ex  quo  linea  demittatur  FG,  parallela  diametro  B D,  occurrens 
parabolae  in  C,  AB  iundhe  in  H,&  ordinatim  pofitxin  G. 

Dico  F C,F  H,  F G lineas  in  continua  cflc  analogia. 


Dcmonftratio. 

ERcfta  ex  A diatpctcr  A E oc- 
currat contingenti  in  E , tc 
per  C ordinatim  ponatur  1K  fe- 
tans A B , A E lineas  in  L & I, 

& BD  diametrum  in  K-  vt  KL 
ad  K C,  lic  B L cft  ad  B FI  ■ id 
eft  FC ad  F^li&vt  CKadIK, 
ideft  F B.ad  EB.fic  FHcft  ad  : 

EA, id  cft  ad  F G : <ed  L K . C K, 

I K,  lincz  funt  continux £ proportionales ; igitur  fle  F.Ci  , EM.r 
nua  lunt  analogia. Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXVII  I. 


3 

C 

.4 

A 

K 

a 

Ilfdem  datis  fumatur  m contingente  quoduis  punctum  F ex  quo  duca- 
tur F H parallela  B D,  occurrens  linex  A B in  H. 

DicoHCelTead  CF  vt  AH  ad  H B. 


aCW/.jj. 

ktutu. 

b f.bmim. 


C 4 t.buiuti 


D dd 


Pernoti- 


PARABOLA. 


DemonJIratio. 

QVoniam  GF,HF,CF  proportionales funt,  H F eft  ad  C F , vt  GF  ad  HF. 

hoc  eft  vt  A E ad  H F , hoc  eft  vt  A B ad  H B : igicur  diuidendo  H C ell  ad  ■ 
CF,  vt  A H ad  HB.Quod  erat  deraonltrandum. 


PROPOSITIO  L X I X. 

• 

PAraboIam  ABC  cuius  diameter  A D,  & ordinatim  ad  illam  pofita 
CD,  contingat  in  A linea  A E,  quam  in  E fccet  diameter  CE.  iun- 
&ifq;  punitis  A C,  ducatur  diameter  quaecumque  F G,  occurrens  parabo- 
la: in  B.deindeadtaper  B ordinatim linea  H I,  quz  EC  reitz  occurrat 
in  I , Sc  A D diametro  in  H,  ducatur  ex  G linea  G K parallela  D C. 
Dico  parallelogrammum  E B aequari  parallelogrammo  K B. 


b Tertie - 
menta. 


\ 

c 

k 

‘DemonJIratio. 

VT  AG  ad  GC.fic  AF  ad  FE,  idelt  HB  ad 
' B I .Ted  vt  J A G ad  GC , fic  F B ad  B G : igi- 
tur vt  HB  ad  Bl.lic  FB  ad  BG  ; <unt  autem an- 
gali  ad  B oppofiti  zquales.  igitur  parallclograiu- 
mum  EBzquale  b cft  parallelogrammo  KB.  Quod 
erae  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXX. 

Sic  AB  C,  parabola:  diameter  A D diuifa 
in  E & F;  vt  A E,  A F,A  D fint  proportio- 
nales, pofitifque  ordinatim  E G,F  B,DC,  iunita  ACoccurtat  FBinH- 
DicoHG  acquidiftare diametro  AD,  & contra  (i  H G .tquidiftec  dia- 
metro AD,  8c  per  H ordinatim  ponatur  FB,dico  AE,AF,  AD  cflepro* 
portionales. 

DemonJIratio. 

/-''Vm  A E,  A F,  AD  proportionales  fint,  rc&a? 
'“'quoquee  CD,  BF.GE  in  concinua  fune  ana- 
logia. fed  & D C,  FB , FH  d quoque  funt  pro- 
portionales; zquales  igitur  funtHF,  GE  lineae, 
quare  HG  zquidiftat ' diametro  AD,  quod  fuit 
primum. 

SitiamHGparallcla  AD.&per  Hordinatim 
applicetur  B Ft  dico  A E,  AF,  AD  quoq-,  in  con- 
f4i.t»,«,.tinua  cfte  analogia,  cum  enim  C D,  B F.  H F,  linezf  proportionales  fmt,&  GE  x- 
querur  HF,erunt&  CD,BF,GE  continuz proportionales. vnde  AD,AF,AE 


g Per  ceu- 
Utr/t 


gin  continua  quoque  funt  analogia.  Quod  erat  demon  ftvndu  ni. 

PROPOSITIO  LXXr 

E 


Sto  A B CparaboI^ diameter  A D,  quam  in  D fecet  ordinatim  linea 
DC,  actaque  per  C diametro  C E,  ducatur  ex  A linea  AF  ftcans 

parabo- 
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Parabola. 

parabolam  in  B,  & E C diametrum  in  E,  occur- 
rens vero  D C linex  in  Fi 

Dico  A B,  A E,  A F lineas  efle  in  continua  ana- 
logia. 

DemonFlratio. 

POnantur  ex  B St  li  ordinarim linex  BH. EI.  Ratio 
AH  ad  AD.  ^plicata clt rationis  HB  ad  DC  > id 
ellHB  ad  IEs  JfUvt  HB  ad  IE,  fic  AH  eft  ad  AI 
igiturratio  AH  ad  AD>  duplicara eft rationis  AH  ad 
AI:  quare  AH,  AI.  A Dlincz.id  eft  AB,  A E,  AFfunt 
proportionales.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXII. 


m 


A 


ESto  A B C parabolx  diameter  A D : du&ifque  ex  A lineis  quibufuis 
A B,  A C,  qux  parabola;  occurrant  in  B & C,  ponantur  ordinarim  li- 
nex CD,  B E;  &B  E quidem  AC  line*  occurrat  in  F;  cre&li};  FG  pa- 
rallcla  diametro  A D,  ponaturper  G ordinarim  HG,  occurrens  diame- 
tris IB,KC  in  I & K.re&x  autem  A B in  L: 

Dico  H L,  HO,  Hl,HK  lineas  in  continua  efle  analogia. 

« 

Dtmonjlratio. 


QVoniam  HO.EB.DC,  ordinarim  polit?  funt, 
SiFC  parallela  diametro  AD, redae  H G, HI, 
HK  * in  conrinua  funt  analogia.  led  & H L , HG> 
HI  * proportionales  iiinr.  igitur  H L , H G,  HI, 
H K in  continua  funt  analogia.  Quod  erat  demon- 
rtrandum. 

PROPOSITIO  LXXIII. 


ESto  ABC  parabolx  diameter  A D,  & or- 
dinarim ad  illam  polita  CD.  ducatur  au-^ 

- tem  ex  A linea  A E , le&ioni  occurrens  in  E: 
adaque  per  E ordinarim  F G , erigatur  ex  C 

diamotctCF,  occurrens  FG  inF,- iunganturque  A F,  qux  CD  linex  oc- 
currat in  H,  fedioni  vero  in  B pun&o  ex  quo  diameter  demittatur  B K, 
fetans  F G lineam  in  L,  8c  C D in  K. 

Dico  H Cad  C K duplicatam  habe- 
re rationem  cius  quahabet  F E ad  E L. 

Demort/lratio. 

POnatUr  ex  B ordinarim  lineaBM.  Qeo- 
niam  FC  diameter  eft  Ic  HCD  ordina- 
tim  polita  ad  diametrum  A D , r t&x  A B, 

A F « A H proportionales  funtiigitur  Sc  AM, 

A G,  A D,  item  B HjE  G,  <*  C D linex, id  eft 
KD,  C Di  H D,  in  continua  funt  analogia. 

Quare  cum  vttiufque  fcricl  ptimx  B M,  KD 
. equaies  fint , ratio  HD  ad  CD,  terna;  ad 
« 


C 71  .iMhU- 

d jj  1 bmim- 
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i9e  PARABOLA.. 

• »7  o«  tertiam  » duplicataeft  rationis  CD  ad  EG>  id  eft  F G, ad  EG : eft  autem  vf  b HD 

adCD.fic  HC  ad  CW.&:  Vt  VG  ad  EH.Cc  FE  ad  EL.  tatio  igitur  HC  ad 
b “d ifwt-  CK»  duplicataeft  rationis  FE  ad  E L. Qtjod erat  dcmonftrandum. 
infwiki. 

PROPOSITIO  L XX  I V. 

Sltad  AB  C paraboli diametrum  AD, ordinarim  pofita  D C: erc&a^i 
exC  diamecroGF,  iungatur  C A,  ponaturtjue  ordinarim  quaeuisF  E 
occurrens  parabola;  in  B,  & A C iun&i  in  G.  rumex  B ^mifs^diametro^ 
qui  AC  linea;  occurrar  in  H,  ponatur  per  H ordinarim  linea  lL  occur- 
rens diametro FC in  L , 8c  fedtioni.in  K: 

Dico  lineam  G'B  ad  B F,  duplicatam  habere  rationem  cius  quam  ha- 
bet HK  ad  KL.  , , , 


C4i  'haitu. 
d i.  Dtprt- 
grtjfunibut. 
c 17. D» 
frynftlU- 
bm.  * 

f I Dtpr #- 
grtjfinuttu. 


Dcmonjlratio. 

QVoniam  tam  FE.BiE»  c GE  linex  , quim  LI, 
KI,HI  funt  proportionales  habentes  xquales 
primos  terminos  F E, Ll,  ratio  GE,  ad  HI»  tertig 
ad  tertiam,  id  eft  ratio  G E ad  B E,  id  eft  * GBad 
BF,  duplicata  eft  e rationis  EB  ad  IK,  feeundx 
ad  fecundam  , id  eft  rationis  IH  ad  IK»  id  eft 
HK  f ad  KL.  Quod  erat ^emonftrandura. 

PROPOSITIO  LXXV. 

E Adcm  figura  manente: 

• Dicorectangulum  EGBadrectangu- 
lum  E F B , triplicatam  habere  rationem  eius 
quam  habet  linea  GBad  lineam  BF. 


Dmonjlratio. 


trtr*.  P Eftangulum  EGB  ad  reftangulum  E FB,  rationem  habet  compoGtamext*; 

'tionesEG  ad  EF,  id  eftex  duplicata  ratione  EG  ad  EB,idelt  GBad  BF» 
(quia  EG,b  EB,  EF  funt  (Bopottionalcs ) it  ex  GB  ad  BFi  igitur  reftangulum 
EGB  ad  rctftanguium  EFB  triplicatam  haber  rationem  cius  quam  habet  linea 
GB  ad  BF.  Quod  erat  dcmonftrandum.  . 


PROPOSITIO  L X X V L 


E Sto  ABC  parabola  , aflumptoque  in  peti- 
pheria  puncro  quouis  A,  ducantur  recti 
AB,  AC  occurrentes  iterum  parabolz:  diuifis 
autem  A B,  A C lineis  proportionaliccr  in  D & 
E,  erigantur  diametri  E G,  D I , occurrentes  pa- 
rabolqin  F & H , 8t  actz  per  A contingenti  in 
G & I. 

Dico  G E,  D I lineas  in  F & H , proportio- 
nalitcr  e (Te  diuifas. 


Dmon- 
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Drmon/lratw. 


ERigantur  ex  C & B , diametri  C K.  B L.  Qu  oniam  A C>  A B propordonaittef 
-Mn  E & D ponuntur  diuilz,  »t  B A ad  DA, id  eft  B I.  ad  D I > fic  C A eft  ad  E A, 
ideft  KC  ad  GE;  fcd  vt  BI.  ad  DI,  fic  DI  eft  ad  , HI,  & vt  KCad  GE.fic  • t»  >«. 
GEeftad  GF;igirurvt  DI  ad  HI, fic  GE  «d  GF.  Quod  fint  demonftrandum. 

WWpI  M ia. 

PROPOSITIO  LXXV1I. 


Ilfdem  poficis , diuidantur  rurfum  proportionalitcr  line?  A B , A C in 
M fit  O , eriganturq;  diametri  M N,  O P. 

Dico  F E efle  ad  M N , vt  D H eft  ad  O P.  . . 

j , < , * . 

' * ‘ 'Dcmonjlratio . 

ESrenimvt  CEArcftangulu.ad  rc&angulura  CMAfieFEadNM.ScvtBDA 
reflangulum  ad  rcaangulum  BOA  , fic  DH  ad  PO.  fed  BD  A ad  B O A, 
refilangulum  cftvt  CEA  ad  CM  A,  re&angulum,quia  C A,  B A proportionaliter 
ponuntur  diutii;  igitur  vt  F Ead  N M ,fic  D H ad  PO.Quod  erat  demonftrandum. 


P ROPQSITIO  LXXVIII. 

IKdcm  politis  agantur  per  D fic  E ordinarim 
adi  diametrum?  ex  A demiflam  linea:  H D 1, 

FEG. 

Dico  HI,FG  lineas  in  D fic  E proportiona- 
litcr efle  diuilas. 

'Demonftratto . 

TjOnanrur  ordinatim  ltncz  B L,C  K-  Quoniam  igitur 
* AU,  A C linez  in  D fic  E proportionaliter  fune  di- 
uifz  , vt  CK  ad  E G , fic  B L eft  ad  D I.fed  C K ad 
£G,‘  duplicatam  i,  habet  rationem  FG  ad  E G,  fic  BL 
ad  DI,  duplicaram habecrationem  HI  ad  DI, igitur 
vc  F G ad  E G,  fic  H I ad  D I.fic  diuidendo  vt  FE  ad 
E,G,  fic  HD  ad  DI.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXIX. 


b E*  < l,' 


Ilfdem  pofitis,  diuidantur  rurfum  AB,  CA  line?  proportionaliter  in 
M fic  N,  fic  red*  ducantur  M O Q,NP  Rxquidmates  ipfis  HI,FG. 
Dicovt  HD  ad  OM,  ficFE  effe  ad  PN.- 

Demonjlratio. 

^^Vmenim  linez  AB,  AC  proportionaliter  inM,D,N,E  punflisfint  diuifz.erit 
Qjid  D I,  vt  NR  ad  EG,  fic  permutando  MQ_ad  NR  , vt  D I ad  EGi 
fed  per  przcedentem  cftvt  MQ_ad  N R , fic  OMadPNi  fic  vtDI  ad  EG.fie 
HD  ad  FE  • igitur  vt  OM  ad  PN  , fic  HD  ad  FE,  fic  permutando  vt  OM 
ad  HD.fic  PN  ad  FE.  Quodcracdcmonftrandum. 


D d d 3 PRQ- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  LXXX. 


Cltad  AB  Cparabol* diametrum  A D ordinatim  pofica  lincaC  B:fa- 
A E aequali  ipfi  A D pouatut  per  Rlinea  h F parallela  re£t;  B C < 
dein  ex  C ducatur  linea  CF,  occurrens  parabol;  inG  punfto, per  quod  ex 
B agatur  linea  occurrens  axi  AD  in  H,  & EF  linezml,- 
Dico  F E,  B D,  E I Uncas  i A continua  clTe  analogia. 

Dtmon/iratio. 

Linea  CF  occurrat  diametro  in  K. 

Quoniam  A E linea  squalis  ponitur 
line;  A D » 8t  H A,  A K line*  quoque 
inter  (e  i zquantur,  erit  EH  reliqua  ae- 
qualis reliqu;  K D.  Rurfiim  triangulum 
FK  E ad  triangulum  D KC  duplicatam 
habet  rationem  EK  lineat  ad  lineam 
KDiideft  HD  ad  EH.  cfl  autem  Sc 
triangulum  BHTJ.adtriangiiluin  EHI  In  duplicata  ratione  HD  ad  HEi  igitur 
vt  triangulum  FKE  ad  triangulum  D K C,  fic  BHD  triangulum , ad  triangulum 
EHI  adeoq;  rationes  ex  ijfdcm  habent  copofitas,ftd  ratio  trianguli  FK  E ad  trian- 
gulum D KC.  efteompofitaex  ratione  FE  ad  DC.idcft  B Di&ex  EK  ad  KDiid 
eft  DH  ad  H E :8c  ratio  trianguli  BlID,  ad  triangulum  EHI  cll  compotita  ex 
HDadHE, &exBD  ad  EI.  ablata igicur communi ratioife  HD  ul  HE,raa. 
net  cano  FE  ad  BD,  eadem  cum  ratione  BD  ad  EI.  quareF  E.BD.EI  lineat  filne 
continuae  proportionales.  Quod  erat  dcmonllranduru. 

PROPOSITIO  LXXXI. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  B D contingat  in  B linea  B E .•  'de- 
miilaq;  cx  E linea  E A occurrat  parabola:  in  C & A,  diametro  vero 
B D in  F.  • . ' : V'  * 

DicoE  C,EF,  E A lineas  in  continua  clTe  analogia,  & contrafi  EC, 
EF,  E A fuerint  proporcionales,  dico  E B,  feiRionem  contingere. 


Demonflratio. 


pOnantutex  A Sc  Cordmatim  li- 
* ne*  A D.C  G ad  B D.diametrums 
quoniam  igitur  B E,  GC  Ime*  ;qui- 
diftam.cntvt  GB  ad  FR  , fic  CE 
ad  F E ; & vt  F B ad  D B . fic  F E 
ad  AE.fed  BG.BF.BD  tine;  fune' 
proportionales ; igitur  S;  EC  , EF, 
E A line;  in  continua  Tunc  analogia. 
Quod  erat  primum. 

Sint  iam  EC.EF.E  A proportionales,  iunganturque  E B , dico  E B lineam,  fe£tio- 
ncmin  B contingere.  Siu  vero, agatut  per  B tangens, qu*  A E line*  occurrat  in  H. 
etunt  igitur  H C,  H F,  H A continu*  proportionales,  & C F ad  F A,  vt  HCad  H Fs 
fedSc  CF  eft  adFA.vtEC  ad  EF  (cum  EC.EF.  EA  fint  proportionales)  igitur 
vtHCad  H F.fic  ECadEF:  Sidiuidcndo  vt  HC  adCF.ficEC  ad  CF.  qn°d  ab. 
fijrdum.cum  HC  ex  hypothcfi.maior  fit  vclmmor  refla  EC-quareHB  non  eft  tan» 
gens,  nec  quaeuis  alia  prseccr  E B.  Quod  erat  dcmonfttandum. 

• PRO- 
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PROPOSITIO  LXXXII. 


f99 


EAdem  manente  figura  propofitumfit. adatopundlo  extra  fcdKoaem 
contingentem  ducere. 

Cvn/h&Rio  dcmtnftratio. 

CIidatampun&umEicxquo  ducatur  quacuisfccans  parabolam  in  C A i erit  E C 
^prima  trium  continuarum  & ACexcciTus  reliquarum  : inuemantur  igitur  inter 
C E.E  A media  EE  per  F,  diameter  agatur  B D tunganturtjue  EB.  patet  per  proce- 
dentem, lineam  E B Ic&ioncm  contingere  in  B.  4 dato  igitur  extra  parabolam  pun- 
flo  tangentem  duximus,  &LC.  Quod  erat  quaciitum. 

PROPOSITIO  LXXXI1I.  . • 

PArabolam  A BC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  AHnca  A E,  in 
qua  fumpeis  duobus  punctis  E,F,ducantur  ex  E & F,  duae  parallelx 
hC,  FG  occurrentes  parabol?inB,C,H,G,&  AD  diametro  in  D 8c  I. 

Dico  B EC  re&angulum  ad  retlanguUim  H F G duplicatam  babere 
racionctn  hncq  eius  quam  habet  E A linea  ad  lineam  F A. 


'Demonf.ratio. 

QVoniamtamEB.JED,  EC  li- 

nex , quam  F H,  F I , F G bini 
proportionales,  erit  BF.C  redtan- 
gulutn  xquale  quadrato  ED  , & 

HFG  retiangulum  xqUale  qua- 
drato FI-  igitur  vt  quadratum  E D 
ad  quadratum  FI,  bc  BEC.  redtan- 
gulum  eft  ad  rectigulum  H F Gicd 
E D quadratum  eli  ad  quadratum  . n*  , 

FI,  vt  AE  quadratum  cftad  quadratum  AF;  igitur  & BEC  re&angmum  eil  aa 
redlangulura  HFG  vt  AE  qua^ratumad  quadratum  AF.boc  cft  duplicatam  ha- 
bent rationem,  E A ad  FA.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  LXXXIV. 

PArabolas  duds  ABC,  DB  E habentes  communem  diametrum  B F 
contingat  in  eodcmpuncco,  lineaB  G,SccxGqu?uis  ducatur  linea, 
Occurrens  parabolis  in  D,  A,<S,E ,•  diametro  vero  B F in  F. 

Dico  D G E rcccangulum  aequari  rectangulo  A G C. 


Demonfiratto. 

E St  cnitnper  odluageb  priolam  huius  tam 
DGE  redtangulum,  quam  reAangalum 
A GC  xquale  quadrato  FGiigitut  Je  A G C> 
D GEredtangula  inter  fe  aqualia  funt. Quod 
fuit  dcmonltrandum. 


P R O- 
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4°o  PARABpLA. 

P R O P O s'l  T I O LXXXV. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  BD  contingat  in  B linea  EB:  ex 
puncto  E dux  quaruis  ducantur  linex  E F,  EC,  (ecances  parabolam 
in  F,  G,  A,  C punitis  & B D diametrum  in  D & H , demifiarque  ex  F & 
G diametri  F K,  G I,  occurrant  A C linea:  i»  K & 1. 

Dico  G 1 ad  F K,  duplicatam  habere  rationem  eius  quam  habee  G H 
ad  HF. 


Demon/lratio. 

VTGI  ad  FK,  fic  EG  eftad  EF s fed 
EG  ad  EF,  duplicatam  habet  ratione 
• EG  ad  EH,  fdeft  b GH  ad  HF;  igitur 
& GI  ad  FK,  duplicatam  habet  rationem 
fius  quam  habet  GH  linea  ad  lineam  HF. 
Quod  erat  demonltcandum. 

PROPOSITIO  * LXXX  VI. 


PArabolam  ABC  contingant  in  A & B linea:  A D , B D conucnien- 
tesinD,  afiumptoque  punito  E in  feitionis  peripheria,  agatur  per  E 
linea  FC,  parallela  redtarB  Doccurrcns  AD  linex  in  F. 

Dico  vt  quadratum  B D ad  quadratum  A D , fic  EFC  reitangulum 
effe  ad  quadratum  A F. 

Ejl  htte  ab  Apollonio  lib.$.prop.\6.  eodem pUne  modopropo/ita : nos  nutem  hanc  f opponendo 
vlterinsinferimnt,&  A, B punfta contadiuunvconiungancur , rc£Us  FE,FG,ECia 
continua  cffc  analogia,  vei  Sc’  # E , H I,  rf K lineas. 


Demon/lratio. 

E St  enim  ex  fuppofiro  vt  AD  quii 
dratu  ad  quadratu  D B,  ficAF 
quadratum  ad  reitangulum  EFC: 
fic  permutando  vt  A D quadratum 
ad  quadratum  A F,  ficDB  qua- 
, dratum  ad  reitangulum  E FC.fed 
cit  quoque  vt  AD  quadratum  ad 
•quadratum  AF,  fic  DB  quadratu 
i / ’ ad  quadratum  FG;  igitur  vt  DB 

quadratum  ad  reitangulum  EFC  . fic  idem  quadratum  DB  ad  quadratum  FG. 
vnde  F G quadratum  atquale  eft  rcAangulo  EFC.  Sc  F E,  F G,  F C linex  fu  at  in 
continuata  proportione. 


PRttPOSITIO  LXXXVII.  . 


IiltJcm  pofitis  ducatur  & altera  G H parallela  F C,  fecans  parabolam  ia 
I & H.  - 

Dico  reitangulum  EFC  ad  reitangulum  IG  H,  ede  vt  quadrarum 
F A ad  G A,  quadratum. 


Demon - 
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Dcmonftratio. 


CVm  enim  tam  re&angulum 
EF  C ad  quadratum  F A,  qua 
reftangnlum  IGH  ad  quadra- 
tum GA  habeantrationem  qua- 
drati DB  ad  qUadratum  DA, 
conftatita  c(Tc  EF C re&angulum 
ad  IGH  vt  quadratum  FA  ad 
G A.Quod  demonftrandum  fuit. 

(oroUarium. 

Clex  A ducatur  diameter  A K,  occurrens  ordinarim  applicatis  in  K St  L,  reflan- 
^guluin  CFE  ad  HG1>  duplicatam  habebit  rationem  eius  quam  CKE  habec 
ad  rciftangulum  HLI.  ratio  enim  retftanguli  C KE  ad  HLI,  eft  ratio  lines  KA 
aad  LA, hoc  eft  FA  ad  G A.  led  ratio  re&anguli  CFE  ad  HGI,  cfl  ratio  qua- 
drati  FA  adGA:  igiturratiorc&anguli  CFE  ad  HGI,  duplicata  eft  cius  quam 
habet  CKE  ad  HLI,  reAaugulum. 

PROPOSITIO  LXXXVIII. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  BD,  & ordinatim  ad  illam  pofita 
ADC  , contingat  in  A linea  A E,  conuenicnscum  diametro  in  E, 
t etecli((]ueex  A & C diametris  AF,CQ  ducatur  quateunque  HI,  paral- 
lela AC, occurrens  A E contingentiin  K,linex  AF  in  F,  diametro  B D 
in  M,iun<Rx  AB  in  N,  &re£tx  CG  in  G. 

Dico  KFG  rcdlangulumxqua- 
rirettangulo  HF1. 

DcmonjlrAtio. 


bli.  intui. 


QVoniam  tam  FNbin  K , quam 
F G in  M bifariam  dmifa  eft,  erit 
FK  ad  FN,  vt  FM  ad  FG.  vnde  re- 
tftangulo  FKFG,  aequatur  FNFM 
rcAangulum  : fed  rcftangulo  NFM 
oftenfumecftxquari  redtangulnm  HFI.  igitur  etiam  re&angulo  HFI  xquaic  eft c 4!'  ““ 
KFG  reAangulum.Quod erat demonftrandum.  t 


PROPOSITIO  LXXXIX. 


Jlfdempofitis 


Dico  H K,HF,  FG  lineas  efle  continue  proportionales. 

Demonjlratio. 

QVoniam re&angtilum KFG xqualeeft  re&angulo  HFI.  vtFH.ad  FK,  ficatas»*,. 

FGcftadFIiSt  conuercendo  vt  FH  *d  « HK.ficFGeft  ad  GI,  id  eft  ad  F H; 
quadratum  igitur  F H xquale  eft  redangulo  HKFG;&HK,  HF,FG  propor-  " 
tlonalcs  funt.  Quod  fuit  demonftrandum. 


£ c e 
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PARABOLA. 


^Ol 


PROPOSITIO  XC. 


Sit  A B diameter  parabola:  ADG  & ordinarim  pofita  BC  & contin- 
gens A E. diametro inluper  A B xquidiftcf  EC  dudtaquc  AH  qua- 
tunque  occurrente  parabolx  in  D ponatur  A C,  & F D G xquidtiians 
A B,  occurrenf^i  A C in  G. 

Dico  F G aequalem  efle  re£bt  E H. 


iDemonfiratto. 

DOnantur  per  D & G pun&a  redae  I K,M  R 
* parallelae  BEs  erunt  itaque  tres  in  conti- 
nua analogia»  I L,ID,IK&  MG.MN.NR. 
Igitur  quadratum  ID  ad  MN  , quadratum 
cam  habet  rationem  quam  IL  ad  MG.  hoc 
clilAadMA,  hoc  eft  D A ad  HAi  hoc 
eft  D F ad  H E,  eft  autem  P G xqualij  M A. 
igitur  HE  eidem  F G,  aequalis  eft. Quod  fuic 
demonftrandum. 


PROPOSITIO  XCI. 

Ilfdem politis, per  N ducatur  ANO. 

Dico  I D ad  M N eandem  habere 
rationem  quam  habet  E H ad  E O. 


'Dcmonftratio. 


■pOnatur PN  Qjequidiftans  A B,  erir  haec  PQ,  squalis  EO  per  procedentem. 
-L  Similiter  per  eandem  erir  FG  aqualis  E H:  eft  autem  FG  ad  PQ,  vr  AFad 
A P,  hoc  eft  ID  ad  MN»  igitur  EH  ad  EO,  eandem  obtinet  rationem  quam  ID 
ad  MN.  Quod  fuit  demonftrandum. 


PROPOSITIO  xcir. 

PAraboIam  ABC  fuftendat  linea 
AC,  a&aque  per  C contingente, 
qtnj  diametro  per  A pofita  occurrat  in  D, 
perficiaturparallclogrammum  A DEC: 
dein  fumpto  in  fedione  pundo  quouis 
B,  agatur  per  B diameter  F G fccans  A C 
lineam  in  F,  tangentem  C D in  H pun- 
&o,  per  quod  dudla  IK  parallela  AC, 
ponatur  iCquaFGline*  occurrat  in  L. 

Dico  G F , H F , L F lineas  in  continua 
efle  analogia.  ■ 

Demonjiratio. 

VT  GF  adHF,  ftc  DA  eft  ad  IA:  fedtrt 
D A ad  I A.fic  H F eft  ad  LF;  igitur  vt  GF 
ad  HF  fic  HF  ad  LF,  proportionales  igitur 
funt  GF,HF,LF.Quod  erat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  XCIII. 

'lifdem  politis  ducatur  linea  D £ occurrens  GF  in  M. 
Dico  G M,  G H , G F lineas  in  continua  ede  analogia. 


Demonjiratto. 


av 


Vomam  EC  xquidiftat  AD  (ob  DC.  parallelogrammum  ) & IKD.ICD 
a riangtila eandem  habent bafim  ID.lmcx  xquales  funt.  funtau-, 

tem  continue  proportionales  GF’,HF,  L F.  igitur  &GM»  bG  H»GF  lincx  i.n  eon- 
tmua  lunt  analogia. Qjuod  erat  ilcmonftrandum. 

PROPOSITIO  XCIV. 


bll  .Dtfrt- 
gnjfumtm. 


I 


ifdcm  politjs: 

Dico  efle  vc  CF  ad  F A,  fic  H B ad  B F. 


Demonftratto.  f 

DVcarurex  C per  B linea  CN  occurrens  AD  linea; in  N:  Si  ex  A refla  AO 
parallela  DC,  fecans  EC  prodiiflamin  0>&FB  lineam  in  P.  Quoniam  DC  0 
efteontingens  & A O eidem  parallela,  refla:  HB.HF,  H P « proportionales  a 
funt.  Sunt  autem  etiam  <*  continui;  LF,  H F,GF>  & pFlincaxqualis  lineae  HPfob 
A E,  AC  parallelogramma  fuper  eadem  bili  A D,&  inter  caldem parallelas  coniti- 
tuta.)  igitur  5r  HB  ,xqoaliseft  reflx  LF : vnde  dempra  communi  LB,  manet  H L 
reflat  BF,4c  NA  ipfi  I D «rqnalis  ; adeoque  8c  N C parallela  D K.Quarc  vcDN 
eft  ad  NA,  id  eft  CK  ad  DI, fic  HB  cftadBF.  fed  vt  CK  ad  DI,  ficCH  eft 
adHD.ideftCF  ad  FAiigicurvr  CFadFA.fic  HB  cftadBF.  Quod  erat  de- 
monftrandum.  s*  ’ / t 

Eft  h$c  A rchimedis  aliter  demonftrata. 


67  hmmti 
j i.bmut. 


P R O P O S I T IO 


XCIV. 


PArabolam  ABC  fubrendat  linta  A C 
adla^i  per  A contingente  AD  qu^  dia- 
metro C D dutS?  per  C.oecuTrat  in  D,po- 1 / £ |" 
nantur  quocuis  diametri  FE  fccantcspa-  3 ■ 
«tbolam  in  G , & per  G cxA^dudadinca: 
AH.occurrantdiametroCDinH.  • 

Dico  AC,CD  linea?  proportionaliter 
in  £ & H c l]c  diuiifs.  i 1 ,,  • ' 

U?n  iilj 

DcmonfiratiD. 

.W.:.  : 'v.iCi 

PEmonftratiomanifcfta  eft  per  procedentem.  ■ A 
nam  femptr  eft  vt  A E ad  EC  , ditIF  G ad  / 

-G  E id  eft  D H ad  HC.  * T / 

t , - . f » '■£  :-a-  -a  r."1-  ,711  t*  if.l  ,0 

• . . • — t;v*  e-houu 


ii  t 


Ee  e 1 
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parabola, 

PROPOSITIO  XCVI. 


Arabolam  ABCcontingatin  A Tinca  A D.inquafumptisquibufut» 
punctis  D Sc  E, demittantur  diametri  D B,  EC  :&  ex  A per  B reda 
ducatur  AF  occurrens  tC  diametro  inF. 

Dico elTc  EC  ad  CF,  vc-AF  ad  FB. 

Dcmonjiratio . > ) 

DVeatur  refla  AC  occurrens  DB  lineae  in  C erit 
igitur  AG  ad  GC.  * ve  D B ad  BG  , idcll  EFad 
FC.  <e4  cft  vt  AG  ad  GC,  Ce  AB  ad  BF  iigitur  ve 
A B ad  BFjCc  EF  ad  FC:  & componendo  vt  AFad 
FB,  CeEC  ad  CF-  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCVII, 

PArabolam  A BC  fub tendat reCta  A C.ereda- 
que  ex  C diameiro  C E,  ponatur  quxeunque 
AG  occurrens  CE  linea:  in  G,  parabol*  in  B 
purnfto,  per  quod  diameter  ponatur  B D. 

Dico  iundam  DC  iquidiftarc*  contingenti 
.perAdud*.  ■ 

. ; > , *5l  ; . 

DcmortRrMio. 

'■  \ 

DVfla  enim  per  A contingens  occurrat  BD,  CE  di#. 

metris  in  F fle  E.  erit  igitur  b FB  adBD.  vt  AD.  ad 
DC.ideftAB  ad  BG:  quare  ‘AE.DG  hncae/unt pa- 
rallela;. <$doai erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCVI  II. 

PArabolam  ABC  fabtendat linea  AC *adif- 
queper  A & C,  contingentibus  qua: conue- 
! niant  in  D1,  ducatur  diameter  quac- 

cunque  F E,  fecans  A D lineam  in  E, 
t DC  inGvflt  parabolam  in  H. 

Dico  GH,HF,HE,iincasincon- 
a tioua 


'i:  .:noi,>) 

i ■ c lio^dvf 
t'  lia.:;.;' 
-likioD  etlMUii 
ii idflieoi . y 
V 11 3 i Da  i 0 . 
41  > K O rjjft/.  i 
-T;  J/tVI  WriO 


c(Ic  analogia. 

Demonftratto. 

t t ■;  ft5 1 f "’p  • . . 1 

/ \//  ^ \l)  1C  St  enib  vt  AFad  FC  , fid  EH  ad 

• > pHF  , fed  etiam  vt  AF  ad  FC.*  Gc 

FH  ad  HG,  igitur  vt  EH  aa  HF.  Gc  HFeft  ad  HG  : proportionales  igitur 
lunt  GH.HF.HE.  Quod  erat  demonftrandum. 


p a r ab  ai  Aj 
Propositio  xcix. 

T)  Arabolam  A B C cuius  fubrenfa  A C*  contingat  in  A linea  AD,  ia 
JL  q«?fumpto  quouij  pundto  D demutatur  diameter  D E occurrens 
parabola:  in  B.  per  B autem  ex  C reda  ponatur  CF,  occurrens  ere&se 
<£i»mctro  in  F. 

Dico  F A,  DE  lineas  efle  inter  ^ p H 
feiqualcs.  _ X~  ~f  j 

Dmonflratio.  y , ^ 

\/t  AEadEC^ficDBeftadBE,  t jjf  N.  \ 

. V & componendo  »t  AC  ad  CE.  fic  i III  X.  \ 

J>E»4  BE.  fed  vt  AC  adEC.fic  FA  j!  \ 

eftad  BEt  igitur  vt  DE  ad  15  E.  ficFA  y X \ 

ad  B E : igitur  I'A,DE  line*  iunt 1 in-  jj  X \ 

terlc  aequales.  Qjjed  erat  dcraonftran-  J \A 


PROPOSITIO  c. 

IUdcmpofitis! 

DicoeileBG  ad  GF,vc  FB  adFC. 

Dtmonftratio. 

QVoniam  p A,  DE  line? per  ptaecedearem aequales funt, DE  cft  ad  BE,  vt  FA 
ad  BE>  ideft  vt  AC  ad  ECi&inuertendo  AE  ad  AC,ideft  FB  ad  FC.  Vt 
D B »d  D E.ideft  ad  F A.  fed  vt  B D ad  F A,  fic  B G ad.G  F,  igitur  B G ad  G F.  vt 
FBeftadFC.  Quodctatdetnonftrandum. 

-PROPOSITIO  CI. 

Ilfdcm  politis  ducatur  A B occurrens  F D iun&q  in  H. 

Dico  D H,D  F,EC  lineas  in  eontinuaefle  analogia, 

<Dtmonftt*tio. 

ESt  enim  D H ad  A E,  id  cft  ad  FD,  vt  D B ad  B £,  fed  vc  D B ad  jB  E,  fle  Flj  eft 

ad BC, igttur  DH  eftadFDvcFD  ad EC. Quod  erat  dtmonftrandam. 

PROPOSITIO  CII. 

PArsbolam  ABC  cuius  diameter  BDj 
contingat  in  B linea  B E , dcmiffin|ue 
diametro  E A ducatur  ad  BD, ordinaturi 

ADC,  ponaturdue  E C occurrens  para-  £ — 

bol*  in  F & B D diametto  in  G.  Z'  N, 

Dico  EF  lineam  atquari  lineae  F G.  1 /F  \ 

Defnenfirati».  < 1 " J -1  J \ \ \ 

QVoniatn  E B linta  (eiftionem  contingit,  erit  ' f G X \ 

EI-  ad  EG,  vt  EG  adEitf  «tdiaidendo  j X \ 

E i'  adFG.vtEGadGC,  fed  EG  eft  aequalis  / X \ 

0 C, quia  AD,  DC  Uncae  atqualesfunc,  igitur  _____! Xc 

&EF,  FGrefhe  inter  fe  sequantur.  Quod  erat  i E A 

deisonftrandum.  .....  • >V  ” 


PARABOLA. 


PROPOSITIO  GUI; 

PArabolam  A BC  cuius  diameter  B D,  & ordinarim  ad  illam  polita. 

A C,  contingat  in  A linea  A E , crcda^ue  ex  C diametro  C E quae 
contingenti  A E occurrat  in. E,  perficiatur  parallrlogtammum  ACE, 
ducaturq;  diameter  quxuis  H G occurrens  parabolx  in  I,  8c  A E rccfx 
in  K. 

Dico  H G I rc£tanguium  xquari  reftangulo  H K G. 

Demonftratio. 

pRodufta diameter  BD.fecet  EF,  AE  lineat 

F i-.-!4  ^ in  L di  M.  Quoniam  AC  linea  zquidiftae 

/ EF.eidemque  cft  aqualis,  erit  A D , dimidia 
/ ‘ refla  AC.  aequalis  LE>  dimidii  ipfius  EF;qua- 
I /A  redi  LMzqualis  cft  MD,  adeoqueLD  in  M 

/ bifariam  dimla:  vnde cum diLD  in  B.diuila fic 

non  bifariam,  reflangulum  LMD,  idcftqua- 
• / \ dratum  MD  zquale  cft  reflangulo  LBD,  vna 

/ a cumquadrato  M B > id  eft  * quadrato  B D , ideft 
j ''■I  arquale  erit  reflangulo  LDB.  Rurfumcutnyt 

'' i BD  ad  IG.ficLDB  reflangulum  licadrcfladL- 

u.  J — l— ic  gulum  HGI,  item  AD  Cb  reflangulum  ad  tc- 

/ G \ ftangulum  AGC,  ideft  reflangulum  'AMtad 

reflangulum  AK  E,igitur  vtL  DB  reflangulu, 
ad  reflangulu  HG  Ii  fic  A M Ere&angulum  eft  ad  reflangulum  ARE;  eft  autc  ve 
A M F.  reflangulum  ad  reflangulu  A K E,Cc  LMD  reflangulum  adreftangufunv 
HK  G(quia  cxijfdcm  rationem  habent  compofitam)  igitur  vtLD  B reflangulum 
ad  reflangulum  HGI.lic  LMD  reflangulum  eft  ad  reflangulum  H KG.  di  per- 
mutando vt  LDB  reflangulum  eft  ad  rc&angulum  LMDilrcHGI  reftangu- 
lumad reflangulum  HKG.  fed  LDB,  LMD  feflangula  oftenfa  funt zqualia, 
igitur U reiftangulum  H Gi  atquala  cft  reflangulo  HKG-  Quod  erat  demon, 
ftrandum. 

PROPOSITIO  C I V. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D & ordinarim  ad  illam  polit? 

C D conringantin  A & C linei  AE,  CE  conucnientes  in  E.  du<ai- 
fjueAC,ponacurordinatim  B G qu?  E G,AC  lineis  occurrat  inF,  8eH. 
Dico  H B quadrati  dimidio  xquaiccfle  rc&angulum  FB,  H G. 

E A Demonfiratio.  , 

X , / / ✓ p Rtgaturex  C diameter  CI  , occurrens 

X '/¥* * ' ^BGlinejinK.fiatqueHB  arqualisRL, 

J/  / Quoniam  igicur  K G,  B G,i,H  Gpropdrtida 

//  / nales  funt,&  B Hdiffcrctif  ponitur  aqualis 

I/ / LK>reflzGH,HB.BL  quoqiproporrio- 

_ f/  • _ nales  lujt , adeoque  B H quadraco  zqual^ 

y"  ; **  reflangulum  LB,  HG.  Rurfum  fciim  Al 

, ’ . ' . in  Eacproptcrea  HK  in  F diuifafttbifa- 

riam.iiHB  linczzqualis  ponatur  KL.ctit  di  LB  reliqua  in  F diuila  bifariam;  qua- 
re FB.H  G reflangulum  dimidium  eft  rcflanguli  LB,  H G ■ adcotpie  di  zquale 
dimidio  quadrati  H B.  Quod  erat  dcmonftrandum. 
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PARABOLA. 
PROPOSITIO/CV. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D contingat  in  B linea  B E,con- 
ueniens  cum  diametro  in  fc,  dcmiflaque  ex  E linea  EC  , qu?  parabo- 
lam fecct  in  F & C,  ducantur  ordinarim  linea:  F G,  B H,  C D. 
a Dico  FG,BH,CD  lineas  in  continua 
«ITe  analogia. 

Demonftratid. 

D Emittatur  cx  B diameter  BI  fccans  EC  li- 
ncamin  K:  ponarurque  KL  parallela  HB. 

Quoniam  B E linea  feflionem  contingit , erunt  A 
EF,  E K, . EC  line?,  adeoque  Se  E G,  b K.  L , C D 
continux  proportionales  : ied  HB  linea  aqualis 
cftKL,  iguurFGvB  H , C D imeat  in  continua 
funt  analogia. Quod  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium. 

EAdem  manente  figura  fumatur  in  ADdiamc-  h 
troquodcunquepun&um  E>  extra  parabolam, 
exquo  tn  parabolam  fccans  demittatur  E FC»du- 
a.lfiue  ordinarim  F G,  CD,fiat  A E lineae  xqualis 
H,  ordinaiim  ponatur  H B : dico  F Gt 
BH.CD  lineas  effc  proportionales,  mnfla  enim 
B E c erit  contingens,  vnde  per  procedentem  con- 
flat vetitas  aflertionis. 

propositio  cvi. 


E 


Sto  A B C diameter  A D , in  qua  aT  1 {-* 
ifumpto  extra  fc&ionem  pun&o  quo- 


uisE,  demittahtur  ex  E duae 
qu?uis  E C,E  F fecantcs  para- 
bolam in  G,K,C,F:  ponantur- 
que  ordinarim  G I , K.  H , F Lj 

CD. 

Dicocflevt  GI  ad  KH,fic 
F L ad  CD. 

Demorlftratio. 

D Emittatur  ex  Ecotingens  EB, 
&ex  B ordinarim  ducatur  li- 
neaBM  erunt  igitur  tam  G I,BM, 
CD  lineic.dquim  HK,  BM.FL 
proportionales,  quare  cum  BM  li- 
nea fit  verique  feriei  communis  St 
media  proportionalis  inter  eafdetn 
lineas,  GICD  ‘rcdlangulum  te- 
qualc  eft  rcflangulo  HKFL  igi-  . 
turvt f Glad  K H,  GcFLadC  D- 
Quod  erat  dcmonftrandum. 
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PARABOLA. 
PROPOSITIO  CVII. 
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E Sto  ABC  parabo!^  diameter  A D,  in  qua  aflumpto  extra  fedlionem 
punito  quouis  E,d£mittatur  ex  EIccans  E F C,pofiti(que  ordinatim 
F G,C  D,  fiat  A E linea;  aequalis  AH,  & ex  H ordinarim  ponatur  HB 
occurrens  AC,  FC, lineis  in  I & K. 

Dico  E C lineam, c^trern  a & media  ra- 
tione proportionali  inF&  Kcflc  diuifam 
id  cft  CE  efle  ad  E F vt  C K ad  K F. 

Demonjlratio . 

YVnganturFI  ! Quoniam  AH  linea  atqualij 
■*  ponitur  A E,  refla:  FG.BH,*  C.D  propor- 
tionales funt,  &FG>  IH  blinex  aequales, adeo- 
que  4c  FI  parallela  AE.  quarevtECadEF, 
fic  AC  ad  Al.ideft  AD  ad  AH,  idcftAH 
ad  AG,  (ctimAD,  AH,  AG  proportionales 
fint.)  id  cft  DH  ad  cHG.  ideftCKadKF. 
Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CVIII. 


d 17.  hniut. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  contin- 
gat in  B linea  B E,  conucniens  cum  diametro  in 
E,  ex  quo  re&a  ducatur  E C,  occurrens  parabol$  in  F 
& C,  pofitaq;  ordinatim  BD,  ducatur  AC  occurrens 
BD  linearia  G,  &rc£ta  F D fccans  A C in  H. 

Dico  re£tam  A C diuifam  efle  in  H,  8t  G,  extrema 
& media  ratione  proportionali : id  cft  AC,  CG:  & 
A H,  H G efle  proportionales. 

Demonjlratio.  • 

IVngantur  F G : Quoniam  o ftcnfum  eft  in  praecedenti  pro- 
poiftionc  FG  lineam  xquidiftare  A E , vt  AC  ad  CG, 
fic  A E cft  ad  F G : led  AE  eft  xqualis  A D,  igitur  vt  AC 
ad  CG,  Ce  AD  eft  ad  FG,  id  eft  AHad  HG. Quod  erat 
demonftrandum, 

PROPOSITIO  C1X. 

Sltad  ABC  parabola:  diametruB  D, 
ordinatim  polita  ACtiun&ilquc  AB, 
CB  ducatur  quaruis  diameter  EF. 

Dico  efle  vt  A D ad  D H,  fic  H E ad 

EG. 

i Demonjlratio . 

r\Iameter  EF.primd  AB  line*  occurrat  in 
extra  feflionem.  ponatur  per  B concin- 
gens  IB:vt  AD  ad  AH,  lic  D B id  cft  JH 

ad 
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ad  H Ei  quia  vero , I G,IF(  id  cft  I EJ  Si  JH  proportionales  fune,  vt  HI  ad  IE«4»4«m«. 
fiuc  IF , prima  ad  lecundamylic  HI  cum  1F  vel  i E,  id  cft  HE,  prima  cum  fe- 
cunda,ad  IE  vnacum  I G id  eft  EG>  fecundam  cum  tertia, igitur  ve  AD  adDH, 

Ce  H E ad  E i©.  Quod  efatdcrtionftrandum. 

Occurrar um  diamccer  H G teCte  A B in  E intra  parabola,  erit  igitur  vr  A H ad 
AD,  Ce  HE»d  BD.,idcft»d  HI.  Se  vt  A D ad  HD,iic  HI  ad  IE,  fedvt  Hladi  lU4 
IE  ptima ad  (ccundam(quia  Hl,l E,  IG b proportionales funt)  fic  H EccftadEG,  ci.x 
igrrorvt  A 1)  ari  ft  H,  Ce  H E cft  ad  E G.  l"! 

1 Eft  lutc-Archlincdjs  pfop. 4. de  quadratura  Parabola;  aliter  dcmonftrata. 

* . e — .. 

*)  ; j Corollarium. 

Hinc fequitur Uncam  HI  ad  IG,  rationem  habere  duplicatam  eius  quam  ha- 
bet HF  adFG:  ciimcnimfint  continua:  proportionales JH I,  FI,  GI,crit  d £*  ,1 
ratio  HI  ad  IG,  duplicata  rationis  HI  4dFI,  idcfteHFad  FG. 

1»  k ci.p  o s 1 1 1 p e , , 7 

B lihda  B E , qua 
tionalcs,  demittantur 
udlaq,  ex  A ad  B E)  ordinarim  linea  A C,  quae 
Aeetia  K U L>  agatur per  Bex  C, tinea  CMoccurreiy 
KH,>G  1 diametris  in  M &SL  , •. 

. Dico  rationem  LMadMH  duplicatam  e fle  rationis  K H ad  N I, 

Dcmonjlrario. 


hiClA  vr.iujaf  .,  1 
Lr.  iL 


c l.Dtftv- 
grifuntius. 


_ t ' '"I I . ! . jil;.!  ...»  ..  : ‘ i • pt  r:  hi%.  • r ’ * 

QVoniam  B ErB  G , B E line*  continua:  proportionales  funt,  diametri  quoque 
FH,GI>EAinconcinUafuncfanalogia.Quarcratio  AEadFH»ideft  LF  adf£x)j. 
FM,  duplicata  cft  rationis  AEadGI.idcft  KG  ad  GI;  fedLFad  FH,diipli- **“>• 
catam  habet  rationem  i LO  ad  OH,  (ctlm  LF.FO,  FH  8 proportionales  une)  » 41 
id eft  pet  prxcedenteth  LM  ad  MH,fimiliter&  KGad  GI,  duplicatam  habet 
cius  quam  habet  KN  ad  NI,  igiturfc  ratio  LMadMH,  duplicata  cft  rationi* 

K N ad  N I.  Quod  erat  dcmonftrandum.  • 

p r o p osif  io  c x 1. 

Ilfdcm  politis  ducatur  linea  AB  fccaris  FL  lineam  in  O. 

Dico  M H L P re&angulum  cflc  squale  redlangulo  MLFO. 
hmonjlratio. 

^Avddiam  tatio  LF  ad  FH  tamduplicata'eft  rationis  LM  ad  MH , quamFL  ad 
vCFO,critvt  I,M  adMH.CcFLadFO:  quare  reflangulum  MHLF  squale 
cft  refkangtilo  MLFO.  Quod  erat  dcmonftrandum: 

Fff  PRO. 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CX1I. 


k I®9 ,1m- 
b lbid. 


C \Of  .b»- 
MU. 


i -i  • , 


cDemmftrau0. 


Sic  ad  A B C parabolz  diame- 
trum BO  ordinarim  poGca 
linea  AC,  iun&if^ue  p undis 
A B,CB,  ducatur  diameter  qua- 
cunque £ F occurrens  A B , C B 
lineis  in  G&H. 

Dicoefle  vc  HF  ad  FG , /Ic 
HEadEG. 

1 1 


VT  AD  ad_DF,  id  eil  DC  ad  DF,ficFH«  cft  adHE.fed  etiamvt  AD  ad 
DF»  fic  SFG  «ftad  GE, igitur  vc  FH  ad  HE,  (Ic  FG  cft  ad  GE,  & per- 
mutandove  HF  adFG.iic  H EadEGvQuoderardemonftrandum.  • J 


: ) A r i 


PROPOSITIO  CX1II. 


Sit  ad  AB  C parabola:  diametrum  B D ordinarim  polita  AC,  tun- 
di (que  puniris  B C ducantur  ordinarim  linez  EFoccurrentesC  G> 
BDdiamcms  in  G 5c  I,  & CB  redz  in  H.  * 

Dico  rc&angulum  G I E H zquari  redtangulo  G E I F. 

Demonflratw. 

AGantur  per  E diametri 
KL.VtAD  cadDL  , fic 
LK  cft  ad  KE.fedvt  AD  ad 
DL,ficCDe(lad  DL,  idefl 
GI  ad  IE,  igitur  Gleft  ad  ie, 
vt  LK  ad  KE-  cft  autem  vt 
LK  ad  KE,ficLCadEH.  id 
cft  GE  ad  EH , igitur  vt  G I 
.ad  IE,  fic  GE  ad  EH-  vndo 
GLEH  reflaogulum  aequale  cft  re&anguIoGE,IE  id  cft  GE.IF.  Quoderatde- 
monftrandum.  . , 

i i:,!  f.-  7-  .:••••  -«  ‘ V.  ^ 

' ■::!>  «rtf  i . ' i ■ . : ' ' ■ • ■ 


113  'I 
br/d 


Digitized 


Scttionu  focum  & mutum  parabolarum  ipterfe£tiorus  \ 
(geometrice defignat.  > i f'  i 

PROPOSITIO  CXIV. 

PArabolam  ABC  cuius  axis  A D,  contingat  ia  B quxu«4J  E , oc- 
currens axi  in  E : pofitarjuc  ordinarim  B D,  ponatur  B E normalis  ad 
B E,  occurrens  axi  in  F.  1 

Dico  DE  lineam  aquari  dinfldio  laceris  recti 
quod  a*i  infcruic.  . . NA  5 

Demonftrauo.  „C!  e ' h 

OVmatut  AG  xqualis  krccn  re&o.  quoniam  B D ordina-  1 j 

^lim  ponitur  «dajtem,  quadrarum  BD  zqualc  cft  rc&an-  Y 

gulo  DA  G:  quia  vero  angulus  EBF  rcftuseil,  erit  Sc  qua-  , ' / \d 


a Perttf. 
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ift*  • . P A R A B CT  L A. 

-Tt\  , 1{R  4 p b sfrV  i o c x&ji  i.  \ 

TDArabolam  A,B  Genius  axjS  APfronringatpc&aqineuis  B E,&  arlgu- 
X Io  BEA  aequalis  fi  jt  angalusHi  B F. 

Dico  F A lineam  aequalem  elTequarrx  parti  lateris  redii  s & fi  FA  fit 
quarta  pars  lateris  «edi,  dico  lineas  FB , FE,  8c  confequentcr  angulos 
BEFjEBFcflc  inter  fcarqualcs. 

1 G . ■ i v rDemonJiram. 

a‘  pOnaturordiVatifn  linea  B'G--  &BD  nottnalis ad  fcoii- 
i/'5; . rr.  tingentem  E.  B.  Quoniam  anguli  E BF,  B EF  cx  hypo- 
thefixqualcS  fune,  erunt  & FB,FE  line*  quoque  *qua- 
les,  vnde  ciim  Se  angulus  E B D reflus  fit , fi  centro  F,  in- 
" 1 reruallopEcifculusdefcribatur , rranfibit  >h  pecB&  D. 
F • Quare  & EF,  FD  lineq  xquales , adeoque  FA  xq^alis 
bquartx  partt  lateris  rc&i.Quod  erat  primum. 

Rurfum  cum  angulus  E B D ponatur  retfus,&  B G ordi- 
• natfm  applicata  ad  axem  AD.eritD  Gqqualis  dimidio  c la- 
ti terisre&i,  adeoqut  dupla  A F : quryc  EA  ad  EG.  vt  AF 
ad  GD,  ac  componehdo  vt  EF  ad  EDi  fie  AF  ad  G Dr 


4 ' P i quare  ED  dupla  e(Fipfius  BF,6r  circulus  centro  Fincer- 

uallo  Ffe  defcriptus.tranfibicperBSc  Di  eiunt^tlmcxFB.PEdc anguliFBE» 
F E B inter  fo  xquales : Qudd  erat  detdofiftraadum,  G 

.V  -/IU  ■ iv.  . . ' /■.  ..  ■••  • - . 

'f.‘  PROPOS  It  IO  CXVIlI. 

E Sto  A B C pirabolat  axis  A D asqualis  quartzparti  lateris  re£ti : fa- 
cralp;  AExquali  AD,  ducatur  cx  D linea  D C occurrens  parabolae 
inC,-&  ex  C erigatur  diameter  CF,  octutrcns E f {quar ndrmalisfit  ad 
axem  AD)  in  F. 

Dico  D C,  F C lineas  elfe  inter  fc xquales- 

a 

/ . DmonBratio . 

/ 

t — ■ p A Gatur  pcrC  cantingcnS  C G.conuenicns  cdtn  axo 

i » ^in  G:  ad  quem  ordina  tim  ponatur  CH.  Quoniam 


' IJArabolam  ABC  cuius  axis  AD  piodu- 

ij  X crus  extra  fcccionem, fit  zqualis  lateri  re- 

cto , contingat  in  A ljnea  AE,  dctniUaqacx  A lecante  AC,  erigatur  cxC 
diameter  CF,  occurrens  AE  contingenti  in  E.,  & DF  qux  parallela  fit 
AE  in  F,  factoque  luper  E F vt  diametro,  femicirculq  F.G  E,  ducatur-  ex 
CjlirjeaGOqux iemicirculum  contingat  in  G. 

Dico  A C,  C G line  as  efTe  inter  fc  squales. 

>~C  .”«<5  • Tiemon- 


PA  R A B GLA, 

t)cmonft ratio.  , 1 ' '■  . 

jpOnatur  ei  C ordinarim  C H.  quadtaruitt  A C 
X rft  tmadratis  A'H.  HC. : fcd  H C.  auidcjtum  xa 


*• 'eft  quadraris  AfHj  HC : fcd  H Cquadratum«qual«  elt 
rc&angulo  HAD  ( quia  A D periiypochcfcm  cft  «qualis  Ia- , 
teri  redo)  quadratum  igitur  AC  «quale  cft  quadraro  AH 
vna  cum  redqngulo  H A Di  id  eft  tcdangulp  A H D>  id  eft 
cH^angulo  ECF;  eft  autem  ic  ECF  re&angulo  «quale 
quadratum  CG.  quadrata  igitur  A CiC  G adeoque  jc  h- 
he«  inter  fc  «quautur.Quodctat  dcmonftrandum. 

• • ’ PROPOSITIO  CXX.  ’ f 

■ ;■! . lui \rA.  iq  •rit-O.t!  Ki  - ' _ _. 

E Sto  A B C parabojaraxis  A D : & AE  linea  1 
«qualis' ^bart^par^  impiis  redi:  centro  E, 
inferuallo  qqoyisE  f circulus  defcnbatur  accur- 
rens axi  in  F & D , parabolae  vero  in  B : tungan-.  < 
turqueFB.  j • f 1 . ■)  M 

Dico  FB  redam  contingere  parabolam  in 
ptrpdo-B.'  t • ,fl/  . — ifljk.* 

"i»>  J>  ' • Dcfabnftratti.  . :r'-- 

.H  !I  :i  • 

.C  J enim  non  qdiltingat  i ponatur  ex  F contingens  F C: 
"■cadctilla  itftc/  B & A i vel  vitra  B.Cadat  primo  inter 
B 5C  A, iuneah t Urf]uc  B F. , CE.  Quoniam  F C linei  / 
efcientuigciiSuSrA  E qfiarta  pari  lateris  redii  linea  CE  / 

aiqui)iscftrcd«iFE,  hoceft  E B.  Quod  abfcrdum.igi-  / • 
tur  FC  contingens  non'  cadet  inter  B & A.  fimihter  / 
oftenditur  F C non  eadere  vitra  J}.  Quare  FBfolapa-/ 
raboiam  contingit.  Quod  erat  demonftrandum. 

■ , i r/.it*  | Q s;  i T ckxE 

IT?  Sto  ABC  parabola:  axis  A D , Se  A E 


_L_vline»quirta  pars  lateris  redi : centro  E 
interuallb  quonis  E F ri'rculi|s  defwfbsttit, 
occurrens  axi  iri  F&  D,  paraboli  autem  iri 
B : & cx  B reda  ducatur  B G ordinarim  ad 
axenn  . »’»  * . ' ■ 

Dico  D G lineam , dimidium  eSc  lateris 
redi. 

Dcmenjlratio. 

"J Vngantur  gunQ^i  FB.BD,  erit  igitur  angulus 
AFBD  infciAreircqlo  redus ; cft  autem  per  pf«- 
ccdcntem  FB cdqtihgens'.  p G igitur  dimidium 
*>  cft  lateris  redi.  Quod  erat  dctnonftranduim 


4H 


htitf. 


c 1HJ. 


PAMJOM. 

PROPOSITIO  CXXJI. 

f • » • * 

PAtabolain  ABC  cuius  axi»  A D contingat  in.C 
linea  qoeuix  CE,  conucnicn»  cum  axe  in  E.  di- 
uifique  bifariam  C E ip  F,  ducatur  FD  normalis  ad 
E C contingentem  occurrens  axi  in  D. 

.pico  A Dlipesm,  quarti  cllc  partem  literis  rq&i, 

• \ * . \ : 

Dtmon/lrdtio.  n ...... 

TVnganturpunda  CD.  Qyopi»m  FD  normalis  efladean.’ 
■^gentem  EC.  anguli  E F D,  CE  D squales  fuut;func  autem 
«rrcA{  EF.FCex  hypotljefi  aquales,  Sc  FD  communi», 
triangula  igitur  EDF.CDF»  ScED,  CD  latera  eqtialb 
funt:  quare  & anguli  CED.ECD  equantur;  &>AD  , linea 
e it  aqualis  qirartq  parti  lateris  redi.  Quod  erat  dcmonftran- 
dum.  »•  • . 

PROPOSITIO  CXXIII. 


PArabolam  ABC  cuius  axis  AD,  concingat.in  B reda  quzuis$E 
conueniens  cum  axe  in  E,  dcmiffaqj,  ex  B linea  B F parallela  axi , liat 
angulo  F-BG, zcju&Iis angulus  E BH. 

Dico  AH  lineam  aequalem' efTe^quart*  parti 
lacerjs  pedi : St  fi  AH  fuerit  quarta  pars  Uteris 
rc&j,  & B F,  parallela  axi,  dico  angulos  E&H, 
F B G «fle  equales.  t ' -■ 


.f, 


Dtmonflr&tio. 


D 


QVoniatp  F B *quidiftat  E D , angulus  AEB  equa* 
lis.cft  angulo  FB  G hoc  eft  angulo  HB  E : vnde  A H 
linea  b aequalis  eft  quartz  pattrlatcris  redi.  Quod  erat 
primum.  - . •’  j •.{ 

Rurfum  cum  A H lineabit  quarta  p»rs  lateris  tedi, an- 
gulus HBE  seqoaJiaeft angulo c AEB»  hoc  eft  FBG, 
cum  FBiED  arquidiltcnc.  vocetur  autem pundum  H 
focus  parabolae. 

PROPOSITIO  CXXIV. 

At*  parabola:  focum  exhibere. 

(onflruSlto  (T  defiionflratit). 


r praecedentem  pn  _ 

D,  ciTc  focum  parabolas, adeoque  B D quartam  efle  partem  lateris  redi.  4c  quoniam 
CF  linea  cfl  quxeunque  parallela  axi,  fi  in  reliquis  quoqucangulo  incidenti*  se- 
quilis  fiat  angulus  reflexionis,  radi)  reflexi  omnes  conucnientin  D pundoquod 
quartam  iteris  redi  partem  delignar.  dat*  igitur  parabole  /ocum  exhibuimus. 
Ferre  ftcHM  mdifitemm  panHum  D , rjnoduuS»  ftt  comiejhe,  & rddij  reflexi  prxeiti 
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iri  illo  coeunt  ts , intrufifimum  pro  duc  in  t colorem,  quia  vnojmnctum  D (quod  quartam  li- 
teris reUi  partem  determinat  a •vertice  initio  fumpto  ) latitudinem  nullam  admittit  \ fit  vi 
■forma  paracolica , omnium  Jit  apt  i ffim a radijsfiUs  recipiendis  (fi  reflectendis ; multo £ vehe - 
• mentiores,  quam  reliqua  figura , caufel  effetius. 

Quod  autem  in  propofitione  radios  C P,  A E omnes  parallelos  axi  afiumamtis , id  eadem  de 
taufia fecimus  qua  idem  Optici,  GnofUonrct,(fi  St  at  ici  in  poderibus  deorfum  tendentibus, ajfu • 
mere  coguntur , (fi  h alienus  vt fundamentum  ac  principium  ab  omnibtu  (fi  Neet  herctos  pau- 
cos excipias)  ha  bitum  eHy  non  quod  a parte  rei filares  radtj  paralleli fint , (ed  quod  ob  immen - 
fum  nos  inter  (fi filem fpatium^adq  in fit  culum  incidant  ac fi  vtr$  paralleli  effient , fic  vt  nul- 
la ad  inuicem  inflexio  perceptibilia  fit  '-(fifie  plano  fieculi  duas  lineas  verfiu filem  eduli  as* 
quantumuis  minimo  angulo  ad  in  urcem  inclines,  (onuenient  illa  multo  ante , qukm  id  filarem 
difium  peruenire  pofftnt : (fi  fi  vici  ffim  ex filis  centro  angulo  phjfico  , quantumuis  minimo, 
duos  educas  radios , non  cadent  illi  in  fuptrficiem  fpecult  ,fed  immen  fi  vtrimque  inter uallon 
fieculo  decident. ratio  vt/iufque  efl , immenfa  filis  a terra  difiantia  : radtj  igitur  filares  in  ffe- 
culum incidentes  vivere  paralleli  affumuntur . quopofito demonflrari facile poffet,  focum  in 
circulo  (fi omni fillione  coni  (praterquam  in  parabola) latitudinem  admittere > adeoffigurar^ 
fqra  bolicam  ad  comburendum  omnium  effe  prafiantiffimam  i fid  de  his  alio  tempore  (fi  loco , fi 
peus  vitam  dederim 

’ ,!  Propositio  cxxV. 

PArabolam  ABC  cuiusaxis  A D contingat  in 
B redfa  quaeuis  B E conuenicns  cum  axe  in  E: 
duftaquc  cx  B linea  B D normali  ad  contingen- 
tem, qu£  axi  occurrat  in  Dt  fi  A D linea  fuerit  Ma- 
ior dimidio  lateris  rfcdti. 

Dicorc&amBD  minorem  clTe  AD. 

TSetnmjlfktio.  : 1 '■ 

T*'\  Scator  cx  A per  B,  linea  ABF:  &e*D  refla  DG 
--t  normalis  ad  AF.  quoniamanguluspBDrcaus  po- 
nitur, angulus  ABD  reflo  minor  cft,  adcpquc  F BD 
atagnlusobtufiiS;  quare  D G cadet  inter  A STB.  fiat  er- 
goB  G xqualisGH.iungaAtur^uc  HD:  culti  AH  lincd 
di  nisa  bifariam  in  I,  ponatur  DI.  cGm  igitur  .H  G , 

GD  linea  aquales  fint  reflis  II G , 'G  l>,  Sc  anguli  iliis 
contenti  refli;  linea  D H aqualis  efl  BD,  & angulus 
GHD reflo  minor. Ruriiim  ciim  AI,  I D lincxarquen- 

tot 
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tur  lineis  H 1,1  D trianguli  A I D,  H I D «qualia  funt.qOare  AD,  frendens  angu* 
Ium  obrufurts  AID,  maior  eft  reda  HD  hoccll  B D.  Quod  erat  dcmOOftraudum. 

PROPOSITIO  'CXXVI, 

E Sto  ABC  parabola:  axis  A'  D : funVpta%  A E qu*  non  fit  maior 
dimidio  latens  redi , centro  E interuallo  A E circulus  deFcUbatur 

AHF-  , . . . 

Dico  circulum  AHF  contingere  intus  parabolam  m A. 

‘ Dcmonf ratio . 

t tat  A D linea  aqualis  lateri  tefto, 
£&otdinarim  Jucaturquatuis  GB 
bccuttens  circulo  in  H.  Quoniam 
AE  lupponitur  non  tnantr  dimidio 
lateris  reSi,  cadet  FpunSum  fupra, 
vel  inipium  I},*dc°SlMe  AQJF  re- 
a angulum  miflu*  «fi  tcSangulo 
GAD  i igitur  kHC  quadratum, 
minus  eft  quadrato  fiG-  puu&Jnn 
igitur  H cadet  intra  parabolafr.  eodem  modo  demonftranturrcliqua^oauuacircu- 
lipunfta  , praeter  A cadere  intra  parabolam  : circulos  igitur  AHF,  patabpUjp 
A BC  interius  in  A contingit.  Quod  erat  demoaftrandutu. 

PROPOSITIO  CXXVU,  d 

ESto  A B C parabola:  axis  A D maior  dimidio  lateris  redi:  centtpqud 
D.intcluallo  A D circulus  deferibatur  A F Gi 
Dico  circulum  illum  interfecare  parabolarrt, 

Ibmdnflrntib.  . 

tlat  AE  linea  «qualis  dimidio  laterit 
■T redi  & per  E tecta  ponatur  ordjna- 
tim  EB:  ducaturquecx  Dper  B,  linea 
DBF  occurres  circulo  mF  & parabo- 

latetis  recti , a recta  D B minor  eft  A^) 
hoc  eft  D F.  punctum  igitur  F cadet  ex- 
tra parabolam,  quare  circulus  AFG 
parabolam  leeat.  Quod  erat  demcrm 
lirandum.  ' 

o ....  i ; » ■ i 

PROPOSITIO  C^XVlU. 

: \ '4  ■ • ■ • 

ESto  A BC  parabole  axis  B D maior  dimidio  lateris  redi,  centroqp  D 
interuallo  DB  circuluS deferibatur  AEB  occurrens parabolr in  A; 
dudaquecx  A ordinatim  linea  AF,  ducantur  qqotuis  E G paralleli  A F, 
occurrentes  circulo  in  E & (a,  paraboli  in  H&  I,  axi  in  K. 

Dico  £ H G rcdangulum  eflead  redangulum  EH  G,  vt  F KB  re- 
aangulum.eftadrcaangulumFKB.'  _ '.V 

lUGI  ‘ : rrtunnntt 


IO 

Dcmcn- 
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‘ Demonflratio . 


IVnfta  AR  occurrac  KC  lineis  in  L. 

Quoniam  F.G lineam  circulo  AEB, 
ml angulos  rcftosin  K (ecat  diametrum 
li  D,  rcfta  F.  G in  Ki  diuilii  efl  bifariam, 
fcd  & HI  in  parabola  ABC,  quoque  in 
K diuilaclt  bifariam ; rcfta:  igitur  EH, 

IG  inter  fexqualcsfunc.R  urium  vr  A LB 
reftangulum  ad  * rcft angulum  A I.  B.  lic 
E L G reftangulum  ad  reftangulu  E LG» 
item  H LI  reftangulum ad  11  rcftangu- 
lumHLI:  fed  ELG  reftangulum  xqua- 
lc  eft  rcftangulis  HL  I, E HGi  igitur  K 
EHG  reftangulum  eft  ad  reft angulum  EHG.vt  ALB  reftangulum  ad  reftan- 
gulum ALBjideft  F KB  reftangulum,  ad  rcctangulum  F KB  Quod  erat  demon- 
llranduin. 

PROPOSITIO  CXXIX. 

E Sto  ABCpataboIz  axis  AD  maiordimidio  lateris  redii  : centroque 
D interuallo  A D, circulus  dcfcribatur  A li  E : occurrat  is  parabola; 
in  B ScaxunF..  ducaturque  ex  B,  linea  BF  ordinatim  ad  axem. 
Dicolincam  F E xqualcm  e(Tc  lateri  redlo. 

Demonflratio. 

QVoniam  BFotdinatim  duftacft  id  axem, quadratum  F B 
arqualc  eft  rectangulo  fuper  F A & latere  recto  : fcd-fic 
F B quadratum  quoque  zqualc  eft  rectangulo  AFE:  rcctan- 
gulumigitur  AFE  a:quaicefteiquodfitUipcr  AF&latcte. 
recto,  quate  FE  linea  lateri  recto  eft  zqualis.  Qiiodcrat 
demonftrandum. 

; PROPOSITIO  CXXX. 

PAraboIam  ABCcuius  axis  A E contingat  in  B li- 
nea B D.occurrcnsaxi  in  D,ponatur  autem  ex  B li- 
nea B H normalis  ad  contin- 
' gentcm,occurrcnsaxiinH:ccn- 
rroque  & interuallo  H B circu- 
culus  dcfcribatur  B QC:  pona- 
turq;  ad  ax’cm  normales  qu6t- 
cunque  1 K,  occurrentes  para- 
boladnGL,  contingenti  BD 
in  FF:  & circulo  intra  parabo- 
lam intercepto  in  I & K. 

Dico  GKI  rcdlangulum  ef- 
le  ad  rcdlangulum  GKI,  vt 
quadratum  FB  ad  quadratum 
FB. 


«49.6*0** 

b Ttrtb- 
mtnt «. 


Demonflratio. 

TJOnatut  BC  atquidiftans  FI,oc- 

currens  parabol^  m C;  luncraque 
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a Ex  17. 
huius. 

b Ex  tlt- 
metit. 

c IhU. 
d $7  huius. 


1 1 ifhu- 
im*. 

f 87  huius. 

g (./tendi. 
b ihU. 


PARA 


•PROPOSITI 


0_L  Ai 

DCf'oceurrat.FLrefllsin  M. Quo- 
niam BC  ordinarim  ponitur  ad 
axem  DE; reda  BC  in  E bifleda 
eft , & B E.  E C line*  zquales  1'unt. 
vndcDCaparabolam in  C contin- 
git. quia  vero  B pundum  in  peri- 
metro circuli  eft  , pundum  quoque 
C hin  circuli  cft  perimetro  , (fcquii 
DBH  angulus  rcduseft,  angulus 
quoque  D C H rcduseft  c & D C li- 
nea circulum  contingit,  igitur  vcFB 
quadratum  ad  quadratum  FB.  fic 
t K M redangtilum  ad  rcdangulum 
F K M ; fed  cu  F B,  C M line*  para- 
bolam quoque  contingant  , vc  FB 
quadrarum  ad  quadratum  <1  FB  fic 
GF  L redSgulum  eft  ad  redangu- 
lum  GF  L.refiduum  igitur  rcctan- 
gulum  G K I ad  G K 1 rectangulum, 
eft  vr  quadratum  FB  ad  quadratum 
FB.  Quod  erit  demonftrandunu 

O CXXX1. 


EAdcm  manente  figura  fi  AH  linea  maior  fic  dimidio  lateris  redti. 

Dico  circulum  B QC  parabolam  intu*  in  duobus  pun&is  con- 
tingere. ’ - 


Demonjiratio. 


DOnatur  per  Q^linja  OPR  *quidiftans  BC  . Sc  altera  qua-uis  STVXY  ei- 
dem parallela,  quia  AH  maior  cft  dimidio  lateris  recti  , ' AH  linea  maior  eft 
BHi&  circulus  BQC  cadit  infra  A.deindevr  OB  quadratum  ad  quadratum  S B, 
fic  f P O.R  rectangulumad  rectangulum  TSXtfcd  cft  quoq;  vtquadratum  OB 
adquadracum  SB>  ficquadratum  OQ_adrecrangulum  VSX,  igitur  FOR  re- 
ccangulum  ad  rectangulum  TSY,  vc  quadratum  OQ_ad  rectangulum  VSX,3c 
permutando conuertcndovt  quadratum  O Q.  ad  rectangulum  POR.  fic  VSX 
rectangulumad  rectangulum  TSY:  ftfd  OQ_S  quadratum  maius  eft  rectangulo 
POR,  igitur&VSX  rectangulum  maius  eft  rectangulo  TSY.  vlterius,rectan- 
gtilum  TSY  vna  cum  h quadrato  TZ  zquale  eft  quadrato  S Z,  cft  autem  8c  qqaf- 
draro  S Z zquale  rectangulum  V S Z vna  cum  quadrato  V Z , quadratum 
igitur  V Z vna  cum  rectangulo  VSX  zquale  eft  quadrato  T Z , vna  cum  rectan- 
gulo TSY:  oftenfum  autem  eft  V S X rectangulum  maius  e(Tc  rectangulo  TSY, 
quadratum  igitur  V Z minus  eft  quadrato  TZ  : quia  puncrum  V cadit  intra  pa- 
rabolam 1 fimiliter  oftendentur  reliqua  omnia  puncra perimetri  circularis  B QC 
cadere  intra  parabolam,  prztcr  B,  & C ••  circulus  igitur  B Q_C  parabolam  intus  in 
duobus  contingit  punctis. 

Propositio  cxxxii.  i ; 


AB^to  in  axe  pun&o  circulum  deferibere  qui  parabolam  intus  in 
duobus  pundis  contingat. 


r 


4»» 


PARABO  L A, 

(onfbruElio  &•  demonHratit. 
igl'  ■ , • , i . S j I f.  fv- 

CIt  ABC  parabola:  axisfiD, &ineo pun- 
‘“*Sum  datum  D , oportet  centro  D citcu-  > 

Ium  dc(cribcre,qui  parabolam  mtcriuscon- 

t ingatinduobuspundliSiopottct  autem  BD 

lineam  maiorctpeflc  dimidio latens  reflijtat 
nE  xqualis  dimidio  latctisrciftii  & per  Fre- 
£ta  agatur  FA  C>  ordinarim  ad  axem  ; iun- 
ganturquepumfta  D,  A : tum  centro  D inter- 
uallo  DAv circulus  defenbatur.  dico  illum 
contingere  interius  parabolam  in  duobus 
pun&is.  agatur  enim  per  A contingens  AE 
cotiuentet^s.  cum,axje,  in  E,  Quoniam  liijea 
A E parabo‘(an4  contingitin  A,  k F D aequa- 
lis eft  dimidio  lateris  re&i , angulus  i EAD 
redus  eft ; cft  autem  cx  hypothcli  B D maior 
dimidio  lateris  redi;  ergo  per  pratcedentem 
Circulus  ceutro  b),  inrcnullo  JVA  deferiptus 
parabcdaiBdontrtrgec  interius  in  duobus  jiuii- 
dtis  iidaro  igitiif  in  axepunftoD  cirbfridm 
defctipfimkn,  *^  Quod  eratfaeiendurti:  ’« 

PROPOSITIO  ..CXXXI,^  , ..  „ n , 

"pArabolatn  ABC  cuius  qxis  A D contingat  interiuk  in  duobus  puni 
J..  tftis  B & C circultis  H BGiadaej;  per  B contingente  parabolam  in  B, 
ijux  axi  occurrar  in  F , ducatur  cx  F , linea  FH  , fecans  circulum  inGK 
H , deinpcr  G«t H , normales  ducantur  KGI,  NHL  occurrentes  pa- 
rabola: in  K & N,  axi  vero  in  1 & L.  * 

o Dico  elTe.vt  IfL  ad  Gl,  (icNLadK  L 

T)tmonftrAU6> 

QVoniam  circulus  BGC  parabolam  imus  con- 
tingit in  B & C>  Sc  FB  linea  per  B dutfta  pa- 
rabolam in  B contingit,  eadem  BF  circulum  quo. 
que  Contingit  in  Bt  igitur  vc  HF  ad  FG,  ficbHP 
cft  ad  PG:  Se  vr  LF  ad  F 1 , (ic  LD  ad  DI  j fed  vc 
LFad  FI»  (ic  LH  ad  IGj  igitur  LDeft  adDI, 
vrLH  ad  1G.  quia  vero  I.  F in  D Jt  I, extrema 
St  media  ratione  proportionali  diuifa  eft,  k FD 
i bifledain  A, proportionales  funt  d AI,  A D,  A L: 

vride  L A ad  AI,  duplicata  habet  rationem  LA  ad 
DA,  ideft«LD  ad  DI  t fed  ratio  quoque  L A ad 
AI,  duplicata  eft  rationis  fLNadKI , igfturNL 
cft  ad  KI,  vt  L D ad  DI,  id  cft  LH  ad  GI.Quod 
erae  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CXXX.IV.’ 
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¥~, T~/ 
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b |o.  i>t 

tbtuU. 


t ixt7: 

hutm. 
d 4-D#  fi- 
ntMTum  f*- 
ttxtik. 
e t.Dtft #- 
grtJfitnH*', 
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[ifdem  politis: 

Dico  re&as  KI,GD;  item  NE,  HD  efleinterfe  xqUales. 

; .i-i  Ggg  i Dtntery 
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?r\ 

[d  ^ 

E \ 

L /it 

410  PARABOLA; 

TDenfonJlratio. 

OSrenfum  eft  rcclas  A L , A D,  A I in  continui 
rffe  analogia,  viidOqnoque  proportionales  crut 
IK,B  D,L  N>(ed  etiam  liint  coiinuq  GD.BD.H  Di 
igiturGDiKI  lines,  &N  L,DH  iiint  inter  (ear- 
quales.  nam  rccbingulu  G DH.redtanguloKINL 
eft  aquale,  tc  oftenlbm  ihliipeneft  GD  ad  D Hi 
eandem  habere  rationem  quam  ID  ad  DL,  hoc 
eilKIadNL.  1 

PROPOSITIO  CXXXV. 

II Idem  politis: 

Dico  quadratum  D L squari  rcdl  an- 
gulo NHO. 

Dtmonfiratie.' 

/~\Vadratum  HD  eft  squale  quadratisHL , LD : eft  autem  quadrato  squale 
''■^quadratum  'NL,  igitur  NL  quadratum  eft  squale  quadratis  HL,LD.fed  et- 
iam quadratum  NL  squale  eft  quadrato  HL  8c  rcftangulo  NH  O,  dempto  ergo 
communi  quadracoHL.  erit  NHO  redt angulum  squale  quadrato  DL.  Quod 
erat  demonft  rand  um. 

i>  R O P O S 1 + ro  C XX  XVI.' 

IN  daes  parabols  axe  punitum  aflignare  quo  centro  circulus  dclcriba* 
t tur  maxirtiu?  illorum,  qui  parabolam  inturin  vno  tantum  contingunt 
punfto.  ■ . t • • . : 

: ■ > ConjiruSho  & demonflrntit. 

CSto  ABC  parabola axfs BD,o- 
■^portet  in  illo  pumftunt  aJIignare 
D,  quo  ccntrocirculusdefcriBacur 
maximus  eorum  qui  parabolam  in 
vno  tantum  pun&o  contingunt,  fiat 
DB  linea  squalis  dimidio  lateris  re- 
£ti  : ccntroquc  D , interuallo  BD 
circulus  deferibatundi  coillum  fatis- 
facerc  proportioni.quoniam  D B ae- 
qualis ponitur  dimidio  lateris  retti, 
circulus  radio  DB  defcriptus,  intus,  parabolam  in  B contingit.quod  vero  contin- 
gentium circulorum  maximus  fit , ex  illo  patet  quod  circuli  omnes  qui  centrum  ba- 
bentvltra  D,  parabolam  l>interrcccnr;quorum  vero  centrum  inter  D & B,  cadit, 
femidiametrum  femperminoretn  habeant  femidiametro  D B,  acproinde  illi  circu- 
li minores  funt-.circuius  igitur  radio  DB  deferiptus  , contingentium  circulorum 
maximus  eft, exhibuimus  igitur,  tcc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CXXXVH. 

EX  dato  in  axe  parabols  pun&o  , lineam  ad  peripherfam  ducere, 
breuiilimam  illarum  qusex  eodem  pundo  duci  poliunt. 

C onfiruBio  demonfiratio. 

"pSto  ABC  parabols axfs  BD.&ineopunctumdatumD:  oportet  exDpuncco 
-Mineam  ducere  breuiilimam  illarum,  qoq  ex  eodem  puncto  ad  parabols  perime- 
rrum  educi  poftiinr, 

Pfimd 
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P f R A B Q fe  A- 

Primo  refla  B Danonfit  maior  dimi- 
dio literis  refli.  dico  BD  lineam  ,cfic  . \ 
quxfitam  :defcribarurenim  centro  D in- 
ternatio DB  circuftis  i continget  is' j>e'r  ^ /’ 
prarcedentcm  parabolam  interius  in  pun- 
flo  lolo  B : igitur  reliqua:  onyies  lineae  ex  , 

D ad  penphcriam  diiflremaidretfimt  li-  ' '• 

nc4  BD. 

SbCufldd  BD  maior  Iit  dimidio  literis  '!  rhf.2"iii 

T?4ilBfJrir9D«kw|M».dc/aiit«cOT*ico-(  - ,i!l  mn 

aA5'9'  niflj duobus . -ti  .j, 

punflivAs  G.  ducatuf^ie  refla  DC:erit  ' , 

iltaMihlina'  pripdtiP/iffito^tyi^exD'  1 ^ 
duci  poterunt  ad  periplicriam  parabolae: 
ixtd*i»,igjrwi  pjniflo! Dt  Bbcam  duxi- 
mus, &c.  Quod  erat  f.icicnijuui. 

p R ° x VI  lI- 

G?S,£B  Cfarabolxaxia  D ma- 
JLJ  ior latere  rca,Oy  dufli^ue  ex  D 
ordinatim  linea  D B,cencroD,  interuallo  D B circulus  delcribaturB  HCt 

Dico  illum  interlecare  parabolam  in  quatuor  punctis. 

ritu-u  i ia  Lor-Q  .-j;  .3:  i ‘ai  1 * 

‘DemonfirdfiS!  

C Vitiatur  E D a-qualis  dimidio  lateris  reflij  .(j 

^pofitaque  ordinarim  Ep.agaturperFcon,- 
tingens  F G.  conueniens  eum  axe  itf  G.Quot  G'  : < > 
niam  F G eft  contingens, & F.D  aqualis  di- 
midio latetis  teflj.angulus b D F ti  ttflus  clf. 
quia  vero  AD  linea  maior  eft  dimidio  lateris 
refli  ,FD  minima  eft  carum  c quar  px  D ad 
peri  pheriam  duci  pedunt : adeoque  & minor 
BD  ordinarim  polita;  circulus  igitur  centro 
D mreruallo  D B , deferiptus  cadet  vitra  F, 

& fecundum  aJi  quam  lui  partem  extra  para- 
bolqm.  Rurfum  eum  DB , minor  ffit  refli 
A D,(cii  D A maior  fit  latere  reflo, Jcadet  cir- 
culus BHC  Infra  punflum  A:  & fecundum 
aliquam  fui  partem  iritfa  parabolam : Quate 
4cih  alio  punfloquam  A parabolam  interfe- 
cabit.SImilitet  ufienditur  circulu  BHC.ver- 
fusplrtcm  A C occurrereparabolz  in  alio  punfloquam  in  Cjcirculus  igitur  centro 
D,  Interuallo  D B'  deferiptus, parabolariifecatinquataorpunflis.  Quod  eratde- 
fnonftrandum. 

PROPOSITIO  cxxxix. 

Sit  ABC  parabolae  axis  A D maior  latere  /j 
reflo  t pofitaq;  ad  illum  ordinatim  D Cy 
centro  D interuallo  DC  circulus deferiba- 
tut  CB  F;  occurret  ille  parabola;  in  quatuor 
punflis  CjBjFjG,  6c  cxBpunflointcrleflio 
nis  ducatur  B E ordinatim  ad  axem': 

Dico  E D lineam  atquale  efle  lateri  reflo. 

. Ggg 


«ii»i 


bnjiit»; 


dit.M»; 


4«  P -A  R A B 01  A. 

‘ s : :.v*1 

u Dtmonttrati* 

TVnganturBD.  duo^am BD  eft  atqualis  pc,,?£  E B,CD, ordinarim ponilft- 
•^turad  axem, E D llftca  aqualis  lateri  redo  cft.Quor! erat dc  monftrandum. 

* / SKp rqpos i tTo  ckf..  ;u; 

' i j ;;  ; . 

SI  parabolam  ABC  cuius  axis  B Djfecucrintquotcunquefemiofcu- 
li  AEC  , F£  H quorum  Unguli  oecurtnnc  parabola:  in  quatitor 
punitis dcrrHflaauretn  cx  E&  G , inteffcilionum  punitis  redae  fdetiht 
EI/GK  aornia  'eTaddineas  A C , FH  qua  ordinarim  polies  (urit  ad 

«“•  e/’  \a  ' ".iJ-U.ilVo:'. 

Av  B V x i.  i:  DicdEl.  GK  lineas  effe 

j \f/  /'  " Dcmonjlratio. 


^SVcaturenim  ordinatim  Elrf, 
^GN':  erit  per  praicedenreiA 


.Qaiti  MD  qliamNI.  aqualis  la- 
j*. is«i  redt»:**ep»  Hgitur  Stafqua- 
Ici  inter  fe.  Quod  erat  demon. 
lirandum.  vj,.'T! 


; \ p r o p o s j[T  i d c x i X wg, 

E Sto  ABCoaraboIa  axis  AQ  maiordimidio  lateris  reiti : centro^ 
D jptcruaJTo  D A,  circulus  defcnbatur  ABC,  occurrens  axiin  fct 

opor^exhiberepunitainterfeitionura  B & C.  . X 

~|  . ,v  Cmtlruttio  icmmUwio. 

/ \ i A ..-t  CViiaturEF  linea  «qualis  laterippdto* 

S/'  ( ''X.  ^teper  F recta  agatur  F B C ordituftim 


/7  ’ 'VS.  ad  axeffi ; dico  circulum  ABC  occurrere 

/ ./  \\  para  [mia-  in  B C-  cum  F C ordinatim 

K. h \\  polita  'fit  ad  axini  i quadratum  illius 

2.  r \L  sequatur  A F E rectangulo , quia  F E la- 

A~ . F A teri  recto  alTumitur  aqualis : led  reccan- 

J \ ‘ / \ gulo  AFEin  circulo  AB£>  squale  quo* 

' y ' \V-  i.P}*"£-‘Vt-*:  que  ell  quadrarum  FB:  igitur  B punctum 

/ ^ \ pertinet  & ad  parabolam  ABC.&adcir- 

V culum  A B B.idcm  difcur(us  aptetur  pun- 
cto C-  prarflidmus  ergo  quod  imperatum  fuit.  r j*-» 

PROPOSITIO  CXLM. 

E('  . _ ..lu'  • ■-  ••• 

Sto  A BC  parabola  axis  A D maior  latere tccco  : aaacj;  per  Dordi- 
natim  linea  CDF  , centro  D intcruallo  CD,  circulus  deferibatur 
C B Ejoccurret  is  parabola  in  quatuor  punitis:  oportet  illa  exhibere. 


PARABO  L Ai 


(hnftrutlio  & demonftrauo. 

CVmaturDG  xqualis  lateri  redto  , pornturque  ^ 

•^ordinarim  C B : dico  B pundtum  vnum  clie  m- 

terfectionis.  mng.itur  B D.  Quoniam  BGiCD  v ^ i1 

ordinarim  ponuntur  ad  axem*  Se  G D a:qualislatc-  //\  ' • » 

tircaocft.lincaCDaacqualiscft  BD  : circulus  /!  \ ‘ yy 

igitur  cemro  D. intcruallo  DC  deferiptus,  cran-  //  \ y, 

libit  per  B.  eodem  modo  oftenditur,  elindcm  I/ A : \v 

circulum  tranfire  per  E : quod  verd  per  C Si  j E \ 

F»  tranfeat,  mani  felium  eft  i exhibuimus  igftur 
puntla  quatuor  intcrtcdlioniS.  Quod  eratfacien. 
dum. 

PROPOSITIO  CXLlII.i 

E?  Sto  A BG  parabo!*  apex  A.centroijuc  A,  intcruallo  quoilis  A E cir- 
,/culus  deferibatut  E G B : oportet  exhibere  B punitum  interfectionis 
cum  parabola.  : . 

Cor/flructio  fj  cUmonJIratio. 

pOlito  axe  A D fumatur  AH  xqualis  lateri  redo,  pofita- 

A que  per  A contingente  AG  quae  circulo  occurrar  in  G.  ^ 

quadrato  AG  fiat  Xqualeredangulum  Hi  A',  & periodi- 

natim  ducatur  1 B : dico  punitum  B,  cflc  id  quod  quatitur.  / 

•ungatur  AB.  Quoniam  IB  ordinarim  applicata  eft  ad  / 
axem,&  AH  linea  xqualis  lateri  redo, quadrato  A P,  bat-  . I I 

quale  eft  rcdangulum  HI  A,fed  HI  A re&angulum  quo-  'i  ^ — * 
que  aequale  efl  quadrato  AG  per  conftrudionem  i igitut  \ / 

AG>  AB  quadrata  aqualia  funt.  igitur  circulus  centro  A eV |r 

intcruallo  AG  defcnptus,  tranfitper  B.  exhibuimus  igi-  /\ 
tur  punitum  intcrtedionis  B.  Quod  erat  poftulatum.  / ' - D 

PROPOSITIO  CXLIV.  / 

E Sto  ABC  parabolz  diameter  B D quam  fecet  < 
vtcunque  recta  quzuis  A E, occurrens  parabolz 
in  A : oportet  exhibere  C,  punctum  aliud  interlectionis; 


Conjlrticho  dcmonfirtUto. 

DVcaturex  A linea  AF  ordinarim  ad  dia-  / 

metrum;  fiantque  proportionales  B F,B  E)  / 

B D : At  per  D,  ordinarim  ducatur  D C.  occur-  , J 
rens  A E lineae  in  C puncto,  quoniam  igitur  / 

B F . B E ) B i)  proportionales  funt,  Sc  A F,D  C / 

ordinarim  pojirx , pundum  e C eft  ad  parabo-  / 
lam .- eft  autem  & C pundum  in  teda  AEiigi-  / 
tur  C communis  tnterfcdio  eft  AE  line;  cum  / 
parabola.cxhibuimus  igitur,  Sic.  Quod  erat  faciendum. 
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P A:R  A B O L A. 

PROPOSITIO  C X L V. 


E Sto  ABC  parabolx  diameter  AD  :&  ordinatim  ad  illam  polita 
BC,  ducatur  autem  ex  A quxuis  AF,(ecans  BC  lineam  in  F:  qux 
producta  occurret  parabolx  in  puncto  quouis  G.  oportet  illud  exhibere. 

ConfiruUto  (y  demonfiratio. 

E\Aflum  Ct:  poiitaque  ordinatim  G D,  erigatur 
■*»GH  parallela  diametro  A D,  occurrens  B C 
in  H.  firaurem  A Macus  reftum.  Quoniam  OH 
xquidiftat  A D diametro , F E H reftangulum, 
hoc  eft  reftangulum  FEGD,  xquale  cft  qua- 
drato 1CE1  hoc  elt  BE.  fcd  & quadrato  BK 
xquale  b elt  reftangulum  I A Esreftangula  igitur 
F,  A I,  F E G D xqualia  funt. quare  vt  F E ad  A E. 
iie  A I eft  ad  G D : & G D quidem  fiat  xqualis 
refla  K.  erit  igitur  K linea  data.  Rurtiim  cum  G D ordinatim  polita  Iit  ad  diame- 
c Uti  trum  A D.  vt  AI  ad  GD  > hoc  eft  cadK,  fic  K eft  ad  AD  : igitur  & AD  li- 
nea politione  dataeft.  quare  componendo  fiatvt  FE  ad  AHi  fioAI  ad  K.  icvt 
AI  ad  K>  Cc  K ad  AD,  ducacurque ex  Dordinacim linea  D G, condar  faftum 
eflc  quod  petebatur. 

PROPOSITIO  CXLVI. 


H Abeant  ABC, DEF  parabolx  ad  eundem  axem  AGconftitutx 
apices  diuerfos  A,D,&  ABC  quidem  fupcrior,  habeat  A Hiatus 
rc&um  maius  latere refto  ID  parabolx  DEF. 

Dico  (c&iones  illas  in  infinitum 
productas  nufquam  conucnire. 

Dcmon/iratio. 

POnatur  ordinarim  ad  axem  AG.qux- 
cunque  linea  CG  > occurrens  ABC 
parabolx  in  C>  St  DEF  in  F.  erit  igitur 
F G quadratum  xquale  reftangulo  IDG, 
& CG  quadratum  xquale  reftangulo 
H A G=  led  IDG  reftangulum  minus  eft 
reftangulo  HAG,  (quia  ID  latus  tefhtm 
minus  ponitur  ipfo  H A & D G minor 
ipfa  AG)  igitur  Aequadtatum  FGminus 
cft  quadrato  C G t-fii  F punftum  cadit  in- 
ter C & G.  &quia  idcmdequoufspun- 
ftoparabolx  DEF  oftenditur,  patec  fe- 
nufquam  conucnire.  Quod  erat  demonftran- 
dum.  • 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CXLVII. 

’ • 

Q Jnt  duie  paraboli  A B C,DC  E adlundemaxemconftitucx,&  AB  C 
Jparabolx  lacus  re£tum , minus  (it  latere  redlo  parabolx  DCEy  nec 
vertex  A communis  fit. 

Dico  parabolas  illas  concurrere,  'oportet  autem  pun&um  concurfus 
afligoare- 

Confiruclio  dtmotiflraiio. 

Clt  A G larusreflum  paraboli  ABC,  & DH  la- 
s^cus  redtum  parabolq  DCE  , linei  AD  adijeiatur 
quadam  DF,  vc  AF  fic  ad  FD,ficurH  D eflad  A G. 

& ex  F ordinarim  ponatur  F C occurrens  parabola: 

DCE.in  C:  dico  illud  efle  punitum  interie£Honis. 

Quoniam  clF  vr  H D ad  AG  > fic  AF  ad  FD  , erit 
HDF  teflangulo,  iqualc  rcitangulum  GAF.  fed 
HDF  reftangulosequaleeft  'quadratum  FC;girnt 
& G AF  rccSaiigulo  aquale  quoque  eft  quadrarum 
FC-  »nde  punitum  C clt  adparabolas  ABC,DCEs 
exhibuimus  ergo  punitum  concurfus. 

PROPOSITIO  CXLVII  I. 

ru 

H Abeant  parabolae  AB  C,  D B F communem  axem  A D,  & vertices 
oppofitos  A,D. 

Oporteat  autem  earum  interfectionum  puncta  exhibere. 

Confindito  & demon Bratio. 

■ i . : 

Ch  ABCparaboIqlamsreftum  AH,8r  DBpa- 
*^raboli latus  rcitum  ED  ; feccrurque  AD  inF, 
vtHAF  reilanguio  zqualc  fit  rcflangulum  F DEt 
8c  pet  F ordinarim  ponatur  F B.  occurrens  para- 
boli ABC  in  B.  dico  B punctum  dTc  incerrefitio- 
nis.  crlm  enim  FB  in  AEG  parabola  otdlnatim 
duitaftc  ad  axem  AD.FAH  reftangulum aequa- 
le eft  quadrato  FB.  fed FAHteflaDgiilOth squa- 
le ponitur  reitangulo  F D E;  quadratumigitur  FB 
aequale  quoque  cfl  reitangulo  FDE,  quare  FB 

orditutim  applicata  eflad  FD  axem,  in  parabotaDB  : adeoijue  punitum 
<juc  paraboli;  clt  commune,  exhibuimus  igitur;  &c.  Quod  erat  faciendum. 
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PROPOSlTfO  CXLIXi 


^^Int  dua:  parabolae  ABC,  BDC  inaequales,  habentes  communem 
rcrftam  a E,  qux  quidem  axis  fic  parabola:  ABC,  diameter  vero 
parabola:  B D Gi  ticcnrque  fe  in  B & C punftis , oportet  illa  exhibere, 

. 7 1GU  i i ' ■ 
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PARABOLA. 
Gonftruflto  (y  Acmonjbratto. 


■pA&um  fit  quod  petitur  : acri!  per  A contingente  AF,  clueatur  linea  per  B & C, 
■A-  conuemec  iliacum  AFin  puncto quouis  Fifienimuon  conueniar,  zquidiftet 
AF:crit  igitur  CB , ordinarim  pofita  ad  axem  A E in  parabola  ABC,  & quia  in  E 
biflecta  cft,m  B DC  parabola  quoqi  ordinarim  erit  ducta,  ipliqueD  E diametro  ad 
angulos  rectos. igitur  D E axis eft  parabo);  BDC  : quod  cll  contra  hypothefim: 
concurret  ergo  CB,  cum  AF  in  puncto  quouis  F.  ponatur  ergo  ex  F linea  FD, 
contingens  parabolam  BDC  in  puncto  quouis  D.  Quoniam  A F eft  contingens, 
m parabola  ABC.Iinez  FB,FE,FC  * proportionales  funt,  fcd  Scin  parabola 
BDC  eaidem  funtproportionalesipunctnm  igitus  D contingentis  DF,bm  diame- 
tro eft  D.E.  Rurfum  ducatur  diameter  qu;uis  alia  G H occurrens  parabolis  in  Q 
& H,  Si  B C line;  in  I,  actaque  per  G contingente  GK,  qua:  cum  BF  conueniar 
in  K,  ducatur  ex  K linea  K H,  contingens  parabolam  BDC  in  puncto  quouis  H. 
Quoniam  igitur  G K linea  contingit  parabola  A B C.reflx  K B,K  I,K  C c continuz 
proporrional;sfunc.-led&  eaidem  quoque  funt  proportionales  in  parabola  BDC, 
igitur  H punctum  contingentis  HK.in  d diametro  eft  HI.  igitur  componendo 
ciim  A,  D puncta  data  (int, agantur  per  A Sc  D,  contingentes,  quzconuenicntin 
puncto  quodam  F-  ductaque  diametro  quauisGH;  agantur  per  G & H,  contin- 
gentes qu; etiam conuenicntm  K.- igitur  data  lime  puncta  F,K  , E,  I:  quare  & 
data  erum  puncta  B,  C : qux  in  F K.  linea  e fle  per  refolutionctn  oftendimus.  igitur 
exhibuimus  duarum  parabolarum  CBC , BD  C interlectiones.  Quod  erat  pras- 
ftandum.  — . ■ 

PROPOSITIO  CL.  n 

/ \ . m ! / , ■ n-:' 

INter/ccentfcfcpataboixduz  ABC,  EDF  inuerfc  pofitz,  habentes 
lutes parallelos: oportet  G Si  H,  pun&a  interfectionum  exhibere- 

Conflruclw  (y  dcmonflratio. 

Clt  EDF  parabol;  axis  DB,  Si  factum  fit  quod  pctiturtactacjuc  per  D linea  AC 
'-'qu;  EDF  parabolam  contingat  in  D , ponatur  per  G Si  H,  puncta  inter- 
lectionum recta  GHi  quzconucnietcum  A C in  puncto  quouis  1.  fi  enim  non 
conueniar  .zquidiftet  AC.  rectaigltur  GH  fn  parabola  EDF,  ordinarim  jjafi- 
•taeftadaxem  DB,  adtoque  Si  diametrum  BD  in  piarabola  « ABC  ad  angalos 
iecatrtcros;  6c  quia  G H a BD,  linea  biflecta  eft  , recta  BD  axis  eft  parabolx 
A.B  C-quod  eft  contra  hypothefim.  igirui1  HG  non  zquidiftat  AC,  icd  producta 
cum  illaconucnit  in  puncto  quouis  I.  ducatur  ergo  ex  I recta  1B,  contingens 
parabolam  ABC  in.puncto  quo'dam B.quoniam  ID  recta  eft  contingens, linez 
IG>  f 1 P,  I H continua:  funt  proportionales  in  parabola  EDF  : fcd  Sc  caedem 
quoque lunt proportionalqs .in  parabola  ABC,  punctum  igitur  contactus  B li- 
nee 
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"ncsc  IB  eft  in  diametro  a BD.  Rurfum  erigatur  ex  A diameter  AE  occurrens ttxuOm 
EUF  parabola;  in  E:  5i  I G refta;  in  R.  ducaturque  per  E ex  I,  linea  IF.oCCur- 
rens  parabola  E D F in  F , & jungantur  punifta  C F.  Quoniam  A F?K  D,  «ft*  pa-fc , ^ 
rallelz iunt ,vt  AI  ad  DI»  fic  EI  eftad  K I i icd  vt  AI  ad  DI,  & AD  eft  id^,^ 
DCfauial  A»ID,IC  proportionales funt)  Sevi  EI  ad  Kl.ftc  E K eft  ad  K F,  qui» 

EI  Kl  FI  proportionales  funt;  igitur  vt  AD  elft  ad  DC»  li*EK  eftad  KF»  a- 
dcoque  FC  linea  xquidiftat  K.D:  vitertus  per  G & H , poGtis  diametris  LM, 

N O.  producatur  GH  linea  donec  FC  occurrac  in  Q.  erit  igitur  « ADC  te-(4jjW|k 
«angulum ad rcflangulum  ANC,  « Gc  BD  linea  ad  lineam  HN .* fedvc  ADC 
recftangulumadreaangulum  ANC,  (hoccftvcEKF  rcSangulum  ad reflangu- 
lum  EOI',)  Gc  KD  linea  quoque  Cft  ad  lineam  H O ; igitur  vt  BD  ad  HN,  Gc 
KDeftadOHiSc  permutando  inuertendo  vt  K D ad  1}  D , Gc  O H eft  ad  H N, 
hoc  eft  F Q ad  QC,  hoc  cft  MG  ad  GL,  hoc  eft  ER  ad  R A. 

Componendo  igitur, inuento  axe  D B parabola:  EDF  . cum  data  GntpunftaD 
Se  B , a^a  per  B contingerite  B I , agatur  per  D quoque  contingens  parabolam 
PDF  inpundoD,  iecans  ABC,  in  A «t  C : coti  uentet  illa  cum  Bl(vtoftendi) 
in  punfloquouis  I : data  igitur  funt  punifta  I,  A,  C- erigantur  ergo  ex  A & C,  dia- 
metri AE,  GF  occurrentes  parabolx  E D F,  in  punftis  E 8r  F:duiftaqueexlper 
E linea  occurret  illa  rectq  CF  mF,  (vtoftenfumeft)  & BD  Ime*  mlCvnde  & 

K punctum  quoque  datum  eft.  Gat  igitur  vt  KD  ad  B D,  Gc  E R ad  R A,  vel  FQ. 
ad  OC  ducaturque recta  1R  vel  IQ^patctper  refolutiotfem,  in  illi  efle puncta 
interlectionum  B & C.  igitur  exhibuimus,  8cc.  Quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CLI. 

'Sto  ABC  parabolx  axis  BD,&  ordinarim  ad  illum  poGtaAC,per 
j_!>  A vero  delcnbatur  parabola  A E F cuius  vertex  fic  A,  & A C linea 
contingens;  occurrat  quoque  AEF  parabola,  parabole  ABCin  E.o- 

portetE  pundum  interfectionis  exhibere.  > 

(onftruSUo  & dtmonSira.ua. 

TCActum  Gt  quod  petituri  erectacpie  ex  C diameter 
dxCH  occurrat  parabolx  AEF  in  F i ducaturque 
F A,  occurrens  B D linex  in  M : dein  per  E rectx  po- 
nantur AEH.IEK;  Sc  AE  quidem  occurrat  FC 
inH.IK^eroxquidiftct  axi  B D.erit  igitur  vt  ADC 
recrangulum  ad  recrangulum  AK  C,  Gc  BD  linea  ad 
lineam  E K:  Icd  vt  A D C recrangulum  ad  tectangu- 
lum  AKC, ho^eftvt  AMF  recrangulum adrectan- 
gulum  A 1 F.Gc  MG  linea  ad  lineam  I E.-igitur  vt  B D 
ad  EK.Gc  MG  cft  ad  lEi  & permutando  vt  BD 
ad  M G,  Gc  EK  eft  ad  1E,  hoc  eft  C H eft  ad  F H. 

Igitur  pet  cotnpoGtioncm  cum  A C,  B D Imcx  « ^ puncta . 
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4*«  . PARABOL  A. 

puncta  BD,  CG  data  (inr,  erigatur  ex  C diameter  CF,  occurrens  AEFparabol* 
in F.eritFquoquepunftutn datum:  ducatur  dein  rectaFA  occurrens  BG  lineae 
inM.ericSc  M punctum  datum. ac  proinde  (i  fiat  vt  BD,  ad  MG,  fic  Gh  ad  HF» 
ducaturque  tecta  AH  , patet  per  teidlutionem/E  punctum  cfle  in  linea  AH.  exhi- 
buimus ergo,  &c.  Qupd  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CL  II. 

INterfccenc  fe  duxparabol*  A B C , A D C inuersc  pofitx,  habente» 
communes  diametros  B D , in  pun&is  A & C : datumqs  fic  vnum 
punttorujn  C:  oportet  alterum  exhibere.  . 

Conflrucha  demon  Aratio. 


AGanturper  B Sc  D puncta  contingentes  BE.DF.quxprimdequidiftenr.du- 
caturqueipfi  BE  parallela  CA,occurrens  ABC  parabolxin  A.&BDrectj 
in  G'- erit  igitur  AC  lineain  parabola  A B C. ordinarim  pofita  ad  diametrum  BD» 
adeoque in  Gdidila  bifariam,  fed  etiam  AC  acquidiftatDF  conringcntiiigiturSc 
ACin  parabola  ADC  ad  BD,  ordinarim  ducta  eft,5c  in  G diuiia  bifariam:  igi- 
tur A punctum  vtrique  parabola;  cil  commune. 

Secundo  concurrant  in  E contingentes  per  B & D acti:  ducaturque  recta  E C. 
occurrens  BD  diametroin  H,  5t  ABC  parabola: in  A.  erunt » igitur  propottio- 
1 11  “'  nalcs  EA,  EH,EC.'  fed  exdern  quoque  linex  funt  proportionales  in  parabola 
ADC,  & H,  G , C puncta  data  funt  i igitur  & A punctum  datum  cft,  eftque  illud 
ADC  parabolx  commune,  exhibuimus  ergo  alterum  punctum  occurfus  A. quod 
fieri  poflulabatur» 
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Ilfdem  politis , tcdhe  AL,  A E feccnt  _ \ Vu, 

D H lineam  in  O 8c  P.  , ® 

Dico  redtas  E F,  L M,  G I,  D H,  B H,  \ 

O H,  P H in  continuaeffe  proportione. 

Dcmonttratto. 

QVonfam  ti M atquaiiseftoftenfa  GI,8c  EF^LM.NJi  proportionales  funt,  > 
erunt  St  EF.LM.GI  line*  incqntinua  analogia  : 8c  quia  LM.GI.  KI  pro- 
portionales funt,  & Kllfni* squalis Iirtea  DH,continuabutquoqi  LM, GliDHi 
rationem  curit  EF,  l,  M,  G I:  eftautcrflpreterci  vt  G1  ad  DH>ficDH  adBH, 
proportionales  igitur  iiint  EF,  LM,  G I,  DH.BH.  vlteriuscurrjiitvt  GI  ad  KI. 
fic  pHad  OH,iitautehiVtGIadKI,ficGIadDH,  K D rf  ad  B H , redi  Gl; 
DH> B H>0  Hcontmusproporndnales  funt. lictum  tum  OH  fit  aA  PH.vc  LW 
ai^NM,  jd c(l ex demoniiratis  LMad  Gl.ideft  GI  adDHlhoceftDHadBH. 
lioceft  BH  ad  GHi  eruntGI.DH.BH.OH,  PH  line*, adeoque omnes  EF; 
X.M,GI,D  H,B  H,OH,PH  in  continua  analogia.  Quod  erat  demondrandum. 


HX.huiv. 


b tod. 


43° 


PARABOLA. 
PROPOSITIO  CLV. 


H Abeant  ABC,  ADE  parabolae  communem  axem  AF,pofiti(t£ue 
ad  illum  ordinarim  lineis  F B D,  G C E,  iungantur  A B , A D , B C, 
.DE  ducanturq;  HI,N  O paralleI?FD,&HI  quidem  iccec parabolas  in 
I & L,  lineas  AD,  AB  in  K 8c  M,  rcftavero  NO, occurrat  DE,BC, 
lineis  in  P fic  R, paraboli*  in  Q fle  O. 

A Dico  dTe  vt  LM  ad  RQ,  fic  IK 

adOP. 


DemonfirAtio. 


i— 


V 


T IHadLH,GcDFadBF;fed>tDF 
ad  B F,  Gc  KH  ad  M H , igitur  vt  IH  ad 
LH.GcKHadMH.  St  IK  ad  LMyVtIH 
ad  LHi  ideft  vtDFad  BF.  fedvtDFad 
BF.fic  ON  quoque eft  ad  QN  PN  ad 
RN.  igitur  vt  ON  ad  QN>  fic  P N adRN» 
&OP ad QR.vtONad  Qj^I.id cftDFad 
B F.  id  cft  ex  demoftratis  1 K ad  L M,&:  per- 
mutando vt  IK  ad-OP  ,.Gc  LM  ad  RQ- 
Quod  erat  demonftrandam. 

PROPOSITIO  CLVf,  ; 

PArabok  dux  ad  eundem  axem  A C conititur?  communem  habeant 
apicem  A:  pofita^;  ad  axem  ordinatim  C DE,  i ungantur  AD,  A E, 
Cc  retta  ducatur  FK  parallela  CE,  fecans  parabolas  in  I & K , rectas 
vero  AD,  A E,  in  G & H. 

Dico  G F H re£tangulum  ad  reftangulum  I F K eam  habere  rationem, 
quam  habet  F G linea  ad  liheam  CD.  . * 

t/  ' Demonftratio.  ■ . 

n Atio  re&anguli  G F H ad  I F K . re- 
^■fiangulutn  compoGta  eft  ex  ratione 
FG  ad  FI.ScexHFadFK:  cft  autem 
' vt  F G ad  F I,  Gc  » F I ad  C D;  & vt  F H 
adEK.Cc  FK  ad  CE;  ratio  igitur  re- 
Aanguli  GFH  ad  rcdtangulum  IFK. 
.compoGta  eft  ex  ratione  FI  ad  C D,  Se 
ex  F K ad  CE:  fcd  FK  eft  ad  CE.  ve 
Fleftad  CD.rctftanguIumigirurGFH 
ad  IFK  re&angulum  duplicatam  ha- 
bet rationem  cius  quam  habet  linea  F t 
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.PROPOSITIO  CLVII. 

COntingant  le  exterius  in  vertice,  paraboli  dux  ABC,  A DE,  pofi- 
tifquc  ex  A Iccantibus  A E , AC,  Si  contingente  AH,ducantuf 
quotcunque  IK  paralleli  axi  communi  FAG. 

Dico  IHDreaangulum,eflead  rcctangulum  IHD,  vcKHBrcbtan* 
gulum  ad  re&angulum  KHB. 


Dcmonjlratio. 

1J  E&angulum  IHD  ad  rcdangulum 
triplicatam  habet  rationem 
cius a quam  habet  I H ad  I H,  id  cft  A H 
ad  AH.  ied  & BHK  rcctangulum  ad 
rcctangulum  BHK,  triplicatam  habet 
rationem  eius  quam  habet  HK  ad  HK, 
ideft  AH  ad  AH  : igitur  vt  BHK  rc- 
Aangulum  cft  ad  re&angulum  B H K,  fic 
IHD  rcctangulum  cft  ad  re&angulum  IHD.  Quod  erat  demonftrandum. 


Sl  _ 
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PROPOSITIO  CLVIII. 

COntingant  fe  rurfum  exterius  in  vertice  paraboli  dux  ABC,  A EF* 
ad  eundem  axem  G H conftituti,fumptoquc  in  ABC  perimetro 

Eunbto  quouis  C ducantur  ex  C linei  C G , C I fecantcs  ABC  para- 
olam  in  B 8cK,8caxem  GH  inG  Sci:  dein  ordinarim  ponanturBH, 
K M,  I E,  G F. 

Dico  H B lineam  ad  lineam  M K , duplicatam  habere  rationem  eius 
quam  habet  G F linea  ad  lineam  1 E. 


Demonftratio. 

DVcatur  ex  Cordinarim  linea CN. 

Quoniam  tam  N A,  AI,  AM  li- 
nexquamNA.AG.AH  b<¥>qtinux 
proportionales  funt  & N A prima  v- 
triqueleriei communis,  ratio  AHad 
A M , tertii  ad  c tertiam  . duplicata 
cft  qius  quam  habet  AG  ad  AI  , fe- 
cunda ad  fecundam:  fed  AHadAM, 
duplicata  quoque  rationem  habet  BH 
ad  KM;igicurBHcftadKM,vt  AG 
cft  ad  AI : Sc  HBadMK  duplicatam 
habet  rationem  eius  quam  habet  GF 
ad  I E. Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLI  X. 

E Sto  ABC  paraboli  axis  AD 
xqualis  lateri  redto,-  & per  D 
parabola  deferipta  D E F xqualis 
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4ji  PARABOLA. 

parabola;  ABC  apicem  habeat  Djobucrlum  apici  parabol;  ABC  & 
axem  communem  ,■  dein  quaruis  ducantur  diametri  EB,  FG  occurrentes 
parabolis  inB,C,E,F  pundtis,-.adta:  vero  per  A & D,  contingentes,  dia- 
metros E B,FC  fecentin  G,  H,  1,  K. 

DicoEGB  redtangulumeflc  ad  rectangulum  F I C,  vt  elt quadratum 
EO  ad  quadratum  F D. 

‘ Derr.onjlratio . 

pOnantur  ordinacim  tineae  FL, EM.  Quoniam  AD 
* linea,  aqualis  ponitur  lateri  reflo,  & EM.FLot- 
dinatim  applicata;  funr,  quadrarum  ED(hoc  eft  qua- 
drata EM.MDJaequalceftreflanguloDM  A:  &: qua- 
dratum FD  (hoc  eft  quadrata  FL.LD)  aequale  re- 
flangulo  D L Aiigitur  Vt  EDquadratum  ad  quadratu 
FD . fic  DMA  reflangulom  ad  reflangulu  D L A:  fed 
DMA  id  eft  GEH,  rcflanguloaiqualceft  reflangu- 
lum  EGlBi  & D LA  lequaturF  IG  ireflangulumigi- 
turEGB  ad  FlC.reflangulumeft  vtquadratumED 
ad  quadratum  FD. 

PROPOSITIO  C L X. 

Sint  ABC.D  E F paraboli.ad  eundein  aSrOtn 
A D inuersc  polita:;  dudtifque  ex  A & D,or- 
^inatim  lineis  A F,  DC,iunganturpundta  AC, 
F D ,•  ducantur  ptacterea  quotuis  B E parallela:  A F occurrentes  parabo- 
lis in  B & E, redtis  AC,  F D in  H & 1 , 8c  axi  A t)  in  G. 

Dico  quadratum  B G,re- 
dtangulum  B G E 8e  quadra- 
tum G E in  continua  efle  a- 
nalogia. 


Demonjlrntio. 

VT  BG  lineaadlineam  GE. 

fic  quadratum  B G eft  ad 
rcflangulumBGEircd  etiam  vc 
1SG  ad  GE.  lic  Ii  G E redtangulum  eit  ad  quadratum  GE;  igitur  vc  quadratum 
BG  ad  reflangulum  BGE.ftc  BGE  rcflangulum  eft  ad  quadratum  GE.Quod 
erat  demonftrandum. 


I 


bcre 


PROPOSITIO  CLX  I. 

Ifdempbfitis:  ; 

Dico  A G D rectangulum  ad  rcctangulum  A G D,  duplicatam  ba- 
•ationem  cius  quam  habet  BGE  rectangulum  ad  rectangulu  BGE. 

Demonjlratio, 

D Atio  AGD  reftanguli  ad  redtangulum  AGD  corapoiira  eft  ex  ratione  A G 
■^ad  AG,  &ex  GD  ad  G D : ratie  vero  reflanguli  BGE,adBGE  rcflahgu- 
lum,  compoiita  eft  ex  ratione  B G ad  B G,  & cx  G E ad  G E:  fed  ratio  A G ad  A G, 

dupli- 
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duplicata  eft  rationis  BG.ad  BG  > 3c  rarro  GD  ad  GD,  duplicata  eft  rationis 
GE  ad  GE|  ratio  igitur  rccbnguli  AGD  ad  rc&angulum  AGD,  duplicata  eft 
eius  quam  habet  BGE  rcftangulum  ad  rcdangulum  BGE.  Quod  erat  demon- 
lirandum. ' 1 ■ 

PROPOSITIO  C L X II. 


I 


Ifdem  pofitisjerigancur  ex  C & F diametri  C K,  F L occurrentes  lintu 
BEinK&L,  1 

Dico  rectangula  K G L,  B G E,  H G I in  continua  clFc  analogia.  - ; 

• i - * > ; 

- , ; Dcmonflratia. 

D Eftangulutn  KGLaJ coftangulum  BGE> rationem  habet compofltam cxKG 
^■ad  BG  . & ctt  GL  ad  GE  : 4c  BGE  reftangulumad  redlangulum  HGI> 
tacncciB  habeteompofitam  ex  B G ad  H G.  idcil  KG  ad  BG.&ex  GE  ad  Gfc 
id  eft  G L ad.G  E i rccl  angulum  igitur  KGt  eftadrc&angulum  BGE.vt  BGE 
K&angulum  ad  rc&anguWm  ^1  QL  Quod  erat  demonflrandum. 

pr op ositio  cum. 

Sint  rurfum  parabola:  dua:  A B C , D E F ! ScAfiC  parabolae  quidem 
apex  (it  A,  parabola:  vero  DE  F (it  apex  D,  in  quo  contingat  axem 
A D in  D :fadi(quc  A G,  D H lineisacqualtbus, agantur  per  G&  H,nor- 
males  ad  A D , line*  E B,  P C occurrentes  parabolis  in  E,B,F,C. 

Dico  EGB  re&augulum  ad  re&angulum  FHC  quincuplicatam ha- 
bere rationem  cius  quam  habet  GB  linea  ad  lineam  HC. 

2> tmonftrAtio , 

R Atio  EGB  rc£l anguli  ad  rcflan- 
gulum  FHC.  compoflra  eft  ex 
ratione  EG  ad  F H , hoc  eft  duplica- 
ta GD»ad  HD;ideft  AH  ad  AGt  . 

(cum  AG  t HD  linear  zquales  finr) 

‘ hoc  eft  ex  quadruplicata  ratione  GB 
ad  HCiS  eX  ratione  GB.  ad  HC: 
reftangulum  igitur  EGB  »d  FHC 
redUngulum  qumtuplicatanj tabet  rationem  GB  ad  HC.Quodfuitdcmdnftr^j- 

PROPOSITIO  CLXIV. 

Sit  A B C parabola:  axisAD,  & AEF  parabolx  vertex  A,  in  quo  illam 
contingat  linea  AD.pofua^ue  E GB  ordinarim  ad  AD  ducatur  8t 
altera  FDC,vtGB,FD  rcdlx  xquales  fint. 

Dico  racionem  EG  adDC 
quintuplicatam  e(Ie  eius  quam 
habet  GB  ad  DC. 

Demonflratio. 

RAtio  EG  ad  DC  componitur 
ex  ratione  EG  ad  FD,  hoc  eft 
duplicata  A G ad  A D.  hoc  eft  qua- 
druplicata rationis  GB  > ad  DC. ^ 

Ac  cx 


• *»>»■* 
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& ex  ratione  Gfi.  hoc«8FD,adT3G»gituiflex  quintuglicata  ratione  GBadDC. 
Quod  fui cdcmuiiilrandum...  -i.  'i  /.  • . 

V — ,j  to:  / .:t>  ii  . <1  ii.i  •'  . . , 

PROPOSITIO  CLX  V. 

\ i .i  * o i r i ' . * ** 

Sit  ad  ABC  parabolae  diametrum  A D ordinarim  polita  C D,  deferi- 
baturauttm  per' A AS  C i parabola  A EC  habens  vcrrkem  in  A;« 
AD , contincentem,  iundlifcg  A C ponantur  ad  AD,  ordinarim  linej: 
BG.EF..  i- 

Dico  GFEredhnguluraefleadre&angulum 
G F E iriferfuplfcata  ratione  F B ad  F B. 

IfiV  I t ;v?r>H  . •!  iTy?  ' * Cf 

ni»;  r Ti  A,^\DcmonJir4M‘  . , ,*y 

^ Wtaanfetrloro  GFE  ad-GFE  • Wfiangulum  tripli* 
C ^catattrhibet  ralioneni  GF  ad  GF , id  cft  AF  ad 
^AT;  fedXF'»d  A F , ^atfcMm  habet  duplicatam  eius 
, quam  habet  BF  ad  BF;,re£bangulum  igitur  GFE  ad 
G FE,  re&angulum  fextuplicatam habet rationemFB 
a ad  FB.  Quod  erat  demon ftrandum. 

■ ■ ' . - -im'  t;.  . i 

■ X P R O P O S I T IO  CLX VI.  (4 

Tlfdempofitist  1 ' . ‘ ' '!* 

’),V!  1 Dico  EFB  re&angulum  ad‘re&anguIuiB 

:F  Bquiritriplidatani  habere  rationemeius  quam  habet  FB  adFB.  i 

. - ^ ■ ■ . ■ ' ’ ' • a»  -i  ; :.-r'  : . 

* Demonjlratio. 


„„  — ^ j igiturEFBrc^anguIiadrcdangulumEj 

,|M,t  qumcuplicaca  cft  rationis  FI?  ad  F B.  - 


PROPOSITIO  CLXVII. 


> / 


PArabolam  ABC  cuius  axis  B D,  contingat ih  B linea  B E,  in  qua  af- 
fumpto  quouis  puncto  E demittatur  E A, occurrens  A B C parabolae 
*in  A.  tum  per  A & B parabola  deferibatur  A F B habens  verticemin  A, oc- 
currens ABC  parabql^  in  B.  bidue  eius  axis  A E:  ducatur  autem  K-H 

fccans  A F B parabolam  ifiF,  axem  B D in  I. 

rr •:  %.■  :ic,i,7  ...5/ j.tec,  ' ' 


'u  • I / 


b 41  Jrllim. 


C4J  'hni*n 


\ ' Dico  G K,F  K,H KJ- 

F neas  e ITc  proportionales, 

■:i  " :JV,  : Dmmfxam. 

IVna»  AB  fecet  HG  li- 
gneam ini..  Quoniam  BD 
\ zquidiftat  diametto  A E > & 

\ IK.  ordinatim  ad  illam  appli- 

\ catur,  rcftanguloi.K.1  b *- 

. \ quale  ell  quadratum  FK.fcd 

j | \ & LKI  re&angulo  iqualc 

[ jn  _ \°  cft  = reAangulum  GKH,qua- 

dratum  igitur  FK  zquafe 
quoque 
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quoque eft re&angulo  GKH.&GK,  FK. HK  lincz incontinua analogia.  Quod 
erat  detnon  lirandum. 


PROPOSITIO  CLXVIIl. 


ESto  AB  C Dparallelogrammum  .defcriptaq;  per  A & C,  paraboli 
cuius  diameter  fit  A D,  & contingens  A B , deferibatur  Se  altera  per 
B & D,  cuius  diameter  fit  B C Se  contingens  A B.  occurrat  autem  para- 
bolae AEQin  E.  deinde  per  A,  E,  Cpundta  tertia  deferibatur  parabola 
communes  habens  cum  alijs  diametros. 

Dico  lun&as  A C,  B D,  parabolam  AEC  contingere  inA &C. 

Dtmonjlratio . 


A Gacur  per  E diameter  E F (ecans 
•**DB  lineam  in  C.  »t  F E ad  A D.fic 
F B quadratum  ad  * quadratum  A B,  & 

»t  FE  linea  , ad  lineam  BC,fic  AF, 
quadratum  ad  quadratum  AB : funt  au- 
tem A 1) , B C line*  per  hypotheGm 
squales  , igitur  & FB  quadratum  eft 
adquadratum  AB.  vr  A F quadratu  ad 
quadratu  A B : quadrata  igitur  AF,FB 
aequalia  funt,  te  linea  A B dupla  A E.»t» 

AD  dupla  FG  : quare  F E etiam  AC 

lineae  occurrit  in  G punAo , quo  bifariam  a D B , alteri  parallelogrammi  dia- 
metro fecatur.  Rurfiim  quia  AB  quadratum  quadruplum  eft  quadrati  FB.etit 
te  BC  linea,  quadrupla  line*  FEaeftautem  AD  id  eft  BC , oftenfa  duplaFG, 
igitur  FGduplaeftFE.StFE.EG  line*  «quales,  vnde  B £)  linea  > eft  contin. 
gensifimiliteroftenditur  AC  lineam,  parabolam  AEB  contingere.  Quod  erae 
dcmonftrandum.' 

Corollarium. 

— r.:et  A G,BD  lineas,  in  illo  pnndofe  interfecare,  vbi  E G eft  «qualis  re- 
a*FE:  quod fingulatim  Se  explicui  annotare  verbo  placuit. 

PROPOSITIO  CLXIX. 


TTfncpati 

XJaxFE 


Jlfdem  pofitis : oportet  Epundhim  intcrfe&ionis  exhibere, 

Confirulho  ii  dtmonftratio. 

DIuisi  AB  bifariam  in  F,  demittatur  ex  F diameter  F F. , «qualis  quartq  parti 
line*  BCidico  E,  terminum  line* FE,  defignare punflum  inccrfe&iotiis.  fic 
emmEpundum  interfcflionis  inuenrum  Sc  per  E diameter  agatur  EF,  erit  EF,  Vt 
in  przcedenti  propofitionc  oftefldimus,  zqualis  quartz  parti  line*  B C ; igitur  per 
Compo  (itionem  tum  FE  diameter  detur  «.qualis  quartz  parti  bnez  BC,  pater  E 
pun&ura  effe interfeftionis,  &c.  Quod  erat  exhibendum. 

PROPOSITIO  CLXX. 


Iifdem  pofitis  ducatur  quxuis  diameter  H I fecans  parabolas  in  K,L,ML 
Dico  H K,H  L,  H M lineas  in  continua  effe  analogia. 

, lii  i Demoit- 
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a 47  .buim. 
b Ex  17. 
hmitu. 

C47  .buim. 


d 94  .huius. 
c ibul. 


(Ex  <7. 

bmut. 


»n/». 


Dtmonflratio. 

D Efta  HI  fecerBD  lineam  in  N,  Si 
■*-'-AC  in  1.  vt  BHA  re&angulum 
ad  redtangnlum  BFA  * GcHL  linea 
eft  ad  lineam  F E id  eft  EG>  &vt 
HND  rectangulum  ad  re&angululh 
cBGD,  ficKNaJEG  :cft  autcBH  A 
re&angulumadrc&angulum  BFA,vt 
BND  re&angulum  ad  redUngulum 
BGD;  igiturvtHL  ad«EG,ficKN 
adEG:  adeoque  HI.,  KN  arquale* 

. funt  lincx;  & dempta  communi  KL, 

• manet  H Kaqualis  LN.fimiliteroftc- 

dituc  IM  linea  atqualis  lineaturi  L:  quare  vt  HM  ad  M 1,  fic  H M eft  ad  H I.  • fcdvt 
HM  ad  M I.fic  d AI  eft  ad  1 C,  id  eft  A H ad  H Bi  igitur  vt  HMadHL,  fic  AH 
adHB,  id  e eft  HLad  LN,  ideft  HL  ad  H Kproportionales igitur lynt  HK,H£, 
id  M.  Quod  fuit  demonftrandum.  .>  t , .j  <1 <■ 

PROPOSITIO  CLXXI.  ‘ ? 

« 1 r>  i a / 

PArabolam  A BC  cuius  diameter  AD  contingat  in  A linea  A E,de^ 
miffaqjex  E,  diametro  EC,  deferibaturper  A & C parabola  AFG 
cuius  diameter  (It  A E & contingens  ADtdcin  linea  dbcatut  G H paral- 
lela A F,  fccans  AFC  parabolam  in  F,  & AC  lineam  in  I punCto  , per 
quod  diameter  ponatur  IBK,  iunganturque  BF,  HK.  u ;; 

Dico  B F,  H K lineas  xquidiltare.  . • G.. 

Dtmonflratio. 

< 1 n (i  t.  v j • . • • -m  p , 

POnatur ex  C otdinatimad  diametrum  ADlmcaCDt 
ratio  KB  ad  EC  , duplicata  'eft  rationis  KI  ad  EO 
ifimilitcr  ratio  HF  ad  CD, 'duplicata  eft  rationis  HIad 
' CDi  id  eft  AK  ad  AE,  id  eft  KI  adEC  ; igitur  vc 
KB  ad  EC,  fic  HF  ad  CD,  Sc  vt  KB  ad  KI,  fiqHF 
ad  H Ixquidiftamt  igitur  g F B,  H K tineat.  Quod  erit 
demonftrandum. 

PROPOSITIO  ‘CLXXII. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D,eo|nr 
tingatin  A linea  A E,  demillaq;  diametro 
E B,  qua:  ABC  parabola  occurrat  in  B,  pona- 
tur cxBordinatim  linea  BF:  delcripcaque  per 
A & B paraboli  'A  G B cuius  diameter  A Iv,  Ac 
contingens  AD,  ducatur  ex  A liriea  A(5  oc- 
currens AGB  parabola  , & lineis  BF,  EB  in 
G,  H,  & I. 

Dico  A G,  A H,A  I,.A  C lineas  cllfc  continue 
. proportionales. 

Dtmonflratio.  , - 

Q Vomam  EB  aequidiftac contingenti  AD,5e  FB> 
diametro  A E,  redae  A G.^Add,  AI  continuae  fune 

ptexpot- 
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ptoporrionalcs/unc  aurem  & A H,  AI,  * AC  lincx  etiam  in  continuata  ratione  ; igi-  , ^ 
turAG.  AH.ALACcandem  continuant  analogiam.  Quod  eratdemoniUandum.  iw>  * 

\ ' PROPOSITIO  C L X X III. 

Ilfdem  politis  ponatur  ordinarim  C D. 

Dico  AG  ad  A C triplicatam  habere  rationem  eius  quam  habet 
BFadCD. 

DemonJIratlo. 

QVoniam  A G>  A H,  A I,  A C line?  per  prxccdentem  continua:  propottioaales 

funt,  ratio  AG  ad  A C b triplicata  cft  eius  cuius  AH  ad  AC  eftduplicaea:fed  bE»i7* 
AH  ad  AC,  id  cft  AF  ad  Ai),  rationem  habet  duplicatam  BF  ad  CD  i igi  - 
tur  AG  ad  AC  rationem  habet  triplicatam  eius  quam  habet  BF  linea  ad  lineam 
CP’  Quod  erat-demonftrandum. 

: p r o p q s i t i o clxxiv. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  contingat  in  A linea  A E; 

pofitif^;  ordinatim  G D,  F G,  per  F 6c  A parabola  deferibatur  A H F 
cuiustangens  AD, diameter AEtduda^ue  AF,  ponatuf  AC  , fecans 
A HE  parabolam  in  I,  redam  F G in  K pundo,  ex  quo  eredi  diametro 
KB,  ducatur  ordinatim  linea  B L,  occurrens  A F lineat  inM,red*AC 
in  Nj&parabolx  A HF  in  H. 

Dico  G D,  F G,  B L,  M L,  N L,  H L lineas  in  continua  eflc  analogia. 
Dmonjiratio. 

c-*  ■ 1 ’ . . > 

fj  Rigatur  ex  F diameter  F E.  Quoniam  B K xquidi. 

JCiftat  diametro  A D,  reda:  C D , F G,  B L proportio- 
nales funt  i fed  & F G,  B L,  ML  quoque  lunt  propor- 
tionales i eandem  igitur  continuant  rationem  CD, 

FGiBL,  ML-Rurfura  cum  ratio  NLadKG.idcll 
ad  BL>ideftratio  AL  ad  AGi  duplicata  fit  rationis 
B L ad  F G,  id  ell  L M ad  L B,  roda:  quoque  B L,  M L 
NL  proportionales  funt.  poftremd  quia  FG  li- 
nea ad  lineam  H L duplicatam  habet  rationem  AL 
ad  A G,  >d  cft  quadruplicatam  LHad  GF.ideft  LB  e 
ad  LM>  linea:  LH,LN>LM,LB,LFproportiona- 
les  funt; igicur continuant  eandem  rationem  lineae 
C D , F G,  B L,  M L,  N L.  H L.  Quod  erat  demon-  , 
ftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXV. 

PArabolas  aquales  A B C,  A DC , 8e 
communem  habentes  verticem, 
contingant  in  A linea:  A E , A F xqua- 
lcs lateribus  redisjfecent  autem  fefe pa- 
rabola: in  C,  «c  ex  C ordinatim  ducan- 
tur CE,  C F,demiiTifquc  ex  A lineis  X-: 
qualibus, A B,  A G ,- quarum  altera  A B, 
quidem  feces  ABC  parabolam  in  B, 
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A G vero  parabolam  A D C in  C&  pro- 
dutta , C E lineam  in  H.  ducatur  ex  B 
ordinatim  linea  B 1 fecans  A D C para- 
bolam in  D,&  per  D ex  A linea  ducacuf 
A K occurrens  E C in  K.  ' - 

Dico  AD  adAK,duplicatam  habere 
rationem  eius  quam  habet  A G ad  A tJ. 

‘Dcmonftratto. 


T~\Vcanrurex  B & G punitis, diametri  B L.GM.GN:  ac  B L,&GMquidcro 
^occurrant  A F linea:  in  L Sc  M;  G N vcro.re&ac  A EinN.Quoniam  tam  ABC* 
A D C parabola:,  quam  A B,  A G linea  xqualesfunt,erit  L B lmcaquoque  aequalid 
GN,  & IB  xqualis  MG-Rurfum ratio  LB  ad  FC,  id  eft  AI  ad  A E i id  eft  AD 
ad  AK  duplicata  efl  rationis  IB  ad  EC  , id  eft  MG  ad  EC  ; fcd  vt  M G 
ad  EC,  lic  AN  ad  AE(nam  AL  id  eft  IB  sequalis  eft  rc&j  AN,  & EC  ipfi 
• A E,  *eft  aequalis  ) hoc  eft  A G ad  A Hi  igitur  ratio  A D ad  A K,  duplicata  eft 
eiusquamhabec  AG  ad  AH.  Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CLXXVI. 


PiArabolas  xquales  A B C,A  D C communem  habentes  verticem  con- 
fingant in  A lineae  A E,  A F,  fecencquc  (efe  inuiccm  parabola:  in  C;cx 
quo  du&is  ordinarim  lineis  CE,  CF,  defcribaturper  A parabola  AH  G 
habens  verticem  in  A,  & contingentem  A E,  occurrens  autem  ADCpa- 
rabolxin  G.  iun&ifquc  pun&is  AC,  A G,  erigatur  ex  G diameter  GM 
fecans  AC.lineamin  M,pun&o  per  quod  ordinarim  ducatur  linea  I K 
fecans  parabolas  in  B,H,D,  lineam  AGin  L. 

Dico  rationem  I H ad  I B triplicatam  cfTc  cius,  cuius  i L ad  I M , ha- 
bet duplicatam. 

Dcmonttratio. 


b iluim  TNueniatur  inter  ID  &IL  medialN;  quoniam  igitur  ID,  IL,I>IM,  proportiota- 
c 74 .hmm.  ■»  Ies  funt,&  IN  media  inter  I D,  I L,  erunt  tam  I D,  I N, c I L.I  H linea:,  quam  I D, 
HM.  <1 1 L,  I M,  I B continuz  proportionales:  quare  ratio  IH  ad  I B,  quartf  ad  quartam, 
- ‘ _ tripli- 
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triplicata,  eft  rationis  IN  ad  1 L,  fecunde  ad  fecundam,  cuius  IL  ad  IM,  tertia 
ad  tertiani,  rationem  t>  habet  duphcataiVi.Quodcratdcniofifttandum. 

t'ko*p b siti o e l x iy iit,  . , 

IilUem  pofiiistagatur  per  G ordinarim Qt. ' ' - ni!  i r iijuii 

Dico  I D id  I H,  rationem  habert  mplicatdm  cius  quam  habttlH 
Jr.n  in  i rr  ‘ 


/"'■'Vm  enim  IN  media  iit  inter  ID  & IL,  refl*  ID,IN,IL,CIH,  GPpropor-<i?4.i»«, 
'^'tionalcsfunt,  quare  I D ad  IH,  prima  ad  qaarcam,  triplicacam  habet  rationem 
IH  ad  dGP,  quartae  ad  quintam. Quod  etat  primum.  Rutfum  cum  IL  media  ftt  d t?.  D< 
e incer  ID,IM,  refla:  fID.IL,  IM,I B ,IK  id  eft  CF  continuse  proportionales 
funr.  quare  ID  ad  1 B , prima  ad  quartam,  triplicatam  habet  rationem  cius  quam  c £<4l. 
habet  IB  ad  CF,  qtiartaad  quintam.  Quod eratdemonftrandum. 

"3  .?  i[t  r'.i  ' £174 .bitiut 

,i.  PROPOSITIO  ‘CL  XXV  III. 

Tlfdempofitis  agantur  petQ  Se  B diametri  T V,R S occurrentes  ADC 
JLparaboji  in  V & S , Se.  At  linea:  in  T Se  R. 

Dico  rationem  I D ad  G P,  octuplicatam  efle  rationis  R S ad  T V. 

■ > 'Demonjlrttio . 

p St  enim  ratio  ID  ad  GP,  duplicata  rationis  g AI  ad  AP,  id  eft  RB  ad  T Qj_g  *«<■<»•- 
■•"'Id  eftquadruplicata  eius  quam  habet  R A ad  T A.  fcd  ratio  RA  ad  T A,  du- 
plicata  eft  rationis  RS  ad.  TV.ciim  ordinatim  fintpofit?  ad  AE;  igitur  ratio  I D 
adGP,  ofluplicata  eft  rationis  RS  ad  TV.  Quod  erat  oftendendum. 
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P R O P OS  ITIO  CL  XXI X» ' 

PArabolas  AB  CyAJDCcotnmuncmfyibentes.verciG6m, contingar 
in  Alinex  A E.AF,  (cccntautem  fete  parabolx  in  Cpunfto.ex  qu 
ordinatim  ponantur  linee  C £,CF : ailuinpiaque  in  A F pando  qt£au: 
G,  ducatur  cx  G ordinati®  Imca  G D,(ecaiis  AB  C , A D C parabolas  ii 

B & D,  adacjpcrDdianwtroDH.tju*  ABCparabolxoccarrapinH 

ducatur  per  H ordinatim  linea  I K,  fecans  A F lineam  in  1. 

Dico  G B ad  G D quadruplicatam  habere  rationem  eius  quam  habe 
I H ad  I K. 

DemmJIratio. 

RAtio  GB  ad  IH.idcft  GD  duplicata  eft 
rationis  AG  ad  Ali  fed  AG  ad  A I, du- 
plicatam habet  rationem  GD  ad  I K , id  cft 
1H  ad  IK  > ratio  igitur  GB  ad  GD.  qua- 
druplicata cft  rationis  I H ad  I K.  Quod  erat 
demonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXX. 


PRodudaH  D donec  A E lineae  occurrat  in  L,  demittantur  ex  B &K 
diametri  BM,  KN  occurrentes  A E iinexin  M,  & N,  & B M qui- 
dem A D C parabole  in  O. 

Dico  rationem  O Mad  D L,  quadruplicatam  efle  rationis  D LadK  N. 
‘Demonftratto. 

"CStcnim  ratio  OMadDL  duplicata  rationis  A M ad  AL , id  cft  GB  ad  IH: 
■*“’id  cft  quadruplicata  rationis  AG  ad  AI.  id  cft  L D ad  NK.  Quod  erat  de- 
monftrandura.  f 

PROPOSITIO  CLXXXI. 

PAraboia  ABC  cuius  axis  B D contingat  in  B linea  B E,in  qua  aiTum- 
pto  quouis  punfto  E,  demittatur  ex  E diameter  E A : deferipu  dein- 
de per  A & B parabola  B F A cuius  axis  B E,  8c  contingens  B D , ducatur 
ad  B D quxuis  ordinarim  linea  H C,  occurrens  parabolis  in  C,  F,H ; & 
B D,  B A , E A lineis  in  D,  I,  G. 

Dico  H fC  rccftangulum, xquati  re&angulo  G D IF. 


M 4 i.bmta. 


Dcmonfintio. 

O E&angulum  GDI  , xqualc  eft 
quadrato  HD  : fed  HD  qua- 
dratum aequale  eft  quadrato  ID>  id 
eft  breCkanguJo  F D B ,voi  cura‘rc- 
fhngulo  HIC,  rc&angulnui  igitur 
GDI.  zqtulc  cft  reflangujis  F 0 G> 
HIC.  cft  autem  idem  GDI  reftan- 
■ gulum,  xquale  quoque  reftangulis 

FDG.GDIF:  reftangula  igitur  FDG.  HIC  , xqualiafiintre&angulisFDG, 
GD  IF.  dempto  igitur  communi  reflangulo  F D G . manet  HIC  rcflaqgulum  z- 
qualercclangulo  G DIF.  Quod  erat  demonftrandum. 
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PAiaboiam  ABC  eoius  diameter 
BD  contingat  inB,.IineaBE,dc- 
fcriptaq,  per  B parabola  FBG,  cuius 
diameter  B E, & contingens  BD,  du- 
caturlineaquzcunq,-  FC, occurrens 
parabolis  in  A , & G,  F,  C,  diametris 
yero  in  E & D. 

Dico  A EC  re&angulum,  aequari 
re  Aangulo  G D F. 

Demonjlratio. 

QVoniam  F.  B linea  contingens  eft,  re- 
iftz  A E, DE,  , CE  proportionales  suc,  / 
adeoque  A E C rebtangulum  zquale  qua-  C j 

draco  E D : fed  E D quadrato  aquale  eft  b j Hi. 

t>  reftanguluro  GD  F.rc&angulum  igitur  AEC  zquale  eft  rcflangulo  G D F.Quod  _ 
erat  demonftrandum.  • • 

PROPOSITIO  GLXXXIII.  . 

Ilfdem  politis : occurrant  libi  paraboli  duz  A B C,C  B H in  C.  iun&i- 
que  BC,ponaturin-A  B Cparabola  ordinatim  ad  B D,  linea  A D F,oc- 
currcns  redi  B C in  G : & per  G reda  agatur  H I parallela  B D , occur- 
rens diametro  B L in  E. 

Dico  1 G H rcdangulum  efle  ad  redangulum  F G A,vt  quadratum  I E 
ad  quadratum  F D. 

Demenfirath- 

pOnantur  ex  C ordinatim  ad 
diametros  BD,  BE  , line? 

CK,CL.quoniamBC,BG  pa- 
rallclogramma  communem  ha- 
bent diamctraicm  BGC  , vt 
CL  ad  GE  , iic  KC  eft  ad 
GD  ; fed  vcCL  ad  GE,  fic 
1E  quadratum  eft  ad  c qua. 
dtatutn  GE,&vt  CK  linea  ad 
Imcam  G D,CcF  D quadratum 
cftad  quadratum  GD;  igiturvt 
IE  quadratum  ad  quadratum 
GE,  ficFD  quadratum  cft  ad 
.quadratum  G D , &r  permutan- 
do vt  I E quadratum  ad  quadra-  \ — Hs  — [k 

tum  FD,  fic  quadratum  G Ead 
quadratum  G D.  cftaucem  qua- 
dratum 1 E zquale  quadrato 
G F.,vu  a cum  redangu  lo  X G H; 

&pf)  quadratum  zquale  qua- 
drato G D,  vna  cum  rcclangulo  F G A ; igitur  & I G H re&angulum  eft  ad  re&aa- 
guluniF  G A vt  lEquadratum  ad  quadratum  FD-Quod  erat  demonfttandum. 
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b 4 i.huiut. 
c<7  .hui  tu. 
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PROPOSITIO  CLXXXIV. 

'Tlfdem  politis,  produ£ta 
JUinca  G H,  occurrat  C K 
line*  in  M,&  A F producta 
lines  LC  in  N, 

Dico  I M H rc£tangulu 
eflc  ad  re&anguium  F N A, 
vt  I G H re&angulum  cft 
ad  re&angulum  F G A. 

DeminBfatio. 

OStensu  cft  praecedenti  pro- 
poiitione , quadratum  K C 
ad  CL,  eandem  habere  ratio- 
nem quam  D G quadratum  ad 
quadratum  G E,  ac  proindc.qua 
quadratu  Dt  adlii,quaaratum:  lcaquauratuiu  i\C  hoc  cft  D N aequatur  DF  qua- 
drato, vna cum1  re&angulo  FN  Ai  fimiliter quadratum  CL  hoccft  EM  .squale 
eftquadtato  EI,  vna  cum  reftangulo  IM  Hi  ctim  igitur  fit  quadratum  EMadDN, 
iicutquadtqtum  EI  ad  D F,  reiftangulutn  quoque  I MH  cft  adrcflangulum  FN  A, 
vt  quadratum  EI  ad  DF  quadratum , hoc  cft  per  praecedentem  vt  reiftangulum 
IGH  ad  FGA  rcflangulum.  quod  oportuit  demonftrare. 

PROPOSITIO  CLXXXV. 

E Sto  A B C parabola:  axis  C D,  squalis  lateri  refto , ada^ue  per  D or- 
dinatim  linea  D A,  producatur  m E,  vt  A D , D E line*  squales  fine 
iungantutque  A C,  EC:  dein  per  C & E parabola  defctibatur  C F E ha- 
bens verticem  in  C & continentem  C D,ducantur<£  B G parallel?  A D, 

occurrentes  parabolis  in  B Sc  F,  & iungantur  B C. 

Dico  cffevt  quadratum  BC,  ad  quadratum  B C,  fic  K F lineam  ad  li- 
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Dcmonflratto, 


C Rigatur  ex  A diameter  AI 
■^■'occurrens  B G lineis  in  I.  qua- 
dratum CB  aequale  cft  quadrati* 
B G,  C G : eft  autem  <>  quadratum 
BG  squale reftangulo  KGI,  Sc 
quadrato  CGC  iiucGH>(cum 
CD.DE  adeoque  & C G , GH 
lines  sqnenturjsquale  eft  tc&i- 
gulum  FGI  i quadratum  igitur 
BC  squale  eft  rcSangulis  FGI, 
K G I;  hoc  eft  rc&anguio  I GK  F: 

"cd  I GKF  reftangulum  eft  ad  reflangulum  I G KF,  vt  FK  linea  3,1  Quod 
quadratum  igitur  CB  eft  ad  quadratum  CB,  vtKF  Imcaeftadlmeam  KF.Qaod 
trat  dcmooftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXVL 

,fdS°F  G ad  G B.tri  plicatam  habere  rationem  cius  quam  habet  G B 

• « «-»  - • * Demon- 

i AD.  • 


‘ Dtmonjiratto . 

Q Vomam  caro  AD,  ,B  G,KG.quam  DE,bGH,GF  proportionales  funt.Sr 

AD  prima,  tequalis  prinix  DE, ratio  KG  ad  GF,t  duplicata  eft  rationis  BG  b»?/,*,*,. 
ad  GH,  id  eft  BG  ad  KGi  cum  enim  AD,DCJ  linea;  aquales  fint,  arquantur  ' 
etiam  KG.GC-  'eft autem rario  FG  ad  GB,  compofica  ex  ratione  FG  ad  GK>  fi™'”' 
id  eft  ex  duplicata  ratione  KG  ad  GB,  hoc  eft  BG  ad  AD,  (cum  AD,  B G>  d 9-btitu. 
K G,  proportionales  iint ) & ex  ratione  K G ad  G B i«i  eft  iterum  IKi  ad  A D.igicur 
FGad  GB»  triolicatam  habet  cius  quam  babee  GB  linea  ad  lineam  AD.Q^uod 
fuit  demo  nftramlum. 

P ROPOSJTIO  CLXXXVII. 

I^Jrerfeccnt  iterum  fefe  parabolae  dua:  A BC,CB.D  inpundtisB,  C, 
habentes  communes  diametros  FG,HKL,  DA  quas  in  M & N.,  fe- 
. cct  re&a  C B. 

Dico  I M ad  M K eandem  habere  rationem  quam  habet  D N ad  N A. 


Dcmonjlratio. 

"V7 f DHC  reftangulum  eft  ad 
’ redtangufumDFC.licALC 
ad  AGC  , rcflangulum.lcd  vt 

DHC  ad  DFC,  ftcHI  * ad  c47S*.,. 

F B , & vcALGad  AGC,fic 
L K linea  eft  ad  G B lineam;igitur 
vt  Hi  ad  FB.fic  KL  ad  BG:  St 
permutando coiiUCrtcndo vt  FB 
ad  fi  G.fic  HI  ad  KL.eft  autem 
vcFBad  BG,  fic  HM  ad  MLi 
igitur  vt  HI  ad  KL,  CcHM  ad 
ML:vnde&  1M  f eft  ad  MK,  v 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CLXXXVlU. 

E Sto  ABC  parabplae  diameter  A D quam  in  D fecet  ordinatina  linea 
DC  :dcin  per  D parabola deferibatur  D B, habens  AD  contingen- 
tem Sc  diamctrnm  D C 8c  commune  cum  altera  fcdione  latus  rectum  E. 
occurrat  autem  D B parabola, parabolx  A B Cin  B,&  ordtnatim  ducatur 
linea  BF. 

Dico  AF  lineam  ad  lineam  FB,  rationem  habere  duplicatam  eius, 
quam  habet  FB  ad  FD.^ 

‘Bemonjiratio. 


■pOnatur  BGarquidiftans  AD.  Quoniam  igitur  E latus 
X rfaumvtriquefc&ioni  commune  eft, & FB,BG  ordi. 
natim  polita:,  erunt  tam  E,  FB,  AF  linex,  quam  E,  BG, 
id  eft  FD,  & DG  'proportionales. -vnde  cum  E prima  (it 
►communis., ratio  gAF  ad  DG,ideftad  FB,  duplicata  eft 
rationis  FB  ad  BG  id  eft  ad  FD.Quod  fuit  demqnftran- 
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humt. 


• Corollarium. 

TTlncfcquitur  AF  ad  FD,  rationem  triplicatam  eius  ciTe  rationis,  qba:  eft  mtel 
-t^-AF  & FD-  eft  enim  ratio  AFad  FD,  coinpofita  ex  ratiolie  AF  ad  FB 
hoc  eft  duplicata  B F ad  FD,i  ex  ratione  B FadFDihoceft  triplicata  AFadFD 


PROPOSITIO  CLXXXIX. 

, • 

H Abeant  ABC, D EF  parabolae  ad  eundem  axem  coaftitutd:,  com- 
mune latus  redtum  H.  affumpeoq;  in  axe  pun&oquouis  G,  ex  cc 
ordinatim  ducatur  linea  GCF,  deferibaturq-,  per  G parabola,  habens 
axem  G C,  occurrens  parabolis  ABC,  DEF  in  B & E pundtis ; cx  qui- 
bus ordinarim  demittantur  linei  B 1 , E K. 

Efico  rationem  1 A ad  K D,  quadruplicatam  elfe  rationis  G I adG  K. 


Demon/lratio. 

DVfta  enim  ex  E linea  E L paral- 
leli GD, occurrente  ABC  pa- 
rabola: in  L,  demittatur  ex  L ad  dia 
metrum  GD,  ordinatim lineif  LM 
erit  igitur  quadratum  EM  zqualc 
quadrato  EK,  vnde  & rcftangulutr 
(ub  H & M A , atqualc  eft  rcftangu- 
lo  fub  H de  KD  .adeoque  St  M Ali 
neaajqualis  KD.  eft  igitur  ratid  IA 
adKD.fiue  ad  MA,  duplicata  ratiomsIBad  LM.fiucad  EK-  eftautemra- 
tio  1B  ad  EK,  duplicata  rationis  GI  ad  G Ki  ratio  igitur  IA  ad  KD,  quadrupli- 
cata eft  rationis  eius,  quam  habet  GI  ad  GK-  Quod  fuit  demonfttandum. 


PROPOSITIO  CXC. 

INtcrfecentfcIeinuicem  in  1 parabolidui  ABC,  D E F parallelos  ha- 
bentes axes  B G,E  H.  adtaque  pet  I diametro,  ducantur  ordinatim  redit 
M Q,  A F. 

Dtco  NOMredtangulumefleadre&angulumPOQ,  vc  CKA  re 
&anguium  ad  rectangulum  D K F. 


Demonjlratio. 

VT  K)eftadIK,GcN  Oli 

reftagulum  * eft  ad  rcftan 
gulum  C KA;fed  vt  iOadIK 
Se  QOP  ^eftangulum  eft  a 
reftangufum  DKF.  igitur  v 
N OM  reftangulum  adreftar 
gulum  CKA,  iicQp  Prcdlan 
gulum  eft  ad  reftangulu  D K I 
• arpermutando,  NOM  eft  a 
reftangulum  QO  p vc  reftangulum  CKA  ad  reftangulum  DK  F-  Quod  fuit 
monftrandum. 
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PROPOSITIO  cxci. 

Ilfdem  pofitis : fi  A B C,  D E F parabolx  eandem  habuerint  altitudinem  • 

& communem  contingentem  B E. 

. Dico  NOM  redangulum efle ad rc&angulum P O QjVt B R qiyidra- 
tum  ad  quadratum  RE. 

Dcminjlratio. 

VT  lincaRI  ad lineam  OI>fic  B R * quadratum  ad  reclangulum  NOMi  Sta  iW. 

vc  Rl  ad  O l,  fic  RE  quadranm  ad  rettangulum  QO  P;  igitur  »t  B R qua- 
dracum  ad  NOM  rcftangulum  fic  quadrarum  RE  ad  reriangulum  POQ_>SC 
permutando  vt  quadratum  BR  ad  quadratum  RE  > fic  NOM  rectaugulum  ad 
redtangulum  QOP.  QUod fuit demonftrandum. 

Corollarium. 

TJftnc  patet  etiam  redtangu  tum  AKC  eflfead  reftangulflttj  DKFj  VtflR  qua- 
A--*-dratum  ad  quadratum  RE. 

PROPOSITIO  CXClI. 

E Sto  ABC  parabolx  ixis  A D dudaqueordinatim  C D,  fumatur  iri 
axe  quxuis  reda  D E & pfcr  E defcnbatur  parabola  cuius  axis  (it 
E A,  fccans  parabolam  ABC  in  Bj  8c  CD  lineam  in  G,  fa&alp  AKx- 
quali  D £ , ducantur  KI  ordinarim  ad  A E in  parabola  EGB  , Sc  B F 
ordinarim  ad  A B C. 

Dico  CD  quadratum  ede  ad  quadrarum  ^ 

1 Kj  vt  E F linea  ad  F Ai 

Dcmonjitatto. 


Sit  ABC  parabolx  latus  rc&umL,  & parabo- 
lx EGB  latus  rerium  M.  quadratum  CD  x- 
qualc  eri  rc&angulo  D A L ; tt  quadratum  I K 
stqualc  rtriangulo  KEM,  eri  autem  A D linea 
arqualis  K E, quii  AK  > ED  xquales  ponuntur) 
quadratum  igitur  CD  eri  ad  1 K quadratum , vt 
1.  ad  M.  R urfum  quia  quadrato  B F tam  eri  ae- 
quale reiriaugulum  E A L quam  F EM:  reAan- 
gula  quoque  FAL.FEM  aequalia  fune,  igitur 
vt  AF  ad  FE.  Cc  M ad  JL.  ied  vt  M ad  L.fic 
lK  quadritiim  eri  ad  CD  qdadrarum, igitur  vc 
AF  ad  F E i fic  I K quadratum  eri  ad  quadra- 
tum CD.  ' 


PROPOSITIO  CXCIIE 

Sit  ABC  parabolx  axis  AD  aequalis  lateri  redo  centroquc  A inter- 
uallo  quouiSjcirculus  deferibatur  occurrens  paraboli  in  B,C;axiin  E* 
ponaturque  ad  axem  ordinarim BF.  a 

Dico  D F.  A E*  A F lineas  continue  ciTe  proportionales.' 
r'  '•  • Kkk  , Domo»- 
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Demon/iratio. 

D Efla  A E aequalis  eA  A B : fed  A F , 1 A B > DF 
^''proportionales fune,  igiturfie  AF.AE.DFean- 
dem  continuant  rationem.. Quod  erae  dcmonftran- 
dum. 

O P O S I T I O CXCI  V.  • 

'•It  ad  A BC  parabols  axem  BD,  ordina- 
li tim  applicata  AC;  a&aque  per  B contin- 
gente B E,  qus  erecta:  ex  A diametro,  occurrat 
in  E ,defcribaturpcr.AB  parabola  A F B, cuius 
axis  A E,- centro^;  D interuallo  AD,  circulus 
dclcribatur  A G Gquem  in  G,(ecct  recta  quxdam  HG,  xquidiftansaxi 
BD,  occurrenfq;  ABC  parabols  in  H,  & A C-linesein  I:  deniqueper  H 
ponatur  KFparalltla  E B,  occurrens  A F B parabolae  in  F 5:  A E inK. 

Dico  G I.FKlit.cascflc  inter fe squales. 

Demon/iratio. 

PRodu&a  BD>  occurrat  circulo  in  L : vt 
AK  ad  AE>  ideA  Hlad  BD;  ficFK 
quadratum  e A ad  quadratum  B E . fed  etiam 
vt  HI  ad  BD,  GctAIC  rcflangulum  elt 
ad reftanguium  ADC.id  eA  IG  quadratum 
ad  quadratum  D Lj  igitur  vt  quadratum  F K 
adqujtdratum  BE  , fic  IG  quadratum  ad 
quadratum  DL,  id  eA  A D,  idcA  EB.  qua- 
re LG,FK,  quadrata  adeoque  & lines  in. 

terfe  xquantur. 

PROPOSITIO  C-XCV. 

SVper  ABC  parabols  axe  A B squali  lateri  recto,  circulus  deferibatur 
A E B,  quem  in  E fcccnt  vteunque  ordinarim  pofuq  G F,  ad  axem  pa- 
rabols. iungantur^uc  A E. 

Dico  A E,  G F lineas  squari. 

A . Demon/iratio . 

QVoniam  AB  , Uteri  reflo 
aiqualis  eA,  quadratumFG 
zquatur  reflangulo  GABtAd 
& GAB  reflangulo  squale 
quoque  -cA  quadratum  AE, 
quia  AGE  angulus  refluseft, 
quadrata  igitur  A E,  F G adeo- 
que & lines  inter  Te  squanttir. 
Quod  erat  demonftrandum. 
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I 


Ifdem  politis,  iungantur  F B. 

Dico  F B quadratum  xquari  quadratis  A G,G  E,  G B fimul  fumptis. 
Demonjiratw. 

/~\Vadratum  FB,  squale  eft  quadratis  BG,  GF.  fcd  FG  quadratum  squale  eft 
''^quadrato  A E,  id  cft  quadratis  A G,  GE,  quadratum  igitur  FB  squale  cft  qua- 
dratis AG,GE,GB.  Quod  erat  dcmonftrandum. 


I 


PROPOSITIO  CXCVII. 

Ifdem  politis : occurrat  F G linea  diametris  D H,C  K.  in  H & K. 
Dico  H FK  re&angulum  arquari  re&angulo  A B G. 

Demonjiratw.  • 


• yibtiitu. 


QVadratum  HG  squale  eft 
quadrato  F G.vna  cum  rc&an- 
gulo  H FK  i cft  autem  quadrato  -jj 
H G fiuc  BD,  squale  > quadratum 
A B,  (cum  AB  squalis  ponatur  la- 
teri rcftojigitur  Sc  quadratum  AB, 

«quale  cft  quadrato  F Gvna  cu  re-  g 
ftangulo  H F K.  fcd  AB  quadra- 
tum quoque  elt  squale  re&angulis  G AB  , GBA,  id  eft  b quadrato  GFvna  cu[r>  ‘M' 
rc&anguio  GBA,  quadratum  igitur  F G vna  curo  reftangulo  GBA,  squale  cft  ’ 
quadrato  FG  cumredaogulo  H FK:  dempto  igitur  communi  quadrato  F G,  refi- 
duareftangula  AB  G,  HF  Kfunt  inter  fexqualia.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

Corollarium. 

EX  di<3is  patet  FEM  reftangulumsquari  quadrato  A G.  nam  FEM  reftangu- 
Ium  vna  cum  quadrato  EG  > squatur  quadrato  FG.ideft  A E , id  eft  quadratis 
A G,GE  : dempto  igitur  communi  quadrato  GE,  manet  FEM  rcttangulum  s- 
qualc  quadrato  A G. 

PROPOSITIO  CXCV1II. 

II fdem  politis : occurrat  F B,  circulo  in  L. 

Dico  BFLre&angulo,  xquari  quadratum  A G. 


Demonflratio. 

"DFL  reflangulum  squale  eft  reflangulo  NFE.ideft  MEF.  fedcMEFrc<ftan-  « Cmtf.  * 
■*^guloxquale  eft  quadratum  AGi  igitur  de  retftaogulo  BFL  squale  cft  quadra-  >'“***'■ 
tum  A G.  Quod  erae  demonftrandum. 


PRO- 
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parabola, 

PROPOSITIO  CXCIX. 


T / 

XV  \ 

SIt  A B axis  parabola;  ABC  lateri  reflo,  funi, 
ptifqj  A F,BG  squalibus,  ponantur  ordina- 
cim  ad  axem  reflx  F D,G  E. 

Dicoiunftas  BD,B  E efle  inter  fc  squales. 


H 


CVpc, 


b jJnum. 

cE  xtli- 
mtntn. 
d Exl.hn - 


Demonjlratio. 

r AB  dcfcribaturdtcuiuS occurrens  FD.GE 
lineis  in  I & K.  quoniam  AF  , B G line?  zquales 
funr.Sc  FI,  G K normalesad  axem  A B , refla:  F I,  G K, 
siccm  AG.BFinterfezqualesfunt  : eft  autem  quadra- 
tum B D zquale  » quadratis  A F,  F I , F B > & BE  qua- 
dratum zquale  quadratis  BG,GK,G  A'>  quadratum  igi- 
tur BD  zquale  ett  quadrato  B E,  & B D linea  zqualu 
B E.Quod  erat  dernonftrandum. 

PROPOSITIO  CC. 

Ilfdcm  politis,  ducatur  ex  H centro  circuli  A I B , reda  HML,  paral- 
lela F D;  iungantur^ueB  L. 

Dico  BL  lineam  breuiflimamefleomnium  qus ex  B ad  peripberiam 
parabols  duci  poiTunt. 

Dcmonftratio. 

POnatut  qu?uis  alia  B D,  8c  ordinatim  D F ; erit  igitur  quadratum  BL,  zquale 
quadratis  A H,  H M,  H B : Sc  B D quadracum  zquale  quadratis  A F , F I , F Bi 
quia  vero  AH.HM.HB  femidiametri  funt,  quadrata  illarum  minora  funt  quadratis 
A F,  F I,  FB  (vt  facile  ex  elementis  oftenditur)  igitur  & guadratum  BL  minus  eft 
quadrato  BD.  & BD  linea  omnium  breuiftima,  qu$  ex  B ad petipheriam  duci 
poftuiit.  Quoderat  dcmouftrandum. 

PROPOSITIO  CCl. 

E Sto  fu  per  ABC  parabol?  axi  B D squali  lateri  reflo  deferiptus  femi- 
circulus  B I D,  quem  in  lfecentquxcunquc  ordinatim  ad  axem  po- 
lit? F G E , aftaq,  per  D ordinatim  AC,  ducatur  AB  , occurrent  E F li- 
neis in  H. 

Dico  rectangulo  FU  E squariGl  quadratum. 

Demon/iratio. 

QVoniam  axis  B D zqualis  po- 
nitur lateri  reflo,  & AD  or- 
dinarim applicata,  reflz  AD, 
kBD  adeoque  Se  H G,  G B inter 
Te  xquales  funt.  quia  veto  EF  li- 
nea in  G diuifa  eft  bifariam  (c  non 


/7 

77^r  e 

■c*  / ✓ 

J 

r \r 

.7  i 

\ 

Pr — - — si 

vna  cum c quadrato  H G , id  eft 
BG,equaleeft  Aiadrato  EG-  fcd  EG  quadratum  eft  zquale  reflangulo  d G BD, 

id- 
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4JO  P ARABO  L Aii 

propositio  g giv. 

PArabolam  ABC  fubtendatrcda  AC  normalis  ad  diametrum  E D: 
fuper  AG  vero  vt  axe  dc^ribatur  lemicllipfis  vel  femicirculus  AF, 
GC  occurrens  parabola:  in  F Si  <5,  vel  eandem  contingens  inB,  duca- 
tur^uc  F I parallela  ipfi  A C , & I D linei  ponantur  xquidiftanccs  E 
occurrentes  paraboli  in  E,  ellipfi  vel  femicirculoin  H , FI  linei  in  I , & 
ipfi  AC  in  D.  t 

Dico  D E,  DH,  D I lineas  effe  continue  proportionales; 


Dtmonfirntio. 


D Emittatur  ex  F diame- 
ter FK.  fecanS  AC  li- 
neam in  K.  vt  AKC  re- 
ftangulum  ad  rcdangulum 
ADC, ficFKeftadaED » 
fed  vt  AKC  rcftangulum 
adreftanguiutnADC,  iic 
FK  quadratum  quoque  eft 
ad  quadratum  HD>  igitur 
vt  F K linea  cft  ad  lineam 
E D,  fic  quadratum  F K cft 
ad  quadratum  H D • reda 
igitur  F K,id  cft  I D,ad  E D, 
duplicaram  habet  ratio- 
nem eius, quam  habec  ID 
adHDi  qilareDE  , DH, 

D 1 linea:  in  continua  fune 
analogia.  Quod  erat  de- 
monlhandum. 


PROPOSITIO  £CV. 

A A Anentefecunda figura,  ducatur  BC,  occurrens  ID  lineis inLL, 
JlVJL  Dico  I E ad  E D , duplicatam  habere  rationem  cius  quam  ha- 
bet IL  ad  HD. 

Demonftratio. 


b<7.W«. .('YVoniamtam  ID,  bIL,  IE  linea:,  quam  ID,  'HD.ED  in  continua  funt 
c io4.i>»-  '-ia  na  logia , & ID  prima  vtriqueferiei  cft  communis  , ratio  IE  ad  ED,  certi* 
p,  ad  tertiam , 4 duplicata  eft  rationis  IL  ad  HD,  fecund*  adfecundam.  Quoderat 
demonftrandum. 

hti. 
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efle  pr®;  j 

p'oitionsd<n..ii,a,t,]//.  — ?—  — — \ i 

auti.dnwliignefcai.imltMitijp-ii  j ■ j , ' j 

o!uy,. ,*&•>!  ■<Detoonftr»tib.  . \ - / I 

• «KA:;  * ; a . I i : ' v J* 

VT  AH  fc  rdftangulum  idteftangulum  n 

ADC -i  ' Cc  WK  Wiea  a4  lineam  DGi  / \ i 

& IH  quadratum  ad  quadratum  BD  ; igi-;  T ‘ - | \ • 

tur  HK  linea  ad  lineam  DG  duplicata  ha-  j --S \ 

bcr  rationem  cius,  quam  habiat  IH1  linea  ad  / ' ' Ji*\  ' \ 

lineam  BD.  vnde  cum  E D,  BD.GD  po-  j \ V 

Ctione  lini  proportionales,  Sc  ED,FH  pn-  //  i 

mq  inter  fe  atquales , iit  aurem  Ss  ratio  DG  c ; - — — 1 — 1— ->•  V ‘''"i  * 
ad  KH,  terti$  ad  tertiam  i duplicata  rationis  “ lfc 

D B ad  HI,  fecundae  ad  fecundam  , erunt ''  ' • mrft 

, EH.IH.KH^ucontinuaanalqgia.Quod  • - -*£ 

erwdemooftrahduny  ' , t,  ; . j iV-.;..- 

i.p  r o P OS  I TIO  CCVM.  ' * • ’ 

0o$.'  ,’A 1 ‘ ■■■  '2 

IN  fcmicirculo  ABC  decuflent  fefeorthogonaliterin  D diametri  dux 
A C,B  O, quarum  aitvri  B D bifariam  in  £ diuisa.dcfcribatur  per  A,  E, 

C parabola,  cuius  axis  E D , dudtacj  diameti-p  F Q , quae,  fcrnicirculooc* 
curratinH;  ponatur  HC.  ....  ,j  , : • J 

Dico  FG  ad  GC  duplicatam  habere  rationem^ius, quam babeeHG 

aj hc.  ; * . j ‘ 4 J,V;  ■ . 

Dtmonfirdtio.  ; n 

s 

QVoniam  AC  dupla  tft  BD,  Sc  Illa  du- 

pia  ED,  redfce  AC,  BD,ED  propor-  j' 

tionsdeafunteftantcm  ED  «tj-E G,  indu-  / E Yv 

plicata  ratione  D B ad  G H , cum  fit  vt  / ^ F A 

ADCreaangulutuadfctftangulqm  AGC,  / x\\ 

ideft  BD  quadratum  ad  quadratum  HG;  b\/ „ xA 

re&z  igitur  G.F  , bHG,  AC  in  continua  , D G \ bt-*‘ 

funt analogia, hdtiAC,BC,CC‘ linez  / 

proportionale»  funt ; igitur  BG  ad  GC,  tertia  ad  tertiam  , duplicatam  i haberi"™*» 
rationem  eius,  quam  habet  HG  ad  HC,  fecunda  ad  fecundam.  Quod  erat  de-^j£j 
moafitandum.  ' " \ a »7. 

PROPOSITIO  CCVIIL  **»• 

. ’ ' . . ‘ • • •.  t r i i\  . * 

ljArabolas  aequales  A B C,  D E F inuerse  ad  eundem  axem  A D,  qui  ar-  ^ 
X qualis  fit  lateri  refto  confli  tutas , contineant  in  A & D,  line*  G F, 

L II  1 HC:& 
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4J*  PARABOLA. 

H C : 8c  G F quidem  pjrabola:  D E F , occurrat  in  F , H C vero  parabolae 
ABC  in  C ,•  ereflifqueex  C & F,  diametris  qua:  FG,C  H lineis  occur- 
rant in  G,  &H,  ducatur quzuis  IK,  parallela FG,  fccans  parabola»  ia 
B &i  E,  redas  C G , HF  in  1 & K , axem  AD  in  L.  dein  fuper  A D vt 
diametro , defcribaturfemjcirculus  AMD,  occurrens  1 K linea:  in  M. 
Dico  I L M reflangulum  zquari  rcctangulo  E L B. 

-ai  ltfT|j'  1 1*1 1 ■ 

a A Dcmonftrauo.  r , 

f r\Towm  AD  aequalis  eft  la- 
/ iy  Tr  Materi  reflo,  linek  AD,  CD, 

I il— k irem  AM.LB,iteavMD.  LE 

/ / zquales  furit. reflangulum  igitur 

/ V \ / AMD  asquale  gft  reflangulo 

/ > \\  ELB:  led  «c  AMD  reflangu- 

/ \ 1 lo  quoque  eft  tequalc  reflangu* 

C u H Ium  ADMl)  id  eft  ILMire- 

I A 


flangulaigicur  ILM, BLE  aequalia lunc. 

•PRO  POSitEO 

/ , , r l ; . ;; 

Tlfdcm  pofitis: 

A Dico  reda  * 


A Dico  reflangulum  1 LBM  aequari reflangulo  B LE  K. 

* ‘Dtmonftrauo.  ;“"a'  ...  :.  ■ 

QVoniam  ILM  re^angulum  zquale  eft  reflangulo  E LB,vt  I L ad  » L E,  id 
eft  LK  ad  LE>  fie  LB  eft  ad  LM : Sc  permutando  vt  LK  ad  LB , fic  EL 
eft  ad  LM  : & EK  reliquum  ad  MB,  vt  LK  ad  LB.ideft  IL  ad  LB  :>>rcflan- 
guium  igitur  IL  BM  zquale  eft  reflangulo  BLEK.  Quod  erat  demon  ftrandum. 

: / P R O P O S I T I O C^C  X. 

Ilfdcm  politis  qua:  prius:  fiat  BGE  reflangulo  «quate  reflangulum 
HGI:acperA,l,Dpunctaellip(isdefcribatur,  cuiusaxisfit  AD.  du- 
caturquc  recta  quzuis  L K parallela  B E,  occurrens  parabolis  in  K & L, 
axi  A D in  M,  cllipliin  N,  diametro  CH  in  O. 

Dico  K M L reccangulum  aquari  rectangulo  O M N. 

a ^ v Dcmonftratio.  } 

y'  \ / /“jVoniamADaxiscftellipfeos, 

jj ap 7 B ad  illam  ordinarim  ponira- 

/ l / tur  IG.MN,  vt  IGcquadratum 

6 . ... V— r4 — 7*  ad  quadratum  NM  , Ce  AGD 

/ I / reflangulum  eft  ad  reflangulum 

/ / / AMD:  reflanguju  igitur  AGD 


/ j J / ad  AMDreflangul«m,rationetn 

e f l - habet  duplicatam , IGadNM, 

® id  eft  reflanguli  HGI  ad “*  re- 

flangulum O M N/  & quia  ratio  reflanguli  A GD,  ad  A M D reflangulum,  com. 
poiita  eft  ex  ratione  AG  ad  c AM , id  eft  ex  duplicata  r ratione  BG  ad  KM,  &ex 
GD  ad  MD,  id  eft  exduplicata  ratione  GE  ad  ML,  ratio  AGD  reflanguli  ai 
AM  D reflangulum  quoque  duplicata  eft  eius,  quam  habet  BGE  reflangulum  ad 
, . ' reflati- 


i 


reftangulum  KML,  igitur  vt  HGI  reftangulum , ad  reftangulum  OMN  > fic 
BGE  reftangulum  a.t  rcftangulunYK  M L : 8t pcimuraridu «HGI reftangulum 
ad  reftangulum  B G E , fic  OM  N reftangulum  eft  ad  reftangulum  KML;  fed 
HGI.BGE  reftangula per hypothcfim zqualia funt.igicut  Si  OMN.KML  re- 
ftangula  inter  Ce  arquantur.Qnctd  cttedcroonftraiidum. 

PROPOSITI  O CCXI. 

thogonaiicer  diametri  duz  A C , B D: 


SEcenc  ABCfemicirculumort' 

deferiptaq;  per  AjB.C.pataboldjctnusaxis  B D,ducanrur  rcftz  quoc- 
cunqueEF,  parallelzAG,  octunentes  circulo  in  E &F,  parabo!;  in  Q 
&H,axi  vero  ini.  ■ • Vi  iM  ! 1 

Dico  EGF  reiSlanguIumeircairetiaCgiilum  EGF.vt  BlDredbn- 
gulum  ad  reftangulum  BlDr\  ..  \ 

<i\  DtmOttflM*.  r , 

TjDnitur  AB, fecasfeF  lineas  , '' 

A inK.  vt  BKA  rcftangulu  V\ 

ad  reftangulam  BKA,  lic  t - ^ jf  1 \jl\2»  9 

EKF  • reftangulum  eft  ad  te-,,  “ \\  . 

ftangulum  EKF.  fed  vtBKA  __ / c/ I • JS-A/P 

reftangulum  ad  reftangulum  , .^ryA  i ~ T . \ \ 

BKA.fic  GKH  b reftariguia  / //  1 1 ‘ \\ 

eftad  reftangulum  GKH.  ig>-  /// 

tUrvt  EKF  reftangulum  eftad  H' — — J -rj— 1 — — 

reftangulum  EKF,  fic  GKrf  • '■  ; i- 1 

reftangulum  eft  aid  reftingu»!  p-r  ■ , <• 

lum  GKH.  refiduum  igitur  EGF  rcftaDgulum,  eftadxcftangulu*!  EGF,  v 


b*  9-hmut. 


PR.O. 
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4f4  PARABO  L A. 

' s*;V"  PROPOSITIO  CCXIII.; 

,^,'V  ^EmicirculumA  BC,  cuius' diameter  AC, 

D u 3)  A Ocftfttwgat  tn  A linea  A D ; dcfcriptaque  per 
~~  A parabola,  cuius  axis  AC,  & contingens  AD, 

? K fumator  A E arqnahs  lateri  redo ; adaque  per  E 

I — v B ordinarim  E.  F , ducatur  in  parabola  diameter 
j.  quxcunq;  D G occurrens  cir&doin  B & G,pa- 

f/  . rabolxin  H,&  FE  ordinarim  polita:  in  I. 

fiy  Dico  BDG  redangulum  , xquari  redan- 

. | i . . i «i  i?  gulo  H DI.  . '•  ' '•  ’ '-"  *f 

/ \ Dc#ivnjiratto.  1 . 

J ^ ' • q- - T'\VcarurperH  ordinatim  lincaH  KiQuoniam  AD 
• •-  -L^lmea in  A circulu  contingit,  rectangulum  BDG 

xquale  eft , quadrato  AD , id  eft  qqadrato  H K ffed 
— i & H lOquadratum  eft  xquale])  ridarigulo  KAJtjjif 

eft  TID1  (quia  A E per  hypothefim  xqualis  eft  lateri  redo  ) redangulum  igitur 
BDG  xquale  eft rcdangulo  HDI.  .Quod erat  demonftranJum. 

i PROPOSITIO  CCXI  V.  ; •'  ; 

f JUV  ■ . : 1 ‘ ..  I .*  ■ l 

PArabolas  duas  A B C,D  B E ad  eundem  axem  B F pofitas , & contin-. 

gentes  fefc interius  in  B vertice  fecet  in  H 8c  A diameter  quxeun- 
que  G H,  iuqdifque  A B,H  B ducatur  ordinarim  linea  l K , fecans  pa- 
rabolas intl  K,  L,  & M,  redas,  A B,  H B,  A H in  G , N,  O , & axem  B F 

in  P»  •.  ••>:  ri.  _)  .Qi  _ ■ : ' C Id  u . ' - ,j  ■ * : 

Dico  I L K redanguium xquari redangulo  G PN  O. 

a J^emonflratio. 

- r,  iliuNjt  ■ 1>  Edangulum  GPN  xquale  eft 

•j  f.  ^ Ac,  TA,  quadrato  H>.  fcd  IP  quadra- 

Sft  1.1/  T tum  eft  xquale  quadrato  E P,  id  eft 

yyfr*~77o'  "f  \ A'1,  J redangulo  GPCOmicumredan- 

/ j/  \ \ gulo  ILK  redanguium  igitur  GPN 


/ItWsr;.  : li!l,Tv\Vr>\  xquale  effrcdangulis  GP  O,  ILK: 

/ /I  1 \ \ eft  autem  GPM  redangulum.xqua- 

le  redangulis  GPO>  (GPNO, 
dempto  igitur  communi  redangulo  GPO,  manet  ILK  redanguium  xquale  rc- 
dangulo  GPNO.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXV. 

DAtam  lineam  AB  diuifamin  C,  E,I,  D,  denuo  ita  partiri  in  E vt  re- 
danguium A E C fit  ad  rectangulum  B h D ficut  quadratum 
AEC  quadratum  DB. 

. Confiruclto. 

TD  E&isA  C.BD  bifedisin  LE  LN, erige perpendidulares  LI.N  K xquales  inter 
& per  puncta  A>  I,  C,  & D.K,  B,  deferibantur  parabolx  N K, fibi  mutuo  oc- 
currentes in  G.  Tum  cx  G dux  CE  normales  ad  AB.  Dico  factum. 


parabola. 


DemonJirAtio.  ■ : 

TVngc  pOnAa  1,K.  StEGprodu- 
*cUm  O.  per  Gduc  FMPHparal- 
lelamad  KB  54 IK.  Quoniam  tam 
IL.OE.KN»  qudm  I K. , FH  funt 
parallctj,  erit  cfUadratu  IO  ad  qua- 
dratum O K vt  quadratum  M G /A 
adPG  quadratum  hoc  eft  vt  FG 
quadratum  ad  G H quadraram.de- 
inde  > AC  quadratum  eft  ad  qua- 
dratum FG  vt  LI  ad  MI,  hoc  eft 
vt  N K ad  P K , hoc  eft  vt  quadra- 
tum DB  ad  quadratum  GH.  ergo  permutarim  AC  quadratum  eft  adquadtatum  . 
DB,  Vt  quadratum  PG  ad  quadratum  GH,  hoc  eft  (ficut  ante  oftendi)  vt  quadra-  ia. 
tum  IO  ad  quadratum  OK.  AtqUi  k re&angulum  A F.  C eft  adre&angulu  BEDi'"*’1  ’“** 
vtquadratum  IO  ad  quadratum  OK,  Ergoetiamretftangulum  AE<C  eft  ad  re- 
ftangulum  B ED  Tt  quadrarum  A C ad  quadratdm  DB.  Factum  igitur  eft  quod 
petebatur. 

PROPOSITIO  ccxvt. 

DAtarri  rectam  AB  diuifam  in  C,  irerujn  fccarein  D> vtrcctangu- 
lum  B O C xqualc  (it  quadrato  D A. 


Conjlrucho  <y  demonstratio. 

Bfleca  CB  in  E,  & fiat  vt  A E ad 
C E , «a  C E ad  F E.  deinde  A F 
etiam  bifcca  ih  D.  Dico  lactum 
quod  peritur. 

Et  punctis  E ac  D erige  nor- 
males, quarum  vna  EG  iit  magni- 
tudinis placitq,  altera  DH  infinita. 

Deinde  per  puncta  C.  G,  B , deferi- 
baturparaboia axem  habens  EG& 
occurrens  ipfi  DH  in  H.  Rurfiim 
perpuncta  AkF  deftripta  imcMi- 
gatur  parabola  axem  habens  DH. 
poterunt  autem  feG.DH  axeseffe 
parabolarum, cum  ambx  ex  confttu-  , 

ctione  rectas  CB,  F A ad  angulos 

rectos  bifariam  fecent.  Quoniam  igitur  exeortftnlcriobeAE,CE,  FE  fiint  cciti- 
tinuxi  colligitur  ex  K7.  huius  parabolam  AHF  rranfire  per  G verticem  alterius 
parabolq  Ergo  per  eandem  illam  propoficioncm  BD.FD,  CD  funt  continux.  fed 
FD.AD  xqualesfunt  ex  conftruetione  , ergo  BD,  DA, CD  funt  cominuxver- 
gorectanguium  BD  C arquatur  quadrato  DA.  Quod  erat  faciendum; 


PRO* 

0 


Digitized  by  Google 


45«  ■ 


ai<7  J>"‘ 
ins. 


PARABOLA. 

PROPOSITIO  C C X V 1 1. 

Sint  dux  paraboli  xquales  ABC,  BCDa4  axes  parallelos  conflitu- 
tx  E B,CF,  per  apices  mutuos  tranfeunces,-ex  Bht  ordinatim  ducta 
BF. 

Oporteat  G H parallelam  BF  ponere,  qu^diuidatur  a recta  B E,  fe- 
cundum datam  rationem  I ad  K. 

i, 

ConUruBia  fj’  demmUrttio.  - i 


TAIunIatur  BD  linea  fecundum  rationem  quadrati  I,  adK  quadratum  , inpun- 
-^cto  L:  erigatur  deinde  L H.quxxquidilletaxi  CF,occurratq-,fectioniinH.8c 
per  H ponatur  GH  parallela  BD,  fecans  BEin  puncto  M.  Dico  rectam  GEI 
efle  lectam  in  M,  fecundum  rationem  I ad  K ; erigatur  ex  D parallela  ad  FE  oc- 
currens ipfi  GO  inP.  Quoniam rectangulum  HMQ  atquatur  » quadrato  MN. 
erunt  MH,  MN.MO  continux.  Ergo  quadratum  MH  ad  quadratum  MN,' 
vt  MH  ad  MO.hoecft  vt  M H ad  HP,  hoceft  vt  BL  ad  LD  , hoc  elE  vt  qua-P 
dratum  K ad  quadratum  I;  fed  quadratum  MN  xquatur  quadrato  GM;  ergo  qua- 
dratum MH  eft ad  quadratum  GM  ut  quadratum  K adi.  it  inuertendo  ergo 
GM  cftadroctam  MH  vtrecta  I ad  K-  pofuimus  igitur, Sec.  Quod  etat  facien- 
dum. • 
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SEccntABC  parabolam  diametri  duae  squales  BD,  EF:  pofmfque 
per  D & F , ordinatim  lineis  A C,  G H,  iungantur  ABC,GEH. 
Dico  A B C,  G E H triangula  eilc  ifircr  fe  trqualia. 

..  . ..  * , ■ » 

Demonllratio.  , . 

TVncIis.G.Ci  ponatur  A H linea»..  ^ 

Arpjapi  in  K A I Iccent  demifla:  //  x I v, 

ef  £&‘C  diamdrfidillajattternfc-  //  f!  ■ i P \\ 

ecmfjrrfiofohal/ierih^/Mi  N.O  • ;l  '*•'  U \-\Si 

rea*  A M L,  H O N : A A L qui-  • 1 j XVYi 

dem  occurrat  BD  linej  in  Q.HN  — 

vero  ipfi  EF  in  S i fa&ifqne"P^>,  1 / I i i <-’  O -j- ~ - \h 

S R xqualibus.ipfis  Bp,EF,itm- / j . °j  S /\ 

gantur  A P L » H R ISI.  qudnianr  ■ * , •iri  i.i 

igitur  xqualcslunt  diametri  BD,  BFs  Si  ADC.GFH  ad  illas  ordinarim  pofit*. 
iun&s*  CG.  AH  fiue  IK  atqmdiftant  .■  fcd  & GK, CI diametri  parallel? funt.pa- 
rallelogrammum  igitur  eft  G C 1 K,  A GKjCIdiftex  xqualcs.eft  autem  vt  GK  ad 
1 Q.fic  AK  H reftangulum  ad  b redangulum  AI  H.  rcdbngqla  igitur  A K H,  A I H 
*qiu|ia(unt;idcoqqe&ca:qiuIcslinc?  AK,  HI,  quia  vero  eft  vt  AK  ad  Kl,  fle 
AM  a'1  ML,  A vt  HI  ad  IK.fic  H O ad  ON.igiturvt  AM.ad  ML,  fle  HO 
a<&  ON ; aquales aqtcm funt linta;  NO.MI,  (quiaAMt,  H ON  orchogonales 
fuiJC  ef  conllrudlioqc,  ad  G M , GL,  atquidiftanres  ,adeoque  MO  turallcFogram- 
-ft)  reda: igitur  AM,  H O,  adeoquerot*  AL,  HNarqualcsfunt : fcd  A P Qj 


a Ex  CsrtlL 
»7-  bumt. 
b 47  kumt. 


mumcl  _ 4 _ 

R S pet  conftruaionem  amualesfunr,  triangula  igitur  APL , N R H id  eft'  A*BCT 
GEH  atqualia  (unr,  Quod etatjdemonftrandutn, 

Efthjc  Archimedis,  aliter  demonftrata. 


Arabolam  ABC 


__  conttn- 

JL  ganc  duxquaruis  AD,CD 
conucnicntes  in  D.  fccct6;  illas 
in  G & H refta  quxdam  EF, 
contingens  qubque  parabolam  O 

in  B occurrens  A E,  CF  diame- 
trisin  E & F ) dcmittaarur.au- 
tem  ex  G & H diametri  GI,  ^ I 
H K,  occurrcnres  AGinl&K. 

Dico  reftam  I K,  dimidium  efle  A G 
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PARABOLA. 


a 18  huius. 


Demonfiratto. 


demonftrandum. 


^(“jVoniam  AG>B  G feflioncmcd- 
'vitingunr,  refla  EG  * aqualis  eft 
GB  : fimilitcr  &BH  xqualisHF. 
GH  igitur  dimidium  eft  totius  EF. 
Icdcura  AE.CF, GI.HK zquidi- 
ftenr.erit  AC  in  I Sc  K,  diuiia,  vt 
®EFdiuifaeft  in  G4e  H ; igitur  Sc 
1K  dimidium  eft  AC.  Quod  erat 


I 


PROPOSITIO  C C X X. 

lfdem  pofitis,  ponatur  per  B diameter  L M. 

Dico  efle  vt  G B adBH,  ficLB  adBM. 

Demonfiratto. 


6 fi.hMMt.  a""vVoniam  AL  eft  contingens.  L B eft  ad  BM,  vr&  AM  ad  MC.  boe  eft  EB 
v^ad  BF:  fcd  vt  EB  ad  BF.ficGB  eft  ad  BH.  igitur  Vt  GBad  BH.ficLB 
eft  adBM.  Quod etat demonftranduro.  i/.r, 

PROPOSITIO  CCXXI. 

EAdem  manente  figura,  ducantur  redtx  M G,  M H. 

-q  Dico  M D efle  parallclogrammum. 

Demonfiratto.  , 

E St  enim  vt  HB  ad  BG  , ficMBad  BL;  per  prxcedentem  & petmutan- 
dovtHB  ad  MB.fic  GB  ad  BL:  funt  autem  anguli  ad  B lateribus  proportio- 
nalibus contenti  xqdales,  triangula  igitur  M B H.G  B L c fimilia  funt  : &e  M H pa- 
rallela GL.- eodem  modofiXH  producatur  donec  cum  AD  conuemar,  oftendi- 
tur  G Mi  a:quidiftare  ipfi  DH:  parallclogrammum  igitur  eft  DM.  Quodtuitde- 
monftrandum. 


cTxtU- 


d Ex  tU- 
mttuit. 


E 


PROPOSITIO  CCXXII. 

Adem  manente  figura,  ducantur  A B,  B C. 

Dico  triangulum  ABC  atqualc  efle  parallelograjntno  M D. 

Demonfiratto. 


EStenim  BEM  triangulum  triangulo  ABM  xquale.fimiliter  triangulum  BFM 
xquale  BMC  trianguloi  igitur  totum  triangulum  E M F toti  triangulo  ABC 
eft  xquale.  eft  autem  E M F triangulum  duplum  trianguli  G M H,  ( quia  baUs  Eb 
fc  i,,,,,  duplat  eft  bafeos  GH.)  igitur  M D parallelogrammo  xquale  eft  triangulum  ABC. 
tmim.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXII  I. 

EAdem  manente  figura,demittatut  ex  D diameter  D N. 

Dico  lineas  GI,  H K fimulfumptas.asquari  redte  DN*. 


Demon- 


PARABOLA. 


Dmonjltatii. 


DVcatur  HO  parallela  AC.oc- 
currcns  ND  lines  in  O-  Q_uo- 
niam  IM  > GI  ■ arquididanr  lineis 
O O.  H O : ett  aurem  Bc  e lyl  ' aequa- 
lis & parallela  D H>  triangula  1GM,  ® 
DO  H,  adcblpie Se  latera  Dft  Ol  | 
■aqualia iunci  elt autem  HK  squa- 
its  O N.  Igitur  Gl.HK  limul  (um- 
pcx,lunt  squales  lineat  D N. 


PROPOSITIO  CCXXI  V. 

,f_ . . - i -v  j'  r 

Sit  ad  A B C parabola-  axem  B D ordinatim  duila  A C,a&*t|ue  pelr  A 
fieCij.connngentexconueniantinE.  ponatur  autem  6cFG  contingens 
m AC, C E lineas fecet  in  F & Gj  tum  rc£t*  demittantur  Fl> 

GK,  ariarquidtftantes, 

Dica  twp^amm  F I K G,  xqualeede  triangulo  A E D. 


, .1  i)apon(lrAtit. 

' i 

-pOnarur  FL  parallela  AC, 

* lunganturquc  LA  , FK. 

Quoniam  F L xquidiftat  A C> 

& i Ke(ib  squalis  A P,  dimi- 
dio « Icilicet  A C i triangula 
A L D,I  F K aqualia  funr.Rur- 
lu  meum  in  triangulis  FKG, 

AEL.ram  baleS^KG,  EL, 
quam  altitudines eIK,  AD  x- 
qnalcs  fint,  triangula  quoque  FKG,  AELlunt  inter  fextjUalia:  trapezium  igitur 
F1KG  squale  eft  triangulo  A E D.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXVi 

PAtabolam  ABC  fubtendat  A C qua- 
cunque, ponatur  au  tem  per  A contin- 
gens A D.couenicns  cum  C D diametro  in 
D: ponatur  quoque  diameter  qu^uis  B G, 
occurres  A D lineae  in  F.iunganturfy  A B. 

Dico  triangulum  A F B ad  triangulum 
A D Ctriplicatam  habere  rationem  line* 

A F ad  AD. 

‘DumonftrAtio. 

DEroifla  ex  A diametro  A E.  ducantur  line* 

BK,C  E parallcls  contingenti  AD;Sf  cxCi 
fc  B reflq  C H,B  I normales  ipli  ADjatio  A F B 
trianguli  ad  triangulum  APCcompofitacftex 
ratione  A F ad  A D,  & c*  f ratione  I B ad  H C: 
frd  vt  1 H ad  H Ci  lic  f B ad  C D , id  ell  A K ad 
AEiigitur  ratio  trianguli  AFB  ad  ADC  trian- 
gulum compotita  ell  ex  ratione  AF  ad  AD , & 
ex  ratione  A K ad  A E:  cft  autc  ratio  A K ad  A E, 


tttfJmim 
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4«°  PARABOLA. 

duplicata  rationis  KB  ad  EC.  id  eft  AF  ad  AD,  (quiaFK.DEparaljtfbgramm» 
funtj  igitur  triangulum  AFB  ad  ADC,  triangulum;  triplicatam  habet  rationem 
eius,  quam  habet  AF  ad  AD.  Quod  erat  deroonftrandum. 


r r r 


PROPOSITIO  CCXXVI. 


D 


)AraboIx  ABC  diametrum  BD,  fecetin  D retfta  quxuis  A C , po- 
fitaqueordirucim  C E,  iungantur  A B,  B C.  , 

' Dico  triangulum.  ABD  ad  BC  E, trian- 

gulum, duplicatam  habere  rationem  linea: 
AD  ad  D C.  l' 

1 ( \ 

Demonjlratio. 

pOnantur  ex  A 8r  C linese  AG.CH  normaUk 
ad  diametrum  BE.  iungantur^ue  A E.  vt  AD 
ad  DC,fic»BD  eftad  BEifedvt  AQeftadDC, 
bc  G D cft  ad  D H , hoc  cft  A G ad  C H ; igitur 
vt  BD  ad  BE  , fic  AC  eftad  CFf.  eft  autem 
ratio  trianguli  ABD  ad  BCF.trianguIum.com- 
poGtacx ratione  BD  ad  BE,&  A GaifcH; igi- 
tur ratio  trianguli  ABD  ad  B CE  triangulum 
duplicata  cft  rationis  AD  adDGQuoderat  de- 
monftrandum. 

• ■ * . * • - * ll.  * t 

PROPOSITIO  CCXXVII. 

Atae  parabola:  terminatx  maximum  inferibere  triangulum. 

(onftruSlio  & demonjlratio. 


PArabolam  ABC  fubtendatquaruis  AC,  qui  diuisa  bifariam  in  D,  ponatur  dia- 
meter BD.  !c  iungantur  AB,  CB.  Dico  triangulum  ABCeiTequarfitum.  eri- 
gatur enim quzuis alia  G E,  parallela  BD  diametro  : Quoniam  ADC  rc&angu- 
lumad  AGC  b re&angulum  eam  rationem  obtinet,  quam  DB  a GE,  igitur  rcfta 
DB,  maior  eft  reifta  GE : ergo  etiam  triangulum  ABC,  maius  triangulo  AEC: 
igitur  maximum  eft  triangulorum  A B C.  Quod  dcmonftrare  oportuit. 

PROPOSITIO  CCXXVIII. 

PArabolam  A B C interfecent  dux  quxuis  parallelx  AB,  DC  : iun- 
ftilque  B C,  A D,  fegmento  C B triangulum  inferibatur  maximum 
AEC,  ponaturque  E F,  xquidiftans  A B,  & iungantur  AFD( 

Dico 
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p'  A!Ft  a Sola. 

Dico  AF  D triangulum,  illprum  cfle maximum  qua:  AFD  fegmen- 
ro  infcribi  poliunt.  & contra  fftriangula  AFD-.BEC  fuerint  maxima, 
dico  F E iquidiftare  A B.  /.  > j Svit 


Demonflratio.  i,\>>  \ ru.-.-.-.  J 'x 

• l i '■->•[!  : 

QVoniam  AB, C D.FE  «equidi-  ^ 

. ftaqt,  reAatFI  , xquarur  KE, 
adcpquc  triangula  F A I,F  I Dscqua-  , /Z/ 

lia^iptsriangulis.K.BE,  K-EC  ; £ wgy  ‘ 

igitur  1 AFD  triangulum  non  fit  /P/'  ~ — -^J_  • 

nuititnuai , fit  alipcj  AGD  . maius  ___  /*/  .■..  § ' — - — 

triaugulo  AFU~})ofitat)uc  GHpa-  — - - * 

rallela  AB,  jungantur  B H O ofl?n-  \\\ 

detur  vi  prius,  triangulum  BHC.af-j^' 

quari  triangulo  AQD  : fed  A£D/,~r  , r . s ..  "i  T 

maius  cft  triangulo  AFD  » id  fclc  vt 

often  di,  B E C i triangulum  igitur  RHCmaiusquqqiic  efi  triangulo  B EC:  quod 
cft  contra  hypothefiro.  non  igitur,  ^GD  triangu(um  ma*irourfi  cft  , fed  APQ- 
Quod  erat  primum.  r‘  ' ’ ' , 

Sint  iam  AFD,  BEC  triangula  maxima,  dico  iun&am  PE  xquidiftate  ABifin 
vero;ponaturFH  xquidiftans  A B,lunganturrjuc BKCi triangulum  rgicur BH C 
maximum  eli  eorum  qux  BEC  fegmento  infcribi  poflunt.adeoquejc  maius  BEC 
triangulo,  quod  abfurdum:  non  igitur  FH  atquidiftat  AB,  fed  F E-  Quod  etat  de- 
hionftrandufti.  > 

Quod  fi  A B contingat  parabolam,  if  ' . ^ 

eadem  inferri  poffuht  qua:  prius , eadem-  , 

que  ptoiius  cft  demonftratio. 

PROPOSITIO  CCXXIX.  /'///  ' \\ 

ESro  ABC  paraboli  inferi-  I/ / i 

pt,um  triangulum  maximum  J/S 

ABC,  . Jr.  ! ■ 

Dico  illud  maius  efle  dimidio  pa-  ^ — — : 

raboli  A B C. 

Demonjltatio.  '■  T 

pErliciatUr  reaangulum  ACF  ; manifeftum  //  \V 

^ itririir  rfl  P.  C narallcloerammum  maius  effc  pa-  I //  !• 
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b 119.hu- 


dEiitjO. 


Demonflratio. 

AGaturper  A confingens  A E , occurrens  B P 
lincx  in  E,  qua;  produfta  fecet  D C in  G.qud- 
niam  igitur  xqmJiflant  AE.CD,  vt  CF  ad  F A, 
(icGF  fcftad  F E- ponitur  autem  AC  in  Fbifa- 
riamdfuifa.  Igitur  Sc  EF xqualiseft  FG  & EAF 
triangulum  aquale  triangulo  CFG  : tcd  EAF 
triangulo  xquale  eft  triangulum  C B A : igitur  Sc 
CFG  triangulum  xquale  eft  triangulo  A B C.quia 
* E B,BF  lincx  xquales  funneft  autem  C ADqua- 
druplum  trianguli  CFG  quia  A D dupla  tS  FG 
& C D dupla  C Gi  igitur  Sc  quadruplum  etit  trian- 
guli ABC.  Quod  erat  demonftrandumi 

PROPOSITIO'  ccxxxi! 

EStb  ABC  parabolae  inferiptum  triangulum  maximum  A B C : in- 
fcribantur  autem  & refiduis  fegmcntis  triangula  maxima  : & hoc 
(empet fiat.  ••  .j-r  .... 

Oico  tott  triangulorum  fcriei  squalem  efle  parabolam  ABC. 

, ‘Demonjlratid. 

C I enim  non  fic  xqual  is,  tuaior  igi- 
'-'tur  eft  vel  minor.  Iit  primum  pa- 
rabola maior  tota  triangulorum 
fcrie,  St  excelTus  ponatur  quanti- 
tas G.  quoniam  igitur  triangulum 
ABC  maximumeftillo*om,qux 
parabolx  infcribi  poliunt,  maius 
b quoque  illud  etit  dimidio  para- 
bolq  cui  inferiptum  eft.  fimiltter  • 
trianguladuo  AEB,  BFC  maio- 
ra lunt  dimidqs  Tegmentorum  qui- 
bus infcribuntur.  quod  cum  line 
termino  continuari  polii  1 , rchn- 
quetur  ex c parabola  quantitas,da- 
ti  minor,  ergo  Seminor  quantitate  G,  ergo  illa  excelTus  non  eft.qoo  parabola  trian- 
gulorum feriem  excedit  .-ergo parabola  maior  non  efl rora  triangulorum  feric. 

Quod  verd  neque  minor  illa  fit,  manifeftum  eft  i cum  triangulorum  feries  ,exhy- 
potbefi  femper  intra  parabolam  conrinuetur,ac proinde  feries  illaquantumcunqoe 
aufia,  plurium  triangulorum  additione,  femper  tamen  pars  maneat  parabolx:  cum 
igicur  ferie  trianguloru,  nec  maior,  nec  minor  iit  parabala,  xqualis  vt  lic  necelfe  eft.* 

PROPOSITIO  CCXXXII. 

EAdem  pofica  figura: 

Dico  ABC  parabolam  ad  triangulum  maximum  ABC  cam  ha- 
bere prtyportioncm  quam  quatuor  ad  tria. 

Demonfiratio. 

TTRiangulum  J maximum  ABC,  quadruplum  eft  triangulorum  maximoru  AEB, 
A BFC  qux refiduis inferibuntur  tegmentis ; Scilla rurfum  fimulfumpta,  quadru- 
pla triangulorum  refiduis  tegmentis  inferiprorum. atque  ita  fine  termino  proceden- 
do, cum  ablata  femper  quadrupla  fint  triangulorum  , qux  refiduis  infcribnntur  le- 

gmenris, 


i 
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PARABOLA.  4«J 

ementis,  tota  triangulorum lerics,  id c ft 1 parabola  ABC*  ^ eft  ad  triangulu  ABC? 
primum  lerieitcrmmum,  vtquaruorad  tria.  Quod  fuit  demonftrandum.  b i7.D, 

* ^rotrtjpUii* 

Corollarium  primum. 

Hinc  manifolium  c(l  triangulum  maximum  ABC?  triplum  e(Te  refiduorum  fe- 
gmentorum  A E B,  B F C . cum  enim  tota  parabola,  ad  triangulum  maximum 
infcriptum,  fit  vt  quatuor  ad  triajpatet  ipfum  triangulum, tres  quartas  continere  pa- 
rabola- ; adeoquc  Sc  rdiduorum  cJlc  triplum. 

< I ) : • ' . ' I • • ' • ' ‘ 

Corollarium fecundum. 


S Equitur  fecundo fegmenta  AEB  , BFC  effe inter  fe  aequalia:  triangula  enim 
AB  D,BDC  lingula  fingulotum  tripla  lirat,  Sc  inter  fe  aequalia. 

PROPOSITIO  CC  XX  XIII. 

Sit  ad  ABC  parabola:  diametrum  BD,  ordinatim  applicata  AC, 
a&ilque  per  A ScC  contingentibus,  qux  cum  diametro  BD  conuc- 
niant  in  E,  ponatur  per  B contingens , quae  A E,  CE  lineis  occurrat  in 
F Ot  G. 

Dico  FEG  triangulum.maius  eflc  dimidio  figurx  concau;  AECBA. 
Dcmonjlratio. 

TVngantur  ABC-  quoniam  A E parabolam 
i-contingit , 8c  AC  ordinatim  ponitur  ad  BD, 
c E D,  A E,  C E,  m B,  F,  G punSis  biffeiSac  fum: 
quare  EBF,  ABF  triangula, item  EBF.EBG, 
ac  proinde  tota  EFG.ABE  a:q ualia  funt.  fcd 
AE  B triangulum  maiusell  dimidio  figurj  mixei- 
lraez  A B C E A , cum  A B latus  cadat  intra  pa- 
rabolam conucxam, triangulum  igitur  FE  G-illo 
maius  quoque  eft.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium  primum. 

EX  ante  demonftratis  facile  deducitur  triangulum  FEG,  maximum  ede  illorum, 
qua:  intra  triangulum  AEC  abaliaquauis  contingente  auferri  poffunt. 

Corollarium fecundum. 

C Equitur  quoque , ABC  triangulum,  duplumeffe  trianguli  FEG;  eft  enimED^ 
dupla  E B.  Ac  AC  dupla  F G* 

PROPOSITIO  CCXXX1V.  • 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  contingat  in  C ro3a  C E coa- 
ucniens cum  diametro  in  E,  afftaque  per  A contingente,  quxCEli- 
nez  occurrat  in  F,  demittatur  ex  F diameter  F B , Sc  per  B ponatur  con- 
tingens, qua:  A F,  E C lineis  occurrat  in  H & 1. 

Dico  triangulum  A E F,  quadruplum  efle  trianguli  H F I. 


Demon- 
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PARABOLA. 


Demonflratio. 


» ly.huiw.  . . 1.  L '1 .. 

— : i ‘/r.m  filii . 

b i f.bmimi.  

C tj.htlki. 

dSmth- 


tlfjjHh 

imi. 


(t.dtciw. 


POnatur  reda  AC.  occurrens  FB  produftx  in  G. 

quoniam  EC  contingens  cft  , & C D ordinatim 
applicata  ad  diametrum  AD,  aredx  EA,  AD.adeo. 
que  &EF,  FC  aequales  (unt:  cft  autem  vc  EFad  td, 
fic  AG  ad  GC,  (ctim  FG>  ED  diametri  t xquidi- 
ftentj)  linea  igitur  AC  in  G bifleda  cft,  adeoque 
IH  ‘ contingenti  parallela,  vnde  FG,F  A linex  in  B 
Se  H , bifariam  quoque  funt  diuifx,  Si  A F C triangu- 
lum d quadruplum  trianguli  FHI  : eft  autem  FAE, 
sequale triangulo  FAC,  quia  FE,CElinex  xquales 
fiint, igitur  &:  FAE,  quadruplum  cft  trianguli  FHl. 
Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXXXV. 

/ 4 ' . - . " ; T . • 

Sit  ad  AB  C parabola:  diametrum  B D, or- 
dinatim applicata  AC,pofitiIq;  per  A &C, 
contingentibus  qux  diametro  B D occqrrant 
in  E,  ducatur  per  B , contingens,  quae  A E,  C E lineas  (ccct  in  F&  G, 
diametri  deinde  ponantur  F H,G  Ij  & pcrH  & I,  contingent  es  LK,MN: 
atque  idem  fine  termino  continuetur.  V 

Dico  figuram  mixtilineam  AEC,B  A , xqualem  efletoti  triangulo- 

rnmferiei.  i ii  ■ ■ • i i ' ' pli'f 

• Demonjiratto. , . , , 

SI  enim  non  ftr  xqualisitnaa 
ior  igitur  vel  minor  vt  fit 
tieceflceft,  fit  primum  figura 
ntistilinea  maior  triangulo- 
rum ferie,  exceffu  quanntarij 
O.  triangulum  FEG  maiui 
'cft  dimidio  figurx  concauf 
AECB  A;  fimiliter triangula 
LFK>MGN  maiora fuficdy 
midijs  mixrilineorum  quibus 
inferibuntur,  & id  (emper  fit; 
igitur  per  ablationem  illam 
continuatam,  relinquetur  ex 
mixti  lineo  f ABCBAquau- 
ticasdaca  mirior,  ergo  Sc  mi- 
nor quantitate  O,  ergo  O ex- 
ccflus  non  eft,  quo  mixtilineam  AECBA  excedittriangulorum  feriemiigiturnec 
illud  ferie  tota  maius  eft.  fimiliter  oftendetur  A EC  B A figuram  minorem  quoque 
non  elfc  tota  triangulorum  ferie.  xqualis  igitur  vt  Gc  neceftc  cft. 

'■''i'  ■ - 

...  i^..;  PROPOSITIO  CCXXXVI. 

EAdem  manente  figura:  , 

Dico  parabolam  concauam  AECB  ad  triangulum  FEG,  eam 
proportionem  habere  quam  quatuor  ad  tria. 


Dcmon~ 
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.X I ; . i:  Demonfimio.  •' 

QVoniam  BEG  .triangulum, . quadruplum»  eft triangulorum  LFK  > MGN.  SVH'4 
illa  turlum  fimui  lumpta,  quadrupla  illorum  qu:e  refiduis  figuris  mixtilincis  in- 
fcribuntur,&  ita  (inc  termino  pcoccdcndo.abtara  fcmpcr  quadrupla  fiunt  triangulo- 
rum rcfiduis  figuris  inlcTipcoVfl.trYtpcr  %■} . fibri  nollri  de  progreflionibus  tora  trian- 
gulorum feries  i^  clt  ceuWH^iP  A,P,C  B A*aAF  E G triangulum,  vt  quacuor  ad  tria, 
^^dcratdcjnqiilficaridum^j^  ^ , 

•-Ini  on  •Corollarium. 

.TTlnc  paterF  g.jlj,  triangulum  triplum  effc  rcdduorum  AHBFA»C1BG  C.eft 
A iftjijim  Fi:.  Gittiangulum  ad  figuram  conciuam  ABCEA,  vt  tria  ad  quatuor: 
qmrc  crraitgujaim  EFG  tccsquanas  contipcr figurz  ABC  EA,  adcoquc  rcfiduo* 
tuiti, triplam  ,,  . , "j  ~ i.  i . ; * j’  , ')  ; : j 

'V-Z'.  vJr-.ROP  os  itio  CCXXXVI  i. 

. ■ hjmur1.,  . s.  , 1 *• « i /l  . • ■ ■:  J ' . • 

Iifdcm  politis  j:  j a*  : vovi  > 

' Dico  A E IA  parabolam  conuexam  duplam  effe  figurz  concau* 
AEBDA, 


*)/T- 

I v»  IU 


Demonjlratte. 


■ =!i.uput 
iuli  vi  rr  , 


IN  icribantur  tam  concau?  quam  con- 
uexz  parabolx  , triangula  maxima 
AEB,  FDG.  quoniam  igitur  AEB 

rirabola  cft  ad  triangulum  AEB  vt 
quatuor  ad  tria:  eandem  autejn  ha- 
beat proportionem  figura  concaua 
\ A EB  D,  ad  rrlangulurnFDGictit  Vt 
triangulum  AE  B ad  parabolam  con- 
uexam, fic  FDG  triangulum  ad  figu- 
ram mixtilmcawi  AEBD  : 8t  permu- 
tando vt  AEB  triangulum  ad  trian- 
gulum FDG,  fic  parabola  A£B  ad  figuram  concauara  : fed  AEB  triangulum  ^ctnu. 
i duplum  eftiriinguli  F DGiigitur  & parabola  AEB  dupla  eft  figursc  AEBD.  iji  WWi 
■QiUod  erat  ddmonftrandum. 

, - PROPOSITIO  CGXXXVI1I. 

IDcm  aliter  tJcraonftrare, 

■:  !■-  .Ttemonftratio. 

INfcribantur  Tegmentis  rcfiduis  tam  parabolz  conuexx,  quim  concauZ,  triangula 
maxima  A1E.E  K B.NFO.PG  Q;  Quoniam  triangulum  AEB,  'ablatum  ex' 
parabola  duplum  cll  trianguli  FD‘G.  ablati  ex  figura  /ADBEA;  & iterum  trian- 
gula AIE>  EK  Bablata  ex  rcfiduo  parabol?  dupla  triangulottim  NpO  ■ PfxQt, 
ablatorum  cx  refiduo  figura:  ADBEA,  infimer  oftehfom  fit  ablationetn  illam  in 
proportione  dupla , (iue  termino  in  Vtraquc  figura  polle  i continuari , liue  rocara  ' W- 
rriangulorum  maximorum feriern  parabo!?  AEB inicriptorum,illi zquarii  Scfigu-  ,,, ,.4*. 
ram  mixtilineain  AEBDA  zquari  toti  s triangulorum  maximorum  letiei  figurz  J». 
illi  infcripioium  , parabola  AE  B, h dupla  eft  figurz  mtxtilmca:  AD  feE  A.  Quod  pa- 
trat dcmonftraiidum,  ' ••.uanv.  .•  . .v  . ■ ■ 
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CAD.  igitur  & GAC  triangulo  eft  xqualc:  daro  igi- 
tur fcgmonto  parabolice  xqualc  triangulum  cxhibuimui  i quod  erat  imperatum. '• 

Corollarium. 

TJInc patet  triangulum  GAD  squale  e(Te  parabola:  ABCD.  adeoipie  eadem 
■*-*praxi  folui  problema  quo  petitur  datat  parabolx,  triangulum  xquale  exhiberi. 

PROPOSITIO  CCXL.  ' 


PArabol*  terminat*  eam 
inter  fe  fortiuntur  ratio- 
nem quam  triangula  maxima 
illis  inicripta. 

Dtmonftratio. 

CInt  ABC.  EFG  parabolis  ter- 
^minatis  triangula  maxima  inferi- 
pta  ABC,  EFG.  dico  parabolas 
jllam  interfe  habere  rationem  qua 
triangula  maxima.  Triangulum 
bABC  eftad  ABC  , parabolam 


j/  \\  vctriaadquatuor  : triangulu  quo- 

*"!  Hf que  E F G eft  ad  parabolam  EFG, 

' ' ' vt  tria  ad  quatuori igitur  n ABC 

triangulum  ad  parabolam  ABC. 
dic  E F G triangulum  ad  parabolam 
EFG»4e  permutando  vt  ABC  triangulum  ad  triangulum  EFG,  ficABC  para- 
bola ad  parabolam  EFG.  Quod  erat  demonftrandura. 

* Corollarium. 

Hinc  fiduse  parabolx  habeant  eandem  vel  xqualem  fubtenfam,  erunt  illae  inter 
fe  vt  altitudines  i tc  fi  altitudines  luerint  squales, erunt  inter  fc  vt  bales. 
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PArabolam  ABC  fecentdu*<ju*uisparallcU  AC, D E. 

Dico  ABC  parabolam  ad  D B E parabolam  efie  in  tripliiata  ra- 
tione A C ad  D E. 

Demonfiratio. 

DOnatur  diameter  BF  ad  quam  ordinatint- 
* polit*  fint  AC  . DE.  Parabola  ABC  ad 
D BB  parabolam  eam  habet  rationem  , quam 
.triangulum fub  AC  &BF  ad  triangulum fub 
DE.dcBGtfcdratiocriangulifub  AC  Sc  BF> 
ad  triangulfi lub  DEfc  BG  , eft  triplicata  ra-D. 
tionis  AC  ad  D E,  quia  compofita  ex  ratione 

AC  ad  DF.  Si  BF  ad  BGi  hoceftexdupli-  . . . . 

cata  ratione  AC  ad  D Ei  Igitur  ABC  parabola  eft  ad  parabolam  bBE  m tripli- 
cata ratione  AC  ad  DE.  Quod  fuit  demonftranduro. 

propositio  CCXL1I. 

PArabolam  ABC  contingat  in  B linea  E B,  cdnueniens  cum  diame- 
tro quacunque  AE  in  E,  iungantur^  AB. 

Dico  hgu  ram  concauam  B F A E B,  du  piam  effe  conuexx  B F A G B. 

‘Demonftratio. 

POnatur  ex  B,  ordinatim  A C ad  diametrum 
A D.Quomam  B E eft  cotmgens.erut  AD, 

AE  linea;  b*qualcs,  adeofjue  ABD  , ABE 
triangula  aequalia:  eft  autem  ABD  triangu- 
lum triplum  ‘ fegmenti  BFAGB  > igitur  8 c 
triangula  A B E triplum  eft  fegmenti  BF  AG  B. 
refidua  igitur  figura  concaua  BFAEB  dupla 
elt  conucxz  BFAGB.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  CCXL1IL 

Sint  ad  ABC  parabola:  diametrum  AD,  ordinatim  polita:  t>C,  GB: 
tunftifq,  AB, AC  ponatur  per  A xquidiftanjipfi  D Qoccurrenscre- 

tftisex  B &C, diametri»  in  F & E.  , 

Dico  cflc  vt  ABF  triangulum  ad  triangulum  ACE  flue  /VB^ 
ACD  triangulum, f.c  AHBFA  figutaeoncauaad figuram  AH  CEA. 

Demonftratio. 

VT  ABC  triangulum  ad  triangulum  ACD.fic 
A H B fegmentuni J adfegmentum  A B C,  fea 
vt  AHB  ad  ABC  Tegmentum , fic  AHBF  figu- 
ra ad  figuram  ABCE.cumcAHBFduplum  fit 
fegmenti  AHB.ScABCE  duplum  ABC;'gitUr 
Vt  triangulum  AB  G ad  ACD  triangulum  , fic 
AHBF  figura  ad  figuram  AB  CE.  Quod  erat  de- 
monftraodum. 


.140.1 
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PARABOLA. 

• Corollarium. 


EAdcmpoGtS  figura  fcquitut  effe  vtG  Fparalleiogrammum  a<l  paralldogramnium 

DE,  uc  AGB  parabolam  ad  parabolam  ADC:  item  conuexum  AHBF  ad 
conuexum  AB  CE. 

PROPOSITIO  CCXLIV. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD  fcccnt  vteunque  lineae  AB, 
A C:  ducauturqucordinatim  BE,CD. 

Dicofpacium  paraboiicum  E BCD,  quadruplum  elle  fpatij  CABC 
-•■lineis  AB, AC  &parabolica  BC  contenti. 

Dcmonjlratio. 

/~\Voniam  parabola  D ABC  quadrapbaefrifcgmenti  ABC 
V'V&  E A B parabola  quadrupla  legmeti  A B.parabola  D A B C 
eft  ad  Tegmentum  A B C vt  E A B parabola  ad  Tegmentum  A B; 
igitur  ciiro  parabola  D ABC  ad  ABC  , totum  ad  totum  fxt 
vt  E AB  ablatum  ad  ablatum  AB,  erit  reliquum  E B C D , ad 
reliquum  ACBA,  vtDABC  totum  ad  totum  A BC -quare 
EBC.D  figura,  quadrupla  eft  figura  lineis  AC,  AB  &c  para- 
bolica  BC  contenta.  Qgodcrat dcnionftrandum. 

PROPOSITIO  C C X L V. 

CGntingat  ABC  parabolam  linea  quxeunque  A D conucnicns  cum 
diametris  qutbufuis  DC,FE  in  D & E.  iunganturque  AF,  AC. 

Dico  concauum  EDCGF  duplum 
cfle  partis  A F G C,  lineis  A F , A C con- 
tenta:. 

Dcmonjiratio . 

COncauum  ABCDA  i>  duplum  eft  para- 
bola ABC:  Sc  concauum  ABFEA  du- 
plum eft  Tegmenti  A B F ; igitur  reftduum 
EDCGF  duplum  eft  rclidul  AFGCA. 
Quod  erae  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXLVI. 

PArabolam  ABC  fubtendat  linea  A C , qua  diuila  in  D & E,  vt 
A D,  A E,  A C continue  proportionales  fint,  erigantur  diametri  D B, 
E I,  CF.  & per  B & I,pun&a  ex  A reiftx  ponantur  A G,  A F fecantes  C F 
diametrum  in  F & G. 

Dico  EIGC  ad  (patium  quadr ilat erum  B I triplicatam  habere  ratio- 
nem AC  ad  A E. 

! Dcmonjlratio . 

QVoniam  AD,  A E,  AC  ponuntur  continue  proportionales,  vt  CA  ad  EA, 
fic  e CE  ad  ED.  Tcd  vt  CE  ad  E D,  fic  C G eft  ad  GF;  igitur  vt  C A ad  EA, 
inpmhu.  flc  CG  ad  GF:  vnde  triangulum  CAG  ad  GAF  triangulum  , eft  vt  CE  ad 
E D,  id  eft  vt  C Aad  E A>  id  eft  FA  ad  HA,  id  eft  FG  ad  HIi  eft  autem  GAF 

triangulum 
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triangulum  ad  triangulu HA  lin  duplicata  ratio- 
ne FG  ad  HI,  igitur ctim ratio  trianguli  CAG 
ad  H AI  componatur  ex  ratione  triangulu  CAG 
adGAF,5cexGAPadHAI,patctCAG'trl3n-  ) 
gulumcfle  ad  triangulum  HAI  in  triplicata  ra- 
tione FG  ad  HI  : quia  veto  ratio  quadribrti-  r-1  ' . . 
rt  EG  ad  BI  quadrilatcrum  , componitur  ex  ‘ 

ratibrfe  EG  ad  G H quadrilaterum  , ( rd  eft  ex 
ratione  trianguli  CAG  ad  triangulum  G:AFQ 
&e,3f  ratione  GH  ad  IB,  quadrilatcrum,  fld eft  ex  ratione  trianguli  GAF  ad 
riAi triangulum, cum  FA.HA.B  A proportionales fmt)crit  EGquadrilatcruro 
idqtradrilaterum  BIvtCAG  triangulum  ad  triangulum  HAI;  igitur  U EGqua- 
ofrlUrtritmad  B,1  quadrtlateVum  rationem  habet  triplicatam  A C ad  AB.  Quod 
eratdejnonftrandtiffl.  ‘ 1 • 

t 1 : II  • ' i ■■/■tll  ' in  ■■ 

1 ■ P R O P O S 1 T ! G CCXLVII. 

■c  : • : , :-i i.  . er.  .i:.-. . 

E Sto  ABC  parabolae  diameter  AD.  pofita^ue  ad  illam  ordinatim 
CD,.defcribaturper  A Sc  C,  parabola  A E C,  quam  in  A contin- 
gat  A D,ponan tur^ue ordinatim quacuis  FB,H  G fecantcs  AEC  para- 
bolam an  E &I.  : ) •. ; : i 1 c ■ T O 

. Dico  figuram  concauam  A F E A , ad  figuram  cotvcauam  AHIA,  du~ 
plicatam  habere  rationem  parabolx  B A F ad  parabolam  G A H. 

. .<  .rmo  ifcjr. 


Demonftratio. 


iiU. 


TVngantur  AE,  A I.  Figura  mixtilinea  AFEA 
•*ad  figuram  AHIA  eam  habet  rationem  quam 
A EF  triangulum  » ad  triangulum  A I H.  ratioau- 
tem  trianguli  AEF  ad  triangulum  A IHcompo- 
fuacft  ex  ratione  AF  ad  AH  , Hoc  eft  duplicata 
rationis  FB  ad  HG,  &ex  ratione  FE  adIH, 
hoc  eft  duplicata  rationis  A F ad  A H , id  eft  qua- 
druplicata rationis  FB  ad  HG  i igitur  AFEA 
figura  ad  figuram  AHIA  fextuplicatam  habet  rationem  lineae  FB  ad  HG.  fed. 

BAF  b parabola  ad  G AH  parabolam  triplicaram  habet  rationem  FB  linea:  ad  L*40'4*' 
lineam  HG:  igiturfigura  AFEA  ad  figuram  AHIA  , duplicatam  habet  ra- 
tionem parabola:  BAF  ad  parabolam  OAH.  Quod  erat  demonftrandum. 

Corollarium.  , 

TTInc  patet  concauum  AFE  ad  concauiim  A HI,  triplicatam 'habere  rationem 
■C»AF  ad  AH  i nam  AEF  triangulum  ad  triangulum  A I H rationem  habet 
compofittmex  AF  ad  AH,  & EF  adi  H,  id  eft  ex  dupli  caca  rationis  AFadAH. 

PROPOSITIO  CCXLVIII. 

Ilfdcm  politis  lint  AH,  A F,  AD  proportionales,  iungarttdr^ue  AC. 

Dicomiltilineum  1F  ad  ED  miftiiineum,  rationem  habere  fextu- 
plicatam,cuius  ratio  trapezij  KF  ad  LD,  trapexium  eft  quadruplicata, 


Nnn 


rDemon- 
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Dcmonttratio. 

/"\Voaiatn  AH.AF,  AD  line*  proportionales Cint, 
'^reda:  quoque  I H,  E F,  C D,  adeoque  figurx  * con- 
K caua*  AH1A.AFEA.  ADCA  in  continua  funt  ana- 
• logia,  igitur  vt  AHIA  figura  ad  figuram  AFF.A,  fic 

y'  /J  IF  miftibneumeftadmiftiUneum  EPjfied  AHIA  fi- 
u/  jf  jL~  jj  gura  ad  figuram  A F E A»  fesrtuplicaiam  habet  rationem 
V /Ky  BH  ad  GF  , igitur  3t  IF  miftihneum  »d  miftiljneura 

y /t  F ED  fiexcuplicatam  habet  rationem  B H ad  GF,  Rue» 

//J/  fum, quia  AH,  AF,  AD  proportionales funr, triangula 

_ quoque  A K H,  A L F,  A C D in  con  tinua  funt  analo- 

7"  gia.  adeoque  vt  AKH  triangulum  eft  ad  triangulum 

/ ALF  , fic  KF  trapezium  eft  ad  trapezium  LD  : fed 

AKH  triangulum  ad  triangulum  ALF,  duplicatam 
habet  rationem  linea  AH  ad  AF,  hoc eft  quadruplicatam  rationis  HB  ad  FG: 
igitur  Sc  KF  trapezium  ad  trapezium  LD  quadruplicatam  habet  rationem  linee 
HB  ad  FG, cuius  IF  miftilincumadmiftilineumBD  habet  fextuplicatam.  Quod 
erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCXLIX. 

IN  parabola  A C B fit  A B pars  axeos  xqualis  lateri  re&o,du£aq;  A P ad 
axem  normali , ponatur  quzuis  F C parallela  A B,  fecans  parabolam 
in  C,&  ducantur  AC,  BF. 

Oico  has  duas  fefc  orthogonaliter  interlccare  8cCG,FG,GA,GB 
continue  efle  proportionales.  > » . 

Demonjlratio, 

V - _A 

I pVm  BA  aequalis  fit  lateri  re&o, erit  *>re£buigu. 

/\/s'  '“'lum  BAFC  aequale  quadrato  F A Igiturfuot 

/ /yjf  tres  in  continua  analogia  F C,  F A,  A B : ergo  cura 

\ anguli CFA.BAF xquales  fintXinulia funt  tnan- 

\ gula  c C F A,  F AB.vndcangulus  FAC  xqualis  an- 

\ guloABF.cftautcanguIus  FAC  vnacumCAB, 

/ \ reifto  xqualiS;  igitur  etiam  angulus  FB  A vna  cura 

f \.  angulo  C AB  refto  eft  xqualis,  Sc  cqnftqucmcr  an- 

JtN.  gulus  A GB  retftus  eft:.  vltcrius  cura  tam  angulus 

's.  AFC  quam  AGF  reftus  eft,  tres  CG.GF.GA 

N.  «i  proportionales  funtiquia  vero  anguli  A G B,F  A B 

^N.  rctftt iunt.lfnez quoque  FG,G  A , GB  proportio- 

ll nalcsfuntieandem  igitur  continuantracioncm  CG, 

F G,  G A,  G B.  Quod  erat  demonft  tandum. 


PROPOSITIO  C C L. 

INter  duas  datas,duas  inedias  exhibere  organice. 

QmjlruUio  ejr  demonjlratio. 

Clncdux  datae  HI,  IK  inter  quas  duas  medias  oporteat  exhibere,  conftiraantut 
^hz  ad  angulos  reftos  Se  conficiant  triangulum  orthogonum  H IK.  deinde  defieri» 
batur  parabola  AC  B cuius  latus  re&um  fit  AB  pars  axeos,  fuper  quofegmencum 
circuli  conftituaturcapiens  angulum  ACB  zqualem  I H K,  occurrcnsparabolf  in 
C & ducantur  CF.FA  ad  angulos  rcSos,  ita  vt  CF  fit  zquidiftansaxi&iungan* 
tut  A C,  BF.  Dico  faftum  quod  requiritur,  nam  oftenfutn  eft  angulos  ad  G teftos 
.V  ' • efle 
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PARABOLA. 

efTe.cfiqae  angulus  B C A feu  B C H aequalis  angulo  K.  ergo  B C G triangulum 
fimile  triangulo  H I K;  igitur e&m  FG.G  A mcdizafiitf  ifter  CG,GB<retiam  in- 
ter H I,  I K imjcntx  erunt  medi*.  dj|  -j  - *“■ 


L-a  £*, i«x  ****)&?< 


P R.Q  PO  S.J  T tty  ,CQL^. 

f Abeant  dua:  paraboli  AEfC  , AFB  communem  axem ,- fitfjj  AB 
— JLlinea  lateri  redto  xqualis  parabola:  ABC,  du&ifque  ordmatim 
B F C,  E 0,  fic  A D E patabola  aqualis  A F 8,  • - ^ ' 

Dico  A E,  ED,mcdiaseHbinter  FB,B  A. 


h; 


r M 


'i  O }\  ■ 


Demoriflrdito.  ■ '■  i I 

QVdniam  AB  exhypbthefielHatusredhTm parabo-  1 £ 

lae  ACB,  rcdangulum  B AE  sequatur  * quadratoO  E) i AvOnaLi  ^ 

ED.  igitur vc  BA  ad  ED,  fic  ED  ad; AEr  Deitwienif)  " X 
quia  parabola:  seqiiales iiint , sequantur  etiam  b redtan- 
gula  AED.^VB-F.  ErgoytBAad  ED,  fic  reciproce „ 

A E ad  BE.  ledciim  oilendi  vt  B A eil  E D , fic  ED  5 
efle  ad  AE.crgOjVt  ED  ad  A E , fic  A E ad  BF.  li- 
qqot  igiturquatuor  retias  B A.ED.AE,  BFeflc  in  con- 
tinua analogia  : & proinde  inter  B A,  BF,  medias  clfe 
ED,  A E.  (^uoderat  dcmouilrandum. 

j,  i > ..  ■ . ;;l,t 

PROPOSITIO  CCLlL 

Il^Pcr  duas  datas,duas  medias  exhibere. 

. ' ; . '' 

, . > . ! u!  Confirutpo tsr demonstratio.  . 

T^Ata:  fint  AB,  BF,  quibus  ad  angultimreflumdiipefitis  deferibe  pifabolam 
AC  circa  axem  AB,  cuius  resfium  latus  aequale  fit  ipfi  AB.  occurrat  dein- 
dc  BF,  parabola  ACin  C,  Se  circa  communem  arem  AB  aliam  dcicribc  parabo- 
lam pet  A & F-  Demum  C ducatur  ordinarim  DE>  faciens  fegmenta  parabolica?***4*- 
ADE,  AFB  aequalia.  Dico  DE, EA  clle  medias  inter  AB/BF:  dcmoftflrati#  *r*‘ni 
ex  procedenti  mauifeilaeft.  • , 


*.  ; L. 


i .) 


•i;,  i : 


. , f.  ■ i i . 
. . i ; >, 

'i  A 


P A' 
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maxtmat ftcitont  tnfiriUt. . 

PROPOSITIO  GC  L 1M. 

SEcent  A B C parabolam  parallclx  quxuis  dux  A D , B.  £,  .duwarur- 
<£ue  line*  AB,CD.  ,u:  • ilV* 

Dico  illas  fegmenta  auferre  xqualia. 

■ y :■  /;V';  ■ I'; 

CEgmentiJ  AB,  Cfi  tr^ngufc tti 
V "^fcHbantur maxima  AEB.  C Gt)‘, 

y?  qux  cuiii  B C.A  D>*  Stquidiftent  ,rn- 

— rf/'  XNT5  terfc  xqualia  funr:vnde  & bfcgmenta 

56^  'xV  xquantur.  Quod  erat  demotiftran- 

///f  u'\  dum.  * J 

W PROPOSITIO  CCLIV.- 

1 \ I .sAdcm  manete  figura , opoN 

• latet  ex  dato  in  peripheria 

punito C, rcitam  ducere,  quxfegmentum auferat *qualc dato  AB. 

ConSlrndw  d dmfinflraM. 

CD:  maniteftum  eftper 


IVnai  B e,  ducatur  AD  parallela  BC,  iunganturque 
procedentem  DC  ex  dato  pun&oedu&am,  iegmentum 
Quod  eratrequifitum. 

PROPOSlflO  CCLV. 

TXAto  legmento  A’B  C 8c  diametro  G H oportet  ad  illam  ordinatim 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCLVI. 

,Ata  parabola  ABC,  & in  illa  Tegmento  A O,  oportet  cuicunf^  E D 
.xquidiftantcm  ducere,  qui  Tegmentum  auferat  dato  xqualc. 

Qmfira£ht>  dtmonftrati». 

rifis  AC.  D E bifariam  in  H tc  Ks 
igantur diametri  HB.  lR : faftaq; 


I L zquali  FI  B,  ponatur  per  i, ; F G /SV- 
zquidiltans  D E.  pater  per  przccdentcra  //' 

FI  G Tegmentum  dato  ACiiquale  effej  '■  1 1 n/VT 

igiturlineam  duximus zquidiffinte  DE,  / /'s^« 

quz  Tegmentum  Fi  G auferat  zqualc  di-  ’ 
to.Quod  cracpoftulacum. 

PROPOSITIO  CCLVI  I. 

{T*It  ad  ABC  paraboli  axem  BO  euius  latus  re&um  BI,  ordinarim 
luf  .polita-  AC  fit  autem  St  EFGparaboIa,  cuius  axis  FH,Sc  latus  re- 
ffciim  FKjoportetcx  EFG  parabola  Tegmentum  auferre,  quod  ad  Te- 
gmentum ABC,  rationem  habeat  quam  BI  adFK. 

Ctnfhucho  Jemonfiratit. 


Clat  vt  IBadFK.  fic  FHadBD,  Sr  per  Ff  ordinarim  potiatur  E G.  dieo^i- 
A ftum  efle quod  petitur:  Cum  enim  fic  vc  IB  ad  FK,  fic  FH  ad  BD»  reftangu- 
lumfuper  IBB  D idtft  * quadratum  AD,  aequale  eftre&angutofupcrFK.FH  id  ■ tti.lt 
elfquadtatoEH.vnde  AC. E O intfr/ezqualcs!  funt  triangulum  igitur  maximum 
-tegmenti  EF  G.  ad  triangulum  maximum  fegmenu  ABC  cft  vt  FH  ad  B D , id 
-eft  per  conftruiftipnem  BI  ad  FK;  ergo  6c  Tegmentum  b EFG  ad  Tegmentum 
ABC,  »tlB  ad  FK  i abftuUmus  igitur  ex  EF  G parabola  Tegmentum  E FG, 
quod  adftgmenrum  A BC  eam  rationem  continet  quam  latus  rectum  BI , adla- 
tus  rcteum  FK.  Quod  exhibendum  erat. 

PROPOSITIO  CCLVIII. 

Sit  ad  AB  CparaboI*  diametrum  BE  ordinarim  polita  AC  : du-* 
ftaque  A D normali,  ad  diametrum  ex  C demiffam , fiant  B E,FQ 
linearxquales , &perAG  D,  parabola  delcribarur,  cuius  axis  GF, 

Dico  AGO  Tegmentum  zquari  Tegmento  ABC. 
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: j q Demon/lratio. 

Q Vomam  BE.GF  lines  squale» 
funt>eriangula  BCE.GDF.item 
BAE.GAF,  ac  propcerea  ABC, 
AGD  triangula  inter fe «qualia funt, 
fedquoqUe  > maxima  funt  illoruqux 
fegmentis  A B C,  A GD , infcribi pof- 
funqfcgmenta igitur  ABC,  bAGD 
aequalia  funt.  Quod  erat  dcmonltfail- 
dmp.;  . i 1 1 

PROPOSITIO  C C L I x: 

JOnatur  L K axis parabolx  A B C,squiiis diametro  BE,  & ordina» 
tim  per  K linea  H I.  , , 

Dico  illam  redis  AD  squalem  exiftere. 

: ' i 7i.  > '■  ! 'r:'J.  • 

t . Demonjlratio.  ,_y 

T?St  enim  berr  prarcedcntj  A Q D paratp- 
. A-»ia  xqualis-parabol^ AB.C  id  cftc  HX*  y 

igitur  &:  triangula  maxima  AGD»  ^HX.1 
funexquaW:  funtautem  fit  Hypbthcii  iU 
lorum  altitudines  LK»  FG  «quales , igi- 
ttar  & bafes  A D,  H I inter  fe  aequales  funt* 
Quod  fuit  dcmonftrandum. 

propositio  cclx. 

- 

SEcent  ABC  parabolam  lines  quxuis  A B,  B C demiflaq;  ex  B dia- 
metro B D , ponantur  ad  illantcx  A & C normales  AD,  C E.  \ 
Dido  Tegmentum  AB  e (Te  ad  feginentum  BC  in  triplicata  ratione  Ji- 
nes  AD  ad  CE.  i \ 

Demon/iratio. 


i . . ■ i 


TNucnto  axe  F G applicentur  ad  illum 
»ordinatim  lines  H I,  K L:  & H I qui- 


, dem  fit  squalis  AD;  KL  vero  rc&se 
\ CE;  erit  igiturfegmento  A B ' squale 
\ Tegmentum  H F I,  St  fcgracOto  BCz- 
\ quale fegroentum  KFL.  fed  HFI  fo- 
• gmentum  adiegmentum  KFL>  i tripli- 
catam habet  rationem  lines  H I ad  li- 
neam KLi  igitur  & Tegmentum  AB  ad  fegiiicntum  BC,  triplicatam  habet  ra- 
tionemlinc;  HI  qd  K L,  lineam , id  cft  ex  hypothcfi  AD  ad  E C.  Quod  erat  dc- 
moflftrandum. 

Corollarium. 

T TInc  fequitur  iunfla  AC,  quq  occurrat  BD  in  M,  A B Tegmentum  adfegmen- 
JtTtum  bc  triplicatam  habere  rationem  A M ad  MG.  patet,  cum  fit  vt  AD  ad 
CE,  fic  AM  ad  MC-  ergo.kc. 


PRO- 
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Cx«6> 
wr/iii  46. 

b IsiA- 


GVm  enim  Tegmenta  ABC.FGH  ponantur  aqualia,  triangula  quoque  illorum 
a maxima  inter  Ce  aequalia  funt,  vnde  vt  BE  ad  OK,  ficb  FH  ad  AC.  Quod  ‘ 
erat  deinonllrandum. 

PROPOSITIO  GCLXV; 

PArabols  ABC  (egmento  ABC,  trianguladuo  inferipta  fint,  fle 
A BC  quidem  illorum  maximum,  qua:  (egmento  inferibi polium, 
alterum  vero  A E C quodeunque. 

t)ico  fegmenra  A£,EC  (imul  uimpta , maiora  effe Tegmentis AB* 

BC  (intui  Tumptis. 

Demenjiratto. 

/^Vm  triangulum  AEC  minus  fit  triangulo  ABC, 

'“,refidua  AE.EC  Tegmenta,  maiora  lunr  rcfiduis 
Tegmentis  AB.  BC  ; eodem  etenim  exceflu  Tuperat 
triangulum  ABC  triangulum  AEC,  quo  Tegmenta 
Tuperlineis  AE.EC  exeedut  (cgmenta  Tupcr  AB.B  C. 

PROPOSITIO  CCLXVI. 

PArabolam  ABC  Tubtendat  reda  AC,  quadiuifrinquotuis  parte* 
zquales,  in  pundis  D,E : erigantur  diametri  D B,  E F , iungan  tur6ut 
AB,BF,  FC. 

Dico  Tegmenta  AB,  'B  F,FC  zqualiaeflc. 

Danonlbratid. 

POnantnr  AF.BC  & AF  quideraoe- 
currat  BD  in  G;BC  vero  reflat  F E 
In  H:vt  AD  ad  DE  , <ic  AG  ad  GF, 

Ted  AD,  DE  p cr  hypochclim  rqualcs 
firnti  igitur  Se  AG,  GF  quoque  inter  Te 
aequantur.  quare  ABC  triangulum 
1 maximum  tft  cotum  quq  A BFTcgmen- 

•ro  inTcribi  poliunt,  & AB.B  F Tegmenta  

«iTunt  aqualia,  limi  liter  aqualia  oftenduntur  Tegmenta  B F,  F C : Tegmenta  igitur  »)*■ 
A B,  B F,  F C.  aqualia  Tunt,  ' **"“•  * 


c ix7.hr- 

u m. 

dCmfft 


Ooo  j PRO- 
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PROPOSITIO  CCLXVII. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D,  contingat  in  A linea  A E,-  qui 
diuisain  partes  aequales,  pun&is  E,  F,G  , demituntur  diametri  EC, 
F H,  G B,  occurrentes  parabolae  in  B,  H, C,-  iunganturque  A B,B  H,H  Qt 
Dico  fegmenta  A B,  B H,  H C e/fe  inter  fe  aequalia. 


Dcnwnftrattt. 

DVcantur  AH,  B C;& AH  quidem  occur- 
rac  G B lineae  produriz  in  Ii  B C °cro  ipil 
F H in  K.  Qijoniam  I G , FH  xquidiftant 
8 £ A G,GF  ponuntur zquales.rcriz  AI.IH 
inter  lezquales  fune: quate  AH  ordinarim 
polita  eftad  diametrum  I B > fit  A B H trian- 
gulum maximum  . eft  eorum  qu*  tegmento 
ABH  inferibi  poliunt:  adeoque  fit  fegmenta 
b A B,  B H zqualia  funt . eodem  modo  often- 
duntut  fegmenta  B H,  H C inter  (ezquan-le- 
gmenta igitur  BH,HC  zqualia  funt. 
Quod  erat  detnonftrandum. 

■,w  > " 

1 Corollarium. 


PRopofitioquoqueveracftiiex  A duria- fe- 
cans  AN  diuidaturin  parte 


i partes  zquales  pun- 

riis  L,  M:  ex  quibus  in  parabolani  reriz  emittantur  L B,MH,  N C paraliclq  diame- 
tro AD.  demonftra  t io  patet  ex  praecedenti. 

PROPOSITIO  CCLXVIII. 

ABC  parabolq axem  BD  ordinarim  pofita re&aEF,-  a&aqj 

" EFrAeeit 
in  A fcK, 


tl4x.hu- 

im. 


&x4\Jm- 


Sit  ad 

per  B contingente  B H,  fumatur  in  illa, portio  H I zqualis  EF : fitex 
H & I , diametri  demittantur  H A,  I K , occurrentes  parabo!  s ; 
iunganturque  AK.  ; , 

Dico  legmcnrum  A K,  aequari  fegmento  E B F. 

Dtmonfiraiio. 

T'\IuisaAKbifariam 
A-^in  [q  ducatur-dia- 
meter  NM-Quoniam 
AL,  EF  lincz-  pp- 
nucurxqualcs  & M tS 
ad  BG  in  duplicata 
cft  ratione  c AL  ad 
EF.reriq  MN.BG  in- 
ter fe  gquales  iunttfed 
ratio  Tegmenti  AK.' 
ad  Tegmentum  EBF  compoficaeftaex  ratione  M N adi;  G.&--  AL  «EFdeg  men- 
tum igitur  AK  zquale  cft  fegmento  EBF.  Qqod  erat  demonft  randum. 


i 

X 

H 

/ 

1 1 

PRO- 
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PROPOSITIO  CCLXI. 

PAraboUm  ABC,  lccentdu*qu*uisline*  A B,  A C : dcmiflafjue ex 
A diametro  AD,  ponantur  ad  iiiamex  B 8e  C normales  BE,  C D: 
dcin  A B,  A C lineis  bifariam  diuifis  in  F & G,  erigantur  diametri  F H.G  I. 

Dico  icgmcntum  A H C ad  Tegmentum  A I B, rationem  habere  com* 
politam,  ex  ratione  F H ad  I G , Sc  C D ad  B E. 


Demonftratie. 


Diuifis  EB,  C D lineis  bifariam  in  L & N , erigantur  normales  LK.  NM : Sc 
LK  quidem asqualis  IG:NM  vero  aequalis  HF:  & per  E,  K,  B,  item  C,  M, 

' D punaa.paraboladefcribantur, quarum  axes  CntLK.MN: iunganmrqae  EKB. 

CMD.  Quoniam  LKatqualiseft  JG.fegroenta  EKB»*  AIBatqualia  funiieadede  <o 
caufi  roualu  fune  legmema  AHC,  DMC  ; fegmemum igitur  AHC  eft ad  . 
feeracntuni  AIB  vt  DMC  fegmeotun),  efl  adlegmento»  ER  B-  ted  DUC  »- 
ementum  eft  ad  fegmemum  EKB,  «>  vt  DMC  triangulum  ad  mangnlum  ERBjb  Mo.t- 
ieiturfie  AHC  fcgmentmn  , ad  fcgmenwm  AIB,  pk  vt  DMC  triangulum  ad*  *- 
.triangulum  EKB»  & mucrrendo vc triangulum  DMC  ad  triangulum  ERB,  be 
AHC  f cementum  eft  ad  fegmeotum  AIB:  fed  ratio  trianguli  DMC  adtrtangu- 
Ium  EKB  eft compofica  citatione  NM,  ad  LK.ideft  FH  ad  IG»  & e*  BC 
ad  EB.  ratio  igitur  fcgmcnri  AHC  ad  fegmentum  AIB,  corapolicaeft  ex  ratio-  ^ 
ne  HB  ad  IG,  & DC  ad  EB.  Quod cratdcmonftrandum. 

pROfOS  ITIO  CCLXI  h 


AVfcrant  AB»  BC  linei  fegment*  quxainque, demifTaqjCi  Bdia- 
metro  BD, ponatur  AC  occurtensBD  Ime* in  Dtdcin  AB.BC 
diuifis  bifariam  in  F & H,  ponanuit  per  F fie  H , diametri  E F,  G H- 

Ooo  i Di» 
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Demonfiratio. 


a 17  .huius. 


b 1$.  huius. 


d Ex  tk- 
Vovit. 


■pOnatut  reda  AC,  occurrens  FB  produfti  in  G. 
A quoniam  EC  contingens  eft  , & C D ordinarim 
applicita  ad  diametrum  AD,  •‘recte  Is  A,  AD,  adeo, 
que  8c  E F,  F C zquales  (unc : cft  aurem  vt  E F ad  id, 
fic  AGad  GC,  (ciim  FG,  ED  diametri  t>  xquidi- 
ftent;)  linea  igitur  AC  in  G biflcfta  cft,  adeoque 
IH  c contingenti  parallela. vnde  FG, F A linea:  in  B 
& H , bifariam  quoque  funt  diuifx,  & A F C triangu- 
lum d quadruplum  trianguli  FHI  : eft  autem  FAE, 
sequalc triangulo  FAC,  quia  FE,CE  linei  zquales 
funt,  igitur  A:  FAE»  quadruplum  cft  trianguli  FHL 
Quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  CCXXXV. 


Sic  ad  AB  C paraboli  diametrum  B D.ofj 

d " 


I dinatimapplicata  A C.pofitilq;  pcrA&C, 
contingentibus  qui  diametro  B D occurrant 
in  E, ducitur  per  B , contingens,  qui  A E , C E lineas  fccet  in  F fit  G, 
diametri  deinde  ponantur  F H,G  Ij  8c  per  H & I,contingentes  LK,MN; 
atque  idem  fine  termino  continuetur. 

Dico  figuram  mixttlincam  AEC,  B A , iqualem  efietoticriangulo- 
romferici.  ’li ' •: 


Demonfiratio. 


«ina». 


SI  enim  non  iit  iqualis;  ma- 
ior igitur  vel  minor  vt  fit 
tieceflecft.  fit  primum  figura 
mixtilinea  maior  triangulo- 
rum ferie,  exceflii  quanntatii 
O.  triangulum  FEG  maiui 
'eft  dimidio  figurz  concauq 
A E C B A;  fitniliter  triangula 
LFK.MGN  maiora  fiibcd^r 
niidijs  mixrilincorum  quibus 
infcribuntur,  Se  id  femper  fio 
igitur  per  ablationem  illam 
continuatam,  relinquetur  cx 
mixti  lineo  f AEC  B A quan- 
titas data  minor , ergo  Se  mi- 
nor quantitate  O.ergo  O ex- 


ceflus  non  eft,  quomixtilinenm  AECBA  cxcedittriangulorum  feriem:  igitur  nec 
illud  ferie  tota  maius  eft.  fimiliteroftendetur  AECBA  figuram  minorem  quoque 
non  eifc  toti  triangulorum  ferie.  iqualis  igitur  vt  fic  necefle  cft. 


j,,.’.  PROPOSITIO  CCXXXVI. 


E Adem  manente  figura:  , 

Dico  parabolam  concauam  AECB  ad  triangulum  FEG,  eam 
proportionem  habere  quam  quacuor  ad  tria. 


rDcmon- 
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Dtmonfiratio. 


Q Vomam  REO  .triangulujn,.cj»a<!ruplunii«ftcriangulomm  LFK , MGN.RV14 
illa  r urium  limul  fumpta,  quadrupla  illorum  qua;  rcfiduis  figuris  mixtilincis  in- 
fcribuncur.St  ita  line  ternunp  ofocedcndo.ablata  femper quadruplafiint  triangulo- 
rum rcfiduis  figuris  mibriptoVQ.a-ric  per  %■).  fibri  noltri  de  progrcfliombus  tota  trian- 
gulorum fericy^  8%oiw«pj«n>  ,4.£,C  B A,aAF  EGaiangolum,  vt  quatuor  ad  tria. 

■j(jwt».';i  -b  3 x?*Jaaia"«‘!->r'C«wflir«K*i 

Jfjitrp patCTjg^tf iangulnip triplum cflc,re(*duorum  AHBFA»CIBG C.eft 
.aCTfWim  FRGrittiapgulumad  figuram  cwcUuam  ABC  EA,  vt  tria  ad  quatuor: 
t^cs^uirtas  cotnljictfigurae  ABC  EA,  adeoque  refiduo- 
wmiriplum  f&q  «jj ..  m i.  i » fi . O . . ' j 

, Propositi  ei;  gcxxrxvi  i. 

.^.yUTJSr1  'I.II.W.  * ii  ' \ i 

Itfdem  poiiusft  : - * q ;/  m:r;'  > 

r Dico  AEB  parabolam  conuc*am  duplam  dTc  figurx  concau* 
AEBDA. 


:}>  : U 

* jiaakh} 


‘»iLl  -.tf?  a 


Id!  U;.  : 


b ijiiil* 


c*j  f.bn- 


.. . vr  Demonjiratte.  , 

•tr;?..  ; / -i.  v » !. 

IN  feribantur  tam  enneauq  quam  con- 
uexx  parabolae  , triangub  maxima 
AEB,  FDG.  quoniam  igitur  AEB 

rirabola  cli  ad  triangulum  AEB  vt 
quatuot  ad  tria;  eandem  autem  ha- 
beat ! proportionem  figura  concaua 
* A E B D,  ad  triangulum  E D Gierit  vt 
triangulum  AEB  ad  parabolam  con- 
uexam,  fic  FDG  triangulum  ad  figu- 
ram mixtilincam  A E B D : St  permu- 
tando ve  AEB  triangulum  ad  trian- 
gulum FD  G . fic  parabola  A E B ad  figuram  concauam  : fed  AEB  triangulum 
d duplum  eft  trianguli  FDGiigifyr  Se  parabola  AEB  dupla  eft  figurx  AEB  D.  »n  t*1*" 
f^uod  erat  dcmdnfttandum. 

r,  PROPOSITIO  CC  XX  XV III. 


IDem  aliter  tJsmonfturc. 

'illa;  :,-!-?  ;,.  , ■ •;  '■.'Dmonftruuo. 

Jftiiribahtut1  Icgmentls  rcfiduis  tam  parabola:  conuexx,  quim  concauX,  triangula 
maxima  AIE.EKB.NFO.PGQ;  Quoniam  triangulum  AEB  , 'ablatum  ex* 
parabola  duplum  eft  trianguli  FD‘G.  ablati  ex  figura  A,  D B E A ; St  icerum  trian- 
gula AIE,  EKB  ablata  t X refiduo  parabolf  dupla  triangulorum  NFO  . PGQ>, 
ablatorum  ex  refiduo  figura:  ADBEA,  infimer  oftenfnm  fit  ablationem  illam  m 
proportione  dupla , fiue  termino  in  Vtraque  figura  polle  f continuari , fiuc  totaru 
triangulorum  maximorum feriem  parabolq  AEB  lnictiptorum, illi  xquarii  Se  figu- 
ram  mixtilincam  AEBDA  xquari  toti  E triangulorum  maximorum  (criei  figurx  J" 
illi  infcriptorum  , parabola  AEB,  b dupla  eft  figurx  mixtilincx  ADBEA.  Quod^',^. 
erat  dcmonftranduin,  ' ime 


N n n 


P R O- 
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PROPOSITIO  CCXXXIX. 

Aco  fegmenco  parabolico  triangulum  iquale  exhibere. 


PArabolx  terminata:  eam 
inter  fe  forciuntur  ratio- 
B nem  quam  triangula  maxima 

illis  inferipta. 

' Demonjlratio. 

CInt  ABC,  EFG  parabolis  ter.. 
^minaiis  triangula  maxima  infcri- 
•p  pta  ABC,  EFG.  dico  parabolas 

- jlUminterfc  habere  rationem  qua 

/ y \ triangula  maxima.  Triangulum 

//  .1  \\  b ABC  eft ad  ABC  , parabolam 

v f/  | __  vttriaadquatuor  : triangulii  <juo- 

*"!  HI que  E F G eft  ad  parabolam  EFG, 

' * ' vc tria  ad  quatuor; igitur  vt  ABC 

triangulum  ad  parabolam  ABC, 
•fic  EFGtrianguIum  ad  parabolam 
E FG,  £r  permutando  vt  A B C triangulum  ad  triangulum  EFG,  fic  ABC  para- 
bola ad  parabolam  EFG.  Quod  erat  dcmonllrandum. 

Corollarium. 

Hinc  fidus  paraboli  habeant  eandem  vel  iqualera  fubrenfim,  erunt  illi  inter 
fe  vt  altitudines  i 6c  G altitudines  fuerint  xquales, erunt  interfe  vt  bales. 
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parabola. 
tROPOSITIO  CCXLl. 

PArabolam  ABC  fecent  dux  qusuis  parallele  AC,  D E. 

Dico  A B C parabolam  ad  D B E parabolam  efle  in  tripli  «Sata  ra- 
tione A C ad  D E. 

Demonflratio. 

POnatur  diameter  BF  ad  quam  ordinacirrt 
poiic*  fine  AC  . DE-  Parabola  ABC  ad 
DBF  parabolam  eam  habet  rationem  , quam 
, triangulum  fub  A C B F ad  triangulam  fub 
DF.KBGiled  ratio  trianguli  fub  AC  Se  BF. 
ad  trianguli lub  DE  & BG , cft triplicata  ra-°/ 
i ion  is  AC  ad  D E,  quia  compofita  ex  ratione 

Afi  id  DF>  a BF  ad  BGt  hoc  eft<t  dupli-  , , , ... 

catatatione  A C ad  D Eligitur  ABC  parabola  cft  ad  parabolam  t)BE  m tripli- 
caca  ratione  AC  ad  DE.  Quod  fuit  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXLl  I. 

PArabolam  ABC  contingat  in  B linea  E B,  conueniens  cum  diame- 
tro quacunque  A E in  E,  iuaganturen  A B.  . 

Dico  figuram concauam  BF  A b B,  duplam  efle  conuexx  BF  AGB. 

‘Dtmonjlratio. 

POnatur  ex  B,ordinatim  AC  ad  diametrum 
A D. Quoniam  BEcft  cfiiingens.eric  AD. 

AE  lineae ^xquales > adeofpie  ABD  . ABE 
triangula  aequalia:  cft  aurem  ABD  triangu- 
lum triplum  ' fegmenci  BFAGB  . igitur  8t 

trianguli  A B E triplum  cft  fegmenti  B F AG  B. 

refidua  igitur  figura  concaua  BF  AEB  dnpla 
cft  conuexx  BFAGB.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  CCXL1IL 

Sint  ad  ABC  parabol*  diametrum  AD,  ordmatim  pofnx  DC,  GB: 
lunaifq,  A B;  AC  ponatur  per  A xquidiftaniipfi  D C.occurrcnsere- 

ftisex  BScC, diametris  in  F & E.  a r-c  r - A nr  ad 

Dico  efle  vt  ABF  triangulum  ad  triangulum  ACE  flue  ABG 
ACD  triangulum,  (ic  A HB  F A figuri  concaua  ad  figuram  A Fi  CEA. 

Demoriftratlo. 

VT  AfiG  triangulum  ad  triangulum  ACD.fie 
A H B (cgmenrum  J ad  fegmentum  A B C>  <ed 
vt  AHB  ad  ABC  fegmentum, fic  AHBF  figu- 
ra ad  figuram  ABC  E, cum  * A H BF  duplum  fit 
frumenti  A H B,  & A B CE  duplum  ABC;  ig*Wr 
Vt  triangulum  ABG  ad  ACD  triangulum  , Uc 
AHBF  figulati  figuram  AB  CE.  Quod  erat  ae- 
monOrandum. 


d no.  tu. 
hu. 

ei#t  .&*• 
itu. 


Nnn 
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PARABOLA. 


4 Coriltarium. 

EAdempoGtS  figura  fequItureftcvcGFparailclogramtnumadparallciogramnium 
DE,  ne  AGB  pacabolam  ad  parabolam  ADC:  item  connexum  AHBF  ad 
connexum  A B C E. 

PROPOSITIO  CCXLIV. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D feccnt  vrcunquc  line*  A B, 
A C:  ducauturque ordinarim  BE,CD. 

Dico  fpatium  paraboiicum  E B C D,  quadruplum  elTc  fpatij  CABC 
•-*  lineis  A B,  A C & parabolica  B C contenti. 


A 


Dcmonjlratio. 

Voniam parabola  DABC  quadrupla  cft-.fcgmenti  ABC 
^C&EAB  parabola  quadrupla  legmeti  A B, parabola  DABC 
cft  ad legrnencum  ABC  vt  EABparabolaad  fegmencum AB; 
igitur  cum  parabola  DABC  ad  ABC  , totum  ad  totum  fit 
vt  E AB  ablatum  ad  ablatum  AB,  erit  reliquum  EBCD,  ad 
reliquum  AC  B A,  vt  DABC  rorum  ad  totum  ABC -quare 
EBCD  figura,  quadrupla  cft  figurz  lineis  AC,  AB  & para- 
bolica BC  contentx.  Qqod  erat  demon  lirandum. 


PROPOSITIO  CCXLV. 


COmingat  ABC  parabolam  linea  quateunque  A D conucnicns  cum 
diametris quibufuis  DC,FE  in  D & E.  iunganturque  AF,  AC. 

Dico  concauum  EDCGF  duplum 
cfTe  partis  A F G C,  lineis  A F , A C con- 
tentae. 

Dcmonjlratio. 

COncauum  ABC  DA  b duplum  eft  para- 
bola; ABC:  & concauum  ABF  E A du- 
plum eft  Tegmenti  ABF;  igitur  reftdnutn 
EDCGF  duplum  eft  relidui  AFGCA. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCXLV  I. 

PArabolam  ABC  fubtendat  linea  AC,  qua  diuifa  in  D & E,  vt 
A D,  A E,  A C continue  proportionales  fine,  erigantur  diametri  D B, 
E I,CF.  & per  B & I,pun&acx  A rcdbe  ponantur  A G,  AFfccantes  C F 
diametrum  in  F & G. 

Dico  E1GC  ad  fpatium  quadriiaterumB  1 triplicatam  habere  ratio- 
nem A C ad  A E. 

Dcmonjlratio. 


Q Voniam  AD, AE, AC  ponuntur  continue  proportionales,  vt  CA  ad  EA, 
fic  ' CE  ad  ED,  Tcdvt  CE  ad  ED,  fic  C G eft  adGFj  igitur  vt  C A ad  EA, 
tnffinuim.  ftc  qq  GF:  vnde  triangulum  CAG  ad  GAF  triangulum  , cft  vt  CE  ad 
E D,  id  cft  vt  C A ad  E A,  id  eft  F A ad  H A,  id  cft  FG  ad  His  eft  autem  G AF 

triangulum 
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triangulum  ad  triangulu  HA  Iin  duplicata  ratio- 
ne F G ad  H I,  igitur  cum  ratio  trianguli  C A G 
ad  H AI  componaturex  ratione  triangulu  CA  G 
ad  GAF, SccxG  APadH  A I, paret  C AG  triatii 
gulumefle  ad  triangulum  H AI  in  triplicata  r*-  ' 
tipne  FG  ad  HI  : quia  veto  ratio  quadribwt 
ri  EG  ad  BI  quadrilaterum  , componitur  ex 
ratitjrfcr  EG  ad  G H quadtiljtermn  ,( id  eft  ex 
ratione  trianguli  CAG  ad  triangulum  GAF,,) 

Seejf  ratione  GH  ad  IB,  quadrilaterum , fid efl  ex  ratione  trianguli  GAF  ad 
HfAT  triangulum,  cum  FA,  H A,  B A proportionales  (int)crit  EGquadrilarerum 
idqrtadrilaterum  BIvtCAG  iriangulumadtriangulumHAljigituracEGqua- 
drlUtertim  a<i  B ) quadrilaterum  rationem  hibct  triplicaram  A C ad  AE.  Quod 
eratdernpnftrarfjhttl.  . u ii. 
fi  : u • "t  -i  r u • ni  «ty  ...f  , ■ , . 

11  •'*•>  PROPOSITIO  CCXLVII. 

'r.  ' • .t.ff  • HA  u- 

E Sto  ABC  parabola:  diameter  A‘D.  pofitaljue  ad  illam  ordinarim 
CD,.delcribaturper  A Si  C , parabola  AEC, quam  in  A contin- 
ar A D,ponamurquc ordinarim quxuis  FB,H  G fccanres  A E C para- 
olamin  E & I.  fi  »;  I I c ■ 1 O . 

: Dico  figuram  concauam  A FE  A,  ad  figuram  concauam  A HI  A,  du- 
plicatam naberc  rationem  parabolx  B A F ad  parabolam  G A H. 


Demonftratio. 


i ,OA  tu 
' no  >b1 


«Mina- 

tu. 


TVngantur  AE,  A I.  Figura  mixtilinea  AFEA 
-*-ad  figuram  AHIA  eam  habet  rationem  quam 
AEF  triangulum 1 ad  triangulum  AIH.  ratioau- 
rem  trianguli  AEF  ait  triangulum  AIH compo- 
tita eft  cx  ratione  AF  ad  AH  , hoc  eft  duplicata 
rationis  FB  ad  HG,  & ex  ratione  F E ad  IH, 
hoc  eft  duplicata  rationis  A F ad  A H , id  eft  qua- 
druplicata rationis  FB  ad  HG  > igitur  AFEA 
figura  ad  figuram  AHIA  fcxtuplicatam  habet  rationem  linex  FB  ad  HG-  fed. 

BAF  b parabola  ad  GAH  parabolam  triplicatam  habet  rationem  FB  line*  adj^*°'“‘ 
lineam  HG:  igiturfigura  AFEA  ad  figuram  AHIA  , duplicatam  habet  ra- 
tionem parabola:  BAF  ad  parabolam  GAH.  Quod  erat  demonftrandum» 


Corollarium. 

TTInc  patet  Concauum  A F E ad  concauum  AHI,  triplicatam  'habere  rationem 
■R^-AF  ad  AH  i nam  AEF  triangulum  ad  triangulum  AIH  rationem  habee 
compotitam  ex  A F ad  AH,  ti  E F ad  I H,  id  eft  ex  duplicata  rationis  A FadAH. 


PROPOSITIO  CCXLVIII. 

Ilfdem  poficis  fint  AH,  A F,  AD  proportionales,  iungaftturque  AC. 

Dico  miftilineum  I F ad  E D miftilincum,  rationem  habere  fcxtu- 
plicatam,cuius  ratio  trapezij  KF  ad  LD,  trapezium  eft  quadruplicata. 
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PARABO!  A. 


Demonflratio. 


■ *»  141- 


b Ext.hu- 


e I fati. 


AExtf. 

{Uti. 


QVoniam  A H,  AF,  AD  line*  proportionales  fimt, 
reda:  quoque  I H.  E F,  C D,  adeoque  figurx  * con- 
caui AH1A.AFEA.  ADC  A in  continua  fune  ana- 
logia. igitur  vt  AHIA  figura  ad  figuram  AFEA,.  llc 
IF  miltilineuincftadiniftiUncuni  EP ; fed  AHIA  h- 
gura  ad  figuram  AFE  A»  fextunlicaiam  habet  rationem 
BH  ad  OF  > igitur  & IF  miftilineum  ad  miftilineum 
ED  fcxtuplicatam  haber  rationem  BH  ad  G F.  Rur- 
fum.quia  AH,  AF,  AD  proportionales funt, triangula 
quoque  A K H,  A L F,  A C D in  continua  funt  analo- 
gia. adeoquevt  AKH  triangulum  oft  ad  triangulum 
ALF  , fic  KF  trapezium  eft  ad  trapezium  LD  : fed 
AKH  triangulum  ad  niangulum  ALF,  duplicaram 
babet  rationem  lincte  AH  ad  AF,  hoc eft  quadruplicatam  rationi]  HB  ad  FG: 
igitur  Ac  KF  trapezium  ad  trapezium  LD  quadruplicatam  habet  racionem  linea- 
li B ad  FG, cuius  IF  miftilineum  ad  miftilineum  BD  habet  fcxtuplicatam. Quod 
erat  demonftrandum. 

M ] Ji;  ■ .*-  . ...  . ■ ; 

PROPOSITIO  CCXLIX. 

IN  parabola  A C B fit  A B pars  axeos  xqualis  lateri  re&o,du£taq;  A P ad 
axem  normali , ponatur  quxuis  FC  parallela  A B,  fccans  parabolam 
in  C,& ducantur  AC,BF. 

Dico  has  duas fefe  orthogonalitcr  interfeeare  8c  CG, FG  ,GA,  GB 
continue  cfle  proportionales. 

Dtmonjlratiot 

CVm  BA  xqualis  fit  lateri  reflo, erit  bredangu* 
lum  B A F C xquale  quadraro  F A.  Igitur  luut 
tres  in  continua  analogia  F C,  F A,  A B : ergo  cum 
anguli  CF  A.BAF  xquales  fincjimilia  fune  trian- 
gula c C F A,  F AB.vndeangulus  FAC  xqualis  an- 
guloA BF.eft  autcangulus  FAC  vnacumCAB, 
redo  xqualis;  igitur  etiam  angulus  FBA  vnacum 
angulo  C A B redo  cftxqualis,&r  confcqucntcr  an- 
gulus AGB  redus  eft.  vlterius  cum  tam  angulus 
AFC  quam  AGF  redus  eft,  tres  CG.GF.GA 
i proportionales  funtiquia  vero  anguli  A G B,F  A B 
redi  funt.linex  quoque  F G,  G A , GB  proportio- 
nales funneandem  igitur  continuant  rationem  CG> 
FG,GA,GB.  Quod  erae dcmonftrandutn. 

PROPOSITIO  C C L. 

INterduasdatas,duas  inedias  exhibere  organice. 

(onfirucho  isr  demonjlratio. 

CIntduxdatx  HI,  IK  inter  quas  duas  medias  oporteat  exhibere,  confliruamut 
^hx  ad  angulos  redosfic  confidant  triangulum  orthogonum  H IK.  deinde  deferi- 
batur  parabola  ACBcuius  latus  redum  fit  AB  pars  axeos,  fuper  quo  fegmencum 
circuli  conftituaturcapiensangulum  ACB  xqualem  I H K,  occurrcnsparabolj  in 
C deducantur  CF.FA  ad  angulos  redos,  ita  vr  CF  fit  xqoidiftansaxi&iungam 
tur  A C,  BF.  Dico  fadum  quod  requiritur,  nam  oftenfum  eft  angulos  ad  G tedoj 
•V  • cfle 
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efle.eflque  angulus  B C A fcu  BCH  iqualis  angulo  K.  ergo  B C G triangulum 
fimiletriani  ' ’ 1 “ * " — — 

ccrHI.lK 


gulo  H I Ki  igitur  ctho  FG,  G A medix  ■ fit#  (»tcr  CG.GBfCtiam  i 
inucncx  er#nc  medi* 1 , f 

P ROP  O S.\  T RO  C^,Llf 

HAbeantdux  parabolx  AEfC  , AFB  communem axtmifitqi  AB 
linea  lateri  rc6to  xqualis  parabolx  ABC,  dudlifquc  ordinarim 
B F C,  ED,  fit  A DE  paVabola  xqualis  A F B. 

Dico  A E,  E D,  medias  efle  inter  F B^B  A. 


, £*»J»  to/LAj&y,  <;"S« 
»~HCC «449***> 


\i 


■AS 


O /I 


Danonfiratio. 

AB  ex  hypdthefi  elllatus  redum  parabo-  “ ^ 

i,  redangulum  BAE  aquatur  ‘quadrato  JD , ■ 


/''xVoniam 
ACB: 

ED.  (giturvt  BA  ad  ED  > fi  c ED  adAE;  Dein«lci>mt. 

quia  parabolx  xquales  fune,  xquantur  etiam  b redtan-  - 
gula  AED.^BP,  ErgovtBAad  ED,  fic  reciprocdjj 
AE  ad  BF.  iedctlm  ollcndi  vt  B A eft  E D,  fic  ED  s 
efle  ad  AE,efgovt  ED  ad  AK  . fic  AE  ad  BF.  li- 
qqot  igiturquatupr  redas  B A.ED.AE,  BF efle  incon- 
tinuaanalogia:  & proinde  inter  B A,  BF,  medias  efle 
EDiAE.  t^uoderat  dcmonftrandum. 


I 


PROPOSITIO  CCLlL 
'Ntcr  duas  datas,duas  medias  exhibere. 


, . u.  ConfirHctiotydcmonsirattO.  . 

DAtx  fint  AB.  BF,  quibus  ad  angulum  redum  dilpofitis  deferibe  plfebolam 
AC  circaaxcm  AB,  cuius  reflum  latus  xquale  ut  ipfi  AB.  occurrat  dein- 
de BF,  parabola  AC  in  Ci  & circa  communem  axem  AB  aliam  deferibe  parabo- 
lam per  A ic  F.  Demum  c ducatur  ordinatim  DE,  faciens  iegmenra  parabolica^!*41' 
AD  E,  AFB  xqualia.  Dico  DE, E A efle  medias  ifleer  A B,'BFi  dcmonflratio 
ex  procedenti  mauifefta  eft.  • - ' - > 


* . 1,. 


.j  :> 

■ lo  i 


“j’ . 


, • .1 1 


P A- 
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PAR  A B O L Ai 

PARS'  SEXTA 


/ wTO- 


X XX  L/  C/  XX  X X x - ' r 

• , IU  : '■  , r | :. 

"*-7D  *■  ; ^ ‘ .r!  ^ 

Segmenta  primum  £5* parabolas  inter  fe  confert-,  deinfigpras  : .7( 
maximaejetfioni  injcribit..  , ..  ’{ ’ ,<j 


PROPOSITIO . ,GC  L IU.  i 

SEccnt  ABC  parabolam  parallclxquxuis  dux  AD ,B.£>  flusaMUt- 
quc  linex  AB,CD.  ,'i  > 

Dicoillasfegmencaaufcrrcatqualia.  ' - • '•  / : T 

. . r.i  .f> 

• : Demonjtraitd.  ' • ; ^ 

CEgmentis  AB,  CBf  r^ngufifn- 
‘“Vcfibantur  maxima  AEB,  CCr£j{ 
qux  cum  B C, A D, * xquidiftcnr , in- 
ter fc  xqualia  funrrvnde  & bfegmerita 
zquantur.  Quod  erat  dcmonltran- 
duro.  *'  > •>  ’7 

PROPOSITIO  CCLI V.- 

EAdem  manete  figura , opor- 
tet ex  dato  in  peripheria 
punfto  C,  rectam  ducere , qux  fegmentum  auferat  xquale  dato  A B. 

Conttrucho  demonilratio.  . >.  r.\ •) . !;[■;. 

IVnfta  B G, ducatur  AD  paralleli  BC,  iunganturque  CD:  manifcilum  eft  per 
procedentem  DC  ex  dato  punfloeduaam,  figmentum  auferre  xquale  dato  A B. 
Quod  erat  requificum. 

proposiYio  cclv. 

DAto  Icgmcnto  A*B  C & diametro  G H oportet  ad  illam  ordinatim 
applicate  lineam,  qux  fegmentum  auferat  dato  xquale. 

Confindito  er  demon jlr at to. 

DIuifa  AB  bifariam  in F,  erigatur  diameter  F E,  cui  fiarxqualis  GHrSfpctH 
ordinatim  ponatur  C D, dico fa&um  efle quod  petitur : iungantur  enim  AEB, 
CGD.  quoniam  EF,GH  diametri  xquales  funt,  ‘ triangula  quoque  AEB.CGD 
dn».U-  2q||3ji3  fune : qux  cum  maxima  (Int  illorum  quq  Tegmentis  A B>  C D inlcribi  pof- 
c mo.«o-  funr.c  fegmenta  quoque  A B,C  D xqualia  funtapplicuimus  igitur  ad  datam  dume- 
“*•  trum,&c.  Quod  erat  faciendum. 


PRO. 
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PARAfcOLA, 

PROPOSITIO  CCLVI. 

DAta  parabola  ABC,  & in  ilia  Tegmento  A O,  oportet  cuicun^ED 
arquidiftantem  ducere,  quae  Tegmentum  auferat  dato  aequale. 

Q>nftruRt6T4  iemonfltati». 

TMuifis  AC,  DE  bifariam  in  H & Ks 
■^erigantur  diametri  HB^K:  faftaij; 

I L zquali  H B , ponatur  per-L  , F G 

zquidiltans  DE, paietpcrprzccdentem  //'  iJx/XX  _ 

FIG  icgmentnmdato  A-C,iqualeeffei  1 

igitur  lineam  duximus  zquidilUntc  DE  / 

quz  fegmentum  FIG  auferat  zquale  da-  ' 

eo.  Quod  erat  poitufacum. 

PROPOSITIO  CCLVII. 

S'It  ad  ABC  patabolx  axem  BO  cuius  latus  re£tum  BI,  ordinatim 
pofita  AC:  fitautem&  EFGparabola, cuius  axis  FH,3c  latus  re- 
m FKjoportetcx  EFG  parabola  fegmentum  auferre,  quod  ad  Te- 
gmentum A BC, rationem habeae  quam  Bl  adFK. 

-.  a:  ..  Confirutlto  tj ctemonfirtiUO. 


■piatn  1B  adFK,  fieFH  ad  B D,  &per  H ordinatim  ponatur  E G.  dico^i- 
. dum  eflequod  petitur:  cum  enimfic vc  1B  ad  FK,  fic  FH  ad  BD>  reftangu- 
Jumfupcr  IBB  D ideft 2 quadratum  AD,  zquale  eft  redangulo  fupcrFK,F  H id  a EiS.i* 
cftquadratoEH.vnde  AC,  E O,  interfe  zquales:  funt  triangulum  igitur  maximum 
degmenti  EF  G,  ad  triangulum  maximum  fegmcnn  ABC  eft  vt  FH  ad  B D , id 
eft  per  cooftnlAionem  B I ad  FK;  ergo  6c  fegmentum1’  EFG  ad  fegmentum  \^i0' 
AB  C,  U.1B  ad  FK  i abftullmus  igitur  ex  EF  G parabola  fegmentum  EFG, 
quad  ad  tegmentum  A BC  eam  rationem  concinte  quam  latus  retium  BI , ad  la- 
tus re&utn  FK.  Quod  exhibendum  erat. 

PROPOSITIO  CCLVIII. 

Sit  ad  ABCparaboU  diametrum  BE  ordinatim  polita  AC  : du- 
da^ue  A D normali,  ad  diametrum  ex  C demiiTam , fiant  B E,FQ 
linezaiqualesi  &per  AG  D,  parabola  delcribatur,  cuius  axis  GF. 

Dico  AG  D fegmentum  aequari  Tegmento  ABC. 


Demon- 
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'kmitu. 

b ix,U- 


GVm  enim  Tegmenta  ABCiFGH  ponantur  xqualia.rriangula  quoque  illorum 
, maxima  inter  ie  xqualia  Tunt,  vnde  vt  BE  ad  OK,  fic b FH  ad  AC.  Qubd* 
erar  deroonfirandum. 

PROPOSITIO  GCLXV. 

PArabolt’  ABC  tegmento  ABC  , triangula  duo  inferipta  fint,  & 

ABC  quidem  illorum  maximum,  qua:  fegmento  infcnbi poiTunt, 
alterum  vero  A E C quodeunque. 

bico  Tegmenta  AE,EC  fimul  fumpta , maiora  eflTe  Tegmentis  AB* 

B C futtul  lumptii. 

Demonjirxtio. 

/"''Vm  triangulum  AEC  minus fitrrianguio  ABC, 

'“',refidua  AEiEC  Tegmenta,  maiora  iunt  rcfiduis 
feginenris  AB,  BC  ; eodem  etenim  exceflu  Tuperac 
triangulum  ABC  triangulum  A E C,  quo  Tegmenta 
fuper  lineis  AE.EC  excedut  Tegmenta  Tuper  AB,B  C- 

A, 

PROPOSITIO  CCLXVI. 

PArabolam  ABC  Tubtehdat  teAa  AC,  qua  diuiTainquotuis  parte* 
xquales,  in  pungis  D,E : erigantur  diametri  D B,  E F , mngancurqut 
AB,BF,FC.  - ‘ 

Dico  Tegmenta  AB,  k F,FC  xqualia  efle. 

DemonUratid. 

POnantur  AF.BC  & AF  quidemoc- 
currat  BD  in  G;BC  vcroreSxFE 
in  H:vt  AD  adDE,  fic  AG  ad  GF, 

Ted  AD,  DE  per  hypothcfim  «quales 
Tunti  Igitur  Se  AG,  GF  quoque  inter  (e 
«quantur,  quare  ABC  triangulum 
* maximum  eilcorumqu; ABFCcgmen-  / " £ T t lia-t 

•io  inTcribi  poiTunt , $c  A B,  B F Tegmenta  IcmUi. 

<*  Tunt  xqualia.  fimi  liter  a:  qualia  oftenduntur  Tegmenta  B F,  F C : Tegmenta  igitur  ,51. 
AB.  BF,  F C,  xqualia  Tutit,  ' *”'*"•  * ' 


Ooo 


PRO- 
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PARABOLA. 


PROPOSITIO  CCLXVII. 


PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  A linea  A E,- qua 
diuisain  partes  xquales,  pun&is  E,  F,  G , demittantur  diametri  EC, 
FH,GB,  occurrentes  parabolx  in  B,  H,C,-iunganturque  AB,B  H,H  O 
Dicofcgmcnta  A B,  BH,HC  efle inter fexqualia. 


Demonjiratio. 


a i xj.bu- 
itu. 


b Ex  CtrtlL 
t)t.  kmim. 


r\Vcantur  A H,  B C>  & A H quidem  occur- 
rac  G B line*  produSx  in  Ii  B C «ero  ipil 
FH  in  K.  Qtjoniam  1G  . FH  xquidiflant 
& AG,  GF  ponuntur  xquales, reftx  AI,1H 
inrcr  fe  xquales  funt: quare  AH  ordinatim 
polita eftad diametrum  IB>  8c  ABH  trian- 
gulum maximum  , eft  eorum  qua;  Tegmento 
ABH  inTcribi  poliunt:  adeoque  St  Tegmenta 
h A B,  B H xqualia  Tunt.  eodem  modo  often- 
dunrur  Tegmenta  B H,H  C inter  Texquarijfe- 
gmenta  igitur  AB,  B H , H C xqualia  Tunr. 
Quod  erat  dcmonftrandum. 


Coronarium. 


• pRopofitio  quoque  vera  eftfi  ex  A dufta-fc- 
A cans  AN  aiuidaturin  partes  xquales  pun- 
flis  L‘,  M:  ex  quibus  in  parabolam  redz  emittantur  LB,MH,NC  paralicl^  diame- 
tro A D.  dcmonftratio  patet  ex  praecedenti. 


PROPOSITIO  C C L X VIII. 


Sit  ad  ABC  parabol?  axem  B D ordinatim  polita  retta  EF,-  adaqt 
per  B contingente  B H,  fumatur  in  illa, portio  H I aequali*  EF : Secx 
H&  I,  diametri  demittantur  HA,  IK,  occurrentes  parabolx  in  A flcK, 
iunganturque  AK.  . 

Dico  fegmentum  A K,  aequari  fegmento  E B F. 


Demonjiratio. 


TVuisaAKbifanam 
A-^in  N ducatur  dia- 


:i(l.b* 


. ' ratio  leementi  an 

, ad  Tegmentum  EBF  compofita  eft  i ex  ratione  MN  adBG.&e  AL  adEFdegmen- 
tum  igitur  AK  xquale  eft Tegmento  EBF.  Qijod  erat  dcmonftrandum. 


meter  ^IM.Quoniam 
AL,  EF  lincx  pp- 
niiturxqualcs  St  MN 
ad  BG  in  dupTicata 
eft  ratione  c AL  ad 
EF.rcftq  M N.B  G in- 
ter Tc  aquales  TuntiTed 
ratio  Tegmenti  AK 


PRO- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCLXL 

PArabolam  ABC,  fecentduxquxuisline*  AB,  AC:demilTa§ueex 
A diametro  AD,  ponantur  ad  illam  ex  B&  C normales  BE,  CD: 
dein  AB,  A C lineis  bifariam  diuifis  in  F&  G,  erigantur  diametri  F H,G  I. 

Dico  legmcntum  A H C ad  fcgmentum  A I B, rationem  habere  com» 
politam,  ex  ratione  F H ad  I G , & C D ad  B E. 


Dtmonfiratte. 


luifis  EB,  CD  lineis  bifariam  in  L 8r  N,  erigantur  normales  EK.  NM.-Se 
L K quidem  aqualis  I G : N M vero  aequalis  H F : ic  per  E.  K.  B,  irem  C,  M» 

D pun&a.parabolxdefcribantur, quarum  axes  fint  LK,MN:  iungamurque  EKB. 

C M D.  Q_uoniam  E K aqualis  eft  I G.fegmen  ta  EK  B»  * AI  B atqualia  funi  icade  de  * 

«aufa  xqnalu  fnne  fegmenta  AHC,  DMC  ; fegmentum  igitur  AHC  eftadM°'  , 
fegmentum  AIB  Tt  DMC  fegmentum,  eft  ad  tegmentum  EKB*  64  DMC  fe- 
gmcmumcfttd  fegmentum  EKB,bwtDMC  triangulam  ad  triangulum  EKBib  140.  in- 
igitur & AHC  fegmentum  , ad  fegmentum  AIB,  eft  vt  DMC  triangulum  a4‘“- 
-triangulum  EKB,  & innectendo  »t  triangulum  DMC  ad  triangulum  EKB,  (Lc 
AH  Cftgmeocumeft  ad  fegmentum  AIB  1 fed  ratio  trianguli  DMC  ad  triangu- 
lum EKB  efteompofita  ex  ratione  MM,  ad  LK.idell  FH  ad  IG>  de  ex  DQ 
ad  EBi  ratio  igitur  fegmenti  AHC  ad  fegmentum  AIB,  compofita eft  ex  ratio- 
ne HF  ad  IG,  & DC  ad  EB»  Quod crac-deraonftrandum. 

* PROPOSITIO  CCIXII. 

. , _ ‘ 7 * ■ • 

AVferant  AB,  BC  linex  fegmenta  quxeunque, demiffafy ex B-dia- 
metro  BD,  ponatur  AC  occurrensBD  lineat  in  D:dein  AB,BC 
diuifis  bifariam  in  F & H , ponantur  per  F Cc  H , diapjFtri  E F,  G Ff  • 

Ooo  a Dico 
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parabola 

PROPOSITIO  CCLXIX. 

^Arabolam  A B C cuius  diameter  A D> 

A linea  A E : in  qua  af-  ■ 


X contingat  __ 

fumpto  quouispu&oE,ponaturdiamcter  * / 

EC,  qu^m  F,  G,  H pun&is  fecetur  in  par^  -X"  //  / 
tes  a:quales,duciit^;  AQA,H,AG,AF  li*-  1 / 

neis  qu$  parabolat  occuurant  in  B,  I , K : ///  /' 

iungantur  A B,  B 1,4  K,  K.  C.  H f/  / 

Dico fegmenta  AB, B I , l K,  KC  c(Tc  jy 
inter  fe  aequalia.  ,J 

'TtemOnJirdtVO.  / f 

C Rigantur  e*  'B  , I , K diametri  B L , I N,  e 
"RM;  Qubtiiam  'B  L I N i,  KM,,  C E x- 
qurdiftant  axi;  tcfta  AE  » in  L,  N)Mdiuifa 
ift  (icut  EC  diMfain  F,  G,H' igiturlinc* 

AL.LN.  NMiME,  aquales  funt  : ac  pro-  r f? 

inde  legmenta  A B,  B I, b I K,  KC  inter  fe  x-  X.  \ 

qualia.  Quod  erat.dcmonftrandum.  /s  1 

propositio  cclxx.  x nT\  r J 

PArabolam  A B Cfubtendatquaeuis  H “ — 

AC  normalis  ad  axem  parabola:,  //*•  '~~-XXvX 

quadiuisain  D,E,F,G:vrAD,AE,AF,  <-j^l Z_^kA 

A G,  A C proportionales  fint,  ponantur  \ 

diametri  DB,E  H,FI,GK:iungantur- 

6uc  AB,  A H,  A I,  A K.  , 

Dico  fegmenta  A B,  A B H,  A H I,  A I K,  A K C in  continui  effe  ani- 


> ' Demonfiratio.  ' j 

CEgmentum  AB  ad  ABH  fegmeti- 
c^tum  , rationem  habet  triplicatam 
«linex  AD  ad  A E lineam  i Jt  AH 
fegtncntum  ad  tegmentum  AI  tripli- 
catam i habet  rationem  A E ad  AF, 
& fiede  citetis ; igitur  cum  AD.AE, 
AF.AG.AC  continue  fmt  propor- 
tionales/cgmentaquoquein  continua 
fnnt  analogia.  Quod  etat  demon- 
ftcandum. 


f 
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PROPOSITIO  CCLXXI. 

Sit  ABC  parabola: diameter  AD  diui 
(a  in  E,  F,G  punitis  vc  AE,AF,AG 
AD  lineae  fint  continue  proportionales 
pofitifquc  ordinarim  EB,  FH,  GI,  CD 
iungantur  AB,  AH,  A I,  AC. 

Dico Icgmenta  AB,  ABH, ABI,  ABC 
in  continua  cITe  analogia. 

Dtmonjlratio. 


bn  1 


C t.Di 
fTifianiint- 

i EmiU- 
mtmif. 


f Ex,9. 

fHWll. 


D Atio  fegmenti  AB  ad  regmentum  AH  rri- 
^ plicata  eft  eius  quam  habet*  BE  ad  H F.rur- 
fum  ABH  fegmenrum  ad  fegmentum  ABI  tri- 
plicatam habet  rationem  H F ad  1C,  Sc  fic  de 
catterisifcd  EB,  FH,  GIiCD  linea-  continue 
k fune  proportionales, quoniam  A E,  A F,  A G»A  D 
• in  continua  ponuntur  analogia-, igitur  & Icgmenta  A B , A B H,  A HI,  A 1 C tunc  in 
ration  e continuata.Quod  erat  demonttrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXI  I. 

1 . , 

Sit  ABC  parabolae  diameter  A D,  diuifain  E & F,  vt  A E,  A F,  A D 
unt  proportionales,  & ordinarim  ponantur  EB,FG,DC  : iungan- 
turtjuc  B G,  GC. 

Dico  legmentum  B G ad  fegmentum  GC  rationem  habere  triplica- 
tam eius,  quam  habet  h B linea  ad  lineam  F G. 

'Dtmonjlratio. 

T\Vc*nturFB,  DG.  Quoniam  AE,AF,  AD  linea: 
•*—  proportionales  fune,  EF  eftadFD,'  »t  A £ ad  AF, 
id  eft  vc  quadratum  EB  ad  quadratum  FG-  led  ratio 
crranguli  FEB  ad  triangulum  DFG  a compofita  eft 
cx  ratione  E F ad  F D , & er  E B ad  FG;  triangulum 
igitur  FEB  ad  DFG  triangulum,  triplicatam  habet 
rationem  EB  adFG.  eodem  modo  triangulum  F B O 
ad  DGC,  triangulum  triplicatam  habet  rationem  FG 
C ad  DC,  (cumracionem  habeant  compotitam  exEFad 
' FD,  altitudine  ad  altitudinem , 4tex  FG  ad  DC,id 
eft  EB  ad  FG,  (ciim  EB.FG,  D C proportionales  fint) 
igitur  totum  rcAihncum  EBGFeftad  totum  reftili- 
ncum  FGCD  in  triplicata  ratione  EB  ad  F G ; ied  &: 
mixrilineum  EBGFcftadmixtilineuroDFGC  in  triplicata  ratione  EB  ad  FG, 
nam  cum  EB  , FG,  D C proportionales  fint , parabola:  quoque  EAB,  FAG, 
tDAC  in  continuafunt  analogia  : adeo^uevt  ABE  parabola  eft  ad  parabolam 
FAG,  ficEBGF  mixtilineum  cftadmixtilincum  FGCD.  igitur  & reliquum 
r fegmentum  BG  eft  ad  reliquum  GC,  in  triplicara  ratione  EB  ad  FG.  Quod 
erat  dcmonftrandum.  , 


PRO- 
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PROPOSITIO  CCLXXIII. 

C Int  dcnuo  proportionales  AE,AF,  AD,&AF  arquaiis  lateri  redo 
t^diametti  A D , & iunganrur  AB,  AC. 

Dico  Tegmentum  AB  cITe  ad  fegmentum  AC  vt  quadratum  AB  ad 
quadratum  AC. 

Dtmonjlratio.  . 

CEgmentum  AB  eftad  fegmentum  AC  t in  triplica-  /y/  ■ 

ratione  EB  ad  D C,  id  clt  fextuplicata  EBadFG,  / L « 

cum  EB.FG.DC  proportionalcsfint:  fed  AB,  qua-  / / V 

dracum  ad  quadratam  AC  rationem  habet  bfextuplica-  / / 

taui  linea:  E B ad  F G,  igitur  vt  quadratum  A B ad  qua-  ‘ F 

dratum  AC,  fic  AB  tegmentum  ad  tegmentum  AC.  / 

Quod  erat  dcmonftrandum.  • f/ 

cf D 

PROPOSITIO  CCLXXI V.  / 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  AD,  contingat  in  A linea  A Fi 
deinper  A deicribatur  parabola  F A G cuius  A F fit  diameter  &con- 
tingensAD,  ducaturquein  ABC  parabola  ordinarim  linea  G C , oc- 
currens F A G parabolar  in  G,  iunganturq;  AC,  A G. 

Dico  fegmencom  A G elfe  ad  Tegmentum  A B C,  Vt  G D linea  ad  li- 
neam DC. 

* , l . 

Demonftratto. 


' vT.J..  . 1 


• N • • > 

tj  Rigatur  cx  G linea  G F parallela  contingenti  AD.  erit  igitur  Tegmentum  G A, 

^ad  c Tegmentum  ABC,  vt  PAG  triangulum  id  cft  triangulum  GDA^adrrian-^^^, 
gulum  DACj  fed  GDcft  ndDC,  vt  GDA  triangulum  ad  triangulum  D AC» &txC"ia. 
fcgmtncum  igitur.  A Gcft  ad  Tegmentum  A C>vt  G D linea  ad  lineam  DC.  QuodxJ<‘ 


erat  dcmonltrandiim. 


Scholton . 


T ybit  hoc  loco  propofitionem  ducent  efimAm  fixAgcfimdm  fiptimam  huius,  fetandam  pro- 
^portiones  quapiam  Arithmeticus  contemplari , nimirum  qua  linearum , & figmentorum, 
lam  ‘connexorum  quam  concauorum  Arithmetica  fit  progreffioi fiue  incrementum . 

Sit  ABC  parabola  diameter  A D,  & contingens  AB : qua  diuisa  inquotcunque  partes 
aquales pnnttu  F,G.H  demittantur  diametri  F B,  G I,  H K,  E C occurrentes  parabola  in 
B»  I,  K,  C i ex  quibus  ordinatim  ponantur  • BL>  1 M,  K N,  CD  : dutUfy  A B , A I > A K, 

P p p AC  i*n~ 


Digitized  by  Google 


i 

d ifio.fm- 


t%4yln. 


-4«t  • PARABO  L Av 

A C iungantur  B I,  I K.  K C,  tfi 
FB.GI.HK  bnea producantur, 
donec AI,AKi  Ac  lineis occur- 
rant in  O. B. QiR>S. T punftit- 
Erunt  igitur»  figmenta  ABi: 
.B  1,1  K,K  C ‘inter  fi  aqualia.item 
linea  aquales  F B,B  O,  O P.P  Q..' 
cum  F Q Jtnea  b fit  diuifa  «AB, 
Primi  vt  quadrati  A F ad  qua- 
dratum A Gfic  F Ii  eU  ad  lineam 
G I fid  A G quadratum  quadru- 
pli cfi  quadrati  A F quia  A G du- 
pla efi  A F;i igitur  & G IquadrupU 
eil  ItnraF  i»idetl  AM  quadrupla 
ipfitu  AL  : rurfum  quadratum 
AH efl ad  quadratum  A F,vr  j. 
ad  i.  cum  A H tripla  fit  AF,  igi- 
tur <fr  H K linea  ei i ad  lineatu 
AV.tdifi  AN  ad  AL,  vt  no- 
tem ad  vnum : iterum  quadratum 
A E efi  ad  quadratum  AF  eflvt 
16. ad  4.  ergo  (f-  E C efi  ad  F B, 
c id  efi  A D ad  A L.  vt  16.  adi.  ef- 
fit de  cateru : igitur  AL  dat  V- 
num  i quorum  AM  quatuor j 
AN  nouem ; A D fiderim.  ' • 

Rurfum  cum  IR  fit  ad  OP,  vt  AI  ad  A O,  id  efl  AG  ad  AF,  ponatur  autem  A <3 
dupla  A F,  erit  (§■  IR  dupla  OP:  eadem  methodo  oflenditur  KT  triplam  efje  VQjiue 
OP,  & fifquialtertm  ipfius  IR.  vnde  incrementum  innotefeit  linearum  BO>  TR>  KT. 
Secundi figmentorum  connexorum  A B»  A I,  A K,  A C arithmetica  proportio  fic  in  fi  i- 
h tuitur.  Triangulum  A B O aquale  crf  triangulo  A F B (cum  F B,  BO  aquales  ofienfiefint ) 
adeo£  triplum  figmentis  AB:  quare  totum  triangulum  ABI,  fiextuplum  efi  figmenti  A B; 
additu  igitur fiegmentie  aqualibus  A B,B  l,e rit  totum  figmentum  ABI  ad  figmentum  A B 
vt  8.  ad  i.  Rurfum  triangulum  A I R,  ( haheni  1 R hafim  duplam  bafeos  O P , & I M al- 
titudinem duplam  altitudinis  L B ) quadruplum  eH  trianguli  A B O : efl  autem  triangulum 
1 K R duplum  trianguli  A B O , quia  eandem  haheni  altitudinem , & hafis  I R dupla  efi  ba- 
feci  OB,  igitur  totum  triangulum  AI  K,  fixtupli  elt  trianguli  A B O,  vnde  efi  ad  figmen- 
tum AB,  vt  18.  ad  i.  addito  igitur  figmento  IR  aquali  figmento  AB,  & figmento 
AI,  quod  oCluplum  efi  figmenti  A B,  erit  totum  figmentum  A K udfiegmentum  A B,  vt 
17.  ad  l : iterum , cum  A K T triangulum , hafim  T K habeat  triplam  bafeos  OB,  {r 
NK  altitudinem  triplam  altitudinis  LB,  erit  AKT  triangulum  noncuplum  trianguli 
A B O : efi  autem  triangulum  K C T triplum  trianguli  A B O , igitur  totum  triangulum 
AKC,  duodecuplum  erit  trianguli  AB  O;  quare  & ad  figmentum  A B eflvt  ad  1. 
addito  ergo  figmento  fkC-tquuliipfi  AB,  <fr  AV(- figmento  quod  ad  A B figmentum  efi 
■vt  17.  ad  i\  erit  AKC  figmentum  ad  figmentum  AB,  vt  6 4.  advnum:  6'fic  dece- 

\.  Tertio  parabola  AIM  efi  ad  ABL  parabolam,  * vt  Aliti  triangulum  ad  triangulum 
A B L ,efi  autem  AIM  triangulum  ofluplum  trianguli  A B L,  (cum  A M hafis  o/tenfafii 
quadrupla  bafeos  AL,  «J-MI  altitudo  dupla  ipfius  LB;)  igitur  AIM  parabola  cClupla  efi 
parabola  AB  L -.eodem  modo  cum  AN  noncupla  fit  A L,  cf  N K tripla  L B,  erit  triangu- 
lum AKN  ad  trianguli  A Bb  eflvt  ry.ad  1.  vnde  ei-  AKN  parabola  toties  continebit, 
parabolam  A BL.  eadem praxipncedendo-reliqporum proportio  habebitur.  ■ r 

Sed  & cone  actorum  quoque  figmentorum  A F B,A  G 1 . A H K,  &c.  exceffu»  eadem  ri» 
tione  innate  fiunt,  cum figmenta  Hia  eandem firuent  rationem  e quam  triangula  AFB.AG  I, 

A H K,  quorum  nota  efi  proportio.  1 1 ; v) 


'! 

. u:> 


P R 


o- 


Digitized  by  Google 


4*5 


PARABOLA. 


Sic  parabolas  ABC  axis  B D,  ad  quem  ponantur  ordinarim  EF,G  H, 
&IK,  R$:ductis  deinde  diamptris  EL,  IM.  medijfque  conftitutis 
LN,MO  inter  GL,  LH,  S:  AM,  M C,  defcribancur  circa  axes  E L,  IM 
& puncta  N & Q,  parabola:  E L N,lP  Q. 

Dico  parabolas  has  xquales  cflc. 

■ , T - - ^ 3 

Dcmon/lratio.  ■ / — 

Clc  BT  larus  redum  axcos  \ - 

^B  V.  erit  ergo  reftangulurti  : , \7\  ■ . ""  ■ V . 

VBT  aquale  quadrato  V R.  i ,'J  / \ \ 

& reiftangulum  XBT  aquale  6^-— y-_ Vj  i 

quadrato  XI  hoc  cft  quadra-  j /,  ^ ^ 

to  V P:  itaque  a reftangtilo  / * V 

VBT  dempto  retftangulo.  f ' V 7ui  \ >1 

XBT  , remanet  rcdangulum  Jl4-2| — . : — ■ -[V  \g 

V X B T , aquale  rcdiangulo  A/  •’  \ _ \„ , 

R P S,  quod  ex  quadrato  V R j 3> 

remaner  per  {.a.  dempto  qua-  > 

dratoVP.  Icdciim  ex  conftmfEone  RP,PQ,PS  fine  continua , re&angulu  R P S 
aquatur  quadrato  P Q^te&angulum  igitur  V X B T , hoc  eft  I PBT  aquatur  qua- 
drato P ergo  K T latus  rcdhtm  eft  parabola  I Q_P.  Atqui  eodem  plano  difeur- 
fu  B T latus  reitum  eft  parabol*  ENL.*aquantur  igitur  parabola.  Quod  erat  de- 


POnantur  ABC,  DEF  parabolarum  axes  BG,  E H aquales  lateribus  fuis  rcSist 
& per  G&  H,  ordinarim  AC,  DF:iunganturquc  ABC  , D EF-  Quoniam  E H, 
BG  bnex  lateribus  reftis  aquales  funt  & A C,DF  ordinarim  pofit^jetfta  E H J)  H, 
item  AG.BG  aquales  funt  t Jcquia  AG.DHad  axes  ordinarim  applicantur,  angu- 
li D H E,  A G B re£ki  funt:  vnde  triangula  D HE,A  G B,ac  proinde  tota  D EF,A  B C 
Itmiliafunt:  Rurfumdiuifis  A G,  E H lineis  proporrionabter  in  I&  K,  ponantur  per 
l&KordinatimLM.NO:  iunganturque  LBM,  NEO-  Quoniam  igitur vt  Blad 
BG,  fic  ERcftadEH.vrLIquadratumad  quadrarum  A G,iic  N K quadratum  eft 

Ppp  a . ad 
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ad  quadraturo  D H,vt  L I linea  ad  AG.ficNK  linea  ad  DH;&  permutando  inuer- 
tendo  vt  A G ad  D H,  fic  LI  ad  N K : fed  eft  vt  A G ad  D H,  id  eft  B G ad  EH, (quia 
AG.GBitem  DH.HEzqualesfunt  Jfic  BI  adEK;)  per  conftrudione  igitur  vt 
LI  ad  NK.ficBIeft  ad  EK.  & permutando  vt  LI  ad  BI,  ficN  K ad  E K : quare  cum 
LIB.NKE  anguli  lateribus  proportionalibus  coteri  reftifint, triangula  L IB.NKE, 
adeoqi&:  tota  LB MiNEO  inter felimilia  sut:fimiliccrfi  iungantur  ND.O  F.LA, 
M C,  oftendetur  triangula  D N E, E OF  fimilia  triangulis  B L A,B  M Cudeoquc  figu  - 
tam  totam  DN  EOF  fimilcm  figura:  A LBMC.qu*  operatio  ciltn  fine  termino 
continuari  po6it:coflar  A B C,DEF  parabolas  fimilcs  efTc  primo  modo. 

Secundo  autem  modo  parabola» 
parabolis  effe  fimilcs,  fic  oftendo.fic 
ABC  parabola:  diameter  quarcun- 
que  A D diuifa  vtcunque  m D & E 
pun&is  , per  qua:  ordinacim  po- 
nantur AC,  F G.  fit  autem  &HI  K 
paraboli  diameter  IL  diuifa  pro- 
portionaliter  in  L St  M , 8t  per  L 
&M  ordinarim  pofitx  HK,  NO. 
Quoniam eftvtBDad  BE.ficIL 
adlM,  erit  vt  quadratum  AC  ad 
quadratum  FG , fic  HK  quadra- 
tum ad  quadratumN  O.eodem  mo- 
do fi  rurfum  diametri  B D,  I L pro- 
portionalirerdiuidantur,  ieperdi- 
uifionum  punfla  ordinarim  ponan- 
tur lineq,  ofiendentur  quadrata  or- 
dinarim politarum  in  vna  parabola, 
proportionalia  effe  quadratis  ordi- 
narim politarum  in  altera.  Quod  cu 
in  infinitum  femper  fieri  pofiic-,  pa- 
tet ABC,  HI  K parabolas  eHe  fimilcs  fecundo  modo.  Quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXVII. 

Sit  ad  ABC  paraboli  axem  BI  ordinarim  pofita  AC,  erc&aquc  dia- 
metro CD,  fumatur  in  ea  punftumquoduisD , & per  A &D,  para- 
bola dcfcribaturcuius diameter  DC,  iungancurq;  AD  : tum  EF  pona- 
tur diameter,  occurrens  ABC  paraboli  in  G,  & A E D in  E,  rc6ti  vero 
ADinH. 

Dico  ABC  parabolam  efle ad  fegmentum  AED,  vt F G linea  ad 
lineam  EH. 


Timon- 


Digitized 


Demonjiratio. 

/^VCcurrataxis  B I,  parabola:  AEC  in  K,  St  AD  0 

'■“'in  L,  cumigitur  AC  bifariam  in  I,  lirdimia,  / In/li 

& CD  xquidiftec  BI,  cricSt  A D qtfoqueinLBi-  1 / \ itX 

fariam  diuifa  &ordinatin\ad  LK  diametrum  pqG-  / y'  {■  ',  \ 

ta .-quia vero  A C normalis  ad-CD>  vrriqne para-  j y y^'*‘  O. 
bolj  cftcommunis,  erit  A BC  parabola  ad<egmcn-  ! /J*'  \ 

tum  AED.*vrB  I ad  LK*,  (cumraeionem  Jlabcant  «j£—- , , — . — ;^4c 

fccompofitamcx ratione  BIadL'K,& AC  adAC)  / 1 " f'  \ 

fedvt  BI  ad  LK,  (icGFad  EHi  quiaLK  cftad  EH,  vt  Bl  ad  FG,  cideft 
ALD  redbanguliimadreftanguliirti 'AHD  , vc  A1C  ad  AFC  , rc&angulum; 
igiturvt  FG  ad  EH,  ,Gc  ABC  parabola eftaddegmentum  AED.  Quod  erat  de. 
roonfttanduni.  M : i ' i ; j 

p r o p o ffjT  r 9f[‘CCLX34Vin. 

Sit  ad  A BC  parabola:  astem  B D,  lordinarimpdlua  A C,‘ contingens 
vero  B E,qux  ercifta:  cx  C diametro  occurrat  in  E polita,  aihem  A E 
quxaxemfececin  F : & parabolam  iht?,  j>cr  J,  F,C  parabola  deCcriba- 
tur,  habens  apicem  in  F.ponaturqueofSiijatim  GH,  occurrens  axi  B D 
ini. 

Dico  HBG  parabolam  atfparabolam  AFC  duplicatam  habere  ra- 
tionem H G ad  A C.  i 

Demonjiratio.  ' 


s Conii 
140.  hmint. 
hiUJiutMO 


QVoniam  EB»  A C jtquidiftant , vt  AF  ad  \zf  ' ' ‘ ’ ' ' ' 

FE,  GcFD  eft  adFB,& EBad  AD:-fcd  *Y-  ~r~*  ' • 

AF,BExquaIcs(imt,xquanrurigifurEB,AD,  / T:  -r  V f ; 

& BF.FD  : quia  vero  <lEFduplacftGF,idcft  J -y 
BI  dupla  1F,  erit  & E Bdapla  GI  ; vnde  tota  / //  ‘ 

HG  aequalis  eft  E B,  id  eft  AD  dimidio  re-  ]//  \\ 

«ftx  AC  i quare  vt  BI  ad  BF,  ideft  FD , fic  ^ Js  " 

H G eft  ad  AC,  eft  autem  ratio  parabola:  HB  G ' d-"1  “v* 

ad  AFC  parabolam  compofita  ex  ratione  «Bl 

adFD,  A’  H G ad  AC:  igitur  ratio  paraboli  HBG  adparabolam  AFCdupli* 
eatacft  HG  ad  AC.  Quod  erat  demonOrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXIX. 

Ilfdcm  politis: 

Dico  ABC  parabolam,  otftu  piam  e(Tc  parabola:  HBG. 

Demonjiratio. 

QVoniam  AD,FIG  linea:  aquales  funt  oftenfx  , 8e  BD  quadrupla  IpfiusBI, 
f triangulum  ABC  o&uplum efttrianguii  HBG,  fedABC  parabola eft ad 
parabolam  HBG,  vtABC  triangulum  ad  triangulum  HBGio&upla  igicur  eft  lenth. 
parabola  ABC,  paraboli  FI  BG.  Quod  erat  dcmonftrandum. 

PROPOSITIO  CCLXXX. 

Sint  ABC,  DE  F parabolarum  axes  B C,  EF,  diuifoijue  BC  vtcun- 
quein  H diuidatur  5c  EF  proportionaliterin  K , ponanturq, ordi- 
narim HG,IK. 

Dico  G BH  parabolam  elfe  ad  parabolam  IEK,  vt  ABC  parabola 
eft  ad  parabolam  D E F. 

P p p 1 Demon- 
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Demonttratio. 


DOnaatur ordinarim  CA,FD:  vt  BH  ad  B.C.ficEK 
8 eft  ad EF, igitur  vc  quadratum G H ad  quadratum  A C. 
ficIK.  quadratum  ad  quadratum  DF.  Se  inuertendo 
permucandovc  AC  qriadratumad quadratum  DF  , fic 
GH  quadratam  ad  quadratum  IK,&vt  AC  ad  JD  F,fic 
G H ad  1K.  fed  AB  C parabola  cft  ad,  parabolam  G B H 
a in  triplicata  ratione  AC  ad  GH  > Se  DEF  parabola 
ad  parabolam  IEK, in  triplicata  ratione  D F adIK>cric 
igitur  vt  parabola  A B C ad  parabolam  G B H,  fic  D E F 
parabola,  ad  parabolam  IEK:  & permutando  vt  ABC 
parabola  ad  parabolam  DEF,  fic  G B H parabola  ad  pa- 
rabolam lEKs  quod  eratdemonftrandum. 

Sivero  BC.EF  lateribusrcflisarqucntur.eritGBH 
parabola adparabolam  IEK  in  duplicata  ratione  GH 
K ad  I K : quia  ABC  parabola  ad  parabolam  D EFin  du- 
plicata cil  ratione  AC  ad  DF,  cum  A C,CB  lineat,  item 
,j>  D F,F  E ea  quibus  « rationem  habent  compofitam, 
zquales  ponantur. 

PROPOSITIO  CCLXXXI. 

ESto  ABC  parabola:  aris  A D diui  fus  in  E & F , vt  A E , A F,  A D 
proportionales  fint,  poficifcjue  ordinatim  EG,FB,  DC  ex  G & B, 
diametri  demittantur  GH,B1  occurrentes  FB,DC  lineis  in  H & I;8c 
per  E,  H Sc  F,  I parabolae  deferibancur  habentes  apices  in  E 8c  F, 

Dico  FE  H parabolam clTe  ad  parabolam  DFI,  in  triplicata  ratione 
FH  ad  DI. 


PARABOLA. 

RH^ad  D I.vtTBadDC,  rcftj  H Bcft  ad  IC  reliquum  ad  reliquum  vtFHad  DI: 
figura  igiturHGB  ad  IBC  figuram,  triplicatam  habet  rationem  HBadlC-Quod 
erat  dcmonftrandum. 

' PROPOSITIO  C CL XXX II. 

T7Sro  ABG  parabolx diameter B D,  vtcunque  diuifa in  D Si  E ,ficvt 


■ jnec  B E nec  B D fit  arqualis  lateri  redto  diametri  B Di  Se  per  E & D, 
ordinatitn politis  A G,F  G,  delcribantuf  per  A,B,C, & F, B,  G,  pundba  cl- 
liplcs  quarum  coniugacarlinc  diametri  A C,  B D,  FG,  B E. 

Dico  A B C parabolam  ede  ad  parabolam  FBG,vtABC  cllipfis  ad 
ellipfimFBG.  * 

‘Demonfratio.  * ‘ 

TVngantur  ABC,FBG>  vt  ABC  triangfl-  ? / //  ' 

*lum  ad  triangulum  FB  G>  de  AB  C «para-  /////  \\K  '* 

bolaeft  ad  parabolam  FBG:  fed&  ABCelli-  \ \i'*  1 

piis  cftadellipfim  F B G>  ve  ABC  b triangu-  f I Pj/  1 V.  t.  < 

Ium  id  rriangulunvFBGi  igitur,  vt  parabola  l v i ,\\\  - 
A B C eft  ad  parabolam  F B Q , fic  A B C.  i \l/t  , t ~r'  , , , 'Aj 

Quod  eratdemauftrandum.  . , I ■ _3>r 

'••'j  . * .i  O wil  ,t  > ivi!':  ' : 

PROPOSITIO  CCLXXXUI.  ■ 

PArabolam  ABC  fubccndat rcdla  quxuis  B C , oportet  fuper  illam 
delcribere  parabolam  oux  ad  ABC  parabolam  datam  habeat  ra* 


JL  deferibere  parabolam  qua:  ad  ABC  parabolam  datam  habeat 
tioriem  FidG.  •.  ...  > 

,i!  i ; CtnftruBw&demvnsiratn-  , .<  - , _ , , ( ' 

DIuifa  B C bifariam  in  D . erigatur  diame-  # 

ter  DAtquac  diuidarurin  E.  vt  AD  6««^  | a / 

DE  ficut  G eft  ad  F i tum  per  B.E.C  punfla  \ 

parabola deferibatur cuius  diameter  fit  DE,  _F_  r'  ‘ g ' \ 


ESCO  A B C parabolae  diameter  A D,  diuifa  vtcunqoe  in  E & D,  & or- 
dinatim  polita:  BE,CD.  fit  autem  &FGH  parabola:  diameter  FI 
F Vtcun- 


4*8  PARABOLA. 

vtcunquedioifain  I & ordinarim  Oofita H I.  oportet  FHG  parabolam 
iterum  dinidereficut  ABC  paraboladiuifa  cft. 

, Confirucito  t!>  demonflratio. 


^ K ordinarim  ponatur  KGtdicofaflij 
AE  ad  AD,  fic  F K.  ad  F I,  eric  8c  G K ad  H I, 
i ad  parabolam  C AD  * in  triplicata  eft  rario- 
„ r„.abola  ad  parabolam  HFI  in  triplicata  ratione 
igiturvt  parabo  Ia  BAE  ad  C AD,  parabolam,  fic  G F K cft  adpa- 

' " imus  igituraquod  fuit  poftulatum. 

PROPOSITIO  CCLXXXV.  • 

Sit  ad  AB  C parabola:  diametrum  AD,  ordinarim  pofita  DC  s diui- 
laq;  AD  in  E,  vt  E D dupla  Gc  A E, -ponatur  ex  E ordinarim  EB, 
&cx  B,  demittatur  diameter  BF,'  occurrens  reftz  DC  in  F.  _ 
Dicoparallcloerammum  D E B F maximum  eiTe  illorum,  qua:  in  an- 
gulo E B F , parabolx  ABC  D terminati  infetibi  poITunt. 

. ■ W 'r  -".c.- 1 i Diemonflratio. 

~ i ~ V TNfcribatur  tmim  quodcunque  parallclogram- 

/ I Amum  IGH  habens  angulum  IGH  xqualcni 
K m angulo  E BF  : agaturfpie  per  B contingens  L K, 
-V  1 A&f*.  /I  . . ' occurrens  AD- diametro  in  L,  dc  DC  linexin 


piatvc  AD  ad  AE,  fic  FI  ad  FK,  &ex 
eiTe  quod pecitur.Quoniam  cft  vr 
vt  BE  ad  CD:  fed  BAEparaboli 
nelinex  BE  ad  CD,  &GFK  pai 
G K ad  HI,  i0 
rabolamHFI.  perfecii 
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J"^Ata  parabola  terminata  maximum  lnitnbetc  paralldogtammum, 

Conjlruclio  CS"  dcmonfimuo. 

Sic  ad  ABC  parabola  diametrum 
B D ordinarim  polita  ACs  oportet 
parabola  ABC  maximum inferibere 
parallclogrammum.  diuisa  O B in  E.rc 
li  D dupla  Gr  EB,  ponatur  per  E ordi- 
nacim  linea  F Gi  & ex  F Sc  G diametri 
demittantur  F H,G  I occurrentes  A C 
bnef  m H SC  LManifeftu  eft  ex  przce- 
dencipropofitione,  parallclogrammum 
H G 1 F efle  id  quod  quaritur. 

.PROPOSITIO  CCLXXXVII. 

DAtz  parabola  terminata,  polygonum  regulari:  infctibere,qilod  da* 
to  laterumfonftet  numero. 

Icljgomm  rtguUrc  vfci,c*wsft*g*U  UtcrtfigmtM*  tuftYunt  *qiuln,pr*terfilttnfim. 

ConftntBio  O"  <U>honfiratio. 

PAcaboIam  daeam  ABC  fub- 
cendat  AC,  oporteat  ABC 
parabolz,  polygonum  regulare 
inlcribere,  quatuor  conflans  la- 
teribus. fccctur  A C ia  0 & E, 
trifariam.  & ex  D & E diametri 
ponantur  DF.  E G,  iunganrur- 
que  AF,F  G,  G Ci  di  co  A F G C 
polygonum  fatisfacere  petitio-  , 
ni. ctim  enim  AD,DE,ECli-  “ 
nez  aquales  fine,  Tegmenta  quo- 
que AF  , FG.  GC  aqualia  funt : polygonum  igicut  regulare eft quadrilaterum 
A F G C infcripGmus  igitur , Scc.  quod  erat  faciendum. 

PROPOSITIO  CCLXXXVIII. 

« 

Ilfdem  pofitis: 

Dico  AFGC  quadrilaterum  efle  maximum  illorum  qua  AB  C pa- 
rabolz terminata  infcnbi  poflunt. 

! Dcmonjlratio . 

Nfcribatur  enim  aliud  quoduis  quadrilaterum  ABGC  ‘ quod  primd  quidem  la- 
tus CG  commune  habeat  cum  quadrilatero  AFGC:  quoniamigitur  AF, 
zqualia  funt  fegmenta, «minora  illa  funr  fegmencis  A B.B  GtreGdua  igitur  figura  re- 
flilinea  AFGC  maior  eft  figura  redlilinca  A B G C:  fimiluer  oftenditur  quadrila- 
tcrum  quoduis  aliud  minus  cire  quadrilatero  AFGC:  maximum  igitur  illud  eft  eo- 
rum qua:  ABC  parabolz  terminata inferibi poflunt. 

Q q q CoroBa- 
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450, 

Corollarium. 

AVi  de  quadrilatero  regulari  dixi,  eadem  de  quotuis  laterum  polygono' rego  lari 
''^intclligcndaftuu:  cademquc  omnibus  conltru&io  Scdemonltratio  conucnic. 

Propositio  cclxxxix. 


DAta*  parabolae  terminata:  , polygonum  inlcribere  maximum  illo», 
rum  qux  dato  numero  laterum  inlcribi  poliunt. 

Conjlruttto  demonjlmio. 

TNfcribendum  fle  parabol;,  maximum  quadrilater  um : inferibatur  ABC  parabol* 
*quadrilaterum  regulare  AFGC  : dico  illud  e fle  maximum  eorum  ‘qux  pari 
numeto  laterum  > parabola:  inferibi  poflunt.  Dcmonftratio  ex  prx  cedenti  mamfdla 
cft.  - 


P A- 
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JLl/cunquc  eduita:  paralleli  A D:  fiat  autem  vt  A B quadratum  ad  qua- 
dratum AB,  fic  AD  linea  ad  lineam  A D. 

Dico  B,  D,  D,  punita  efle  ad  parabolam.  • 

pfrv.ji 

Q q q » Dtmon- 


1 

■a.*»  e: 

5 
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PARABOLA. 


. Demonjiratio. 

pOnanturiterum  DC  parallela;  AB.  erit  igitur  D C quadraturo  ad  quadratum 
1 DC.vt  AD  lmeaadlincam  AD,ide(t  BC  ad  B C;puutta  igitur  B>I),D,a  ad 
parabolam  fune.  1 

PROPOSITIO  CCXCIII. 

ESto  ABC  D paralielogrammi  diamctcrB  D, 
quam  in  G,  fecent  line*  quotcunque  E F,j#a- 
rallelas  lateri  AB.  fiant  autem  proportionales  F E, 
H H,  GE. 

e Dico  B,  H,  Hpunda  effe  ad  parabolam. 
c’r  / / i E Demonflratio. 

J 'S/g  • ,-l  -■  • • 

I j/  ] /""\Voniam  FElinex  aequales  fune,  reflanguluPEG  ad- 

I ''vFE  G reflangulum  eft  vt  GE  linea  ad  lineam  GEiid 
i cftvtBEadBE.  fed.  FEG  rc&angulis  aqualia  po- 
/ 1 nuntur  quadrata  H E,  quadratum  igitur  H E cft  ad  qua- 


Demon- 
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‘ 'Demonjiratio . 

eVm  enim  anguli  A DE  ponantur 

rcdi,&  DB  linea  normalis  ad  AB.  Vk 

retlangulis  A B E 1 xqualia  funt  qua-  Sf  \ 

draca  DB.idcft  FE:  (edABErciftan- 

gulailia  interfe  feruant propdrtionem,  //XXr'  B.r 

quam  lineae  BE.igiturvt  BEadBE.fic  XXX^^  ' 

EFquadratum  ad  quadratum  EF.vnde 
BFF  (une  b ad  parabolam  cuius  c latus 

redum  A B-Quod  erat  dcmonftradum.  t&~- g 

n 

PROPOSITIO  CCXCVI. 

SEccnt  ABC  triangulum,  redi*  quotcunquc  DE,FC 
teri  BC  parallela:  i fiant  autem  continuae  proportiot 
K P : item  B C,  H 1,  H O : item  B C,  F G,  F N : denique 
Dico  putnSa  A,  M,  N,  0,P,  Cjtflcad  parabolam. 

{■w  lDem0nJh‘4tio.  i 

QVoniam  BC  linea  communis  prima  eft,  k-  . $ 

riebus continuarum  BC.KL,  KP:  BC  > HI,  T 

H O : B C.  F O,  FN.  «cc.  retlangula  B CK  P.  B C 
HO  > BCFN . B C D M illam  fortiuntur  tario-  \ 1 

nem  quam  habent  line*  KP,HO.FN,DM.  igi-  A £■ 

tur StquaJrata  KJUHI,  FG.DE  eandem  qiio-  A,l/.  X ■ 
que  feruant  proportionem : fcd  »t  K L quadratum, 
ad  quadratum  H I,  fic  K A quadratum  eft  ad  qua-  < , j 
dratum  HA,  5rvt  HI  quadratum  ad  quadratum 
FG,  fieHA  quadratum  eft  ad  quadratum  FA, 

&c.  igitur* quadrata A&,  AH,  AF.AD  illam  • : a,,,.*,, 

habent  rationem  quam  lmc*  HP,  HG.FN,  D M-  punda  igitur  A.Td.N,  0>P»d 
d parabolam  funt.  •>  (t  . . -j-  , :;  / / 

-;  C,  S;  J PROPOSITIO  CCXCVI I.  VCIi  a 

E Sto  ABC  trian^  --  ^ ■■  ■ ■dj  ■ i , ^ ^ ^ fr- 

gulilattu  B CVtr-)  [ | 

cunque  diuifum  in  ^\i^— L 

pundtis  D,  E,F,G,iun-  — ' — - D 


ttxiU- 
m tulit. 


dilq.AD  , AB,  A F,.  *.G.  r 

A G j diuidatur  latus 

A B in  puhdlis’  H, I.ICJ  f,  °i3r'  '*  O \N£ 

mx  r r it  V • i ; I . \ Xs 

t f.feuE:  B C Cfl  djui-  • , : , ?;r.! 

hitmnl),h,  &c.  dc-l  r ptiiTSnbct/p  \ 

ur&u •;■■■« ftiapit 

f.Kit  retet  H M,I  N,  “?.■’* 

KO,  LP  parallelae  la- 
teri BC:  &HM  qui- 
dem occurrat  A IJ  in 
M;  I N vero  i pfi  A E in 

N:  dein  K O.reitx  F A in  O,  & L P,  ipfi  A G in  P. 
-Dico  A,  M,N,  0,P,  Cefle ad  parabolam. 

Qqq  J 
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P A R.  A B O L A. 


Demonjlratio. 

pRodud»  HM.occur- 
rac  lineis  AD  * A E» 
4F,AGinQ_,R,S.T, 
quoniam  eft  AH  ad  AI, 
ve  BD  ad  BE  , ex  hy- 
pochefi  ilit autem  vt  BD 
ad  BE,  ficHMadHQi 
HM  cftad  HQ.  vt  AH 
ad  AI,  id  eft  vt  H Q.ad 
IN.-  proportionales  igitur 
funt  HM,  HQ.,  IN.  fi- 
militcr  oftenduntur  pro- 
portionales HM  , HR, 
KOtitem  HM,HS,LP: 

■ ■ denique  HM.HT.BO 

quare redangula  HMIN,  HMKO,HMLP,'&c.  illam  inter  fe  proportionem 
habent.quam  HQJHRiHS  quadrata:  fedeft  vt  H Q_quadtatum  ad  quadratum 
HR,fic  BE  quadratumad  quadratum  BF,  id  eft  per  hypothefim  AI  quadratum 
ad  quadratum  AKi  8cvtHR  quadratumad  quadratum  H S , fic  quadratum  BF 
ad  quadratum  BG, ideft  quadratum  AK  ad  quadratum  AL:  igitur Stredangula 
HMIN,  HMKO,  HMLP  eam  inter  feferuant  rationem  quam  AI,  AK,AI« 
quadrata : fed  redangula  HM  IN.HMKO,  HMLP  funt  vtlinef  IN.KO.LPt 
igitur  & quadrata  AI,AK,  AL  eam  mter  fe  habent  proportionem,  quam  lineae 
IN,  KO,LP.  "quare*  A,M,  N>0,  P funt  ad  paraboIam.Quoderat  dcmonftrandu. 


E! 


PROPOSITIO  CCXCV1II. 

'Sto  ABC  trianguli  latus  AB  diuifum  in  D,  E,  F,  G pun&is  vc 
yratio  AD  ad  AK  , duplicata  fit  rationis  A E ad  AF;  Scilla  rurfum 
duplicata  fit  rationis  AF  ad  AG,  &c.  dein  cx  D, E,  F , G pun&is  reda: 
erigantur  DH,  EI, FK,GL  parallela:  lateri  CB:  quas  in  M,  bl.O  fc- 
cent  line*  H M,  I N,  K O xquidiftantes lateri  A B. 

Dico  A,M,  N,  O.Cpunflatsflcad  pa- 
rabolam. . 

.-V1'  "w' 

Demonfiratip:  . •;>h 

n.  . ■'  K 

QVoniamratio  AD  ad  AE,  Ideft  DHad 
EI  ; ideft  EM  ad  FN,  duplicata  eft  ra- 
tionis AE  ad  AF  , quadratum  AE  eft  ad 
quadratum  AF,  vtEM  lineaad  lintam  FN. 
Cmili  ter  oftendetur  efle  vt  FN*4  G O,  fic  A F 
quadratum  ad  quadratum  AG.;  punfia  igitut 

A,  M,  N,  O *>  funt  ad  parabolam. 

. . • . i ) A. 

M H Vj  : . • f * i 


A ?.  •.m. 


’r:  j.) 
l V 


J i \ . 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCXCI& 


49) 
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/L 

at 
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B 

1 

,vnu 

f d t y f 

SEmicirculum  ABC  fecct 
orthogonaliter  in  D dia- 
metri duae  AC,  B D.  pona- 
tur autem  EE  linea  parallela 
AC  : dcin  fumptis  in  AC 
pun&is  F E,  erigantur  norma- 
les FE,  occurrentes  EE  linei 
in  E,femicirculo  in  GG. fiant 
autem  proportionales  EF, 

GF,  HF. 

Dico  H,  H,  C puncta  eiTe 
ad  parabolam, 

Dtmonfiratto. 

CVmenim  proportionales  fine 
EF,GF,HF,  erit  vt quadra- 
tum FG  ad  quadratum  FG  , fic^ 

EF  H rc&angulumad  reGangu- 
lum  EFH:  icd  EFH  rc&aneula illamintcr  (c  habent  rationem, quam  lineiHP, 
igitur  & HF  linei  funtvt  quadrata  GFiidcft  vt  AFC  re&angula,  punita  igitur 
H.H.C  a>l  parabolam  funt. 

klem  continget  in  eHipfi,Ji  A C,B  D iUtnctri pontntur  coningtt»,& E F ttquidiSonttt 
ipfl  B D. 

PROPOSITIO  ccc. 

C Egmcntum  circuli  ABC  fubtendat  reda  A C , quam  in  D fecerit 
vJquotcunquc  D E,  paralleli  contingenti  FG  per  A dudae  :*fiat  au» 
tem  vt  A B ad  A B,  fic  D E ad  D E. 

Dico  A,E,E  pundaefle  ad  parabolam. 

Dtmonftratio. 

TVngantut  AB,BC:quoniam  FG  cohtin. 

Agens  eft,  angulus  CAG  asquatur  angulo 
ABCjfed  anguloCAG  iqoalis  eft  angu- 
lus ADBjquiaFG.DE  arquidiftant  ; ani. 
gulo  igitur  ABC  fcqualis  eft  angulus  A D B; 
ic  triangula  A B C>  A BD,  fimilia  funt.  qua- 
re vt  AD  ad  AB,  fic  AB  ad  AC;8rDAC 

reflangulo  aequale  eft  quadratum  AB.  qua- 
dratum igitur  AB  eft  ad  quadratum  AB,vt 
DAC  re&angulum  adrc&angulum  D AC, 
id  eft  Vt  DA  linei  ad  lineam  DA/  fed  AB 
quadratis  asqualia  funt  quadrata  DE,  qua- 
drata igitur  D E eam  habent  rationem.quam 
obtinent  linex  DA.  “quate  A, E, E punita  ad 
parabolam  funr. 


ttxuU/h 


PRO- 
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PROPOSITIO  CCCI. 

\ Sfumptumfitin  ABC  femicirculi  diametro  AC,  punttum  quod- 
jt\cunquc  D,  quod  centrum  non  (ic , & ex  D ad  periphcriam  , re&* 
ducantur  DE:  aganturque per  E,  lineae GF,  normales  ad  diametrum 
AC,&  DE  redliszquales. 

Dico  GG  punda  cfle  ad  parabolam. 

• ' Demonpratio. 

"CRigatu  r ex  D linea  D B not- 
•‘-'malis  ad  diametram  AC.1 
aflaque  pet  B contingente,  quj 
AC,  diametro  occurrat  in  H, 
fcceturHD  bifariam  in  I de 


a Exi  7 .ku- 
im.  * 
b £x  iji. 
humi 
C»J4  *»• 
itu. 

d Ex  ttn- 
ij4. 


per  I de  B,  deferibatur parabo- 
la habens  I C axem,  occurrenf- 
que  refbs  FE  in  G-  Quoniam 
DB  , ordinarim  pofita  cfl  ad 
axem  IC.deD  I,1H  linex  z- 
• quales  , continget  HB  linea 

> parabolam  in  B : quia  vero  in  eodem  pun&o,  eadem  refla  circulum  contingitjcon- 
tingent  quoque  fele  in  eodem  punflo  b circulus  St  parabola  quare  D fi  Irneis  c ;qna- 
lcsfuncrcflz  FG.  Igitur  cum  FEG  lineg  normalesad  diametrum  A C,rc£lis  D B, 
ponantur  xqualcs.pun&a  G,G  ad  <1  parabolam  funt:  cuius  apice  g)  aflignat  pun&um 
i»  quo  HO  diuiditur  bifariam. 

PROPOSITIO  CCCII. 

PArabolam  priori  propofitioneprodudlamin  infinitum  eadem  praxi 
extendere. 

, Conjlruclto  (r  demontiratio. 


e 

MM. 

(Ixij.lm. 

• ic. 

| i(l.t«- 

IMI 

h Exjoi. 


piat  CD.zqualis  C F.parallela  BD  :crit  F ad  parabolam  MBH  , cum  omnes 
*•  DE,  tranflatzc  in  GEH  ad  parabolam  (int.fafla  deinde  CM,  zquali  MN.fpo- 
• natur  NF  contingens  parabolam,  de  erigatur  F O perpendicularis  ad  NF  contin- 
gentem! centroq;  O inccruallo  FO  cirtulus  deferibatun  continget  ille  gparabo- 
lam.StNF  lineam  in  F:  tum  paraboladcfcribatur , bquz  ex  deferipto  iam  circulo 
K.FP,  oritur;  harc  quoque  continget  circulum  KFP  ScNF,  lineam  in  F,vtin  prio- 
ri propofitioncortcnium  cft;vertex  igitur  eiufdem  cft  in  M,  cum  MC,  CN  lines  x- 
quales  (int : ergo  parabolz  lltz  duas  communem  habent  verticem  M,  de  pun&um  Fs 
vna  igitur  eademque  funt  parabola,  quz  per  vtrumque  circulum  eft  deferipta : ergo 
circulus  KFP  parabolam  priori  praxi  deferiptam  producit:  atque  ita  eadem  para- 
bola eadem  praxi  in  infinitum  continuabitur  .Quod  erat  propofitum. 

, PRO- 


Digitized  by  Google 


P A .R  A .B  O L A.  : 497 

PRO  P>0  SITIO  CCCIII. 

EStocirculi  ABC  diameter  AC,  vtcunque  j> 

produdtain  D,  ex  quo  in  circulum  immic-  ,7 

tanturlinex  D B ; agant urq,  ad  AC  perB  nor-  J/  • 

males  FE  proportionales  iplisPB, quarum  ter-  j/ 

mtni  lint  F F.  , j . j / 1 1 

Dico  FF- puti £la  ede  ad  parabolam.  1 J 

/M® 

T"\Vcatur  ex  D linea  DG,  contingens  circulum  in  f I J\\ 

^G,  tc  ex  G, ponatur  GH  normalis  ad  AC  , iun-  af~  J 

ganturque  HB,  igitur  DB  i ad  D B eft  vt  B H ad  B H.  J / y]/ 

ieJBH  tranllatattn  F E.producam parabolam,  igi-  /l  f /f  / 
tur^ipfis  DB  i,d eft  BH(  grqporciotialesin eundem  / \y  |/  ^ 

locum  «annatat,  producunt  quoque  parabolam.  17 

P RO  P OSlf  1 6 nCC c I V.  'i 

ASfumptum  ficin  ABC  circuli  diametro  AC,  pundum  quodcun- 
que D,  cxtraccntrum.  radioauttrft  DCvquadiransdelcribatur Cir- 
culi CEF,  perficiaturquc  quadratum  FDC.  tum  ex  D redx  ducantur 


Ji  iti  tufiri 
da  circula. 
b JOI.vfrft* 


quotcunque  D E , occurrentes  cireolq/A B C in  H,  & CEF  quadranti 
in'E:  ac  per  H agantur  nortnales  IFZid  AC,  fiantq,-  HE  lineis,  trqua- 


le^tl.  ; : 

Dico  L,t:^uhftae(Tcad  parabolafn. 

•••"  , I . : . ...  j, 

Dcmmflratio. 

QVoniam  FDC  quadratum  2 ili 
cft,8c  D,  centrum  circqli 
CEF,  reda:  DE,  lineis  lk‘x- 
quales  funt  : ponuntur  autem  / 
iplis  H E,  atqualei  LI,- reliijuql  j I x 
igitur  LK,  reliquis  HD  aequa-  . 
lesfunt.  fed  HD  tranflat*  c,in 
KL  ad  parabolam  funt ; igitur  ' • , • 

I.,L  punt^aiam  quoque  funt  ad  parabolam. 
■(««  ; i ito  I uil  ,<1A  b«  «IA  r>  b 
J*  5H:  . : 1 ■ • ,)-j  a : CrnoUmkm. 

-aqj ■ loujniw.v; OSd  h umdhntri ; ! btffi  H 
DOrro  vertex  huius  parabola:  iic  inuenitur.  ch 
* tur  contingens  B M : dcin  M D diuidatutb 
ccm  parabolae. 
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49*  PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCV. 

INtcrfccent fefcin  A&B,  circuli 
duo  quiuis  A B C,  A D B:  ductif- 
quecx  A lineis,  ADC,  demittan- 
tur,ex  D re&*  DEF  orthogona-' 
litet  fecante*  A B diametrum  in  F F. 
fiat  autem  vt  DC  adDC,fic  FH 
ad  FH. 

Dico  B,H,H  pun&a  cfle  ad  pa- 
rabolam. 

Demonftratto. 

TVnganturDB.CB:  erunt  igitur  ttian- 
■*gula  DCB  fimilia  : quare  vt  DC  ad 
DC,  fic  DB  ad  DBj  fed  DB  tranila- 
t*  in  * F H producunt  parabolam,  igitur 
& D C translata:  in  F H/eAionem  pro- 
ducunt parabolicanr. 

PROPOSITIO  CCCVI.  ' 

OCcurrant  fibi  iouicem  circuli  duo 
ABC  , ACD  in  A & C,  & ABC 
quidem  circulus  tranleat  per  centrum  cir- 
culi ACD,  ducanturq;  ex  A re&z  A E D, 
occurrentes  circulo  ABC  in  E ,8c  ACD 
in  D:  ponantur  autem  per  E Ead  HB,nor- 
maies  F G , quae  squales  vel  proportio- 
nales fint  lineis  A D. 

Dicopun&a  G,Geflc  ad  parabolam. 

Dtmonftratio. 

•.J  r » . \ : •-*;  ’ *I'  • . ■ i 

- — pvVdi  A C , ponatur  B H diameter , normalia 
■*"ad  diametrum  AC.  iungantnrq;punAa  H B. 
erit  igitur  AD  ad  AD  lineam.  >>  v_tHEad  HE» 
fedvt  AD  ad  AD,  fic  FG  eft  adFG  perhy- 
porbefim ; igitur  & F G eft  ad  F G , vt  H E ad 
HEiied  HE  tranflataein  F E G producunt c pa- 
rabolam, igitur  ^ AD  paoflatac  ia-  F£  G parabola  W producunt. 

: ' 'n'  ; 

A Pcx vero inuentz parabol*  GG',  eftpunAum  H :nam  FG  quadratum  eft  ad 
J-*-quadratum  F G vt  H E quadratum , ad  quadratum  H E , id  eft  vt  F H linea 
ad  lineam  F H.  vnde  H , vertex  eft  patabolz. 


PRO- 


% 
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PARABOLA.  4?y 

PROPOSITIO  CCCVII. 

Crculurn  ABC,  orthogonaliter  in  E diuidant  diametri  dux  AC, 
B D : defcriptoq;  fuper  A E vt  diametro,  femidrculo  A F E,  agan- 
tur per  F.  rc&x  quotcunque  F G , & ex  F 8c  G , lineat  dcmitcantur  F H, 
G I normales  ad  diametrum  A C,  quam  G I fecciic  in  K.  fiat  autem  vt 
AH  ad  A H,  fic  K.M  ad  KM , incipiendo  ex  parte  verfus  C,  item  vt 
E H ad  F H , fic  K L ad  KL  incipiendo  ex  parte  E. 

Dico  pun&a  D,M,M,  item  E,L,L  efTc  ad  parabolas. 

DcmonJiratio.  -- — t 


T Vngantur  A F:  Quoniam  F H. 
■*GK  arquidiftant  , triangula 
FHEiEKG  fune  fimilia  ; eft 
autem  Sc  FHE  triangulum  fi- 
mile  triangulo  AFE  ; igitur  8c 
AFE,  EKG  triangula  limilia 
iunt.quia  vero  AH  aequalis  eft 
EG  . triani  ‘ ' — 


ignla  A F F,  aequalia  \ .. , \\1  ■&[ 

lunt  triangulis  EGK.SiA  F,F  E \ \ j y J* 

lacera,  xqualia  lateribus  G K,  \ 

KEi  vnde  vt  A F quadracum  atl 
quadratum  A F,  id  eft  GK  qua-  • “ 

dratum  ad  quadratum  GK  , fic  *■  'V  ■ n 'nf  ■ 1 :ii  ii  n:  i > 

AH  linea  ad  lineam  AH,  ideftperhypothcfim  KMadKM.  fcdcftvt  GKqua* 
dratum  ad  quadratum  GK>  fic  AKC  rc&angulumad  re&angulum  AKCi  igi- 
tur vt  AKC  rc&angulum  ad  rc&angulum  A KC,  fic  MK  linfca  eftadlincamM  K:t 
, quare  D,M,M  puntfta  ad  parabolam  funt.Quod  erat  primum. 

Rurfumcumfitvt  EH  ad  EH.licLK  ad  LK  , iit  autem  vtEHadEH.fic 
EF. quadratum  ad  quadratum  EF.idcft  EK  quadratum  ad  quadratum  EK  > erit 
& I.  K linea  adlineam  LK , Vt  E K quadratum  ad  quadratum  EK:  vndeELL 
^nunaafunradpatabolam/,,'!  1,1  i '• 

.-PROPOSITIO  ccc  vin. 

Sint  ad  A B diimeiralcn^qqotcunque  de-  A 

fetipti  circuli  contingentes  lefc  in  eodem 
pUn<5to  A,  quorum  diametri  AB,  AK,  A L, 

A M,  &c.  dudtaq,-  ex  B linea  BC,  contingit  W\Yv\ 

diculum  minimum  in  B,  relicuos  autem  «i-  * — 1 J) \\\\\ 

c*  in  D,  E,  F, G,  H.  fiant  aptem  lineis  B D,  \ 'JJj  1 j \ \ 
B£,BF,BGs&c.  afquales  mdxKQ/tR,  y'/  1 J t ] 

MS,  N T ,•  8cc.  qua:  circulos  eonringant  in  E r!  .c 

lm  no, &C.  1 -> ; j',-1;1  v ; ; / / / 

Dico  B,  0,.R,S,T,  V piiufta  efle  ad  pa-  L x>/  J 

rabolam  cuius  AB,  latus  redura.  i Y/ 

Demonflratto.  o— . >/\y 

\ 

QVoniamBD  normalis  eft  ad  communem  dia-  r — — - — . — 

metralcm  AB, quadratum  BD,&ad  quadra-  \ 

rdm  B E vt  A B K rc&angulum  ad  reftangu-  ' 
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tum  extendi. 


A R A B O L A.  ’ • 

Ium  A B L , id  cft  ( quia  circuli  contingunt  fefe  in 
A)  vt  B K linea cft  ad  lineam  BL.  igitur  & quadra- 
tum K.  Qeft  ad  quadratum  L R.  vt  B K linea  ad 
lineam  LB  i ( cum  L R , K Qjmci:  xqualcs  (int 
BD.BE)  eodem  modo  nftcndirur  MS  quadra- 
rum cfle  ad  quadratum  X T,  vt  BM  linea  cft  ad 
lineam  B N,  & fic  de  exteris : punda  igitur  B, 

R,  S»  T,  &c.  funt  ad  parabolam.  A B ergo  larus 
redum  efle  patet.cum  femper  quadrata  D K,R  K. 
Stc.  xqualiafintredangulis  fuper  KB,BA,LB. 
B A > &c. 

I * _ - * 

Corollarium. 

Hinc  facilis  patet  praxis , producendi  in  infini- 
tum parabolam , priori  methodo  orram : cum 
enim  in  infinitum  multiplicari  polfint  circuli  illi 
contingentes , & B C linex  protendi,  poteritquo- 
quein  infinitum  continuari  praxis  qua  prius  para- 
bolam produxi ; adeoq,  eadem  poterit  in  infini- 


v PROPOSITIO  CCCIX. 

E Sto  ABC  (emicirculi  diameter  AC,  aflaq;  per  A contingente  AD, 
ducantur  ex  C linex  C B D,  occurrentes  contingenti  in  D,  femicir- 
culo  in  B : dcin  ex  D normales  demittantur  D £ quas  in  E fcccnt  lineae 
B , AE.  . - 

Dicopun&a  A,E,E  efle  ad  parabolam  cuius  latus  redtum  A C. 


'if,  ,;.l 


Demonjlratio. 


• A 


ex  dcmonftrandum. 


DOnantur  enim  EF  xquidiftantcs  AD. 
* quoniam  A D contingens  tranfit  per  A 
extremum  diametri  AC  , angulus  CAD 
redus  cft : led  Sc  angulus  quoque  ABC  in 
(emicirculo  redus  eft  , triangula  igitur 
A BD,  AD  C fimilia  liinr : quia  vero  E D, 
normalis  cft  ad  AD  , & DB  normalis  ad 
AE,  triangula  ADB  ad  A DE,  fimilia 
quoque firnt.  (cd  ADB  iimile eft  triangu- 
lo CAD,  triangula  igitur  AD  E , ADC 
fimilia  quoque  funt.  quare  EDad  DA.vt 
DA  ad  ACtadeoqucquadratoADidift 
» FE  xquale  redangulum  EDAC  id  cft 
FAC.  vnde  FE  quadracum  eft  ad  qua- 
dratum FE  vt  FAC  redangulum  ad  re- 
dangulum  FA  C,  id  cft  vr  F A linea  ad  li- 
neam F A,  punda  igitur  A,E,Efitnt  ad  pa- 
rabolam, AC  vero  iatus  rectum  elfe  paccc 

' liiUit  . - V 


•V? 

• iv.-. 


I : . 

ip,£I  i\  n 

AU  t.  ; 


PRO- 
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P A R>AB  O L A. 

P R.OP  O S IT  I O CCCX. 


ESto  circulo  ABC  inlcriptutn  rcdtangulum  A B C D , 8c  vni  laterum 
A B,duttar  parallelo:  EGH  Fc 'fiant  autem  GH,  HF,F  I propor- 
tionales. • ' :* " ‘ 

Dico puncla  B,l,D  eflcad parabolam.  ’ 


Dononjfratio. 


01. 


QVoniameftyt  GH  ad  HF,Iic 
HF  ad  FI,  erit  componendo 
inuertendo  vt  GF,  idcft-E-H,  ad 
GH,  lic  HI  ad  HF;  rcdangulo 
igirur  E G F , ideft  E H F -,  aequale 
cit  redangulum  GHI:  ac  GHlte-  E. 
dangulmn  ad  'redangulum  G H 1,  Ei;  f- 
vt  EHF  redangulum  ad  redangu-  vt  . 

Ium  EHF.idcIt  BHD  ad  BHD, 
redangulum  s fed  GHI  redangu.,' 

Ium  cii  ad  redangulum  GHI  vt 
HI  linea  ad  lineam  HIl  igitur.  VC 
BHD  redangulum  ad  redangu- 
lum  BHD,  lic  H I linea  ad  li- 
neam 11L  punda  igitur  BID  ad  parabolam  lunt. 

PROPOSITIO  ccexi. 

. ...  "Silj  'i 

INfcnpcum  fit  circulo  ABC  re&angulum  ABCD,  dudhfcjue  vnila- 
tcrum  D A parallelis  E G H F.  fiant  E G F rcdFangulis  aequalia  re&an- 
gula  HGK.  - 

Dico  puncta  AKB  efle  aclparabolatn. 


O }l 


.32' 


! Dcmonjlratio , 

VT  EGF  redangulumeft  ad  redangulum  EGF,  fic 
AGB  rectangulum  eft  ad  rectangulum  AGB  : igi-  a 


turde  HGK  redangulum  cit  ad.rcctangulum  HGK 
AGB  ad  AGB,  rectangulum.  fcd  HGK  rectangulum 
cfl  ad  rectangulum  HGK  vt  GK  linea  ad  lineam  GK; 
igitur  & A GB  rectangulum  eft  ad  rectangulum  AGB, 
vt  G K linea  ad  lineam  G Ki  puncta  igitur  A K B ad  pa-i 
raboiamfunt.  Quod  erat  oftendendum. 

propositio  cccxir. 

TNfcriptum  fit  iterum  re&angulum  ABCD, 
Xcirculo  AB  C.dudlaqj  fateri  BC  parallela  E F, 
qu*  circulum  contingat,  ponantur  reitreGH, 
requidiftantes  lateri  AB : fiantque  G I L re£t an- 
gulis, arqualtaredangula  HIM. 

Dico  A,M,D  punfta  efle  ad  parabolam.  6' 


uu  SH  .- 


■O.V 


.iXMCfod*irrf  jnui  [ay 

Rrr  j 


‘Demon- 
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PARABOLA. 


joi 


A 

'J  ' y, 

I1* 

H.-IH 

f 

1 2 

A 

• a>47* 

bm 


> ‘ ' ! j Dcmonflratio. 

/'"'Vm  aqualia  fint  rcctangula  HIM  , rectangulis 
'“'GIL,  HIM  rectangulum ad  HIMrcccangulum 
cft  vt  GIL  ad  G1L  . id  cft  AID  rectangulum  ad 
rectangulum  AID;  fed  HIM  rectangulum  ell  ad 
rectangulum  HIM.vt  IM  linea  ad  lineam  IM,  igi- 
tur vt  AID  rectangulum  ad  rectangulum  AID,  lic 
IM  linea  ad  lineam  IM-  puncta  igitur  M,M»  luntad 
parabolam.  , •. 

■ 

PROPOSITIO  CCCX1II. 

Sic  in  ABC  ellipfi  vna  ea  diametris  coniugatis 
aequalibus,  diameter  B D,  ad  quam  ordinatim 
ponantur  A E . fiant  autem  quadratis  A E,  E B 
aequalia  quadrata  EF. 

Dico  pun&a  B,F,F  cflead  parabolam.  , 

! ! > . ■ 1 

Demonjiratio. 

i . ..  ' 

QVoniam  BD  vnacfte  diametris  coniugatis  aquali- 
bus, quadrata  AE  a:quali«funtb  rectangulis  BED? 
addito  igitur  quadrato  BE, quadrata  duo  AE.EB  x- 
qualia  lunr  rectangulis  EBD.  igitur  F E quadfatura 
eft  ad  quadrarum  F E,  vt  EB  D rectangulum  ad  rcctan- 
gulum  EBD,  idcftvt  E-B  linea  ad  lineam  E B.  igitur 


V i ■ . BJJpuncta  iuntad  parabolam. 

Circuit  ijuequd  tenuem/  htc  frefofitio,  ctdtm & tjl  demtnflntio. 


PROPOSITIO  CCCXIV. 

E Sto  ABC  eltipieos  diameter  BC, 
quam  in  B j&  C , contingant  redae 
D B,  E C s pofitifque  D E parallelis  dia- 
metro B C.  fiant  D A E rc&angulisatqua- 
liarcdangula  EDF. 

Dico  B,F,Fpundae(Tc  ad  parabolam. 

J»aV.  «)  ut'  i 'i  D >v 

Demonflratto.  .t 

P>Vcantur  AGiFH  parallclz  DB,patcrAG 
^^ordinatim  ede  politas  ad  B C-  igitur  DAE 
rectangulum  cft  ad  rectangulum  DAE,  id  cft 
BGC  ad  BGC,  vt  AC,  quadrarum  ad  qua- 
dratum A G,  id  cft  FH  quadratum  ad  quadra- 
tum F H : igitur  8c  F D E rectangulum  eft  ad 
rectangulum  FDE,  idcftHBCadHBC 
rectangulum,  vt  FH  quadratum  ad  quadratum 
FH.  fcd  HBC  rectangulum  cft  ad  rcctangu- 
lum  H B C,  vt  H B linea  ad  brteam  H B,  igrtur 
vc  FH  qttadrskum  ad  quadratum  FH.lic  HB  linea  ad  lineam  HB.  puncta  igitur 
puncta  ad  eandem  funt  parabolam. 

. PRO. 


Digitized  by  Google 


PARABOLA. 


W 


‘PROPOSITIO  CCCXV. 

Sint  AB  C ellipfeos  axes  AC,BD;8c#luper  A C minore  axe  , vt dia- 
metro .dcfcriptus  fit  circulus  AKC,qucmin  H fecent  line*  FG, pa- 
ralleli axi  B D:  iundilcjuc  pundis  H K,  ponantur  F L normales  ad  axem 
B D,  fiantque  F,  L M zquaies  H K. 

DicoB,M,M  pundacflc  ad  parabolam. 

Dtmonfir/itio.  ''  ' 

POnantur  kN>  parallelse  PL:  JrEcen- 
trum  , (it  cOmmUne  circulo  it  ellipGierit 
igitur  vt  B E ad  K Ei  fic  F G ad  H G>  id  efl 
L E ad  NE,  & permutando  vt  B E ad  LE> 
fic  KE  ad  NEi  quare  & KE  ad  NK,eft 
vt  BE  ad  LB  , & permutando  vt  BEad 
KE,  fic  BL  ad  KN  , & BL  cft  ad  BL, 
vt  KN  ad  KN:  (edeftvt  KN  adKN.lic 
HK  quadratum  ad  quadratum  HK  , id  e(l 
perhyporhefim  vt  ML  quadratum  ad  qua- 
dratum MLs  igitur  vt  BL  lineaad lineam 
B L , fic  M L quadratum  ad  quadratum 
ML  quate  B,M,M  puntfta  funt  ad  parabo- 
lam, 

,,  PROPOSITIO  CCCXVI. 

QLVper  A BC ellipfeos  axe  AC qua- 
O dratum  conftituatur  AE,  cuius 
diameter  CD  occurrat  redis 
F G,  H I,  L K lateri  A B paralle- 
lis, in  M,N,0.  fiat  autem  AG 
quadrato,  zqualeredangulum 
GFR,  & AI  quadrato  arquale 
tcdangulum  S H 1 , dein  & aua- 
drato  AL  zqualeredangulum 
TK-L.  . / •••  . - , t " 

Dico  D,R,S,T  panda  efle  ad 
patabolam. 

A Hinnitur  in  frefojititne  elliffo 
qnentes  frtfofitiontt. 


Dcmonfiratio. 


1.1111 


n Eflangulum  RFG  cf?  ad  dtftan- 
^■gulum  SHI  vt  RFad  SHi  & 

SHI  te&angulum  cft  ad  reflangu- 
lum  TKL  vt  S H lineaad  lineam  T K : igitur 8r quadrata  AG,  AI,  AL,  ideft 
D 1,  DH,  DK,  eam  intetfe  continent  rationem,  quam fe&x  RF,  SH,TK.  qua- 
te D,  R,S,T  punfta  *ad  parabolam  funt. 


P R O- 
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Ilfdcm  pofitisrfiant  B G,P  I,Q  L quadratis,  «qualia  redlangula  G F R V, 
H.I5'X,K.LTZ.  ,,  “ • , . 

r^: __ .1  r»  v'  >*»  rr  i | *■  ’ - '•  ■>  - • • ' ’ . • 


Dico  puncta  D,X,  VjZ.  elTe  ad  parabolam 


’ ' ‘Demonjiratio. 

t?  Eiftangulura  GFR  Vadre&angulum 
JXH1SX  .eft  vt  RV  Urica  ad  lineam 
SX:  igitur  &c  quadratum  GB  cft  ad  qua- 
dratum PI,vt  RV  lmca;qd  lineam  S X: 
fedvc  8G  quadraeum  ad  quadratum  1>1» 
fic  AG  C re&angulutn  cft  ad  * rcdangu- 
lum.AIC.rgitur  vt  R V ad  SX  lineam, 
fic  AGC  redUngulum  ad  rcflangulum 
A 1 C i id  cft  PMC  reftaogulum  ad  re- 
ctapgulum  PNC.  ideft  M R b lineaad 
lineam  S N.quia  R s T oftcnla  eft  para- 
bola,igitur&  M V cft  adXN.vt  DMC 
rectangulum  ad  rectangulum  PNC. 
fimiliter  oftcndam  eflc  XN  ad  ZO  , vc 
DNC  rectangulum  ad  rectangulum 
UOCj  puncta 'igitur  V.  X,Z  ad  para- 
bolam (unr. 


bijJmiin. 


Ilfdem  politis  s jungantur  AB  , AP,  AQ:  fiantq;  rectangula  GF5V, 
I H X,  I.  K Z «qualia  quadraris  A B,  A P,  A 
Dico  V,X,Z  puncta  rurfum  cITe  ad  parabolam. 

• • Dcmonftratio."  -'  1 ” , ' 

: p ■■■>■'■  , 

QVoniam  B G , P I,  QL,  normales  funt  ad  A C*  quadratura  AB  ajtjualccftqoa- 
dratis  AG.GB.-  fcdGB  quadratum  «quale pofiiOmcfi: fectingulo  GFRV» 
& A G quadratum «quale  rectangulo  GFR  :ig£ur  quadratum  AB  id  eft  rcctan- 
gulum GF  V . «quale  eft  rcctangulij  GFR  i GFR  V : fimiliter  ofteiWitut- 
rectangulum  IHX  ,«qualc  cflercctangulis  1HS,  IHSXi&LKZ  rcctangti- 
lum aequari rccrangulis  L&J.LKTZ.  fcdetim.ifiF  R,  GFR  V factaogulaz- 
qualia  ponebantur  quadratis  AG.GBi  & IHS.IHSX,  «qualia  quadratis  AI, 
i i<‘  & IP,&c.  oftenfit  funt  V,X,Z  effe  <*  ad  parabolam;  igitur  & tam  ad  parabolam  funt. 

PROPOSITIO  CCCXIX.  ' - 

Sit  AB  C parabola:  diameter  A D:  Scordinatim  ad  ili  i m polii*  D B: 
fiat  autem  vt  D B ad  DB.fic  D £ adiD§.  „„  ...  , . - 

Dico  A E E efle  ad  parabolam. . ; 1 1 >.  U ■ j . > /T-- 

' i-  i i.,  mm  . ; .• 

. fta  bi . .1 A .1 A .O  A tinbiup  v>.  -mti#  . f u.caml  W 1 H p.  iv  J . : | ...* 

• • T>  .XT.Hd  - I II  xfiai  rneno tm»nno<.'  • u:Hiin-jali  ,Xt|  .!  ’ , . ; 


Dtmon 
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jos  PARABOLA. 

punfla  igitur  A,G,G  ad  parabolam  funt,  cuius  diameter  AFC- 

Si  vero  FG  iinctr  proportionales fintipfis  FE,  oftenditurve  m prxccdenti pro- 
poli tionc,  A,  G,  G effc  ad  parabofam. 

PROPOSITIO  CCCXXII. 

PArabolam  ABC  cuius  diameter  A D , contingat  in  D linea  A G: 
ponantur  autem  ordinarim  linc.e  BE,C  D,iund:aqi.ie  AC  occurrat 
B£  lineis  in  F.  deinduttaquacunq,-  CG  ad  AG,  contingentem  , qu* 
B E lineas  producas  fccet  in  H H : fiat  vt  F B ad  F B : fic  H l ad  H I . 
Dicopundta  1,1  efle  ad  parabolam. 

Dynonjlratio. 


"piant  HI  ad  HK.vt  BF  ad  F E:  patet  ex  elementis  GKK  efle  indiredhimierit 
igitur  HK  ad  HK,  vt  FE  ad  FEtSccum  fit  IH  ad  HK,  vt  BF  ad  FE.erit 
componendo  vt  BE  ad  FE  , fic  I K ad  HK  , & vt  BE  ad  BE,  fic  IK  ad  IK: 
vnde quadratum  IK  cft  adquadracum  IK,  vt  BEquadcatum  cft  ad  quadratum 
BE.id  cft  vt  AE  linea  ad  lineam  AE,  idefl  vt  GK  ad  GK.puncta  igitur  G.I.Ifunt 
ad  parabolam. 

• 

PROPOSITIO  CCCXXIII. 

EAdem  manente  figura:  perficiatur  parallelogrammum  ADC,8c 
MC,  latus  occurrat  lineis  EB  in  L : fiat  autem  vt  L B ad  LB,fic 
Ll  ad  LI. 

Dico  puncta  1,1  ciTc  ad  parabolam. 

Demonflratio. 

Flat  AMad  MG,  vt  LB  ad  LI,  de  recta  ducatur  GC  occurrens  Bl,  lineis  in 
HH.  critigitur  vt  LF  ad  LF,  fic  LH  ad  Ltt  fed  cx  hypothefi  eft  LI  ad 
LI,  vt  L B ad  LB,  igitur  Se  HI  cft  ad  HI , tcliduum  vt  FB  ad  FB,  refiduum. 
vndepcrpratccdcntcjn  puncta  1,1  funt  ad  parabolam- 


PARABOLA. 

PROPOSITIO  GCCXXIV. 

quam  ordinatim  pi 
nd  DF,  ducatur  ln 


E Sto  A B C parabola;  diameter  AD,  ad 

CI),BEi  perfectoquc  parallclogfammd  _ . , 

fccans  E B rectas  in  G G:  fiant  autem  G E tincis  squalas  G,  B H. 

Dico  HH  puncta  cllc  ad  parabolam. 

r 1 ■ ouiti  1.1, A rLr.n 

■v  ! Demonjftatio . 

TVogantur  AC.  quoniam  DF  patalUlogi 


TVogantur  AC.  quoniam  DF  patalltlogrammunr  ■ '*♦-  P8*/ 

■»cit  cuius d/ametri  AC.FD.  Si  KE  lineae  xqui-  / \ ■ 1 Z'  / 

dfftiAc  latin-Ap',  lineis  EG  aequales  funt  tedtz  Bj_ K \G.  -g/ t/  - p 

Rl“;  igitur  & Ht  lineis' aequales funt RI.  demptis  jjMi- — — ® 
ijgicur  comtmitfibos K B, manent  IB>  HK  lineaeae-  ~ ~ ~ \ A / 
quales  :puhfta'i£(ttir  H H!  * ad  parabolam  fime.  _ 

P|iR  A f:,9  s.  y 7, 1 9; . cc.ckx V.  ® 

E Sto  Ali  C parabola;  diatitptef  AD  yatdcifi  i.ii  'f/z  q O B ^ 
quam  ordieatitrt"  ponanrur  Itnex  CPy».utlB<  filii  ihlx.’.h; %X 
B E , quas  ih  G-fccet  refta  A Gadcicripta  dein  o iuiA  ;,ira ,"!,(!  ai *i>  mq 
per  A & C,  parabola  CF  A quamfavAre&a  . i px  l A dftai  oupinsil 
contingat  AD,  & F B diameter  fit, fiant  FGiiaeis^  proportionales  E H, 
& redtis  B G proportionales  E I. 

Dico  tam  H,H  pundta  quam  1,1  efle  ad  parabolam.  x 

-;V.  ,iOi tmonftwtiq.  , , T i *£..  - A O vt 

* '>**.'  ' i * , t % 

ESrcnim  vt  AGC  reiftangulumad,  redhn-  ;v  1 / v7/li 

•Ggulum  AGC  . iic  AED  re&anguluro  ad  , ^ , jBr  WW — n 

rctUngulum  AE Di fed  vc  AGC  reftangu--  ,.  " , - / c/uZ/Nb  /.' 

lameftad  redangulum  AGC,  fic  FG  lineil  / \- / /\  \E\"/  > 

eftadblincamFGjidcilEH  lmeaadlmeam  ^y  / /t  “hT  1 

EH:igitur&  HE  eft  ad  HE,  vt  AED  rc-  . , , 1 — \ p7\t  j 

ctangulnmad  re&angulum  AED  : fimiliter  \ I / 

oficnditiir , cllc  EI  ad  EI,  vt  AEDrc&an-  CA!_ — c C — : — J 

gulum  id  rcdVangulum  AED  i punclaigitur  , tj  . • 

H.H  vti&  1,1,‘punctaadparabolasfunr. 

A P ROPOSITIO:  CCCXXVI. 

PAraboIam  ABC  contingat  ih  Ali-  E E E E'  A 

nca  A E : ponatur  atifcm  fedtionfs  I ' I I 


AE  V lineis  EG  a-quales  funt  redi* 


bfjJU». 


ejio.fo 


A E : ponatur  aarfem  fedtionrs 
diameter  AD,  & illi  parallels  E B:  dein 


rectis  E B proportionales  fiant  linea:  B F.  3/  1/  ^ 

Dico  A,F,F  pnndlacfTcad  parabolam.  /T  /F 

Demonslratio.  / J 

DVcimur  FG  parallelx  contingenti  A Er  / / H | ! 

cum  igitur  fitrt  E B ad  EB  >,  CcBF  ad  _ / 

BF.crit  quoque  EF  ad  EF,  vt  EB  adEB.  / F •,  r 

ied  ratio  F,  B ad  F.  B.  duplicata  eft  rationis  E A ad  E A,  id  eft  FG  ad  F G i igitur  & 
ratio  EF  ad  KP  .ideft  A G ad  A G.duplicata  eft  rationis  G F ad  G F : igitur  A,F.F 
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parabola.. 


PROPOSITIO  YCGSXXVIf. 

E Sto  APC  pafjpol^  diamcccf  AD.;  aftaq;  per  A contingente  A E, 
demittantur  dianactri  F BqCcutrcntes  parabola:  in  B,  & A C in  G: 
ponantur aytera otdinatim linea; HB  : fiato;  vt  FG  ad  F fe;  ficB  , HI 

adB.Hl.  ■■  ' " y '■ 

Dico  puntda  A,I,I  elTc  ad  parabolam.  ' * * ' ‘ * 1 

T.f  ff  A ' .1..  Dtmonftrftio. 

S -r.  ^ — ^/-irrrmci*,  .\7T  jFO.pd.FG»  ii  C AI'  cft  adA_R 

Y/  \ . x-  ; V jflcft  H B ad  HBiigitur  «c  Hle<| 

<7,4.  — 3}-.  ... AJ;  it:,,  ad  HI,  vt  BH  ad  B H :Sc fll quadra- 

H B quadra- 


t 'I  jAjfe  ' H 5tJj£  t \ ,7,  i ,*umadq|jadrat)jm  HI,  v: 

— r1 1 — 7— tr^Ayii  ..  (ii  ad  quadratum  H B id  c(l  vt  A H Irnea 

1 \//Q  \ I n ad  lineam  AH  : piwda  igitur  A, 1,1  ad 

£*“ — — ■ 1 — — . — 1'  parabolam  fune. 

r y >X  • . . - . 

| / i'  PROPOSITIO  tccxxvin.' 

Sit  AB  C parabolardiamctctADarqualislaterire&oidu&aqueoi:- 
dinatim  C D perficiatur  quadratum  CA:  fumptilqueinpenphrtij[ 
pundtis  B,B,  erigantur  ex  B diametri  B F’ occurrentes  A E lines:  in  G; 
fiantque  redis  AG  xqualcs  Ime*  BF.  / . ")  , , :r.,  , 

.Ideo  AjE.EfmndU  efle  ad  parabolam, 

. , . DcmonJiratiO'  *J  ‘ 

* - i j *’  . 1 

|Vcatur  reda  AC  occurrens  FB  lineis  in  HH: 
quoniam  A D lateri  redo xqualiscft,  8c  CDor- 
dinatim  poCtaad  AD , redx  A D , C D > xqualesfunt: 
vnde  Se  redx  A G,  GH  qapque  aequales  lunt : & H G 
linex  xqoates  ipfis  FB  : dempus  igitur  communibus 
BG.  manent  HBjFG  lmex  aequales,  quare  FGeft 
ad  FG.VC  BH  ad  BH;  ideft  vt  AHC  * redang». 
Ium  ad  redangulum  A H C > id  eft  A G E redangulum 
ad  redangulum  AGE.  punda  igmir  A,F, E ad  pa- 
rabolam (unr. 

PROPOSITIO  CCCXXIX.  ; 


tnalocii 


• 47.4 


PArabolam  ABC  fubtendat  rcfta  A C, 
quam  in  D fecent  quotcunquc  diame- 
tri B D : iiant  autem  B D lineis  propor- 
tionales DE. 

Dico  puntib»  A,E,C  efle  ad  parabolam. 
‘ Demon/lratio . 

ATT  BD  ad  BD,  fic  ED  cftadED.icdeft 
“ vt  BD  ad  BD  , fic  ADC  6 rcctangulum 
ad  rectangulum  A DO  igitur  Se  ED  cltadED, 
vt  ADC  rectangulum  ad  rectangulum  ADC: 
quate  AEC  puncta  t ad  parabolam  funt. 


P A*R  A:»  O'  It  A.  509 

? r o p p s 1 1 1 o ' cccxkx. 

Arabotam  S B C fubtehdant  it&X  AC , A D,  detriifla^ueex  D dia- 
metro F D,  qui  AC  linei  occurrat  in  F , ducanttir  quottttS  VeftJe 
.Tquidiftanres  43  F fecantcs  A D lineam  in  G G:  £antquc  rectis  B G 
portionales  lihex  E R. 
ircopuncta  A,H,F  effit  ad  parabolam. 


"■ ;)  tnzJuLJu; 
r *n< 


i 'fi.  • Demonftratm  1 -.,ViAa  1.11:1. i.r.fw-t  ab. 

■ ,■  ■ ■■■  :-i  t O il  .»i .1  v.;  , .1  ‘ lUnpae  1;. i|,c::p i;j 

:VFT  AGD  feetangalu  eft  ad  A G D rectangolnthificBG  linea  «i  Hn*amBG:»4?*»i»» 
V fed  vtBG  adB  G.  ficEH  ponitur  ai  lineam  EM,  igituriis  EM  eft  ad  EH,  a 
‘dr  AGD  rcctangulun»  iri  retiohgulum  AGD,  id  eftAEF  rcctanguluni  ad  rc- 
erangtjfum  AEF.  quare  A,H,F  puncta  b funr  ad  parabolam.  bzxnm. 

i.ul  i.-.  i i ; -rludi  .z  i . ~ * »*/*  47. 

"n£i  A.r  ,vp  R O P O S 1 T I O CCCXXXI. 

-r.l  <5T  i.:  M . 

E Sto  A BC  paraboli  diameter  AD,  diuifa  in  partes  xquales,  pun- 
ctis E,F,  G,  D ; ductiffjj  otdinatim  lineis  E B,  F B , G B,  D C,  de- 
mittantur» B punctis  diametri  B H,  B 1 , B K,  cOnuenientes  Cum  ordi- 
natim  politis  in  H,  I,  K. 

Dico  E, H,I,K  puncta  effit  ad  parabolam. 

• T)imonJ!ratio.  "Lu.\f, 

iltXX  XOPP  m t t ? r»  <1  nimr  / 

e''\Voniamdiamecri  partes  AE.EF.FG,  Scc.  ponun-  jj. — £ 

''-4tura:qualct?E^jcft  ad  EG,  vt  AE  ad  AF 1 id  cft  7 

vr  E E quadratum acf  quadratum  FB,  ideft  PHquadra-  yJ—V- p 

'tum  ad  quadratuM  GI-  eodem  modo  offenditur  eflcvt  /]/**  * 

EG  »d  ED  , Ce  GI  quadratum  ad  quadratum  DKil  /[/ 
punita  igitur  £,M,I,  K fune  ad  parabolam.  Quod  erat  /r — ® 

dcnionftrandum.  / / 

propositio  ccgxxxu.  /A 

7 Sto  ABC  parabola:  diameter  A D,  diuifa  pundtis  E,F,G,H,D,  vt 
r jA  E,  E F , F G , G H , &C.  fint  «ontinui  proportionales : ducantur 
atstem  ordinarim  linei  fc  B,  F B,-G  B,&c.  & ex  B,  diametri  demittantur 
conurttientei  cumbrdtnatim  oblitis. 

• Sss  j Dico 
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yo  P As  ft,A  B O L A, 

Dico  punctaE.I,  K,  &c.  ad  eandem  e (Te  parabolam 
nuarum  AE.EF.FG,  &c.  maidris  facritlnar'q,''l”,’r' 
in  aliquo  puntto  copuonirc;fi  vero  mioorisfpei 

Om «i.  j<.r  a . . xarnl: 

£i  Jciijirw,  >.  d -Ol  ■ . mi  C /.  a-ai/ies 


pidfajtmb.  -i?-'- in 

IT  1 Moli  ^ , : orjoi-J 

:r!  1 /rlvVonum  LA.E.  RF,  F G,&c.  rro- 
't-sportionalcs  lunt,  E F en  ad  E G« 
vt  AE  ad  AF  i «d  cft  vt  EB  qua- 
rdatum  ad  quadratura  F B ; id  cft  F I 
Q.  quadratum  ad  quadratum  GK.  fi- 
militer  ofteuditur  elTe  FI  quadra- 
tum ad  quadratum  HL  vt  EF  > li- 
nea ad  lineam  EH-  punda  igitur  E. 
I,K,L,8fc.  ad  parabolam  funt. 
Quod  erat  primum. 

Ponantur  autem  feries  AE.EF, 
FG>  &c.  maioris  inaequalitatis : di- 
co parabolas  conuenirc  in  aliquo 
pun&o.  fit  enim  ABC  parabolae 
latus redum  EO  ••  erit  igitur  quadrato  EB 
ladrato  a: quale  rcQangulum  F E O:  vnde  cura 
igula  quoque  E AN.FEO  funt*qualia:qua- 
ic  AN  latus  reSum  toinus  latere  rcetodiQ: 
conuenient:  . . ■ ’ ' 

Sitiam AE.EF.F  Qr&c.  rerroi- 
X.  norum  continuatio  minoris  inaequa- 
— 1 ~ litatis : dico  parabolas  nufquatn  Tibi 

occurrere: ponatur  enim  L A latus 
rectum patabolq  ABC.  Sc  ME.  la- 
tus rectum  parabolas  E H I,  quia  igi- 
tur EB.FH  quadrata  aqualia  finit, 
receangula quoque  LAF.. MF.F  ae- 
qualia funt:  & cum  A E minor  po- 
natur EF  , -erit  LA  maior  quam 
ME.  vnde  nufquam  1>  conuenient  le- 
ctiones. 


kitr.to- 


PROPOSITIO  CCCXXXIII. 

: __  1 ' y ) 

E Sto  ABC  paraboli  4xis  AD.tnquo  futnpt* 
cuiuis  parti  AD,  demittantur  aequales  diamettt 
BE.  : ' •.  li-  - , V . 

Dico  D.E.E  pundaeffc  ad  parvolam  xqualem 
parabola:  ABC. 

-n  Demon/lratio. 

DVctis  ordinarim  BF,  ponantur  EG.  parallclx.Quoniam 
igitur  AD  linea:,  aequalis  cft  BE  ideftFG,  dempta  vel 
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PARABOLA. 

quim  FB.GE  linea:  inter  Ce  aquales  func.adcoque  FB  quadratum  xquate  qua- 
drato GE,latcraquoquc  rectaaxium  AD.DG  xqualiaiunc,  vnde  Sc‘  paraboli 
xquales.  * 

PROPOSITIO  CCCXXXIV. 


I 


Ifdcm  poliris: 

Dico  parabolas  illas  nufquamconucnire. 
Dtmonflratio. 


POnatur  in  parabola  DEE  ordinarim  ad  axem  D Gi  line» 

GE  occurrens  ABC  paraboljinC.  quoniam  igitur  la-  X 
tera recta vttiulque parabolx xqualia  liint,  5cDGlincami-  pj 
nor  A G,  tectangulum  quoque  lubDG  & latere  illius  recto 
minus  cA  tectangulo  fub  AG  Jd latere  recto,  igitur  & EG 
quadratum  minus  efl  quadrato  C G : tc  C punctum  cadit 
intra  parabolam  ABC:  idem  cum  de  omnibus  punctis  eiuf- 
demparabolxoflendipol&t,  patet  lectiones  illas  nufquam 
eonueoire. 

Vocentur  autem  Tectiones  eiufmodi,  parabolq  paralleli, 
fiuealymptoticx:  quarum  proprietates  reliquas  , St  miram 
cum  hypcrbola  inter  afymptocos  polita  , lymbolifationcm, 
octaua  parte  huius  libri,  exhibebimus. 

PROPOSITIO  CCCXXXV, 

PArabolam  A BC cuius  diameter  AD, 
fecent  ex  A demiflx  linex  quotcun- 
que  A B : qux  proportionali  ter  diuidantur 
in  E. 

DicopumSa  A,E,E  efle ad  parabolam. 


Demonftratio. 

■pxVcantur  pcrElinex  D C»  ordinarim  ad  dia- 
•*-/mctruin  A D : erunt  igitur  DC  lineq  b pto- 
portionalirerquoqucinEdiuilxi  Sc  vt  DC  ad 
D C , fic  D E ad  D E. puncta  igitur  A,E,Ee  ad  pa-  jn 
rabolam  funt.  ' 

PROPOSITIO  CCCXXXVf. 

E Sto  ABC  parabol;  diameter  A D ad  quam 
ordinarim  ponatur  DC  .•  demittatur  autem 
ex  Alinex  AB , occurrentes  C E diametro  in  E; 
quam  & a Cia  per  A con  tingens,  fece  t in  H.  dein 
per  B,  ordinarim  dudis  F B,  fiat  vt  H E ad  H E, 
fic  F G ad  FG. 

Dico  A G,  dTc  ad  parabolam. 
i Demonjiratto. 

QVoniam  tamFB.AH  quam  FA, HE  parallele 
funt,  limilia  funt  triangula  AFB,  AH  E ; quare  vt 
HE  ad  HE.fic  FB  ad  FB:  fed  vt  HEad  HE,GcFG 
ponitur  ad  F G,  igitur  eft  FGad  FG,  vrFBad  FB,  vn- 
de <“  punita  A,G,G  ad  parabolam  funt. 


kltWii 


- 
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PARABOLA. 

PROPOSITIO  CCCXXXVII. 


ESco  ABC  parabola  diameter  AD,  ad  quam  ordinarim  ponantur 
line*  B E;  ducantur  autem  ex  B linea:  B F,  inter  Ce  parallela:,  8c  pro- 
portionales lineis  EB. 

Dicopun&a  A,F,FclTc  ad  parabolam. 

Demonflratio. 

TVngantur  EF : Quoniam  tam  FB  line*  inter  fc, 
•*quam  E B arquidiftant , anguli  E B F aquales  /unt: 
vnde  cum  proportionalia  fiut  latera  E B,B  F,  «quales 
anguloscomincntia,  triangula  quoque  EBF  inter  fc 
fimiliafunt : adeoquete  EF  linee zquidiftantcs fune 
ad  inmctm  ; & E B lineis  proportionales  : quadra- 
tum igitur  EF  eft  ad  quadratum  EF,  vt  EB  qua- 
dratum ad  quadratum  EB  , id  eft  vt  AE  linea  ad 
lineam  A E : vnde  pun&a  A,F>  Fiunt  ad  parabolam. 

P ROPQSITIO  CCCXXXVIII. 

?Sto  ABC  parabolx  diameter  AD  , & ordinarim  ad  illam  pofitz 
jQ.  D,  B E : & E B quidem  iun&a  A C , diuidat  in  F : du£tis  autem 

parallelis  B G,quz  A C line*  occur- 
rant in  G:  fiat  vt  FBad  BG,  Cic  EB 
ad  B H. 

Dico  A H pundta  ede  ad  parabo- 
lam. 

1 DemonJIratio . 

E 7 Vnganturenim  EHi  Quoniam  EB,BH 
-^lince  proportionales  fune  , lineis  FB, 
B G;  & angulus  F B G communis,  trian- 
; gulis  FBG  fimilla  funt  triangula  EBH: 

. ' ' hmtaurtm  8c  FBG  triangula  quoque  (i- 

milu.cum  tam  FB  line*  inter  Ce,  quam  B G iquidiftentiigitdr  8£  E B H trian- 

gula fimilia  funt.  Quare  vt  EB  ad  EB,  ficEH  ad  EH,  adeoque  per  praeceden- 
tem punfta  A H ad  eandem  funt  parabolam. 

PROPOSITIO  CGCXXXIX. 

E Sto  ABC  parabolz  axis 
B D1,  cui  parallela  ponatur 
A E , (ecans  parabolam  in  At 
ducantur  autem  ad  axem  ordi- 
narim line*  EC,&inrer  F E, 

E C medi*  ponantur  E G. 

Dico  A,G,B  punfta  eflead 
parabolam. 

/ j \ ^ Demonflratto. 

M.t-Saw.  C St  enim  vt  AElineaad  lineam  AE,  ficFEO  rc&anguKiadrc&angulumFEC. 
M«,  ,'5,tur&  E G quadratum  cft  ad  quadratum  E G,  »t  AElineaadlineamAEiqua- 

rt  SV,G,  G punfta  ad  parabolam  funt.  PRO- 
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p RO  POSITIO  cci 

. » ^ V A.  V # v.  * . . * \ \ ^ 

TT\  Aris  re&is  A B , C D Ic  mutuo  dccu/Iantibus 
J_Vcuius  UC  cLata  (hdurtKtet.,  y £ tf  f, 

Confiruciio  (j  demon  ftr.it  io. 

' . - _ . y r M __  \ » 

TMliiJS  ABbifariirn  in  E,  ducatur  B B *' 1 S*** 

■^parallela  CD.  fiatquevt  AEB  te-  '■ 
iVangulum  ad  re&angulum  A CB,  fic  / 

EF  linea  ad  lin<Jalnq.g..p|lctA,F,D/  \ /\  V ()]  ( 
BpunSaeficad  *parabolamqu«;litani,  / 
cuiusdumcccrelFDC.  : rJ  aA  — 


inuenire  parabolam 


• famC 
•"/*  <»• 


PROPOSITIO;  CCCXLI. 

t.D  ’ " mn  I i i ■'> 

D5to  AB  latere rcdlo  f exhibere  illius  para*- 

boiam./  ;■  ys!; ; ,Jt 

- J 1 ■ - 1 ConflruUu  tS"  demonjbatto.  ‘ 

- ’ r::.  . . . i ’ i ; 

C Edetur  AB  vieunque  in  CC  ,&r  ex  C line*  crigaU- 
^tur  CD  > vc  C£>  quadrati  aqualia  fint  rritangulis 
C AB,  Cngnia  lingulis : patet  A.D,D  puncta  icflc  ad  pa- 
rabolam qaxfiup,  ;.£  „ - 1 

r t OllAAJ.lli  ai-P  • 

W.  PROPOSITIO  CCGXLir.  - T-! 


EkAtis  tribus  pungis  A,B,C  nonindireihim 
*pofitis,&  HneaB  D ,quar  per  abqucideidatisr- 
punitis  tranfeac , oportet  parabolam  deferibere 
per  A, B,C punita  cuius  aliqua,  fit  diameter  BD. 


Conjbudio  Gr  demonstratio. 

Kncia  AC  fecctur  bifariam  in 
, ponaturque  EF  parallela  ’ 

BD,  &BF  reet*  ACifiatautem 
vt  AE  quadratum  ad  quadratum 
BF,  fit  EG  linea  ad  lineam  FG. 
defcribaturqofc  per  B,  G,  CpataT  , J 
bela cuius  diameter  lit  BD,  pa-  £J_ 
tet  illam  qunque  per  * A tranfire.  / 
Igitur, Scc,  Quod  erat  faciendum. 
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PARAB  O.U3 

PARS  OCTAVA 

Miram  txktbttparaboUrum parallelarum , cum  byperboU  inter  - 
ajymptot  QiconJlituta,Jjtnl>olifatiancm.  i 

PROPOSITIO  CG«XWII. 

Sic  AB.C  parabol*  axis 
FG  &ordinatim  adillu 
• “ - applicat»  H-GbdstfiKk 
que  H I,  parallelis  C A,au&- 
~ ' 1 dfato  H Ci  arqualia  fi  alit  rflh 

dlangula  C E A,  C D AT 
■ ‘i  ,WJ.  Djco  E,<3tDpundta  ede 
adparabolam  aequalem  pa- 
■j,  i^bol*  A B C. 

r • : ‘Demonjfratio.' 

1 F, Rigantor  er  D it  E ^ 

mern  E B,DD:  quoniam  *- 

A .AH  tr^T  a I ^ quidiftat  -HI,  CA.&HGqua- 

dratoidett  HGI  reftaoguloxqualij  fuat  re&ahgyla  CEA,  'Gbe  CDA,  tlume- 
tn » quoque  FG,~B  E,  B D aquales  fune : quare  te  » punda  E , G , D ad  parabolam, 
b„,.k~  aqualem  parabola  ABC..  , , 

au.  * - 3 k 1 3 r*  r c • • ! - ' / ) 

PROPOSTTIO  CCCXLlV.  VJ 

EAdem  polita  fine  quapriusr  ‘ i J 1 - ' 

Dico  parabolas  illas  ita  Infinitum  ptodu&as  magis  lemper  ad  in- 

uiccm  accedere , nufq  uam  tamen  occurrere. 

1 . iv  • 

* ' • s.  *«  , ’ M ■ 

Dtmonfiraiio. 
enim  per  pracedentem  jc- 
Vj'qmdcs  fiat  parabola  ABC, 
DEF, latera  reda*  quoque  iMarum 
aqualia  funt,  quare  nufqoam,d in  in- 
finitum produda  concurrent 1 quod 
vero  magis  (emper  axi  inuicem  ac- 
cedant ficofteudo. ponantur  ad  B G 

diametrum  iq  parabola  ABC,  ordi- 
narim HK,  LMrtLN  quidem  re- 
motior fit  a vertice  B.quam  HK.I- 
qualia  igitur  fumredanguia  H DK, 
LMNcx  hypothefi.  quare  HDeft 
ad  LM,  vtMNadDKi  led  MN 
xjv  , „ . . • maior  cftD  K,  quia  LN,  maior  cft 

H£(vtFote;emot,ora  vertrceB.)  reda  igitur  H D quoque  maior  eflLM. 

. S,m,1'ter  fi  rem°',or  T?u's  a B , parallela  afTumatur.oftendecur  LMma- 

rorem  cfle quau.s fibi  arqmd^anre  wfr,  fe  polita;  magis  igitur  femper  ad  inuicem 
accedunrparabola:  AB  CiDEF.- «fymptoticx igitur iuntparabolx ABC, DEF. 

PRO- 


c Ptr  Jtfiuk 
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PARABO  U. 

PROPOSITIO  CCCXLV. 
T~^  Adcrnpofiu  figuti:  propp- 

E/ficumludatx  parabol*  pa-  / '• 

rallclam  fiuc  afymptoticam  dc-  / 

fcriberc.  * y' — — 

ConlbruSto  tf  dmonUratto.  TSh  fc— — <r — 

C It  ABC  parabola  data:  ponatur  m -c — 

^ilta diameter  BE  a<l  quam  ordina-  . _ / / 

lim applicetur  AEC.  pofitifljuc  AC  Er~fsr te— 

parallelis,  HK-fecentur  HK  mD&  T / / 

F,  vt  »m  HDK  quamHFK,  re-  f /*i 

«flaogula  aequalia  fint  quadrato  AE:  / / 

conflat  e*  ante  demonftratir , D EF  / / 

fuun&acfte  ad  parabolam  parallelam  parabola:  ABC-  feriatus  igii 

flulatum.  r' 

PROPOSITIO  CC  CXLVf: 

A Sfuoiptafigurit  propofitionis343-fint  ABC,  D EG  p 
xYleix  fcu  aiympeoncc,&  auaeuis  ponantur  arquidiftanti 
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PAR  ABOIA. 


aif.tanu. 
b Dtfii *.j. 
mut  i.htt. 
MI. 


imi. 

d 118  Jm- 

m. 


5* 


Propositio  cccxlviii. 


COntingens'  patabolis  pani 
Iclis  intercepta  in  contadlu 


biflccatur. 


Demonjlratio. 

pOnatur  per  E punflum  quodtiirfn 
T perimetro parabolx  DEF  affum- 
ptutri  contingens  AC  s dico  AC  in 
E biffecari  , polita  per  E > diametro 
B G,  ponatur  qua:Uis  DF,iequidiftat)s 
AC  i occurrens  parabola;  ABC  in 


/ / I \ \ H 8c  K.  quoniam  igitur  FD.  xqui- 

dMVat  confingenti  A’C;  refla  FD  in  G.  «biffeftaeft;  funi  aurem  aequales  HD, 

T7  V . mrc  inirnr  U V in  f~l  kilTVfta  fft  • nillr»  Rr  A P bvriiii.lillanc  HV’.  ah  Pailffn 


aruai  (.uiuui^um  a g i r is  m u > a umcwi  cu  ; luuiituitni  u 

F K ; tota  igitur  HK  in  G biffefla  cft : quare  & AC  bxquidiftans  HK,  ab  eadem 
diametroin  E biflccatur.  C,  ; ; -:  C > r 


PR;OPO  SITIO  C OCX  LIX., 


funt. 


Riangulaqux  fiunt  a contingentibus , parabolis  parallelis  interce- 
ptis, & diametris  per  contadtuurfipun£ta  ductis  , inter  fc  xqualia 


\ 


gula  ABC>FMG,DLE. 


! Demonjlratio. 

Sint  ABC, HIK  parabolx  parallelae' : f& 
IHK  parabolam  contingant  AC,  DE, 
F G : ponancur  ante  m per  H , I,  K,  contaflus 
diametri,  BH,  HMK.mteUiganturque  iun- 
gi FMG,  CBA,  DLE  : dico  triangula 
FMG  , CBA, DLE  inter  fe  effezqualia: 
quoniam  enim  parabolx  pacallelz  funr , dia- 
metri LLBH.M  K xquales  funt : funt  au- 
tem A C.  D E,  FG  contingentes  in  H,  I,K 
c bifariam  diuifx ; xqualia’igitut  funt  <*  trian- 


PROPOSITIO  CCCL. 


EAdem poiitafigura  t fintin  ABC  parabola linex tres  AC, D E,FG, 
xqualia  auferentes  fegmenta : fccentur  autem  A C , D E,  FG  bifi- 
dam in  H,  I,K. 

Dicopuucta  H,  I,K  efle  ad  parabolam  parallelam  parabolx  ABC. 
Dcmonfiratio. 

p Rigantor  ex  H»I,  K punflis  diametri  HB.MK.LI:  quoniam  xqualia  funtle- 
■^gmetua  DAE,  ABC,  GMF,  triangula  quoque  DLE,  ABC.FMG.xqua- 
lialunt:  quare  & diametri  LI,  BH,M  K xquales  funt , & punfla  H,1,K  ad  para- 
bolam parallelam  ABC.  , 


PRO- 
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PAR  A B O L A. 


J'7 


. V'  PRO  P O $ IT  I t(*>YCCCM^'-  ' V' 

A»  ..i'  ' 

S[nt  AB  C,FHG  parabola:  parallela:,  rfc&a  autem  AB  contingat  in 
G parabolam  FHGjponanturqueDE  zquidillantes  AB. 

Oico  AG  quadrato,  zquan redtanguladingula  DFE. 


Demonjiratio . 


OOnatur  A H zquidillans  diametro 
* C G , occurrenlque  F H G parabo- 
la in  H pun&o  per  quod  refla  pona- 
rur  P H Q_parallela  A B : ve  C G ad 
AH,  ftc  A G B rcdangulum  id  cil 
quadratam  A G,  ( cil  enim  A B con- 
tingens in  G biffefl»  ) ad  rectangu- 
liiaPHM:  aequales  autem  b funt  dia- 


metri CG,  AH,  igitur  ii.  PHMrc- 
ctangulum  aequale  ell  quadrato  A G. 
fed  P H M,D  F E rectangula  ‘ aequa- 
lia Tunt,  quadrato  igitur  AG  zqualia 
funt  rectangula  lingula  DFE. 


PROPOSITIO  CCCLII.  ! ;(j 


a (7-6*1111; 
b £») II. 
buim. 


ciitM- 

Iu. 


Ilfdem  pofitis  : re£la  A H occurrat  D E lineis  in  ii  ''ft 

Dico  D I E rcdlangula  aequari  quadratis  F L. 

Dtmonjlratio.  / 


QVoniam  DElinezinL  diuifz  funt  bifariam  , Se  non  bifariam  in  F,  quadrata 
LD  ^qualia  fune  quadratisLF  vnacutn  rcctangulis  DEE : eadem  de  cptla 
quadrata  LD  zqualia  (unt  quadratis  LI  vnacum  rcccangulia  DIE,- Mgetangula 
igitur  DFE  vna  cum  quadratis  F L zqualia  funt  qiadratis  L I iintul  cum  rectan- 
gulis  DIE:  zqualia  autem  oildnfa  fune d rectangula  D F E,  quadratis  Llid  ell  A C,  a 
icfidua  igitur  rectangula  DIE  reliduis  quadratis' FL  zqualia  funt.  j,,  _■].  m- 

PROPOSITIO  CCCLIil. 


INtra  parabolam  ABC 
alTumpto  quouis  puntfto- 
D ponantur  per  D lineae 
quotcunquc  AB  E C: 
nant  autem  AD  , ED  li- 
neis zquales  B F,  C G. 

Dico  D,  F,  G pundlaelTe 
ad  parabolam  parallelam 
parabolz  ABC. 

DEmonftratio  manifefta  ell  ex  Coroll.huius.vbi  demonflratu  ell  politis  parabolis 
parallelis  ABC,DFG  redas  ED, GC.itcm  AD, FB  cfle Inter fe  zquales. 


Tu  , 


Afflica- 
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PARABOLA. 

Applicatio paratolarumparallelarumadhyperboUm  inter 
afymptotos po fit  arum. 

• ,i:  *~Appfc*tUfnftJuitKM 343.  huim. 

PROPOSITIO  CCCL1V..  ' - 


ANgulum  EDH  fubtendat  linea  EH, qua  bifariam  diuifain  B,  po- 
nantur E H, xquidiftantes  FG,quxin  1 fecentur,  vt  FI  G rcdlan- 
gula , zqualia  (int  quadrato  E B. 

Dico  B 1 1 ad  eandem  cfle  hyperbolam. 

J^Emonftratio  haberer  in  libro  noftro  de  hypcrboiapropoficioae  14. 

Applicui»  priptjititua  344  .huius. 

Propositio  ccclv. 

Lj1  Adem  polita  figura. 

Dico  E D,  D H lineas  m infinitam  produdta»,  magu  fcmperac 
magis  ad  hyperbolam  accedere,  nufquam  autem  conueniTc. 

J^Eraonflracio  habetur  in lib.noilro  de hyperbola  propof.15. 

i^ipplicAtit  prtpe/itionum  7, 46.3  5 1.  huius. 

PROPOSITIO  CCCLVJL 

AB  re&ainter  afymptotos 
A C , C B hyperbola: 
F G N conlhtuta  in  G vertice 
diametri  KG  diutia  fit  bifa- 
riam , & AB  quidem  tequidir- 
ftent  D F E. 

Dico  D F A re&angula  x- 
quan  inter  le  vti  & rcdfangu- 
Iis  D N E , fiue  quadrato  A G. 

TAEmonftranonem  vide  in  Iib.de 
*"^hyperboia  propof. 


Corol- 
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PARABOLA. 


Ctrollanum. 

pX  lijs  quoque  fequitur, lineas  DF.NE  cfle  inter  fe  aequales. 

' ‘ AppitcdtH  freptf.fi  ijmiut. 

PROPOSITIO  CCCLVII. 


Ilfdem  politis: 
Dico  DIE 


1.  Dico  DIE  redtangula  aequari  quadratis  LF. 
J^Emonfttationem  vid.lifa.de  hyp.prop  17. 

Afplktlie prtptfitionis  348. 

PROPOSITIO  CCCLVHI. 

OMnis  contingens  hyperbolamA:  cum  afymptotis  co 
pun&o  conta&us  bifariam  fecatur. 

Emor,  drinonem  vid.l1b.dcfaypcrb.29. 

. . 1 i : . ♦ * : f ' ' " 

Apflic* t io  frepofititnis  349. huius.  * 

PROPOSITIO  CCCLIX. 

HYperbolam  ABC  in-  \ 

terafymptotos  ED,EF  \\ 
conftitutam  contingant  dux  \\ 

lineae  DAH  , FBG  quas  a 

triangula  conftituantH  E D, 

FEG-.,'  ■'  v. 

Dico  illa  efle  inter  fe  aequa-  H; _ 

La.  , j - <\  ^ 

T"\Emon(irationem  vide  fn  libro  *■  5j  XJ 
^de  bypcrfaola, parte  fecunda. 

Jppluttie  prepofiiienu  3 53  .Aufer. 

PROPOSITIO  CCCLX. 

INtra  angulum  BAC  punftum  ^ 

affumatur  quoduis  F t per  quod  vn. 

rc&ac  ponantur  B F C , pertinentes  _b/ 

ad  vmmique  anguli  latus  in  C& B: 
fiantij;  BF  lineis  aequales  CE,  8c 
viciflim  CF  aquales  DB: 

Dico  pundfa  E F D clTcadbyper-  / 
bolam  cuius  afymptoti  fint  BA, 

AC. 

Emonftrationcm  vide  in  fayperbola  parte, vltima. 


conueniens  m 
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DArx  parabola: re&a:  ABC,  aqualem  exhibere  inclinaram  , cuius 
ordinarim  ad  diametrum  poficz  datum  angulum  conftituanc. 

Tarabolam  inclinatam  rvoeo  „■  qmaemfaruboUm  qua  line 4t  habet  ordinatim  tddiame- 
trospofita  adtngulos  olihquos  : porro  nulla  atri  parabola  ex  natura  Jis  inclinata , ex  fe- 
q nenti  propcftttonc  conflabit.  - 

J ' \]i  ' • |ii-  ...  1.1  J f - 

■ ConUruciio  ifl  danonflratit). 

^ * :: 

S/  Clc  ABC  parabola:  axis  BE.  ii 

r ‘•^ordinarim  ad  illum  polita  A C: 

/ / ^ \ pofitaque  per  B contingente  , du- 

/ fi/r  .!  _)  3 • i • ■ catut  ad  illam  linea  ED  , quatan- 

/ yS  / \ i gulum  EDB  zqualcm  factat jjaq> 


t r.  fl/'  01»  v !. V/C  ■ V / F:& deferibatut  parabola' A- D Ei 
/ /S  / \ / habens  E;D  diametruib, dico  illam 

\A  iatisfacerc  petitioni,  cum enim  v- 

£ B i"™’  traque  parabola  , communem  lia- 

beat  fubtenfam  AC  , & eandem  altitudinem, condat  illas  inter  fe  cfle  zquales; 
quod  autem  ADEparabolalit  inclinata,  ex  eopatetquod  AC  linea  & illisequi- 
diftantcs,  diametrum  D E ad  angulos  fcccnt  obliquos.  . 

PROPOSITIO  CCCLXII. 

! / - . w '*:f  - _ ‘ 

T~\  Atx  parabolx  inclinata:  axem  exhibere. 


jj  Q>nilrutho& demonfiratw. 

— ""  " ' 1 >ru-:mli  . 

Clc  ABC  parabolz  inclinata: 
/ / \ ^diameter  BD>  de, ad  illam  or- 

/f  ^ -Sdy./  \ dinatim  polita  AC  : ducatur  au- 

/ " /7^.  \ tem  ex  c linea  c H normalis  ad 

Jr  . / \ Ii  D.dmifaquc  CH  bifariam  ia 

/ / / \ I.ponaturperlrcflalF  xquidi- 

^ d£-  / — dftans  BD:dico  1F  axem  ede  pa- 

* ™i..'  '•  ''  ® rabolx  inclinat*.  cum  enim  FE 

, zquidiftet  BD  diametro  , refla 

•i.mjt».  FE  quoque  fcfltonis  diameter  ed;  quia  verd  lineam  HC,  bifariam  & ad  reflosfe- 
catangulos,conftat  FF.a axem effe parabola:  ABC-  exhibuimus igicur.dac* para- 
boli inclinarz  axem. 

Hinc  pttet  nulli!  prerfiu  inclinata  dari  pari  bala  qui  diuerfi  /ini  iit  tuet  b redit : vtriq, 
enim  eflentiaUt  ilU  & primarii  ptffio  communis, quid  er  dinatim  ad  axem  applicata , eunderd 
ad  angulos  fetent  redes.  id  quod  etiam  intcUigi  velim  de  hjperbota  <$•  eUipfi : p militer  enim 
in  omnifedione  coni,  ftue  hyperbole , fiueeUipfls fuerit,  offenditur,  ordinatim  adaxei  appli- 
cata  eofdem  ad  angulos  reCios  diuidere : unde  nulla  omnino  dari  coni  fediortes  natura  fia 
inclinata,  fiue  qua  diuerfam  a redi»  habeant  naturam  conflat. 


PA.RABOLA.  $ii 

PROPOSITIO  CCCLXIII. 

f data  parabola  diametrum  adignare,  cui  data  linea  inferuiar  prolato 
redo,  modo  minor  canon  exiftat  latere  redo  axcos  datar  parabola?. 

ConJbuZHo  <y  dmonjircuio . 


lAtaGtllnea  A & parabola  BCD.  oporteat  exhiberettiamctrum  qux  latus  tei 

fa<2um  Gc  quod  petitur  = & ML  fitdiaraci 


A-^iftumhaiwatequale  data:  linea-  A.  fa&um  fit  quod  petitur  ; & M L licdiamc- 
«et,  cui  A linea  inferuiat  pro  latere  re&o.Inuematur  CG  a* is*  parabol?  BC  Diae- 
qualii  laceri  redo  .-linez  aurem  CG  xqualis  fiat  MI,  & ML,  CEIinczlingul* 
sequales reQx  A:  ponanturqueper  L,  St  E,  item  G fit  I ordinarim  ad  diame- 
tro! fua» Une*  HP,  KD,  BT.NQj  quoniam  fgitur  MI,  CG  lineX  xquales 
funt,  fegmenta  kKMD,  HCP  xquamur  : polira  igitur  ex  D , linea  DS  normali  Mis.fr 
ad  dertuiTamex  Kdiametrum  KS.re&q  HP,  SD  c xquales  funr.  Gmiliter  atqua- 
ics  oflendentur  R Q,  BT.  Rurfumcum  ML  xqualis  ponaturlateri  (uorefle  A-.«. 

&'  NL  ofdlnatim  ad  ML , fcflij  N L,  dML  aequales  funr.  quia  vero  M I arqtaM  *•*“'* 
liseft  CG  » & CG  data  eltvti  St  ML  hoceft  NL,  refta  quoque  Ki  data eff, 
cum  Gt  MLad  MI,  rr  NL  quadratum  ad  quadratum  K I:  St  quia  dat*  quoque 
fuutlinex  C G ,C  E adeofp  & H P,'B  T,  rcftx  quoque  S t)i  R Q ( quae  illis  ofteoa 
f*  funt  zquales ) dat*  funt : igitur  cum  anguti  K S D,N  R Qje&i  fint,  data  qifoq; 
funt  triangula  K S D,  N S Q7&  anguli  S K D,  RN  Q^id  eft  K IMiNLM:  compo- 
nendo igitur  data  M L fedta  aequali  A,  8t  punSis diuilionam  1 ScL;  applicen- 
tur ad  I & L,  darxllne*  KD.NQJh  datis  angulis  KIM,  NLMtrc&<r  autem 
l$j),  N Q biiTe&x  Gntin  1 ScL.  tum  per  K,  M , D , punfla  parabola  defcribatun 
trinfibitllla  per  N &Q_>  cum  per  r efolu  tiort  em  oftenltinvGrene  MI  ad  MI-,  vtKI 
quadrarum adquadratuin  NL  : inneniatur deinde paraboKe  KMD  axis  CGtfe 
ML  diameter  transferatur  in  parabolam  ditam,  ponaturfjuc  ab  axe  cinfdcm, inter- 
uallo  ZM  normalisad axem  i patet  per  refolutienetn,  pofitione inutntam  elfc 

diametrum  cui  data  A fcruiatprolacereteOo.  '■■  ■ • ■ 

•tr  - - h o n 
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PROPOSITIO  CCCLXlV. 

• + • :i  » r - i D 

AHtfrt  linea» applicate  atl  parabolam  ,qu*  fegmew 
*Sto  atquale.  oportet  autem  lineam  D,  non  minorem 

ConfiPnUio  & demon fir et to. 


CIt  ABC  fegmentom  datum  & data  linea  D:  oporteat  redam  D applicare  acf 
^parabolam , vt  fcgmentam  auferat , dato  zquale : fictum  iit  quod  pcticur,  & I H 
linea  zqualis  D,  Tegmentum  auferar  HFI,  dato  ABC  zquale  : bifccentur  AC, 
HI  in  E & G,pun&is,  perquz  diametri  ponantur  EB.FG.  quoniam  igitur  fe- 
. gmcnta  ABC.  HFI  «qualia  funt , rcS$  > BE> FG  quoque funt  aequales;  datx 
aaoitau. igitur funt  BE  Se  IG,  dimidia  HI  fiuc  D.  fiant  iam  BE.IG.FK  proportiona- 
Ies.  data  ergo  etiam  eft  F K:  inneniatur  igitur  per  ptzccdentcm  diameter, cuius  FK 
latus  refhim  eftSt  ponatur  In  parabola  ABC,  fadaque  FG  «quali  BH  ponfTtlr 
per  G ordmarim  linea  HI  •.patetp«:tefeiimo»tm  fc  c*nihu&i«obm,HIdi«reatA 
reSt^D,  At  HFI  Tegmentum daro  ABC  zquale ctfh datam  igtondiunam, Ara. 
Quod  erat  faciendum,  1 ' " 


SchoboH. 


itui  uUet  Perus,  quetpertkoUm  concernam,  prefiiUi  (ibroe$eqgertf 
*-*fidtdm  odntreem  hiram  Imnc . que  Parabolice  fie3tonis,propruUtcs\pr^icetijumat , in 
molem  nimie  mngnom  excreficreiqorkm  vt  U er  it  reliquit  de  oeni  fiiliombtte  per  ja,in  eltot  li- 
bros eat  portet  trtttfiab  ;-eeefgeateid  meximi  ergamento  motorie , quem  toles  diri  eqplinere 

intendat#.  \ ii)  Q-Y  ■>  «ti»A 

Pers  eatempoime fjmbcliSpt  tonet  oc  ftmilttadues  compjeditar,  que  fimi  iattr  periViUM 
eefirelemfgarem;  miroeaim  efi  tuter  hM  ctnfermiiet  ;.neque-e  meo  /intentio  recedere 
emdeo  ,qnomlht  picae  peofaofitm  eft  Archimedem  in  eorn  notitiem  perucmjjc  vuom  nohie 
oohnaot,  qua  per  contingentem  fitroln  figuro  itarem  reUom  exhihet,  qae  circuli  dreumft- 
rentia fit  eqaoiis.  hebet  proteret  pnrebeie  maltcpteliot  propriet  ites , cttmjptrolt  ^ytrchpmi- 
dooronontenei,  non  fi  lita  feca»dimprtmomcijctUtiontm^fcdfuundumqrpnanqiit  *ia- 
mneetchditm^qaotfuftmtonfidororepournfeeUu.  V,  7£"  “ 

Secando  pers  quo  huc  fieilebot  ogU  de perubelit  vtrtuolibm , querumnomeneutnramde.- 
f!cmidieproprietotibmifforum,qaeptofimilesfu/itproprietotibue  ver  erum,  por eho  Urunt, vt 
0 b 9 [dem  non  di  fi  repent,  nifi filo  ofieltu  ve  ito  dicem ; nem  eqnelei funt fecundum  fiperfi- 


PARABOLA.  jij 

nes  confidet tit , & fecundum  ordinttim  tpplicttts  tdditmetrtm j in  hoc  Umete  differtae/, 
quod  eorum  dimetri  linet  fine  ptrtbelict  - in  ptrtbolu  tutem  aut  feCUones  eeniet  funt, 
txei  vel  dimetri  reittfunt  linet.  Cenieeimm  tutem  trtSttum  huius  miterit  in  librumde 
duflibuopUnerum  inplsnttbquod  vfmvirtutlium  for  obelorum , frcSet  tdtquttiones  ftr- 
mtndtt  cum  corporibus , qut  ptr/es  Cylindrico  funi,  ctncttim  nubentes  fuperjtciem , vel 
conuextm.  Sed  de  his  plurt  finis  locis. 

Lihri  quinti  finii. 


o_  - .*■%?• 
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